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PRAEFATIO. 


De codicibus Diophanteis manu scriptis in altero 
huius editionis volumine fusius disputaturus, pauca 
hic tantum, et quae omnino necessaria, adnotabo. 

Variantes lectiones collegi ex his fontibus: 

À == codex Matritensis 48 (fol. 58—135) s. XIII 
nempe ante Maximum Planudem scriptus, et omnium, 
quorum ad nos notitia pervenit, antiquissimus. 

B, — codex Marcianus 308 (fol. 50—272), s. XV, 
olim Bessarionis cardinalis et a Regiomontano anno 
1464 Venetiae visus. Recensionem Planudeam com- 
mentariumque exhibet. 

Ba — editio Diophanti, auctore Claudio Gaspare 
Bacheto Meziriaco, Lutetiae, 1621.  Negligenda erat 
Fermatiana (Tolosae, 1670) quae textum eundem 
mendose repetivit. 

B litera consensum B, et Ba significavi vel, quando 
eodem loco discrepans lectio Ba adnotata est, codi- 
cem B, solum; cuius compendii ratio mox patebit. 

Praeterea quasdam auctoritates haud magna ex 
parte attuli: 

V = codex Vaticanus graecus 191 (fol. 360—392) 
in Italia fere medio s. XV e codice A nondum cor- 
rupto descriptus. Nam valde dolendum est, in Cuobus 
prioribus praesertim libris, ad exemplar alicuius co- 

a* 
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dicis alterius familiae (B) praestantissimum  Matri- 
iensem sero ita exactum fuisse ut aliquando prior 
scriptura vel funditus erasa sit vel omnino legi ne- 
queat: tune ergo invocandus erat vetustissimus illius 
codicis À apographus, quem iamdiu sedulo contuleram. 

Xylandri interpretatio latina, quae prima Basi- 
leae, 1575, prodiit, vix mihi usu fuit; Guelferbytanus 
codex Gudianus 1, s. XV, quem in promptu Xylan- 
drum habuisse mihi persuasum est, vel e Marciano 
B, descriptus fuit, vel e simillimo quodam nunc de- 
perdito, euius decem folia (s. XIV) tantum salva ex- 
stant in Ambrosiano Et sup. 157. 

Auria Neapolitanus, s. XVI exeunte, Xylandrea 
interpretatione et tribus Vaticanis codicibus usus 
(191, 304, 200), textum graecum conflavit in Pari- 
sino 2380 et Ambrosiano E 5 sup. servatum; haud 
raro Marte proprio lacunas supplevit, mendososque 
locos sanavit, quae omnia fucum antiquitatis facere 
non debent. Sed viri, mathemalices haud inexperti 
graecisque literis eruditi, tentamina non prorsus de- 
spicienda erant; quaedam ex illis attuli, cum Bache- 
lianis comparanda. Quoad praedictos Vaticanos co- 
dices, de n. 191, cuius n. 304 (s. XVI) apographus est, 
iam mentionem intuli; n. 200 ex Ambrosiano Α 91 
sup. ille ex B, descriptus est anno 1545. 

Codicem Regium, nune Parisinum 2379, cuius 
ope Bachetus suam editionem adornavit, Ioannes Hy- 
druntinus post annum 1545 descripserat, Vaticanum 
gr. 200 in prioribus duobus libris, gr. 304 in aliis 
secutus. Eundem gr. 304 Sirmondus Bacheto ex parte 
transcribendum curaverat; Palatinus denique (nunc in 


PRAEFATIO. V 


Vatic. biblioth. Palatinus gr. 391), de quo editor a 
Salmasio relationem accepit, a Xylandro ut typis man- 
daretur, paratus fuerat. 

De quibus certior factus, Diophanteis octo codi- 
cibus integris collatis, aliisque quattuordecim sine 
fructu excussis, haud dubitavi quin Matritensis A ut 
fons praecipuus, imo propemodum unicus, mihi eli- 
gendus foret; etenim Planudea recensio B omnibus 
fere mendis mire consentit, perpaucis locis tantum ad 
arbitrium mutatis in prioribus duobus libris aut qui- 
busdam vocibus ad normam graece loquendi adactis. 
Sed Alexandrinum hominem, tertio post Chr. natum 
saeculo mathematica scribentem, purissimi sermonis 
exemplar exhibuisse et nunquam apud grammaticos 
offendisse vix mibi persuasum erit; barbarismos tan- 
tum, ex oscitantia librariorum ortos, tollere salis erat. 

Ne in immensum variantium lectionum farrago 
cresceret, multas, utpote ad scopum criticum prorsus 
inutiles, consulto omisi, de quibus tamen peculiaris 
sermo mihi nunc instituendus est, ut a falsis opinio- 
nibus lector caveat. 

In primis monendum est problematum numeros 
ordinales in codice A sera manu insertos esse ex 
manuscripto familiae B, nullos antea fuisse; discre- 
pantiam inter A et B, in sexto libro tantum invenies, 
quam notavi, ex errore manifesto in B, ortam. Cete- 
rorum codicum ea de re magna dissensio est, nulla 
auctoritas; numeros Dachetianos, romanis notis tantum 
expressos et commentario Planudeo male accomodatos, 
in margine interpretationis latinae indicavi. 

Ad alia maioris momenti transeundum est. 
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Mihi in primis cordi erat ad Diophanti mentem 
restituere technicorum compendiorum, ne dicam nota- 
rum algebraicarum usum, quem in editione Bacheti 
inconstantem, imo male perversum iudicabam. Statim 
animadverti in codicibus A et B, pariter priorum 
librorum compendia fere ubique, ultimorum interdum 
resoluta esse; quod librario deperditi archetypi qui 
VIII vel IX s. scriptus nostrorum codicum fons com- 
munis fuit, verisimiliter tribuendum est. Etenim, ut 
alios errores inde ortos omittam, quos in apparatu 
critico notavi, multimodis prave imo pessime fina- 
libus voces affectae sunt, quae methodice per com- 
pendia scribendae fuerant; quum Diophanteus usus ex 
articulorum casibus aliunde certe dignoscitur, talia 
omnino corrupta esse patent. Ergo statui, nulla 
codicum ratione habita, compendia!) pro vocibus, et 
interdum voces pro compendiis ponere, sicut a Dio- 
phanto ipso ea posita fuisse iudicavi; nullas finales 
syllabas compendiis addere (nisi perraro, ob perspi- 
cuitatem), etsi in codicibus contrarius usus constanter 
observetur; nullam casuum varietatem in notis criticis 
indicare, quoties de compendio in textu recepto age- 
batur; quae audaciora fortasse quibusdam dicenda 


1) Praeter ea quae in prooemio (p. 4—12) Diophantus 
ipse declaravit, alia compendia iisdem causis pluribus in locis 
sine finalibus tacite reposui: 7^ = διπλασ(ίων), y" ^ — τρι- 
πλαο(ίων) etc; varietate lectionum διπλάσ(ιος), τριπλάσ(ιος) 
nihilominus indicata: w^ = πλευρ(ά); γέ. = γίνεται vel γίνον- 
ται, etc. ; lo., aequalitatis nota, varie secundum phrasin legenda; 
contra finales syllabas compendio C] == τετράγων(ος) addidi, 
sicut tacite literis ordinalibus, «°° — πρῶτος, (^? — δεύτερος, etc. ; 
quanquam in codicibus persaepe solo accentu notentur. 
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sunt; sed haud semel perpensa omnium neglectarum 
lectionum farragine, nullum inde fructum colligi posse 
mibi certum est. Ut exemplum unicum proferam, 
quae fides librario habenda est cuius non maximum 
vitium fuit μονάδαι pro μονάδες scribere? 

Attamen, ut meam sententiam declararem, nempe 
Diophantea compendia scripturae non lectionis esse, 
ideoque secundum voces canonice declingtas enun- 
tianda esse, ad hanc hypothesin encliticorum accen- 
tuum usum adegi. 

De compendiorum figuris nisi quoad vocem ἀριϑ- 
µός, pauca mihi dubitatio fuit; hoc tantum monitum 
sit, initialium literarum 4, K, M, unciales formas in 
codice Α servatas esse, etsi in B, minusculae prae- 
valeant, In nota 5 contra eligenda diu ambiguus 
haesi; talem formam vix vere inveni in B,, nisi in 
loco definitionis (p. 6, 5). Similis eodem loco apparet 
in À, sed charta erasa fuit, notaque posteriore manu 
refecta. Fere ubique alibi (nempe post priores libros, 
ubi eompendium plerumque, ut dixi, resolutum est) 
forma, utpote parum commoda, mutata est; in B, 
accedit ad eam quam BDachetus expressit, scilicet $; 
in À longe alia invenitur, nempe (|. Notandum est 
insuper in utroque codice, quoties pluralis numerus 
est, compendium duplicari ($$ vel yy). 

Fateor igitur haud firmissima auctoritate formam 
s niti; attentius tamen omnia mihi perpendenti per- 
suasum est, ex pluribus inter voces xai et ἀριθμός 
confusionibus, compendia utrimque similia fuisse 
(quod reperitur in forma 5) saltem in eo codice ex 
quo descriptus est ille pessimus nostrorum arche- 
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typus; genuinam Diophantei compendii figuram conii- 
cere vix conandum esse, quum librarius quisque ex 
usu temporis sui mutationibus haud pepercerit; dupli- 
cationem compendii in plurali numero, utpote ex 
norma scribendi derivatam quam omnes Byzantini 
scribae didicerunt, sed haud agnoverat Diophantus, 
omnino reiiciendam esse; de quo ampliora in altero 
volumine disseram. 

Similia dicam de signo x, ex coniectura electo 
(p. 6, 21) inter innumeras formas quas praebent codices; 
sed in re minoris momenti immorari nolo. 

Fractionum denominatores supra lineam ubique 
scripsi; idem enim fecisse visa est prima manus 
codicis A, raris saltem in locis qui in testimonium 
vocari possunt; notandum est enim paulo diversum 
fuisse usum Maximi Planudis, qui pro τρία τέταρτα, 
exempli gratia, scribebat p”. Inde in duobus priori- 
bus libris, quos commentatus est, similiter notati 
denominatores inveniuntur in codice B, et posteriore 
manu in Α, ubi eos prima ubique omiserat. In quattuor 
ultimis libris, uterque codex nullos omnino denomi- 
natores exhibet, nisi ubi contrarium in critico appa- 
ratu notatum est. Pariter omissos fuisse denomina- 
tores in communi fonte patet; cuius negligentiae 
facilius ratio affertur si supra lineam scripti cum 
glossematibus inexperto librario expungendi visi sunt, 
quam si Planudeus modus, quem secutus est Bachetus, 
antea adhibitus fuisset!) 


1) Attamen a Diophanto ipso denominatorem omitti po- 
tuisse credidi, quandocumque iam prius expressus numerus 
supra alios numeratores mox repetendus erat; tunc enim 
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De nova interpretatione mea quid dicam? Quum 
graecus sermo in disciplinis tradendis perspicuitate 
latinum multo superet, mataeotechnia fuisset, ut cum 
Vieta loquar, si veterum translatorum viam secutus, 
Diophantea aliquando propter brevitatem obscura per 
obscuriora explicare voluissem. Hodiernas igitur locu- 
tiones technicas mnotasque algebraicas quas vocant 
accepi et auctoris sensui quantum potui accomodavi, 
vix quemquam monendum putans Diophanteos modos 
loquendi in latino textu haud quaerendos esse. Ratio- 
nem qua usus sum ut non minus fidelitati erga 
auctorem quam plurimorum lectorum utilitati consu- 
lerem, in indicibus alterius voluminis explicabo. 

Superest ut duo typographorum menda tollenda 
esse indicem: 

p. 106, 1 in adnotatione critica signum M omis- 
sum fuit ante ἑκατέρου A. — 384, 25 legendum 
ὁσασδήποτε. 


Sceribebam Parisiis mense Octobris MDCCCXCII. 


nullus ambiguitati locus est, quum ante numeros integros 
nota M unitatis constanter inveniatur, ante fractionum nume- 
ratores deficiat. 

Denominatorem unitati (neque binario in fractione 2) 
suprascriptum fuisse nunquam cum Dacheto credidi, quum 
vulgarem usum de partibus aliquotis unitatis Diophantus 
omnino sequi videatur; fateor tamen quibusdam in locis ea 
de re graviter dubitandum esse meamque sententiam in altero 
volumine altius excutiendam fore. 


DIOPHANTI ALEXANDRINI 


ARITHMETICORUM 
LIBRI SEX. 
DE POLYGONIS NUMERIS 


LIBER. 


ΔΙΟΦΑΝΤΟΥ ΑΛΕΞΑΝΔΡΕΩΣ 
ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


Τὴν εὕρεσιν τῶν ἐν τοῖς ἀριϑμοῖς προβλημάτων, 
τιμιώτατέ μοι Διονύσιε, γινώσκων σε σπουδαίως ἔχοντα 
5 μαϑεῖν, [ὀργανῶσαι τὴν μέϑοδον] ἐπειράϑην, ἀρξά- 
μενος ἀφ᾽ ὧν συνέστηκε τὰ πράγματα ϑεμελίων, ὑπο- 
στῆδαι τὴν ἐν τοῖς ἀριϑμοῖς φύσιν τε καὶ δύναμιν. 
Ἴσως μὲν οὖν δοκεῖ τὸ πρᾶγμα δυσχερέστερον, 
ἐπειδὴ μήπω γνώριμόν ἐστιν, δυσέλπιστοι γὰρ εἰς 
10 κατόρϑωσίν εἰσιν «i τῶν ἀρχομένων ψυχαί, ὅμως δ᾽ 
εὐκατάληπτόν σοι γενήσεται, διά τε τὴν σὴν προθυ- 
μίαν καὶ τὴν ἐμὴν ἀπόδειξιν" ταχεῖα γὰρ εἰς μάϑησιν 
ἐπιθυμία προσλαβοῦσα διδαχήν. 
᾿Αλλὰ καὶ πρὸς τοῖσδε γινώσκοντί σοι πάντας τοὺς 
15 ἀριθμοὺς συγκειμένους ἐκ μονάδων πλήθους τινός, 
φανερὸν καϑέστηκεν εἰς ἄπειρον ἔχειν τὴν ὕπαρξιν 
τυγχανόντων δὴ οὖν ἐν τούτοις 
ὧν μὲν τετραγώνων, οἵ εἰσιν ἐξ ἀριϑμοῦ τινος ἐφ 
ἑαυτὸν πολυπλασιασϑέντος᾽ οὗτος δὲ ó ἀριϑμὸς καλεῖ- 
ται πλευρὰ τοῦ τετραγώνου' 
ὦν δὲ κύβων, οἵ εἶσιν ἐκ τετραγώνων ἐπὶ τὰς aù- 
τῶν πλευρὰς πολυπλασιασϑέντων, 


1—2 Titulum om. Ba. ὅ ὀργανῶσαι τὴν μέθοδον om. Δ. 
9 ἐστιν in compeud. A, ἐστι B. 11 τε om. Ba. 19 
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ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 


Solutionem arithmeticorum problematum  discen- 
dam, honoratissime mihi Dionysi, quum te nossem 
cordi habere, tentavi, initio sumpto ab iis quibus con- 
Sstituta est materia fundamentis, numerorum et natu- 
ram et vim exponere. 

Fortasse difficilior videtur res quae nondum fami- 
liaris est, nam male sperant incipientium animi; 
prompta tamen tibi fiet, alacritatis tuae demonstrationis- 
que meae gratia; celer enim in discendo cupiditas 
doctrinam accipiens. 

Sed et haec nosti et omnes numeros compositos essePrf 
ex aliqua unitatum quantitate; clarum est in infinitum 
progredi augmentum, Inter eos exsistentibus nempe: 

aliis quidem quadratis qui fiunt ex aliquo numero 
in seipsum multiplieato, qui numerus vocatur latus 
[radix] quadrati; 

alis vero cubis, qui fiunt ex quadratis in radices 
ipsorum multiplicatis; 


———————— aAA LLLL..(LLL,——-«—«-—X-—A ^ — 


πολλαπλ. B (item infra 22, p.4, 2, 4,7,8). 21/22 αὐτῶν Α Ba, 
ἑαυτῶν 
1» 
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ὧν δὲ δυναμοδυνάμεων, οἵ εἶσιν ἐκ τετραγώνων 
ἐφ᾽ ἑαυτοὺς πολυπλασιασϑέντων, 

ὧν δὲ δυναμοκύβων, οἵ εἰσιν ἐκ τετραγώνων ἐπὶ 
τοὺς ἀπὸ τῆς αὐτῆς αὐτοῖς πλευρᾶς κύβους πολυπλα- 

5 σιασϑέντων, 

ὦν δὲ κυβοκύβων, οἵ εἰσιν ἐκ κύβων ἐφ᾽ ἑαυτοὺς 
πολυπλασιασϑέντων, ἔκ τε τῆς τούτων ἤτοι συνϑέσεως 
ἢ ὑπεροχῆς ἢ πολυπλασιασμοῦ ἢ λόγου τοῦ πρὸς ἀλλή- 
λους ἢ καὶ ἑκάστων πρὸς τὰς ἰδίας πλευρὰς συμβαύνει 

10 πλέκεσθαι πλεῖστα προβλήματα ἀριϑμητικά' λύεται δὲ 
βαδίξοντός σου τὴν ὑποδειχϑησομένην ὁδόν. 

Ἐδοκιμάσθη οὖν ἕκαστος τούτων τῶν ἀριϑμῶν 
συντομωτέραν ἐπωνυμίαν κτησάμενος στοιχεῖον τῆς 
ἀριθμητικῆς θεωρίας εἶναι" καλεῖται οὖν ὁ μὲν τετρά- 

15 yovog δύναμις καὶ ἔστιν αὐτῆς σημεῖον τὸ dA ἐπίση- 
μον ἔχον T, AY δύναμις' 

ὁ δὲ κύβος καὶ ἔστιν αὐτοῦ σημεῖον K ἐπίσημον 
ἔχον T, KY κύβος" 

ὁ δὲ ἐκ τετραγώνου ἐφ᾽ ἑαυτὸν πολυπλασιασϑέντος 

2 δυναμοδύναμις καὶ ἔστιν αὐτοῦ σημεῖον δέλτα δύο 
ἐπίσημον ἔχοντα T, AYA δυναμοδύναμις' 

ὁ δὲ ἐκ τετραγώνου ἐπὶ τὸν ἀπὸ τῆς αὐτῆς αὐτῷ 
πλευρᾶς κύβου πολυπλασιασϑέντος δυναμόκυβος καὶ 
ἔστιν αὐτοῦ σημεῖον τὰ AK ἐπίσημον ἔχοντα T, 4 KY 

15 δυναμόκυβος: 
ὁ δὲ ἐκ κύβου ἑαυτὸν πολυπλασιάσαντος κυβό- 


4 πολλαπλασιασθέντων Α hic ut B. 7 συνϑέσεος Ba. 
9 ἢ καὶ ἑκάστου Ñ καὶ ἑκάστων AB. 12 ἐδοχιμάσϑη .... 
εἶναι (14) om. Βα. 16 αὐτῆς B, αὐτῆ Α, αὐτῇ Ba. 16 


δύναμις habet A ante JY, om. Β. 110 s ἐκ τετραγώνου ἐπὶ 
τὸν αὐτοῦ πλευρὰν πολλαπλασιασθέντος supplet Ba. 18 κύβος 
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alis biquadratis, qui fiunt ex quadratis in seipsos 
multiplicatis; 

aliis quadratocubis [quintae potentiae], qui fiunt ex 
quadratis multiplieatis in cubos ab eadem qua ipsi 
radice; 

aliis cubocubis [sextae potentiae], qui fiunt ex cubis 
in seipsos multiplicatis; 

illorum sive additione, sive subtractione, sive 
multiplieatione, sive divisione vel inter se vel singu- 
lorum cum propriis radicibus, contingit texi plurima 
problemata arithmetica; solvuntur vero, si eam quae 
subinde ostendetur viam gradiris. 

Compertum est illorum numerorum quemque, bre-D** 
viorem designationem nactum, theoriae arithmeticae 
elementum esse, 

Ita vocatur hic, quidem, quadratus nempe, dynamis 
et est huius signum 4 habens T indicem: AY [a*]. 

Ille autem cubus et est illius signum K habens T 
indicem: ΚΣ [2?]. 

Qui vero ex quadrato in se ipsum multiplicato, 
dynamodynamis, cuius signum est duo «4 habentia T 
indicem: 414 [z*]. 

Qui ex quadrato in cubum ab eadem radice qua 
ipse multiplieato, dynamocubus, cuius signum est 4 K, 
habentia T indicem: 4 KY [αὐ]. 

Qui ex cubo seipsum multiplicante, cubocubus, cuius 
signum est duo K, habentia T indicem: KYK [z*]. 


(post K”) om. B. 19 πολλαπλ. AB. 21 ἔχοντα om. Ba. 

23 πολυπλασιασϑεὶς Α, πολλαπλασιασθεὶς B, πολλαπλασια- 
σθέντος corr. Ba. 24 τὰ] τὸ A Ba, om. B. ἔχοντα] ἔχον 
τὸ Ba. 25 δυναμόύκυβος om. B. 90 πολλαπλ. É 


6 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A, 


κυβος καὶ ἔστιν αὐτοῦ σημεῖον δύο κάππα ἐπίσημον 
ἔχοντα T, KYK κυβόκυβος. 
ὁ δὲ μηδὲν τούτων τῶν ἰδιωμάτων κτησάμενος, 
ἔχων δὲ ἐν ἑαυτῷ πλῆθος μονάδων ἀόριστον, ἀριθμὸς 
6 καλεῖται καὶ ἔστιν αὐτοῦ σημεῖον τὸ 5. 
ἔστι δὲ καὶ ἕτερον σημεῖον τὸ ἀμετάθετον τῶν 
ὡρισμένων ἡ μονὰς καὶ ἔστιν αὐτῆς σημεῖον τὸ M 
ἐπίσημον ἔχον τὸ O, M. 
Ὥσπερ δὲ τῶν ἀριϑμῶν τὰ ὁμώνυμα μόρια παρο- 
10 μοίως καλεῖται τοῖς ἀριϑμοῖς, τοῦ μὲν τρία τὸ τρίτον, 
τοῦ δὲ τέσσαρα τὺ τέταρτον, οὕτως καὶ τῶν νῦν èr- 
ονοµασθέντων ἀριϑμῶν τὰ ὁμώνυμα μόρια κληϑήσεται 
παρομοίως τοῖς ἀριθμοῖς' 


τοῦ μὲν ἀριθμοῦ, τὸ ἀριϑμοστόν, 

1 τῇς δὲ δυνάμεως, τὸ δυναμοστόν, 
τοῦ δὲ κύβου, τὸ κυβοστόν, 
τῆς δὲ δυναµοδυνάµεως, tò δυναμοδυναμοστόν, 
τοῦ δὲ δυναμοκύβου, τὸ δυναμοκυβοστόν, 
τοῦ δὲ κυβοκύβου, τὸ κυβοκυβοστόν' 


20 ἕξει δὲ ἕκαστον αὐτῶν ἐπὶ τὸ τοῦ ὁμωνύμου ἀριθμοῦ 
σημεῖον γραμμὴν X διαστέλλουσαν τὸ εἶδος. 
'"Ex90£usvog οὖν σοι τὴν ἑκάστου τῶν ἀριϑμῶν 
ἐπωνυμίαν, ἐπὶ τοὺς πολυπλασιασμοὺς αὐτῶν μετα- 
βήσομαι' ἔδονται δέ σοι καταφανεῖς διὰ τὸ προδεδη- 
25 λῶσϑαι σχεδὸν διὰ τῆς ὀνομασίας. 
2 κυβόκυβος om. B. 4 ἑαυτῷ] αὐτῷ A. ἀόριστον, 


ἀριθμὸς Psellus, ἄλογος ὁ AB (ἄλογον propos. Ba). T ὡρι- 
σμίων male Ba. αὐτῆς B, αὐτῆ A, αὐτῇ Ba. 9/10 παρομοίως] 
παρονύμως Ba (item 13). 17 δὲ om. Ba. 21 signum x 
restitui: ἔχον AB. 98 πο]λαπλ. AB. μεταβλήσομαι Βα. 
26 διὰ τῆς] ἀπὸ τῆς B. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 1 


Qui vero nullam talem proprietatem possidet, con- 
tinet autem in seipso quantitatem unitatum indeter- 
minatam, vocatur arithmus [incognitus] et huius signum 
est 5 [x]. 

Est quoque aliud signum, quod in determinatis 
constans est, unitas, cuius signum est M habem O in- 
dicem: M!) 

Quemadmodum numeris cognomines fractiones ali-Def- 


. Tm , 1 
quotae a numeris derivative vocantur, a 3 triens [2], 


a 4 quadrans [τ]; ita cognomines numeris illis supra 


nominatis fractiones aliquotae ab illis numeris deri- 
vative vocabuntur. 


Si denominator est æ (arithmus), dicemus arith- 
moston [1]; si z* (dynamis), dynamoston [i]; si z* 
(cubus), cuboston ΕἸ; si z* (dynamodynamis), dynamo- 
dynamoston [à]; si z* (dynamocubus), dynamocubo- 
ston [αι]: si zê (cubocubus), cubocuboston [i]. 

Habebit unaquaeque harum fractionum super signum 
cognominis numeri lineam X quae discernat speciem. 


Exposita tibi uniuscuiusque numerorum appella-Det. 
tione, ad multiplicationem illorum transeo. Erit tibi 
evidens, quum fere iam declarata fuerit ab ipsa ap- 
pellatione. 


1) Nullo signo pro unitate in versione utemur. 


8 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΟΝ A. 


᾿Αριϑμὸς μὲν ἐπὶ ἀριθμὸν πολυπλασιασθεὶς ποιεῖ 
δύναμιν, 


ἐπὶ δὲ δύναμιν, κύβον, 
ἐπὶ δὲ κύβον, δυναμοδύναμιν, 
. ἐπὶ δὲ δυναμοδύναμιν, δυναμόκυβον, 
ἐπὶ δὲ δυναμόκυβον, κυβόκυβον. 
ἀύναμις δὲ ἐπὶ μὲν δύναμιν, δυναμοδύναμιν, 
ἐπὶ δὲ κύβον, δυναμόκυβον, 
ἐπὶ δὲ δυναμοδύναμιν, κυβόκυβον. 
10 Κύβος δὲ ἐπὶ κύβον, κυβόκυβον. 


Πᾶς δ᾽ ἀριϑμὸς ἐπὶ τὸ ὁμώνυμον αὐτοῦ μόριον 
πολυπλασιασϑεὶς μονάδα ποιεῖ. 

Τῆς οὖν μονάδος ἀμεταϑέτου οὔσης καὶ ἐστώσης 
ἀεί, τὸ πολυπλασιαξόμενον εἶδος ἐπ᾽ αὐτὴν αὐτὸ τὸ 

15 εἶδος ἔσται. 

Τὰ δ᾽ ὁμώνυμα μόρια ἐφ᾽ ἑαυτὰ πολυπλασιαξόμενα 
ποιήσει ὁμώνυμα μόρια τοῖς ἀριϑμοῖς᾽ 

οἷον τὸ μὲν ἀριϑμοστὺν 


ἐπὶ τὸ ἀριθμοστόν, δυναμοστὸν ποιεῖ, 
39 ἐπὶ δὲ δυναμοστόν, κυβοστόν, 
[ἐπὶ δὲ κυβοστόν, δυναμοδυναμοστόν, 


ἐπὶ δὲ δυναμοδυναμοστόν, δυναμοκυβοστόν, 
ἐπὶ δὲ τὸ δυναμοκυβοστόν,  κυβοκυβοστόν,] 


καὶ τοῦτο ὁμωνύμως συμβήσεται. 


1 μὲν ἐπὶ Α, ἐπὶ μὲν Β, μὲν οὖν ἐπὶ Βα. πολλαπλ. B 
(tem 12, 14, 16). Ἰ δύναμιν] ποιεῖ add. Βα. 11 δ᾽ om. B. 
19 πολλαπλ. A hic ut B. 16 èB. 21 ἐπὶ δὲ κυβοστὸν...... 
κυβοκυβοστόν (28) om. A. 28 τὸ om. Ba. 24 y eye Ba. 
Post συμβήσεται, B eic κκ δυναμοστὸν δὲ ἐπὶ μὲν ἀριθ- 
μοστὸν κυβοστὸν ποιεῖ: ἐπὶ δὲ δυναμοστόν, δυναμοδυναμοστόν᾽ 
ἐπὶ δὲ κυβοστόν, δυναμοκυβοστόν: ἐπὶ δὲ δυναμοδυναμοστόν, 
κυβοκυβοστόν. Τὸ δὲ κυβοστὺν ἐπὶ μὲν ἀρυϑμοστὸν ποιεῖ δυναμο- 
δυναμοστόν᾽ ἐπὶ δὲ δυναμοστόν, δυναμοκυβοστόν: ἐπὶ δὲ κυβο- 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 9 


zz =q 
α ὃς αἳ =g? 
ra --α' 
gat = g’ 
goa a 
αἳ »ς ϱἳ --- χ' 
αἲ ος αὖ --- αὖ 
αἳ ος αἱ --- ας 
T? α) --- αὖ, 


Omnis numerus in fractionem aliquotam ab ipso?ef- 
denominatam multiplicatus, unitatem facit. 

Quum unitas invariabilis et semper constans sit,D^f 
in eam multiplicata species eadem species remanet. 

Fractiones aliquotae inter se multiplicatae facientD*f. 
fractiones aliquotas producto denominatorum cogno- 
mines: 


5 1 1 
Sic πλ 
1 1 1 
z^76 375 
ΕΞ 1 
æ tg? a 
1 1 1 
s Dsi α 
1 1 1 
"Le" ο αδ1) 


secundum id quod in numeris cognominibus evenit. 


στόν, κυβοκυβοστόν. Τὸ δὲ δυναμοδυναμοστὸν ἐπὶ μὲν ἀριθ- 
μοστὸν δυναμοκυβοστὸν xoi" ἐπὶ δὲ δυναμοστόν, κυβοκυβοστόν. 
Τὸ δὲ δυναμοκυβοστὸν ἐπὶ ἀριθμοστόν, κυβοκυβοστόν. Πάλιν 
δὲ τὸ μὲν ἀριϑμοστὸν ἐπὶ μὲν δύναμιν ἀριθμὸν ποιεῖ’ ἐπὶ δὲ 


κύβον (p. 10, 8). 


15 


10 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


᾿Αριθμοστὺν δὲ 
ἐπὶ μὲν δύναμιν, 


ἐπὶ δὲ κύβον, 

ἐπὶ δὲ δυναμοδύναμιν, 
ἐπὶ δὲ δυναμόκυβον, 
ἐπὶ δὲ κυβόκυβον, 


«4υναμοστὺν δὲ 
ἐπὶ μὲν ἀριθμόν, 


ἐπὶ δὲ κύβον, 

ἐπὶ δὲ δυναμοδύναμιν, 
ἐπὶ δὲ δυναμόκυβον, 
ἐπὶ δὲ κυβόκυβον, 


Κυβοστὸν δὲ 
ἐπὶ μὲν ἀριϑμόν, 


ἐπὶ δὲ δύναμιν, 

ἐπὶ δὲ δυναμοδύναμιν, 
ἐπὶ δὲ δυναμόκυβον, 
ἐπὶ δὲ κυβόκυβον. 


5 δὲ om. Ba (item 6). 


ἀριϑμόν, 
δύναμιν, 

κύβον, 
δυναμοδύναμιν, 
δυναμόκυβον. 


ἀριϑμοστόν, 
ἀριϑμόν, 
δύναμιν, 
κύβον. 


δυναμοδύναμιν. 


δυναμοστόν, 
ἀριθμοστόν, 
ἀριθμόν, 
δύναμιν, 


κύβον. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 11 


1 Def. 


οσα =r VIII 


1 3 
πλ = 13 


10 


ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


4υναμοδυναμοστὺν δὲ 


ἐπὶ μὲν ἀριθμόν, 
ἐπὶ δὲ δύναμιν, 

ἐπὶ δὲ κύβον, 

ἐπὶ δὲ δυναμόκυβον, 
ἐπὶ δὲ κυβόκυβον, 


«4υναμοκυβοστὺν δὲ 


ἐπὶ μὲν ἀριϑμόν, 

ἐπὶ δὲ δύναμιν, 

ἐπὶ δὲ κύβον, 

ἐπὶ δὲ δυναμοδύναμιν, 
ἐπὶ δὲ κυβόκυβον, 


Τὺ δὲ κυβοκυβοστὸν 


ἐπὶ μὲν ἀριϑμόν, 

ἐπὶ δὲ δύναμιν, 

ἐπὶ δὲ κύβον, 

ἐπὶ δὲ δυναμοδύναμιν, 
ἐπὶ δὲ δυναμόκυβον, 


κυβοστόν, 
δυναμοστόν, 
ἀριϑμοστόν, 
ἀριθμόν, 


δύναμιν. 


δυναμοδυναμοστόν, 
κυβοστόν, 
δυναμοστόν, 
ἀριϑμοστόν, 
ἀριθμόν. 


δυναμοκυβοστόν, 
δυναμοδυναμοστόν, 
κυβοστόν, 
δυναμοστόν, 
ἀριϑμοστόν. 


Αεἴψις ἐπὶ λεῖψιν πολλαπλασιασϑεῖσα ποιεῖ ὕπαρξιν, 


20 λεῖψις δὲ ἐπὶ ὕπαρξιν ποιεῖ λεῖψιν, καὶ τῆς λείψεως 


— tá 


91 ἐλλειπὲς A 


σημεῖον W ἐλλιπὲς κάτω νεῦον, A^. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 13 


Minus multiplicatum in minus facit plus et minusb* 
in plus facit minus. 

Signum negationis est W truncatum deorsum ver- 
gens A [---]. 


14 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


Καὶ τῶν πολλαπλασιασμῶν σοι σαφηνισθέντων, 
φανεροί εἰσιν οἱ μερισμοὶ τῶν προκειμένων εἰδῶν. 
καλῶς οὖν ἔχει ἐναρχόμενον τῆς πραγματείας συνθέσει 
καὶ ἀφαιρέσει καὶ πολλαπλασιασμοῖς τοῖς περὶ τὰ εἴδη 

s γεγυμνάσϑαι, καὶ πῶς εἴδη ὑπάρχοντα καὶ λείποντα 
μὴ ὁμοπληϑῆ προσϑῇς ἑτέροις εἴδεσιν, ἤτοι καὶ αὐτοῖς 
ὑπάρχουσιν, ἢ καὶ ὁμοίως ὑπάρχουσι καὶ λείπουσι, καὶ 
πῶς ἀπὸ ὑπαρχόντων εἰδῶν καὶ ἑτέρων λειπόντων 
ὑφέλῃς ἕτερα ἤτοι ὑπάρχοντα, ἢ καὶ ὁμοίως ὑπάρχοντα 

10 καὶ λείποντα. 

Μετὰ δὲ ταῦτα ἐὰν ἀπὸ προβλήματός τινος γένηται 
εἴδη τινὰ ἴσα εἴδεσι τοῖς αὐτοῖς, μὴ ὁμοπληϑῆ δέ, ἀπὸ 
ἑκατέρων τῶν μερῶν δεήσει ἀφαιρεῖν τὰ ὅμοια ἀπὸ 
τῶν ὁμοίων, ἕως ἂν ἓν εἶδος ἑνὶ εἴδει ἴσον γένηται. 

15 ἐὰν δέ πως ἐν ὁποτέρῳ ἐνυπάρχῃ ἢ ἐν ἀμφοτέροις ἐν 
ἐλλείψεσί τινα εἴδη, δεήσει προσϑεῖναι τὰ λείποντα 
εἴδη ἐν ἀμφοτέροις τοῖς μέρεσιν, ἕως ἂν ἑκατέρων τῶν 
μερῶν τὰ εἴδη ἐνυπάρχοντα γένηται, καὶ πάλιν ἀφελεῖν 
τὰ ὅμοια ἀπὸ τῶν ὁμοίων, ἕως ἂν ἑκατέρῳ τῶν μερῶν 

90 Ëv εἶδος καταλειφϑῇ. 

Φιλοτεχνείσθω δὲ τοῦτο ἐν ταῖς ὑποστάσεσι τῶν 
προτάσεων, ἐὰν ἐνδέχηται, ἕως ἂν ἓν εἶδος ἑνὶ εἴδει 
ἴσον καταλειφϑῇ' ὕστερον δέ σοι δείξομεν καὶ πῶς 
δύο εἰδῶν ἴσων ἑνὶ καταλειφϑέντων τὸ τοιοῦτον λύεται. 

25 Νῦν δ᾽ ἐπὶ τὰς προτάσεις χωρήσωμεν ὁδόν, πλεί- 
στην ἔχοντες τὴν ἐπ᾽ αὐτοῖς τοῖς εἴδεσι συνηϑροισμένην 
ὕλην. πλείστων δ᾽ ὄντων τῷ ἀριθμῷ καὶ μεγίστων 
τῷ ὄγκῳ, καὶ διὰ τοῦτο βραδέως βεβαιουμένων ὑπὸ 


6 προσθήσεις B. 9 ὑφέλῃς A, ἀφαιρήσεις B. 13 εἴδη τινὰ 
ἴσα] ὕπαρξις Βα. 1δ/10 ἐν 1λλείψεσι] ἐνελλείφῃ Ba. 31πεφι- 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 15 


Tibi explicatis multiplicationibus, manifestae sunt? 
divisiones propositarum specierum; at bene erit hunc, 
qui talia tractare incepit, in additione, subtractione, 
multiplicatione specierum exercitatum esse. Species 
quoque positas et negatas sub variis coefficientibus 
sciat addere aliis speciebus sive positis sive similiter 
positis et negatis et a speciebus positis et negatis alias 
subtrahere sive positas, sive similiter positas et negatas. 

Deinde, si a problemate aliquo provenit aequatioDef 
inter species aliquas et easdem species sub variis 
coefficientibus, ab utraque parte oportebit auferre si- 
milia a similibus, donec fiat una species aequalis uni 
speciei. Si autem aliquo modo positae sint quaedam 
species in negatione vel in alterutra parte, vel utrimque, 
oportebit utrimque addere species negatas, donec in 
utraque parte fiant species tantum positae, et rursus 
auferre similia a similibus, donec in utraque parte 
una tantum species remaneat. 

Ad hoc igitur studiose exercita te ipsum in aequa- 
tionibus problematum, et eas reduce, quantum fieri 
poterit, donec remaneat'una species uni speciei aequalis; 
posterius tibi ostendemus quomodo solvitur quaestio, 
si remanent duae species quarum summa uni speciei 
aequalis sit. 

Nunc ad propositiones ipsas ingrediamur viam, 
maximam habentes ex speciebus ipsis congestam ma- 
teriam. Quum vero plurima sint numero, moleque 
amplissima, tarde retinentur ab iis quibus traduntur 


λοτεχνήσθω Ba. 26 roig om. Ba. ?7 τῷ ἀριθμῷ] τῶν 
ἀριθμῶν AB. 28 καὶ om. Ba. 


16 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A, 


τῶν παραλαμβανόντων αὐτὰ καὶ ὄντων ἐν αὐτοῖς 
δυσμνημονευτῶν, ἐδοκίμασα τὰ ἐν αὐτοῖς ἐπιδεχόμενα 
διαιρεῖν, καὶ μάλιστα τὰ ἐν ἀρχῇ ἔχοντα στοιχειώδως 
ἀπὸ ἁπλουστέρων ἐπὶ σκολιώτερα διελεῖν ὡς προσῆκεν. 
5 οὕτως γὰρ εὐόδευτα γενήσεται τοῖς ἀρχομένοις, καὶ ἡ 
ἀγωγὴ αὐτῶν μνημονευϑήσεται, τῆς πραγματείας αὐ- 
τῶν ἐν τρισκαίδεκα βιβλίοις γεγενημένης. 


α. 


Τὸν ἐπιταχθέντα ἀριθμὸν διελεῖν εἰς δύο ἀριθμοὺς 
ιο ἐν ὑπεροχῇ τῇ δοθείσῃ. 
Ἔστω δὴ ὁ δοθεὶς ἀριθμὸς ὁ ϱ, ἡ δὲ ὑπεροχὴ M μ. 
εὑρεῖν τοὺς ἀριθμούς. 
Τετάχθω ὁ ἐλάσσων S &' ὁ ἄρα μείξων ἔσται 
s& ΝΙμ' συναμφότεροι ἄρα γίνονται 5 β Mg: δέδονται 
15 δὲ M ο. 
M ἄρα ϱ ἴσαι εἰσὶν 5 B Mù. 


καὶ ἀπὸ ὁμοίων ὅμοια. ἀφαιρῶ ἀπὸ τῶν p, My, [καὶ 
«ἀπὸ» τῶν B ἀριϑμῶν καὶ τῶν ᾷ μονάδων ὁμοίως 
μονάδας μ΄] λοιποὶ S B ἴσοι M ξ. ἕκαστος ἄρα γίνε- 

20 T&L 5, M à. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων MA, ὁ 


δὲ μείζων M o, xal ἡ ἀπόδειξις φανερά. 


β. 
Tov ἐπιταχθέντα ἀριϑμὸν δεῖ διελεῖν εἰς δύο ἀριϑ-- 
25 μοὺς ἐν λόγω τῷ δοϑέντι. 
Ἐπιτετάχθω δὴ τὸν E διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμοὺς ἐν 
λόγω y". 


1 αὐτὰ Αα, αὐτοὺς B. 8 διαιρεῖν A, διαιρέσεις B, 4 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 11 


οὐ quorum in talibus parum valet memoria; quare 
expertus sum ea, quoad admissum fuerit, dividere et 
praecipue circa initium, quae elementorum vice fungun- 
tur, a simplicioribus ad perplexiora distinguere conve- 
nienter. Ita enim expeditiora fient incipientibus et 
processus memoriae haerebit; tredecim libris tractatus 
comprehendetur. 
I. 

Propositum numerum partiri in duos numeros in 
differentia data. 

Sit nempe datus numerus 100, differentia 40. In- 
venire numeros. 

Ponatur minor — x, maior igitur erit x + 40. 
Ergo amborum summa fit 22 + 40: Data est autem 
== 100. Ergo 

100 = 2z + 40. 


A similibus similia: a 100 aufero 40 [et a 22 + 40 
similiter 40]; linquitur 


2% = 60, unde fit z = 30. 


Ad positiones: erit minor — 90, maior — Τ0, et pro- 
batio evidens. 
II. 
Propositum numerum oportet partiri in duos nu- 
meros in ratione data. 
Proponatur iam 60 partiri in duos numeros, quo- 
rum ratio sit 3. 


ἐπισκολιώτερα Ba. 11 δὴ B, γὰρ A Ba. 12 Ante εὑρεὲν 

add. δεήσει Ba. 11 καὶ (alt.) .... µονάδας p (19) om. A, ἀπὸ 

(18) suppl. Ba. 19 ἕκαστος A, ἑκάτερος B. 394 δεῖ om, B, 
DiorHANTUS, ed. Tannery. 2 


18 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


Τετάχϑω ὁ ἐλάσσων Sü-.Ó ἄρα μείξων ἔσται 5 y, 
καὶ ἔστιν ὁ μείξων τοῦ ἐλάσσονος τριπλασίων. δεῖ 
λοιπὸν τοὺς δύο ἴσους εἶναι ΝΕ: ἀλλ᾽ of δύο ovv- 
τεϑέντες 5 εἰσι ὃ. 

6 5 ἄρα ὃ ἴσοι M E: ὁ 5 ἄρα M te. 
ὁ ἄρα ἐλάσσων ἔσται M i£, ὁ δὲ μείξων M με. 


γ. 
Τὺν ἐπιταχϑέντα ἀριϑμὸν διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμοὺς 
ἐν λόγῳ καὶ ὑπεροχῇ τῇ δοϑείσῃ. 
0: Ἐπιτετάχϑω δὴ τὸν m διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμοὺς 
ἵνα ὁ μείξων τοῦ ἐλάσσονος y7^ ᾗ καὶ ἔτι M ὃ ὑπερέχῃ. 
Τετάχϑω ὁ ἐλάσσων 5 à, ὁ μείζων ἄρα 3 y καὶ Mò 
καὶ ὁ μείζων τοῦ ἐλάσσονος Qv y" ἔτι καὶ M ὃ ὑπερ- 
έχει. λοιπὸν τοὺς δύο θέλω ἴσους εἶναι M x - ἀλλ᾽ ol 
15 δύο συντεϑέντες 5 εἰσι ὃ καὶ M ὃ. 
5 ἄρα ὃ καὶ M ὃ ἴσοι M m. 
καὶ ἀφαιρῶ ἀπὸ ὁμοίων ὅμοια' λοιπαὶ ἄρα M ος 
ἴσαι 3 δ' καὶ γίνεται ὁ 5 M ιβ. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ἄρα ὁ ἐλάσσων ἀριϑμὸς 
20 M 19, ὁ δὲ μείζων M Ea, [προστιϑεμένων τῶν ὃ M ὧν 
ἀφεῖλον ἀπὸ τῶν π M. ἀφεῖλον γὰρ ὥστε εὑρεῖν πόσων 
M ἔσται ἕκαστος ἀριϑμός, ὕστερον δὲ τῷ μείξονι 
ἀριϑμῷ προστίϑημι τὰς ὃ M, μετὰ τὸ γνῶναι πόσων 
ἕκαστος]. 
25 δ. 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ἐν λόγω δοθέντι ὅπως καὶ 
ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν δοϑῇ. 
9 τῇ δοϑείσῃ] τοῖς δοϑεῖσιν Βα. 10 δὴ om. B. 16 
ἀριϑμοὶ ἄρα τέσσαρες καὶ μονάδες ὃ om B, suppl. Βα. 18 M 
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Ponatur minor = 2; maior igitur erit 32; ita 
maior minoris 3?'"* est, Oportet adhuc summam am- 
borum esse 60; sed amborum summa est 42: ergo 

4r = 60 et z= 15. 


Erit igitur minor — 15 et maior — 45. 


TII. 

Propositum numerum partiri in duos numeros in 3 
data ratione cum differentia. 

Proponatur jam 80 partiri in duos numeros ita ut 
maior minoris 3P'"* sit et adhuc 4 unitatibus excedat. 

Ponatur minor = z. Ergo maior = δα -|- 4; ita 
maior minoris 3»"* est et adhuc 4 unitatibus excedit. 
Reliquum volo summam amborum esse 80, sed summa 
amborum est 42 + 4: ergo 

4z + 4 = 80. 
Aufero a similibus similia; remanent 76 = 4z et 
fit x = 19. 

Ad positiones. Erit igitur minor numerus — 19 
eb maior — 61 [rursus additis 4 unitatibus quas abs- 
tuleram a 80; eas enim abstuleram ut invenirem 
quot unitatum esset uterque numerus; postea, quum 
novi quotus quisque sit, maiori numero addo illas 4]. 


IV. 
Invenire duos numeros in ratione data, ita ut 4 
eliam eorum differentia data sit. 


om. Ba. 20 — . . . . ἕκαστος αι) interpola- 
tori tribuo. 36 ὅπως reiicit post αὐτῶν (27) B. 91 ĝo- 
ϑήσεται Ba. 


2* 


20 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


Ἐπιτετάχθω δὴ τὸν μείζονα τοῦ ἐλάσσονος εἶναι >, 
τὴν δὲ ὑπεροχὴν αὐτῶν ποιεῖν M X. 

Τετάχθω ὁ ἐλάσσων SX, ὁ ἄρα μείζων ἔσται 5E. 
λοιπὸν ϑέλω SE ὑπερέχειν 5ᾱ, Ma. ἀλλ᾽ dj ὑπεροχὴ 

ε αὐτῶν ἐστιν 5 ὃ. οὗτοι ἴσοι M X. 

ἔσται ὁ ἐλάσσων ἀριθμὺς ME, ô δὲ μείζων κε. 
καὶ μένει ὁ μείζων τοῦ ἐλάσσονος ὢν εἰ, $ δὲ ὑπερ- 
οχὴ γίνεται M x. 

&. 

10 Τὸν ἐπιταχϑέντα ἀριθμὸν διελεῖν εἰς δύο ἀριϑ- 
μοὺς ὅπως ἑκατέρου τῶν διῃρημένων τὰ δοϑέντα μὴ 
τὰ αὐτὰ μέρη συντεϑέντα ποιῇ τὸν δοϑέντα ἀριθμόν. 

4εἴ δὴ τὸν διδόμενον ἀριθμὸν δίδοσθαι ὥστε 
εἶναι ἐν τῷ μεταξὺ τόπῳ τῶν γινομένων δύο ἀριθμῶν 

15 ἐὰν τοῦ ἐξ ἀρχῆς ἐπιταχϑέντος ληφϑῇ τὰ δοϑέντα μὴ 
τὰ αὐτὰ μέρη. 

Ἐπιτετάχθω δὴ τὸν ϱ διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμοὺς 
ὅπως τὸ τοῦ a" ἀριϑμοῦ y" καὶ τὸ τοῦ β’" εἰ' ἐπὶ 
τὸ αὐτὸ συντεϑέντα ποιῇ MA. 

35 ᾿Ἔταξα τὸ τοῦ P” s", S αὐτὸς ἄρα ἔσται 5’ 
τὸ ἄρα τοῦ a^" y" ἔσται MA Λ 5ᾱ' αὐτὸς ἄρα ἔσται 
M & ΑΛ 37. λοιπὸν Θέλω τοὺς δύο συντεϑέντας ποιεῖν 
Mọ- ἀλλ᾽ οἳ δύο συντεϑέντες ποιοῦσιν 5 β καὶ M“ 
ταῦτα ἴσα M φ. 

s; καὶ ἀπὺ ὁμοίων ὅμοια. λοιπαὶ ἄρα M ἴσαι 5 β. 
[ὁ 5 ἄρα ἔσται ME] 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔταξα τὸ τοῦ D" E" S ἃ, ἔσται 
Mi, αὐτὸς ἄρα M xt. τὸ δὲ τοῦ c" y", MA Ά5α, 

2 αὐτοῦ Ba. 5 riam ἴσοι (sic) Å, ταῦτα ἴσα B. Post 
M x suppl. καὶ γίνεται ὁ ἀρυϑμὸς E Ba. 11 ὅπως] ὅπερ Ba. 

ἑκατέρων (sic) A, ἑκατέρων B. 13 ποιεῖ Ba. 13 ἀριθμὸν 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 21 


Proponatur iam maiorem minoris esse DP et 
eorum differentiam facere 20. 

Ponatur minor = g, erit igitur maior = δα, Reli- 
quum volo 5z et z habere differentiam 20, sed diffe- 
rentia horum est 4z. Ista aequantur 20. 

Erit minor numerus = 5, et maior = 25. Constat 
maiorem minoris esse 5»'"» et differentia fit 20. 


V. 

Propositum numerum partiri in duos numeros ita 6 
ut fractiones datae non eaedem utriusque partis faciant 
simul additae datum numerum. 

Oportet datum numerum ita dari jut cadat inter 
duos numeros qui fient si propositi ab initio sumantur 
datae non eaedem fractiones. 

Proponatur iam 100 parliri in duos numeros [z, 
et 4] ita ut 

S αι + ται = 30. 

Pono τω = f, ergo z = 5z; ergo $^ = 00 --ᾱ 
et z, = 90 — δα. Reliquum volo amborum summam 
facere 100, sed amborum summa facit 22 + 90. Ista 
aequantur 100. 

A similibus similia; remanent 10—2z [unde z= 5]. 

Ad positiones. Posui 


τα, = x, hoc est 5; ergo x, = 25. 


τα, == 30 — z, hoc est 25; ergo m, = 715, 

om. Ba. 16 αὐτὰ om. B, suppl. Ba. 18 — ὅπερ Βα. 
19 ποιεῖ Ba. 20 ἔταξα] τάσσω Βα. 25 λοιπὸν Ba. 
26 ὁ ἀρυθμὸς ἄρα ἔσται μονάδων i B, ὁ ἄρα εἷς 5 MEA 

95 man, in margine. 


29 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


ἔσται M xë, αὐτὺς ἄρα ἔσται M ot, καὶ μένει τὸ τοῦ 
a?" y" καὶ τὸ τοῦ β”" e” M A, [ἅπερ κοινῇ συντεϑέντα 
ποιοῦσι τὸν ἐπιταχϑέντα ἀριθμόν]. 


5. 

56 Τὸν ἐπιταχϑέντα ἀριθμὸν διελεῖν εἰς δύο ἀριθμοὺς 
ὅπως τὸ τοῦ πρώτου μέρος δοϑὲν τοῦ τοῦ ἑτέρου ué- 
ρους δοϑέντος ὑπερέχῃ δοϑέντι ἀριϑμῷ. 

det δὴ τὸν δοθέντα ἀριϑμὸν ἐλάσσονα εἶναι τοῦ 
γινομένου ἀριϑμοῦ ἐὰν τοῦ ἐξ ἀρχῆς ἐπιταχϑέντος 

10 ληφϑῇ τὸ δοϑὲν μέρος ἐν à ἐστιν ἡ ὑπεροχή. 

Ἐπιτετάχϑω δὴ τὸν ϱ διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμοὺς 
ὅπως τὸ τοῦ a?" Ó" τοῦ τοῦ f" c" ὑπερέχῃ M κ. 

"Eraka τὸ τοῦ f"" s”, 5ᾱ. αὐτὸς ἄρα ἔσται SF. τὸ 
ἄρα τοῦ a^" ð” ἔσται 5ἆ καὶ M x, αὐτὸς ἄρα ἔσται 

1 $0 καὶ Mx. λοιπὸν Θέλω τοὺς δύο συντεθέντας 
ποιεῖν M g: ἀλλ᾽ οἱ δύο συντεϑέντες ποιοῦσιν S i καὶ 
Μπ’ ταῦτα ἴσα M ϱ. 

ἀπὸ ὁμοίων ὅμοια. λοιπὸν 51 ἴσοι MX, καὶ γί- 
νεται ὁ 5 M B. 

2 ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔταξα τὸ τοῦ f" c", S 
ἔσται M B, αὐτὸς ἄρα ἔσται Mif τὸ δὲ τοῦ a” ð”, 
Să καὶ Mx' ἔσται M xf, αὐτὸς ἄρα ἔσται M πη. καὶ 
μένει τὸ τοῦ c?" à" τοῦ τοῦ f" e" ὑπέρεχον MX, 
[οἵτινες κοινῇ συντεθέντες ποιοῦσι τὸν ἐπιταχϑέντα 


35 ἀριθμόν]. 


2 gov] ἐπὶ τὸ αὐτὸ συντεϑέντα ποιοῦσι addiderat A, delevit 
1* man. ἅπερ] ὥσπερ Ba. ϱϐ τοῦ alter. om. B. 7 ὑπερ- 
έχει Βα. 12 ὑπερέχει Βα. 18 ἔταξα] τάσσω Βα. 15 καὶ 


om. Ba. 19 ó om. Ba. 21 ἔσται αἵ f om. B. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 98 


1 1 
et constat πῶι + y X. esse 50, [et amborum summa 


facit propositum numerum]. 


VI. 


Propositum numerum partiri in duos numeros ita 6 
ut data primi fractio datam secundi fractionem superet 
dato numero. 

Oportet datum numerum minorem esse numero 
qui fiet si propositi ab initio sumatur data fractio quae 
superat. 

Proponatur iam 100 partiri in duos numeros (z, 
et z,] ita ut 

1 


1 
1^ — v "s. == 20. 


Pono ir --ᾳ, Ergo ἂν = θᾳ, ergo ται = z + 20, 
ergo αι = 4g + 80. 

Reliquum volo summam amborum facere 100, 
sed summa amborum (αι + αν) facit 10s -+ 80. Ista 
aequantur 100. 

A similibus similia: remanet 102 — 20 et fit 
4 = 2. 

Ad positiones. Est 

τῶ -- 4, hoc est 2, ergo αν = 12, 
1 


gı =% + 20, hoc est 22, ergo αἱ = 88, 


et constat τα, τ᾽ σα, esse 20, [qui numeri (x, + z) 


simul additi faciunt propositum numerum]. 


24 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΟΩΟΝ A. 


E 
απὸ τοῦ αὐτοῦ ἀριθμοῦ ἀφελεῖν δύο δοϑέντας 
ἀριθμοὺς καὶ ποιεῖν τοὺς λοιποὺς πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχειν δεδομένον. 

5 ἘΕπιτετάχϑω δὴ ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ ἀριϑμοῦ ἀφελεῖν 
τὸν Q καὶ τὸν κ. καὶ ποιεῖν τὰ μείξονα τῶν ἐλασσό- 
vov y^. 

Τετάχθω ὁ ζητούµενος SĒ' κἂν μὲν ἀπὸ τούτου 
ἀφέλω τὸν Q, λοιπὸς : ἃ AN M ῥ' ἐὰν δὲ τὸν X, λοιπὸς 
ws AMZ. καὶ δεήσει τὰ μείξονα τῶν ἐλασσόνων εἶναι 
y"^* τρὶς ἄρα τὰ ἐλάσσονα ἴσα ἐστὶ τοῖς μείξοσι, τρὶς 
δὲ τὰ ἐλάσσονα γίνεται 37 AMT. ταῦτα ἴσα Sa Λι Mz. 
κοινὴ προσκείσθω ἡ λεῖψις' γίνεται 5 y ἴσοι 5ᾱ 

καὶ M ὅπ. καὶ ἀφῃρήσϑω ἀπὸ ὁμοίων ὅμοια. λοιπὸν 

15 $8. ἴσοι M σπ, καὶ γίνεται ὁ 5 Mop. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔταξα τὸν ζητούμενον ἀριθμὸν 
sã, ἔσται ἄρα M gu. κἂν μὲν ἀπὸ τούτου ἀφέλω 
τὸν 6, λοιπαὶ M μ' ἐὰν δὲ τὸν x, λοιπαὶ M gx. καὶ 
μένει τὰ μείξονα τῶν ἐλασσόνων τριπλάσια. 


20 η. 
duol δοθεῖσιν ἀριθμοῖς προσθεῖναι τὸν αὐτὸν 
ἀριθμὸν καὶ ποιεῖν τοὺς γενομένους πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχειν δεδομένον. 
4εἴ δὴ τὸν διδόμενον λόγον ἐλάσσονα εἶναι τοῦ 
as λόγου οὗ ἔχει Ó μείξων τῶν δοθέντων πρὸς τὸν ἐλάσ- 
σονα. 
Ἐπιτετάχϑω δὴ τῷ Q καὶ τῷ κ προσϑεῖναι τὸν 
αὐτὸν ἀριθμὸν καὶ ποιεῖν τὰ μείζονα τῶν ἐλασσόνων y^. 


9 ᾿πὸ τοῦ αὐτοῦ ἀριθμοῦ] Εὑρεῖν $ ἀφ᾽ οὗ ἀριθμοῦ δεῖ 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 25 


VII. 


Ab eodem numero subtrahere duos datos numeros 
et facere residuos inter se habentes datam rationem. 

Proponatur iam ab eodem numero subtrahere 100 
et 20 et maiorem residuum facere minoris 3r'v-, 

Ponatur quaesitus == z. Si ab eo subtraho 100, 
residuus = æ — 100; si 20, residuus — x — 20. 

Oportebit maiorem minoris esse 3?"», Ergo ter 
minor aequalis est maiori; sed ter minor fit ὅς — 300. 
Aequetur z — 20. 

Utrimque addantur negata; fit δα = z -+ 280. 

Auferantur a similibus similia, remanet 2z — 280 
et fit z == 140. 

Ad positiones. Est quaesitus numerus = v, erit 
igitur 140, a quo si subtraho 100, residuus est 40; 
si 20, residuus est 120, et constat maiorem minoris 
esse triplum. 


VII. 


Duobus datis numeris addere eundem numerum 
εἰ facere summas inter se datam habentes rationem. 

Oportet datam rationem minorem esse ratione 
maioris dati ad minorem. 

Proponatur iam numeris 100 et 20 addere eundem 
numerum et facere maiorem summam minoris 3Plem, 


Α ex corr. 9* m. 6 ἐλαττόνων B (item 10). 7 τριπλάσια 
AB (item 11). 9 ἐὰν δὲ τὸν x] κἂν ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ ἀριθμοῦ 


ἀφέλω τὸν x Ba (lacunam supplens in codice H). 12 δὲ] 
ἄρα add, B, & om. À. 13 γίνονται Ba. 14 λοιποὶ B. 
24 ἐλάττονα B (item 25). 28 ἐλαττ. Ba (item p. 26, 20. 


τριπλάσια ΑΒ (item p. 26, 4) 


26 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


Τετάχθω ὁ προστιθέµενος ἑκατέρῳ ἀριϑμῷ sä. κἂν 
μὲν τῷ ϱ προστεϑῇ, ἔσται 5 ἃ Mọ - ἐὰν δὲ τῷ x, γίνεται 
s& Mx. καὶ δεήσει τὰ μείζονα τῶν ἐλασσόνων εἶναι 
y^ τρὶς ἄρα τὰ ἐλάσσονα ἴσα ἔσται τοῖς μείξοσι. τρὶς 

6 δὲ τὰ ἐλάσσονα γίνεται 5γ ME: ταῦτα ἴσα sa M δ. 
ἀπὸ ὁμοίων ὕμοια, λοιποὶ SB ἴσοι M μ, καὶ yi- 
νεται ὁ 5 Mx. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔταξα τὸν προστιθέμενον ἕκα- 

τέρῳ ἀριϑμῷ 5ᾱ, ἔσται MX. κἂν μὲν τῷ Q προσ- 
10 τεϑῇ, γίνονται M gx: ἐὰν δὲ τῷ x, γίνονται M μ. καὶ 
μένει τὰ μείξονα τῶν ἐλασσόνων τριπλάσια. 


9. 


mo δοϑέντων δύο ἀριϑμῶν ἀφελεῖν τὸν αὐτὸν 
ἀριθμὸν καὶ ποιεῖν τοὺς λοιποὺς πρὸς ἀλλήλους λόγον 
15 ἔχειν δεδομένον. 
4εἴ δὴ τὸν διδόμενον λόγον μείξονα εἶναι τοῦ 
λόγου οὗ ἔχει ὁ μείζων τῶν δοϑέντων πρὸς τὸν ἐλάσ- 
δονα. 
᾿Επιτετάχϑω δὴ nò τοῦ x καὶ τοῦ Q ἀφελεῖν τὸν 
2 αὐτὸν ἀριϑμὸν καὶ ποιεῖν τὰ μείξονα τῶν ἐλασσόνων 57}. 
Τετάχθω ὁ ἀφαιρούμενος ἀφ᾽ ἑκατέρου ἀριϑμοῦ, 
5. κἂν μὲν ἀπὸ τοῦ Q ἀφαιρεϑῇ, λοιπαὶ Mo ASE 
ἐὰν δὲ ἀπὸ τοῦ x, λοιπαὶ M x AS. καὶ δεήσει τὰ 
μείξονα τῶν ἐλασσόνων εἶναι c7^* c" ἄρα τὰ ἐλάσσονα 
25 ἴσα ἐστὶ τοῖς μείξοσιν, ο’: δὲ τὰ ἐλάσσονα ποιεῖ 
Mx A 55" ταῦτα ἴσα Mọ Λ 58. 
κοινὴ προσκείσθω ἡ λεῖψις, καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὸ 
ὁμοίων ὅμοια. λοιποὶ SE ἴσοι M X, καὶ γίνεται ὁ 3 M. 


5 ἐλαττ. B (item 11, 17, p. 28, 12). 10 δεδομένον Ba. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 21 


Ponatur addendus utrique numero == z; si addi- 
tur 100, erit x + 100; si 20, ft x -+ 20, et oportebit 
maiorem summam minoris esse 3P^», Ergo ter minor 
aequalis erit maiori; sed ter minor fit 


δα + 60, quae aequantur z + 100, 


A similibus similia; remanent 22 — 40 et fit z — 20. 

Ad positiones. Addendus utrique numero est z, 
erit 20. Si additur 100, fiet 120; si 20, fiet 40, et 
constat maiorem summam minoris esse 3Pl*m, 


IX. 


À datis duobus numeris subtrahere eundem nume- 
rum et facere residuos inter se datam habentes ra- 
tionem, 

Oportet datam rationem maiorem esse ratione 
maioris dati ad minorem. 

Proponatur jam a 20 et 100 subtrahere eundem 
numerum et facere residuum maiorem minoris 6»!"m, 

Ponatur subtrahendus ab utroque numero = z; 
si à 100 aufertur, remanent 100 — x, si a 20, re- 
manent 20 — z, et oportebit maiorem residuum minoris 
esse 6P'"m, Gies igitur minor aequalis erit maiori; sed 
615. minor facit 120 — θα, quae aequentur 100 — z. 

Utrimque addantur negata et auferantur a simili- 
bus similia. Remanent 5z = 20 et fit z = 4. 


— M — !À —  ulus— s —À— HÀ À QA — ----------------------- 


17 οὗ] ὃν Ba. 20 ἐξαπλάσια AB (item 24). 23 ἐὰν δὲ.... 
Άδα οπι. A. τοῦ x] τῶν x B. 9 ἀφαιρήσθω A. 


28 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔταξα τὸν ἀφαιρούμενον ἀφ᾽ 
ἑκατέρου ἀριϑμοῦ 3 ἄ, ἔσται Μδ. κἂν μὲν ἀπὸ τοῦ ϱ 
ἀφαιρεϑῇ, λοιπαὶ M 'ag* ἐὰν δὲ ἀπὸ τοῦ κ, λοιπαὶ M is. 
καὶ μένει τὰ μείξονα τῶν ἐλασσόνων ὄντα ἑξαπλάσια. 


5 b 


Avol δοθεῖσιν ἀριθμοῖς, τῷ μὲν ἑλάσσονι αὐτῶν 
προσϑεῖναι, ἀπὸ δὲ τοῦ μείζονος ἀφελεῖν τὸν αὐτὺν 
ἀριθμὺν καὶ ποιεῖν τὸν γενόμενον πρὸς τὸν λοιπὺν 
λόγον ἔχειν δεδομένον. 

10 ᾿Επιτετάχϑω τῷ μὲν x προσϑεῖναι, ἀπὸ δὲ τοῦ Q 
ἀφελεῖν τὸν αὐτὸν ἀριϑμὸν καὶ ποιεῖν τὰ μείξονα τῶν 
ἐλασσόνων à", 

Τετάχϑω ὁ προστιϑέμενος καὶ ἀφαιρούμενος ἕκα- 
τέρῳ ἀριϑμῷ S. κἂν μὲν τῷ x προστεθῇ, γίνεται 

«5 Mx' ἐὰν δὲ τοῦ Q ἀφαιρεθῇ, γίνεται MQ Λ 53. 
καὶ δεήσει τὰ μείξονα τῶν ἐλασσόνων εἶναι ὁτί.: ὃν: 
ἄρα τὰ ἐλάσσονα ἴσα ἐστὶ τοῖς μείξοσι, δ' δὲ τὰ ἐλάσ- 
dova γίνεται M Ὁ ΛΙ 5 δ' ταῦτα ἴσα 5ᾱ M x. 

κοινὴ προσκείσϑω ἡ λεῖψιρ, καὶ ἀφῃρήσϑω ἀπὸ 

2 ὁμοίων ὅμοια. λοιποὶ SE ἴσοι M tz, καὶ γίνεται ὁ 
s M os. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔταξα τὸν προστιϑέμενον καὶ 
ἀφαιρούμενον ἀφ᾽ ἑκατέρου ἀριϑμοῦ 3 ᾱ, ἔσται M os. 
κἂν μὲν τῷ x M og προστεϑῶσι, γίνονται M Ὡς’ ἐὰν 

$ δὲ τοῦ Q ἀφαιρεϑῶσι, λοιπαὶ M κδ. καὶ μένει τὰ pel- 
ζονα τῶν ἐλασσόνων ὄντα τετραπλάσια. 


7/8 τὸν αὐτὸν τὸν ἀριθμὸν Βα. 12 τετραπλάσια AB. 16 
ἐλαττόνων Ba (item ἐλαττ. p. 30, 12). 16/17 τετράκις γὰρ ἄρα 
B (non Ba) 17 ἐλάττονα B (item ἐλαττ. 26, p. 30, 7, 19 [bis]). 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 29 


Ad positiones.  Auferendus ab utroque numero 
est z, erit 4. Si a 100 aufertur, remanent 96; si a 
20, remanent 16 et constat maiorem residuum minoris 


esse Plum, 


X. 

Duobus datis numeris, minori horum addere, a 
maiori auferre eundem numerum et facere summam 
ad residuum datam habentem rationem. 

Proponatur iam numero 20 addere, a 100 auferre 
eundem numerum et facere maiora minorum 4P, 

Ponatur addendus et auferendus utrique numero 
= z. Si 20 additur, fit z + 20; si a 100 aufertur, 
fit 100 — x, et oportebit maiora minorum esse 4's, 
Quater ergo minora aequalia sunt maioribus; sed quater 


minora fiunt 
400 — 4z, quae aequentur xz + 20. 


Utrimque addantur negata et auferantur a simili- 
bus similia, Remanent δα = 380 et fit z = 16. 

Ad positiones. Addendus et auferendus utrique 
numero est z, erit 76. Si 20 adduntur 76, fiet 96, 
si a 100 auferuntur, remanent 24 et constat maiora 


minorum esse 4Pi*, 


30 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


ία. 

4ύο δοϑέντας ἀριθμοὺς ὃν μὲν προσϑεῖναι, τὸν 
δὲ ἕτερον ἀφελεῖν ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ ἀριθμοῦ, καὶ ποιεῖν 
τοὺς γενομένους πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχειν δεδομένον. 

5. Επιτετάχϑω τὸν μὲν x προσθεῖναι, τὸν δὲ Q ἀφ- 
ελεῖν ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ ἀριϑμοῦ καὶ ποιεῖν τὰ μείξονα 
τῶν ἐλασσόνων γτὶ., 

Ἔστω ὁ ζητούμενος 5 4. κἂν μὲν τούτῳ προσθῶ- 
μεν M x, γίνεται SẸ M^ ἐὰν δὲ ἀπὸ τούτου ἀφαιρε- 

ιοϑῶσι MG, λοιπὸς SG ANM δ. καὶ δεήσει τὰ μείξονα 
τῶν ἐλασσόνων εἶναι y"^* τρὶς ἄρα τὰ ἐλάσσονα ἴσα 
ἐστὶ τοῖς μείξοσι. ἀλλὰ τρὶς τὰ ἐλάσσονα γίνεται 
33^ Mi. 
5 ἄρα y Λι M ἴσα ἐστὶ 8 à M x. 
15 κοινὴ προσκείσθω ἢ λεῖψις, καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὸ ὁμοίων 
ὅμοια. 

M zx ἄρα ἴσα εἰσὶν 5 B, καὶ γίνεται ὁ 3 M ϱξ. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ἄρα ὁ μὲν μείζων M gm, 
ὁ δὲ ἐλάσσων ME. καὶ μένει τὰ μείξονα τῶν ἐλασ- 

20 σόνων τριπλάσια. 
ιβ. 

Τὸν ἐπιταχθέντα ἀριθμὸν διελεῖν εἰς δύο ἀριθμοὺς 
ig, ὅπως ὁ εἷς τῶν ἐκ τῆς πρώτης διαιρέσεως πρὸς 
ἕνα τῶν ἐκ τῆς δευτέρας διαιρέσεως λόγον ἔχῃ δεδο- 

25 μένον, ὁ δὲ λοιπὸς τῶν ἐκ τῆς δευτέρας διαιρέσεως 
πρὸς τὸν λοιπὸν τὸν ἐκ τῆς πρώτης διαιρέσεως λόγον 
ἔχῃ δεδομένον. 

Ἐπιτετάχϑω δὴ τὸν ϱ διελεῖν εἰς δύο ἀριθμοὺς 


4 γενομένους A Ba, δεδομένους B. 7 τριπλάσια ΑΒ 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 31 


XI. 


Duorum datorum numerorum alterum addere, alte- 
rum auferre ab eodem numero et facere summam 
datam habentem rationem ad residuum. 

Proponatur addere 20, auferre 100 ab eodem nu- 
mero et maiora facere minorum 951, 

Sit quaesitus = g, si huic addimus 20, fit z + 20; 
si ab eo auferuntur 100, remanet z — 100, et oportebit 
maiora minorum esse 3P*, Ter ergo minora maiori- 
bus aequalia sunt; sed ter minora fiunt 3z — 300; ergo 


ax — 300 = x + 20. 


Utrimque addantur negata et auferantur a similibus 
similia. Sic 
320 = 2α et fit z = 160. 


Ad positiones. Erunt maiora == 180 et minora 
= 60; constat maiora minorum 3P!» esse, 


XH. 


Propositum numerum partiri in duos numeros bis, 
ita ut unus ex prima partitione ad unum ex secunda 
partitione rationem habeat datam et reliquus ex se- 
cunda partitione ad reliquum ex prima partitione 
rationem habeat datam. 

Proponatur iam 100 partiri in duos numeros bis, 


-------..--- - MM ——— M9 ——M——MM—— ... 


(item 11). 9/10 ἀφαιρεϑῇ A (non V) B. 11 τὰ (post ien 


om, A. 24 ἔχει A (item 27). 26 πρὸς] παρὰ A. τὸν (alt.) 
τῶν Ba. 31 ἔχειν B. 


— 


l 


32 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


δίς, ὅπως ὁ μείζων τῶν ἐκ τῆς αἲ διαιρέσεως τοῦ 
ἐλάσσονος τῶν ἐκ τῆς β'' διαιρέσεως ᾗ D", ὁ δὲ 
µείξων τῶν ἐκ τῆς β΄’ διαιρέσεως τοῦ ἐλάσσονος τῶν 
ἐκ τῆς α’ διαιρέσεως ᾗ y. 

5 Γετάχϑω ὁ ἐλάσσων ὁ ἐκ τῆς B" διαιρέσεως S à, 
ὁ ἄρα μείξων τῶν ἐκ τῆς α διαιρέσεως ἔσται 5 β' ὁ 
ἐλάσσων ἄρα τῶν ἐκ τῆς αἲ διαιρέσεως ἔσται 
MoM sp καὶ ἐπεί ἐστιν αὐτοῦ τριπλασίων ὁ μείξων 
τῶν ἐκ τῆς β"' διαιρέσεως, ἔσται Mt ΛΑ 55. λοιπόν 

10 ἐστι καὶ τοὺς τῆς BY διαιρέσεως συντεϑέντας ποιεῖν 
M δ᾽ ἀλλὰ συντεϑέντες ποιοῦσι MTASE ταῦτα ἴσα 
M 9, καὶ γίνεται ὁ 5 M gp. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔταξα τὸν μείξονα τῶν ἐκ τῆς 
wS διαιρέσεως 3 β, ἔσται M π' τὸν δὲ ἐλάσσονα (τῶν 

15 ἐκ) τῆς αὐτῆς διαιρέσεως ΛΙ͂ΡΛΙ5β, ἔσται M Χ' τὸν 
δὲ uslova τὸν ἐκ τῆς β'' διαιρέσεως ΜΙΤ Λι 56, ἔσται 
ME τὸν δὲ ἐλάσσονα τὸν ἐκ τῆς β΄: διαιρέσεως Së, 
ἔσται Mü. καὶ φανερὰ ἢ ἀπόδειξις. 


ty. 

2 . Tov ἐπιταχθέντα ἀριθμὸν διελεῖν εἰς δύο ἀριθμοὺς 
τρίς, ὅπως ὁ εἷς τῶν ἐκ τῆς πρώτης διαιρέδεως πρὸς 
ἕνα τῶν ἐκ τῆς δευτέρας διαιρέσεως λόγον ἔχῃ δεδο- 
μένον, ὁ δὲ λοιπὸς τῶν ἐκ τῆς δευτέρας διαιρέσεως 
πρὸς ἕνα τῶν ἐκ τῆς τρίτης διαιρέσεως λόγον ἔχῃ 

25 δεδομένον, καὶ ἔτι ὁ λοιπὸς τῶν ἐκ τῆς τρίτης διαιρέ- 
σεως πρὸς τὸν λοιπὸν τὸν ἐκ τῆς πρώτης διαιρέσεως 
λόγον ἔχῃ δεδομένον. 


5 ὁ ἐκ] τῶν ἐκ B. 6 ἔσται... . ἔσται (T) inter lineas 
Α 1* man. 7 ἐλάττων AB. ἔσται om. B. 8 ἐστι Ba. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 33 


ita ut maior ex prima partitione (X,) minoris ex se- 
cunda partitione (X,) sit 2P"* et maior ex secunda 
partitione (X,) minoris ex prima partitione (ΧΙ) sit 3»!"*, 
Ponatur 
X, — z, 
erit ergo 
X, = 2z. 
Erit igitur 
X, = 100 — 2z, 
et quoniam X, huius est 3»"* erit X, = 300 — θα, 
Linquitur summam X, + X, facere 100, sed haec 
summa facit 300 —- δα, Ista aequantur 100 et fit 
2 = 40. 
Ad positiones. Est 
X, = 2z; erit 80, 
X, — 100 — 2z; erit 20, 
X, = 300 — 6z; erit 60, 
X, zr; erit 40, 


et probatio evidens est. 


XIII. 


Propositum numerum partiri in duos numeros 
ter, ita ut unus ex 1* partitione ad unum ex 2" parti- 
tione rationem habeat datam; ut reliquus ex 2* parti- 
tione ad unum ex 3* partitione rationem habeat 
datam; ut denique reliquus ex 3* partitione ad reli- 
quum ex 1* partitione rationem habeat datam. 


10 ἐστι] ἄρα Ba. 22 ἔχει A (item 24, 27). 96 τὸν ἐκ] 
τῶν ἐκ B. 


ῬιονπΑντος, ed. Tannery. 3 


34 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A, 


Ἐπιτετάχθω δὴ τὸν Q διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμοὺς 
τρίς, ὅπως ὁ μείξων τῶν ἐκ τῆς «'" διαιρέσεως τοῦ 
ἐλάσσονος τῶν ἐκ τῆς [^ ᾗ y", ὁ δὲ μεύξων τῶν ἐκ 
τῆς B": διαιρέσεως τοῦ ἐλάσσονος τῶν ἐκ τῆς y" 7j B^, 

6 καὶ ἔτι ὁ μείξων τῶν ἐκ τῆς y διαιρέσεως τοῦ ἐλάσ- 
σονος τῶν ἐκ τῆς as ᾗ 07^. 

Τετάχθω ὁ ἐλάσσων τῶν ἐκ τῆς p? διαιρέσεως së 
ὁ ἄρα μείξων τῶν ἐκ τῆς β΄’ διαιρέσεως ἔσται 8 β. καὶ 
ἐπεὶ ὅλη ἡ διαίρεσίς ἐστι M Q, ὁ ἄρα ἐλάσσων τῶν 

1 ἐκ τῆς B“ διαιρέσεως ἔσται M Msp. καὶ ἐπεί ἐστιν 
αὐτοῦ y". ὁ μείξων τῶν ἐκ τῆς a! διαιρέσεως, ἔσται 
MT/AS&' ὁ ἄρα ἐλάσσων τῶν ἐκ τῆς wF διαιρέσεως 
ἔσται 56 AN MG. καὶ ἐπεί ἐστιν αὐτοῦ 07^ ὁ μείξων 
τῶν ἐκ τῆς y'5 διαιρέσεως, ἔσται 5.ὃ Λ Ιω. λοιπόν 

15 ἐστι καὶ τὴν y" διαίρεσιν συντεϑεῖσαν ποιεῖν Mọ 
ἀλλὰ συντεθεῖσα ποιεῖ sxe A Mo. ταῦτα ἴσα M ϱ, 
καὶ γίνεται ὁ 3 M λς. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων τῶν ἐκ 
τῆς y" διαιρέσεως M λς, ὁ δὲ μείζων Eð. 

2 ὁ δὲ ἐλάσσων τῶν ἐκ τῆς α’’ διαιρέσεως Mi, ὁ 
δὲ μείξων πὸ. 

ὁ δὲ ἐλάσσων τῶν ἐκ τῆς (^ διαιρέσεως CMY Xm, 
ὁ δὲ μείξων οβ. καὶ δῆλον ὡς ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


ιδ. 
1 Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ἐκ τοῦ πολλαπλα- 
σιασμοῦ πρὸς τὸν ἐκ τῆς συνϑέσεως λόγον ἔχῃ δεδο- 
μένον. 


Aet δὴ τὸ ὑποτιθέμενον πλῆθος τῶν μονάδων ἑνὸς 


1 τὰ ϱ B. 8 έλατε, B (item 9), 4 ἐλαττ. Ba. 18 
ἐστι Ba. 16 καὶ om. Ba. 20 M om.B. 98 ὡς] ὅτι B. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 35 


Proponatur iam 100 partiri in duos numeros ter, 
ita ut maior ex 1" partitione (X,) minoris ex 2* (X,) 
sit 3»"*; ut maior ex 2* partitione (X,) minoris ex 
9* (X,) sit 2»"*. ut denique maior ex 3* partitione 
(X,) minoris ex 1* (Xj) sit 4»v*, 


Ponatur 
X, =z, 
ergo erit 
X; -— 2z, 
et quoniam summa X, 4- X, — 100, erit 
X, = 100 — 2z. 
Et X, huius est ϑρὶνε erit 
X, = 300 — 67. 
Erit ergo 
X, = 6x — 200, 
et quoniam X, huius est 4P'"*, erit 
X, = ὀ4ᾳ — 800. 


Linquitur X, -+ X, facere 100; sed haec summa 
facit 2δα — 800: ista aequentur 100, fit z = 36. 
Ad positiones, Erit 
X, — 36, X, — 64, 
X, -- 16, X, — 84, 
X, = 28, X, = 12, 


et clarum est hos solvere problema. 


XIV. 


Invenire duos numeros ita ut productus ad sum- 14 
mam rationem habeat datam. 


Oportet suppositam quantitatem unitatum pro uno 
33 


36 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


τῶν ἀριθμῶν μεῖζον εἶναι τοῦ ὁμωνύμου τοῦ ὀιδο- 
μένου λόγου. 

᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν ἐκ τοῦ πολλαπλασιασμοῦ πρὸς 
τὸν £x τῆς συνϑέσεως λόγον ἔχειν y™. 

5 Γετάχϑω ὁ μὲν εἷς αὐτῶν S, ὁ δὲ ἕτερος, κατὰ 
τὸν προσδιορισµόν, πλείων M y: ἔστω Mif. καὶ ἔστι 
τὸ μὲν ὑπ᾽ αὐτῶν 5ιβ, ἡ δὲ σύνθεσις αὐτῶν 9 ᾱ Mi. 
λοιπόν ἐστιν 5ιβ y™ εἶναι 5 ἃ Mif^ τρὶς ἄρα τὰ ἐλάσ- 
dova ἴδα [ἐστὶ] τοῖς μείξοσι' καὶ γίνεται ὁ 9 Mò. 

Ὁ. ἔσται ὁ μὲν αὐτῶν MÒ, ὁ δὲ Mif. καὶ ποιοῦσι 
τὸ πρόβλημα. 

LE. 

Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ἑκάτερος παρὰ ϑατέρου 
λαβὼν τὸν ἐπιταχθέντα ἀριϑμόν, λόγον ἔχῃ πρὸς τὸν 

15 ὑπολειφθέντα τὸν ἐπιταχθέντα. 

Επιτετάχθω δὴ τὸν μὲν a” παρὰ τοῦ f" λαβόντα 
Mà, γίνεσθαι αὐτοῦ B", τὸν δὲ f" παρὰ τοῦ a” 
λαβόντα M, γίνεσθαι αὐτοῦ y^. 

Τετάχϑω ὁ B5 sa καὶ ὧν δίδωσι MA’ ὁ ἄρα as 

59 ἔσται SEAMA, ἵνα λαβὼν παρὰ τοῦ B® τὰς MÀ, 
γίνηται f" αὐτοῦ. λοιπόν ἐστιν καὶ τὸν B” παρὰ τοῦ 
αν λαβόντα Mv, γίνεσθαι αὐτοῦ y" ἀλλὰ δοὺς μὲν 
ὁ α’: M v, λοιπὸν ἔχει SBA ME λαβὼν δὲ αὖ ὁ p 
τὰς M v, γίνεται S& M zx. λοιπόν ἐστιν sa Μπ y" 

35 εἶναι SPAMa’ τρὶς ἄρα τὰ ἐλάσσονα ἴσα ἐστὶ τοῖς 
μείξοσι, καὶ γίνεται ὁ 59 MEÓ. 

καὶ ἔσται ὁ μὲν a” Μη, ὁ δὲ 5 M à. καὶ 
ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


1/2 τοῦ διδομένου λόγου A (15 m.), τῷ διδωμένῳ λόγου B, 
τῷ διδομένῳ 5 λόγῳ Α (man. post) 9 ἐστὶ B, om. A. 13 
παρὰ ϑατέρον Α, παρ᾽ ἑκατέρου B. 14 ἔχῃ] supplet δεϑο- 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 31 


ex numeris maiorem esse cognomine datae rationi 
[numero]. 

Proponatur iam productum ad summam rationem 
babere 3Plam, 

Ponatur unus ex numeris — z; alter, secundum 
conditionem, maior quam 3, sit — 12.  Productus 
amborum est 12z et summa z -+ 12; linquitur 12x 
ad z -+ 12 esse 3P, Ergo ter minora maioribus 
aequantur et fit x = 4. 

Erit alter numerorum — 4, alter — 12 et pro- 
blema solvunt. 


XV. 


Invenire duos numeros ita ut accipiens uterque 
ab altero propositum numerum, rationem habeat ad 
residuum propositam. 

Proponatur iam primum (X,) a secundo (X,) 
accipientem 30, residui fieri 2»?"», et X, a X, acci- 
pientem 50, residui fieri 3r», 

Ponatur X, = x 4+ 30 quas dat unitates. Ergo 
erit X, = 2z — 30, ut a X, accipiens 30, residui 
fiat 2»"*, Linquitur X, a X, accipientem 50, residui 
fieri 3P'"-, Sed si X, dat 50, residuus erit 2z — 80, 
et si X, accipit 50, summa erit zr + 80. Linquitur 
2 -+ 80 esse ορ. (2x — 80). Ergo ter minora ma- 
ioribus aequantur et fit z = 64. 

Erit X, — 98, X, — 94, et solvunt problema. 


μένον Ba. 16 τὸν ἐπιταχϑέντα om. B. 20 ἔσται om. B. 
τὰς 1 M B. 21 γένηται B. ἐστι B (item 24). 23 


λοιποὺς B. 94 τὰς » M B. τριπλάσιον Α, τριπλασίονα B. 
25 ἐλάττονα B. 27 καὶ prius om. B. 


38 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


is. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως σὺν δύο λαμβανόμενοι 
ποιῶσι τοὺς ἐπιταχϑέντας ἀριϑμούς. 
“εἴ δὴ τῶν ἐπιταττομένων τριῶν τὸ ἥμισυ μεῖξον 
5 εἶναι ἑκάστου αὐτῶν. 
᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν μὲν a" μετὰ τοῦ B” ovv- 
τεϑέντας ποιεῖν M x, τὸν δὲ B" μετὰ τοῦ y"" ποιεῖν 
Mà, τὸν δὲ y" μετὰ τοῦ a?" ποιεῖν My. 
Τετάχθωσαν οἱ τρεῖς SẸ, καὶ ἐπεὶ ὁ a” καὶ ὁ B” 
ιοποιοῦσι Mx, ἐὰν ἄρα ἀπὸ sā ἀφέλω Mz, ἔξω τὸν 
y" S& AM: διὰ τὰ αὐτὰ καὶ ὁ μὲν a ἔσται 
sū AMA, ô δὲ 5 sk A My: λοιπόν ἐστι τοὺς τρεῖς 
συντεθέντας ἀριϑμοὺς γίνεσϑαι ἴσους 5 &' ἀλλ᾽ οἱ τρεῖς 
συντεϑέντες ποιοῦσιν Sp AM τι: ταῦτα ἴσα 5ᾱ' καὶ 
15 γίνεται ὁ 5 Mus. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a" Mit, ὁ δὲ 
B= ΜΕ, ὁ δὲ y Mat. καὶ φανερὰ ἡ ἀπόδειξις. 


(e. 
Εὑρεῖν τέσσαρας ἀριθμοὺς ὅπως σὺν τρεῖς συν- 
20 τιϑέμενοι ποιῶσι τοὺς ἐπιταχθέντας ἀριθμούς. 
Ast δὴ τῶν τεσσάρων τὸ τρίτον μεῖξον εἶναι ἑκά- 
στου αὐτῶν. 
Ἐπιτιτάχθω δὴ τοὺς μὲν ἀπὸ τοῦ c^" τρεῖς κατὰ 
τὸ ἑξῆς συντεϑέντας ποιεῖν Mx, τοὺς δὲ ἀπὸ τοῦ fj" 
s τρεῖς ποιεῖν M xf, τοὺς δὲ ἀπὸ τοῦ y” τρεῖς ποιεῖν 
M xà, τοὺς δὲ ἀπὸ τοῦ ð” τρεῖς ποιεῖν M xt. 
Τετάχθωσαν οἱ τέσσαρες S. καὶ ἐὰν ἄρα ἀπὸ SË 
ἀφέλω τοὺς α'": τρεῖς. τουτέστι M x, λοιπὺν ἔξω τὸν 


8 M prius om, B. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 39 


XVI. 


Invenire tres numeros tales ut bini simul additi 16 


faciant propositos numeros. 

Oportet propositorum trium dimidiam summam 
maiorem esse unoquoque horum. 

Proponatur jam 


X,--X,—20, X,+ X, =30, X,+ X, = 40. 


Ponatur 
X, E X, -J- X, = X. 
Quoniam X, + X, =20, si a x aufero 20, habebo 
X, = 4 — 20. Eadem ratione erit 


X, -—2—90,  ---- 4. 


Linquitur summam trium aequari z, sed est haec 
summa x — 90; ista aequentur v; fit z = 45. 
Ad positiones. Erit 


X,-—15, X% =5, Χι--26. 
Probatio evidens est. 
XVII. 


Invenire quatuor numeros tales ut terni simul 
additi faciant propositos numeros. 

Oportet propositorum quatuor summae trientem 
maiorem esse unoquoque horum. 

Proponatur iam tres a X, deinceps, simul additos, 
facere 20; tres a Χ,, 22; tres a Χι, 24; tres a X,, 21. 

Ponatur summa quatuor numerorum = 2. 

Si igitur a x aufero tres a Χ,, hoc est 20, resi- 


duum habebo 
X, = Ὁ — 20. 


40 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A, 


δ’ $&/AAMx διὰ τὰ αὐτὰ καὶ ὁ μὲν a” [ἔσται] 
S&AMxB, ὁ δὲ B* SE AAMxÓ, ὁ δὲ y” sa AME. 
Λοιπόν ἐστι τοὺς ὃ συντεθέντας ἀριθμοὺς ἴσους yé 
νεσθαι SẸ. ἀλλ᾽ ol ὃ συντεθέντες ποιοῦσιν 5 δΛΜ γ: 
ταῦτα ἴσα SG. καὶ γίνεται ὁ 5 M ìa. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν αν" Μϑ, ὁ δὲ 
ps Μὲ, ὁ δὲ y" Mà, ὁ δὲ δ’; Mia. καὶ ποιοῦσι τὸ 
πρόβλημα. 
νη. 
Ὁ Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως σὺν δύο λαμβανόμενοι 
τοῦ λοιποῦ ὑπερέχωσι τῷ ἐπιταχϑέντι ἀριϑμῷ. 
᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν μὲν a" καὶ τὸν f" τοῦ y” 
ὑπερέχειν Mx, τὸν δὲ B" καὶ τὸν y" τοῦ «” ὑπερ- 
έχειν MA, τὸν δὲ y?" καὶ τὸν a” τοῦ f" ὑπερέχειν M μ. 
16 Τετάχϑωσαν οἱ τρεῖς SB. καὶ ἐπεὶ ὁ a” καὶ ὁ β» 
τοῦ y” ὑπερέχουσιν M X, κοινοῦ προστεϑέντος τοῦ y?", 
οἱ τρεῖς, δές ἐστιν ὁ y^ καὶ ἡ ὑπεροχὴ Mx. ἐὰν ἄρα 
ἀπὸ τῶν τριῶν, τουτέστιν S, ἀφέλω Mx, ἕξω δὲς 
τὸν y^ sAMF ἅπαξ ἄρα ὁ p” ἔσται SG AN M i. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ μὲν «*" ἔσται Sa Λι Mit, ὁ 
δὲ B5 SG A Mx. λοιπόν ἐστιν τοὺς τρεῖς ἴσους εἶναι 
SB: ἀλλ᾽ οἱ τρεῖς συντεϑέντες ποιοῦσιν SF ^ M με: 
ταῦτα ἴσα 5β. καὶ γίνεται ὁ S Mue. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσειρ. ἔσται ὁ μὲν «a5 MA, ὁ δὲ 
25 85 M xs, ὁ δὲ y Μλε. καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


1 ἔσται Β, οπι, Α, γίνεται Βα. 6 ὁ δὲ om, Βα. 16 
ὑπερέχουσι Β. 17 ἐστι Ba. 18 τῶν om, ΑΒ B om. 
B, δύο suppl Ba. 21 δὲ om. Ba. ἐστι B (item p. 42, δ) 

εἶναι ἴσους Ba. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 41 


Eadem ratione erit 
X, =< — 22, X, =2— 24, X,—:—91. 


Linquitur illos quatuor simul additos fieri z. 

Sed quatuor simul additi faciunt 4z — 93. ]βία 
aequentur 2; fit z = 31. 

Ad positiones. Erit 


X, = 9, X,—7, X,-—4, X% {= 11; 
et problema solvunt. 


XVIII. 

Invenire tres numeros tales ut binorum'summa 18 
reliquum superet proposito numero. 

Proponatur iam excessum 

X, + X, supra X, esse 20, 
X, + X, supra X, esse 30, 
X, + X, supra X, esse 40. 

Ponatur summa trium — 22. 

Quoniam X, + X, = X, + 20, utrimque addito X,, 
summa trium est 2 X, + 20, nempe excessu. δὶ 
igitur a summa trium, hoc est a 2z, aufero 20, 
habebo 2X, = 2z — 20. Ergo X, = x — 10, et 
eadem ratione X, = z — 15, X, = x — 20. 

Linquitur summam trium aequari 2z, sed summa 
trium est 3z — 45: ista aequentur 22; fit x = 45. 

Ad positiones. Erit 


X, um 30, X, = 25, X, == 35, 


et proposito satisfaciunt. 


49 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩ͂Ν A, 


[4λλως.] 
Ἐπεὶ ὁ a" καὶ ὁ f" τοῦ y" ὑπερέχουσι M x, ἔστω 
ὁ y" 54’ συναμφότερος ἄρα ὅ τε a” καὶ ó f^ ἔσται 
sa Mx. πάλιν ἐπεὶ ὁ B° καὶ ὁ γ' τοῦ a” ὑπερ- 
5 έχουσι M 1, τάσσω τὸν B” τοσούτων M ὅσων ἐστὶν ὁ 
ἥμισυς τοῦ τε X καὶ A, τουτέστι M ΧΕ’ καὶ ἐπεὶ ὁ ae 
καὶ ὁ B” ἐστιν 5ᾱ Mx, ὧν ὁ B^ ἐστιν M κε, λοιπὸς 
ἄρα ὁ a” ἔσται 3 ἃ AME. λοιπὸν δεῖ καὶ τὸν y” μετὰ 
τοῦ a^", τοῦ P” ὑπερέχειν M g^ ἀλλὰ ὁ a” μετὰ τοῦ 
19 y ἐστὶν SB Λι ME ἴσοι ἄρα εἰσὶ M Ec. 
κοινὴ προσκείσϑω ἡ λεῖψις. S ἄρα B ἴσοι M δ. καὶ 
γίνεται ὁ 5 M λε. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔταξα τὸν a”, SG AME 
ἔσται M à τὸν δὲ f^ M ΧΕ’ τὸν δὲ y" 94" ἔσται M λε. 


15 i. 

Εὑρεῖν τέσσαρας ἀριϑμοὺς ὅπως οἱ τρεῖς λαμβανό- 
μενοι τοῦ λοιποῦ ὑπερέχωσιν ἐπιταχϑέντι ἀριϑμῷ. 

“εἴ δὴ τῶν ἐκ τῆς ὑπεροχῆς τεσσάρων τὸ ἥμισυ 
μεῖξον εἶναι ἑκάστου αὐτῶν. 

:) Ἐπιτετάχϑω δὴ τοὺς μὲν ἀπὸ τοῦ a" τρεῖς κατὰ 
τὸ ἑξῆς συντεθέντας τοῦ δ'' ὑπερέχειν M x, τοὺς δὲ 
ἀπὸ τοῦ f" τρεῖς τοῦ a?" ὑπερέχειν M λ, τοὺς δὲ ἀπὸ 
τοῦ y” τρεῖς ὁμοίως τοῦ B” ὑπερέχειν Mu, καὶ ἔτι 
τοὺς ἀπὸ τοῦ Ó"" τρεῖς κατὰ τὸ ἑξῆς συντεϑέντας τοῦ 

35 y" ὑπερέχειν M v. 

Τετάχθωσαν οἱ τέσσαρες S. καὶ ἐπεὶ οἱ ἀπὸ τοῦ 
u τρεῖς τοῦ Ò% ὑπερέχουσι M x, ᾧ δὲ ὑπερέχουσιν 


1 Ἄλλως B, om. A. Quae sequitur secundam solutionem 
veteri scholiastae tribuo, 8 δεῖ) δὲ Ba. 10 εἰσὶν B. 16 
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(Aliter. 


Quoniam excessus X, -+ X, supra X, est 20, sit 
X, = z, ergo X, + X, = x 4+ 20. 

Rursus quoniam excessus X, -+ X, supra X, est 30, 
pono X, esse tot unitatum quot est dimidia summa 
20 et 30, hoc est 25, et quoniam X, + X, — z 4- 20, 
quum sit X, = 25, remanet ergo X, — x — 5. 

Linquitur excessum X, -+ X, supra X, esse 40; 
sed X, + X, — 24 — 5: aequantur ergo 65, 

Utrimque addatur negatum; ergo 22 — 70; fit 
4 = 35. 

Ad positiones. Est X, = < — 5; erit 30. X, = 25. 
X, = z; erit 35.] 


XIX. 


Invenire quatuor numeros tales ut terni simul ad- 
diti reliquum superent proposito numero. 

Oportet quatuor excessuum dimidiam summam 
maiorem esse unoquoque horum. 

Proponatur iam excessum trium a X, deinceps 
simul additorum supra X, esse 20; trium a X, supra 
X, esse 30; trium a X, supra X, esse 40; denique 
trium a X, deinceps simul additorum supra X, esse 50. 

Ponantur quatuor simul additi esse 2z. Quoniam 
excessus trium a X, supra X, est 20 et idem est ex- 


οἱ τρεῖς Α Ba, σὺν τρεῖς D. 17 ἐπιταχθέντα ἀριθμόν Ba. 
18 τῶν] τοῦ AB. τεσσάρων] τῶν τεσσάρων B (τῶν inter 

lineas add, A 2* m.), 18/19 τοῦ ἡμίσου ἐλάττονα εἶναι ἕκαστον 

αὐτῶν Ba. 90 ἀπὸ πρώτου D. 24 ἀπὸ τετάρτου Α Ba. 
97 ᾧ] ὃν Ba. 
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οἱ a^ τρεῖς τοῦ Ó"", τούτω ὑπερέχουσι καὶ οἱ τέσσαρες, 
δὶς τοῦ δ'', καί εἶσιν οἱ τέσσαρες, 3 B, 3 ἄρα B, δὶς 
τοῦ Ó* ὑπερέχουσι Mx ὁ ἄρα f τοῦ δ'' ἔσται 
38 AM x, αὐτὸς ἄρα ἔσται SG ANM i. 

5 δϑιὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ μὲν as ἔσται sa AN Mit, ὁ 
δὲ f" sa A Mx, καὶ ἔτι ὁ γ sa AN M xz. λοιπόν 
ἐστι τοὺς τέσσαρας ἴσους εἶναι 5 B" ἀλλ᾽ οἱ τέσσαρές 
εἶσιν 5 ὃ A.M o* ταῦτα ἴσα S β' καὶ γίνεται ὁ 5 M λε. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a5 Mx, ὁ δὲ 

10 85 M i£, ὁ δὲ y5 M i, ὁ δὲ δ’: M xt. καὶ ποιοῦσι τὸ 
πρόβλημα. 

[(αλλως.] 
Ἐπεὶ οἱ ἀπὸ τοῦ a"" τρεῖς τοῦ Ò” ὑπερέχουσι Mx, 
τετάχθω ὁ 0" 54’ οἱ τρεῖς ἄρα ἔσονται 5& M x. 

15 πάλιν ἐπεὶ ol ἀπὸ τοῦ f^" τρεῖς τοῦ a?" ὑπερέχουσι 
Mà, τετάχϑω συναμφότερος ὅ τε B^ καὶ ὁ y% M το- 
σούτων ὅσων ἐστὶν ὁ ἥμισυς τῶν δύο ὑπεροχῶν, 
(λέγω δὴ τοῦ x καὶ τοῦ A) τουτέστι M κε. καὶ ἐπεὶ 
οἱ ἀπὸ τοῦ a" τρεῖς εἰσιν 3 à Mx, ὧν ὁ f^ καὶ ὁ y” 

: ΜΙ ΧΕ, λοιπὸς ἄρα ὁ a” ἔσται SG AME. 

καὶ ἐπεὶ of ἀπὸ τοῦ f"" τρεῖς ὑπερέχουσι τοῦ a" 
M à, οἱ δὲ ἀπὸ τοῦ y” τρεῖς ὑπερέχουσι τοῦ p” M y, 
συναμφότερος ἄρα ὁ y^ καὶ ὁ à" ἔσται M λε’ λοιπὸς 
ἄρα ὁ y" ἔσται M λε AN S. u 

6 ἔστι δὲ καὶ ὁ ph καὶ ὁ γ' M xe, ὧν ὁ y5 Mie nsa 
λοιπὸς ἄρα ὁ ph ἔσται SG AN M i. 

λοιπόν ἐστι τοὺς ἀπὸ τοῦ Ó"" τρεῖς τοῦ y” ὑπερ- 


1 ὑπερέχουσιν Ba. 2 τοῦ τετάρτου δὶς Ba. 12 Αλλως 
om Α 1*m. Quae sequitur secundam solutionem veteri scho- 
liastae tribuo. 16 τε om. Ba. 26 ἔσται om. Ba. 
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cessus trium a X, supra X, et quatuor supra 2 X,, 
quum quatuor sint 2z, excessus 24 supra 2 X, est 20, 
Erit ergo 
2X, = 2x — 20 et Χ,--α--10. 

Eadem ratione X, = z — 15, X, = z — 20, denique 
X, = 3 — 25. 

Linquitur quatuor facere 22; sed horum summa 
est 44 — 10: ista aequentur 2z, fit z = 35. 

Ad positiones, Erit 

X,—20, X,-—15, X =10, Χι--35, 

et problema solvunt. 


[Aliter. 


Quoniam summa trium a X, supra X, est 20, 
ponatur X, = z, summa trium erit z -+ 20. Rursus 
quoniam summa trium a X, supra X, est 30, ponatur 
X, + X, esse tot unitatum quot est dimidia summa 
duorum excessuum (aio nempe 20 et 30), hoc est 25; 
et quoniam summa trium a X, est z + 20 et X, + X, 
== 25, residuus erit X, = z — 5. Et quoniam summa 
trium a X, supra X, est 30 et summa trium a X, supra 
X, est 40, ergo erit 


X, + X, = 35. 
Remanet ergo 

X, = 35 — x. 
Sed et 

X, T X, "m 25, 
quorum 
residuus ergo erit 

X; em λα 10. 


Linquitur summam trium a X, supra X, esse 50; 
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έχειν Mv: ἀλλ᾽ οἱ τρεῖς συντεθέντες ποιοῦσιν $y A Mit, 
ὁ δὲ y" ἐστὶ Más A S&.. δεῖ δὴ καὶ 57 Λ Mié ὑπερ- 
έχεν Μλελιβᾶ, Mv, ὥστε Mzt/ANSG ἴσαι εἰσὶν 
Sy/AMi, καὶ γίνεται ὁ 5 M κε. 

5 ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔταξα τὸν a" SG NME ἔσται 
Mx ὁ δὲ 85 ὁμοίως Mis, ὁ δὲ »» Mi, ὁ δὲ ὃ” 

x. 
Τὸν ἐπιταχθέντα ἀριθμὸν διελεῖν εἰς τρεῖς ἀριθ- 

10 μοὺς ὅπως ἑκάτερος τῶν ἄκρων προσλαβὼν τὸν μέσον 
πρὸς τὸν λοιπὸν τῶν ἄκρων λόγον ἔχῃ δεδομένον. 

᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν p διελεῖν εἰς τρεῖς ἀριϑμοὺς 
ὅπως ὁ a" καὶ ὁ β” τοῦ y" ᾗ y", ὁ δὲ B^ καὶ ὁ y^ 
τοῦ a” ᾗ à". 

155 Γετάχϑω ὁ y^" Sa καὶ ἐπεὶ ὁ «" καὶ ὁ B τοῦ 
y" ἐστὶ y"^, τετάχϑωσαν of δύο 3γ. οἱ τρεῖς ἄρα 
εἰσὶν 3 δ' οὗτοι ἴσοι M δ᾽ καὶ γίνεται ὁ 3 M κε. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔταξα τὸν y" S ἔσται MaE 
τὸν δὲ a" καὶ τὸν f" 5γ' ἔδονται M ος. 

230 πάλιν ἐπεὶ ὁ Bh καὶ ὁ y^ τοῦ α”" εἰσὶ ὃ", τε- 
τάχθω ὁ a" 5ᾱ, ἔσται ἄρα ὁ B” καὶ ὁ y” 5 δ: οἱ 
τρεῖς ἄρα εἰσὶν 5, ἀλλὰ καὶ M Q* καὶ γίνεται ὁ 5, Mx. 

ἔσται ἄρα ὁ a^ M x' ὁ δὲ fj^ καὶ ὁ y” Mz, ὧν 
ὁ y M xt, λοιπὸς ἄρα ὁ B^ ἔσται M vi. καὶ ποιοῦσι 
25 τὰ τῆς προτάσεως. 
κα. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ μέγιστος τοῦ μέσου 
ὑπερέχῃ τῷ τοῦ ἐλαχίστου δοϑέντι μέρει, ὁ δὲ μέσος 


1 ποιοῦσι Ba. 2 ἐστὶ om. B. 99 B% καὶ ὁ y M x 
ὧν ὁ om. Ba. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 4T 


sed summa trium facit ὃς — 15 et X, = 35 — z; 
oportet iam οἱ ὃς — 15 supra 35 — z esse 50; ita 
85 — z = 3z — 15 et fit z = 25. 

Ad positiones. Est X, — z — 5, erit 20, et similiter 
X, = 15, X,-—10, Χ,--25] 


XX. 

Propositum numerum partiri in tres numeros ita 22 
ut summa medii et extremorum utriusque ad extremum 
alterum rationem habeat datam. 

Proponatur iam 100 partiri in tres numeros ita ut 
X, + X, ad ἂν sit δρ». et X, + X, ad X, sit 4215. 

Ponatur X, = z, et quoniam X, + X, ad X, est 
δρ ponatur X, + X, == 3z. Ergo summa trium 
(X, + X: + X,) est 4α; ista aequantur 100 et fit 
z = 25. 

Ad positiones. Est X, — q, erit 25. 

X, + X, = 3x, erunt 75. 


Rursus quoniam X, + X, ad X, est 4»"*, ponatur 
X, = x; ergo erit X, + X, = 4x et summa trium 
(X, + X, + X,) = δα, sed et est 100. Fit ergo 
2 = 20. 

Erit igitur 

X, -- 20 et X, + X, = 80, 
quorum X, — 25; residuus ergo X, -- 55 et propo- 
sito satisfaciunt. 
XXI. 

Invenire tres numeros tales ut maximus medium 23 

superet data minimi fractione, medius minimum superet 
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τοῦ ἐλαχίστου ὑπερέχῃ τῷ τοῦ μεγίστου δοθέντι μέρει, 
ὁ δὲ ἐλάχιστος δοθέντι ἀριϑμῷ τοῦ τοῦ μέσου δο- 
ϑέντος μέρους. 

“εἴ δὴ τὸν μέσον τοῦ ἐλαχίστου τοσούτῳ μέρει 

δτοῦ μέγιστου ὑπερέχειν, ὥστε τὸν ὁμώνυμον τοῦ TOL- 
ούτου μέρους ἐπὶ τὴν ὑπεροχὴν τοῦ μέσου πρὸς τὸν 
ἐλάχιστον πολλαπλασιαζόμενον ποιεῖν ἐν αὐτῷ πλῆθος 
ἀριϑμῶν πλεῖον ἢ ἐν τῷ μέσῳ. 

Ἐπιτετάχϑω δὴ τὸν μέγιστον τοῦ μέσου ὑπερέχειν 

ιο τῷ τοῦ ἐλαχίστου y" μέρει, τὸν δὲ μέσον τοῦ ἐλαχί- 
στου τῷ τοῦ μεγίστου y" μέρει, τὸν δὲ ἐλάχιστον 
ὑπερέχειν M i τοῦ τοῦ μέσου y"" μέρους. 

Τετάχθω δὴ ὁ ἐλάσσων 5ἆ καὶ ὧν ὑπερέχει τοῦ 
τοῦ μέσου y", Mi ô ἄρα μέσος ἔσται 5 y, ἵνα ἔχῃ 

ιο ὁ ἐλάχιστος τὸ y" τοῦ μέσου καὶ Mi. 

ἢ καὶ οὕτως' τετάχθω ὁ μέσος S y' καὶ ἐπεὶ Θέλω 
τὸν ἐλάχιστον ὑπερέχειν τοῦ y" μέρους αὐτοῦ τοῦ 
μέσου, M i, ἔσται 59 à καὶ M i. 

λοιπόν ἐστι καὶ τὸν μέσον τοῦ ἐλαχίστου ὑπερ- 

20 έχειν τῷ τοῦ α'" y? μέρει: ἀλλ᾽ ὁ μέσος τοῦ ἐλαχίστου 
ὑπερέχει 5 BAM i ταῦτα ἄρα y” μέρος ἐστὶ τοῦ ue- 
γίστου" αὐτὸς ἄρα ὁ μέγιστος ἔσται S S AA MA. δεήσει 
ἄρα καὶ τὸν μέγιστον τοῦ μέσου ὑπερέχειν τῷ τοῦ 
ἐλαχίστου y" μέρει" ἀλλὰ ὁ μέγιστος τοῦ μέσου ὑπερ- 

35 έχει SP AMA ταῦτα ἄρα y" ἐστὶ μέρος τοῦ ἐλαχί- 
στου" ὁ ἄρα ἐλάχιστος ἔσται 5 9 AA M 11: ἀλλὰ καὶ să 
M i ηὑρέθη" καὶ γίνεται ὁ 5 Λιβ L. 

ἔσται ἄρα ὁ μὲν y5 M «B L', ὁ δὲ μέσος MAEL, 
ὁ δὲ μέγιστος M µε, καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


10 μέρει om. Ba. τὸν δὲ μέσον... (11) μέρει om. B, 
τὸν δὲ μέσον τοῦ ἐλαχίστου ὑπερέχειν τῷ τοῦ μεγίστου τρίτῳ 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 49 


data maximi fractione et minimus datum numerum 
data medii fractione. 

Oportet medium superare minimum tali maximi 
fractione ut numerus huie fraetioni cognominis, in 
differentiam medii ad minimum  multiplicatus, faciat 
coefficientem z maiorem quam in medio. 

Proponatur iam maximum (X) supra medium (ξ) 


esse minimi (X); ἕ supra X esse 3X , et X supra 


10 esse ;t 


Ponatur X = z +- 10, quum totidem superet τὲ 
Ergo erit £ = 32; ita enim X continet 5ξ οἱ 10 
unitates. 

Vel sic: Ponatur § = 32; quoniam volo X supra 


τὲ esse 10, erit X = z + 10. 
Restat ut ξ supra X sit ΣΧ, sed ἕξ supra X est 
2z — 10; istud igitur erit ΣΣ, erit ergo X = 6z — 30. 
Oportet quoque X supra ἕ esse ΣΣ, sed X supra 
ἕ est 3z — 30; istud igitur erit X; erit ergo 


X = Ὁπ — 90. 


Sed et inventus est z + 10; fit igitur z = 12;- 
Erit ergo 


= 224, E£—871, Χ--4δ, 
et proposito satisfaciunt. 
P Ὦ Ba. 14 τοῦ om. Ba. 17 αὐτοῦ om. Ba. 
sis L'] καὶ Zuwv Ba (item 28). 28 ó δὲ Sisi 


MAL supra lineam A 28 manu, 


DiornANTUS, ed, Tannery. 4 
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["4440c.] 
Εὑρεῖν x. τ. ἑ. 
Aet δὴ τὸ διδόμενον τοῦ μεγίστου μέρος τηλικοῦτον 
δίδοσϑαι, ὥστε προστιϑέμενον τῷ ἐλαχίστῳ, ποιεῖν 
ὁ τοὺς ἐν αὐτῷ ἀριϑμοὺς ἐλάσσονας τῶν ἐξ ἀρχῆς λαμ- 
βανομένων τοῦ μέσου. 
Τετάχϑω πάλιν ὁ ἐλάσσων 5ᾱ καὶ ὧν ὑπερέχει 
τοῦ τοῦ μέσου y?" μέρους, M i" ἔσται ἄρα ὁ μέσος 3 y, 
ἵνα ὑπερέχῃ ὁ ἐλάχιστος M i τοῦ τοῦ μέσου y" μέρους. 
10 πάλιν ἐπεὶ ϑέλω τὸν μέγιστον τοῦ μέσου ὑπερέχειν 
τῷ τοῦ ἐλαχίστου y" μέρει, ἐὰν προσθῶ τῷ μέσῳ τὸ 
τοῦ ἐλαχίστου y” μέρος, ἕξω vov μέγιστον 8 y y* My γΧ. 
λοιπὸν δεῖ [καὶ] τὸν μέσον ἴσον εἶναι τῷ ἐλαχίστῳ καὶ 
τῷ τοῦ μεγίστου y" μέρει" ἀλλ᾽ ὁ ἐλάχιστος μετὰ τοῦ 
15 y" μέρους τοῦ μεγίστου, 9 εἰδιν BOX καὶ Mia 9*. 
ταῦτα ἴσα τοῖς τοῦ μέσου 37. 
ἀπὸ ὁμοίων ὅμοια. 3 ἄρα & Λι 8Χ ἴσος ἐστὶ M ia 8. 
πάντα 9*5. 5 ἄρα ἢ ἴσοι M Q. καὶ γίνεται ὁ 5 Mbl. 
καὶ ἡ αὐτὴ ἀπόδειξις τῇ ἐπάνω. 


30 κβ. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ἕκαστος τῷ ἑξῆς ἑαυ- 
τοῦ διδῷ μέρος τὸ ἐπιταχϑέν, ἵνα δόντες καὶ λαβόντες 
γένωνται ἴσοι. 


1 Ἄλλως om. A Ba. Quae sequitur secundam solutionem 
veteri scholiastae tribuo. 2 Propositionem problematis κα 
repetunt AB. 8 τὸ] τὸν B. µέρους B. 6 A (2% m.) 
addit in margine: (κείμενον): ἐπιτετάχθω πάλιν τὸν μέγιστον 
ὑπερέχειν τοῦ μέσου τῷ τοῦ ἐλαχίστου y" μέρει, τὸν δὲ μέσον 
τοῦ ἐλαχίστου τῷ τοῦ μεγίστου τρίτῳ μέρει, τὸν δὲ ἐλάχιστον 
ὑπερέχειν μονάδας i τοῦ y” μέρους τοῦ μέσου. 8 τοῦ alterum 
om. B. 9 ὑπερέχει Α. 11 τὸ om, B. 12 ,*] à" Ba 
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[Aliter. 


Invenire tres numeros ete. 24 

Oportet datam maximi fractionem talem dari ut, 
addito minimo, faciat coefficientem z minorem quam 
in medio sumptus est ab initio, 

Ponatur rursus X = z + 10, quum totidem superet 


εἰ. Erit igitur £ — 3z, ut X supra 10 sit τὲ 
Rursus queniam volo X supra E esse ΣΣ, si ἕξ addo 


οἱ X, habebo 


X=3irs +34. 
Restat ut 


E— X + ΣΧ, sed X + iX —2iz- gil. 
Ista aequantur ξ hoc est δα. 
Α similibus similia, Ergo 
(1 -- 5) c ---11-- 
Omnia 91, Ergo 8z — 100 et fit z = 195, eadem- 
que probatio quae supra.) 


XXII. 


Invenire tres numeros tales ut, unoquoque sequenti 25 
dante ipsius fractionem propositam, dantes accipientes- 
que fiant aequales. 


qui ubique sic notat fractiones aliquotas unitatis. 18 καὶ 


om. À. 17 s ἄρα à A 872 ἴσος] ἀριϑμοῦ ἄρα qn" ἴσα Ba. 
18 ἄρα om. Ba. 19 ἀπόδειξις Α, δεῖξις B. 28 γέ- 
νονται Ba. 


4* 
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᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν μὲν a" τῷ f" διδόναι ἑαυτοῦ 
τὸ y”, τὸν δὲ p” τῷ y" τὸ 0”, καὶ ἔτι τὸν y" τῷ a” 
τὸ &", καὶ γίνεσθαι ἴσους μετὰ τὴν ἀντίδοσιν. 
Τετάχϑω ὁ a", 9 τινων y" ἐχόντων μέρος, ἐπεὶ 
δ y" δίδωσιν᾽ ἔστω δὴ καὶ 57. ὁ δὲ B^, M τινῶν ð” 
μέρος ἐχουσῶν, ἐπεὶ ð” δίδωσιν: ἔστω δὴ MÓ, καὶ 
μὴν δὴ ὁ B* δοὺς καὶ λαβὼν γίνεται 5 & My. 
λοιπόν ἐστι καὶ τὸν a” δόντα καὶ λαβόντα yí- 
νεσθαι 3 ᾱ M y: ἀλλὰ δοὺς μὲν ἑαυτοῦ τὸ y", 5 ᾶ, 
10 λαβὼν δὲ My Λι5ᾱ, γίνεται 54 My. M ἄρα y ^S, 
E” μέρος εἰσὶ τοῦ y^" αὐτὸς ἄρα ἐστὶ Mie AA 55. 
δεήσει ἄρα καὶ τὸν y", δόντα μὲν ἑαυτοῦ τὸ s^", 
λαβόντα δὲ παρὰ τοῦ (j" τὸ 0", M ᾱ, γίνεσθαι S&My: 
ἀλλὰ δοὺς μὲν ἑαυτοῦ τὸ &", M y ANS &, λοιπός ἐστι 
16 MiB/ANSÓ: λαβὼν δὲ παρὰ τοῦ p" τὸ à", M à, γί- 
νεται ΑΠ NSÓ. ταῦτα ἴσα 5ᾱ M y' καὶ γίνεται 
ὁ s Mf. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις, ἔσται ὁ μὲν αἲ M5, ὁ δὲ 
p MÒ, ὁ δὲ y5 ME καὶ φανερὰ τὰ τῆς προτάσεως. 


8 γενέσθαι B. 5 δίδωσιν A Βα, δίδωσι B. καὶ om, B. 
e M à] A (2* m.) addit in margine: (κείμενον): ὁ ἄρα δεύ- 
τερος δοὺς μὲν ἑαυτοῦ τὸ à", M à, λαβὼν δὲ παρὰ τοῦ c" τὸ y”, 
54, γίνεται 5 ἅ BM y: δεήσει ἄρα καὶ τὸν a^?" δόντα μὲν ἑαυτοῦ 
τὸ y”, 5 ᾱ, λαβόντα δὲ παρὰ τοῦ y"" ròs”, γίνεσϑαι S& My: 
ἀλλὰ δοὺς μὲν 5 à, λοιποὺς ἔχει 5 B. δεήσει ἄρα λαβόντα αὐτὸν 
τὸ τοῦ q^" εἰ γίνεσθαι 5 ἃ My: M ἄρα y A 5 ἅ c^" μέρος εἰσὶ 
τοῦ y" (Ll 11). 7 μὴν δὴ ὁ scripsi, μὲν δὴ (δὴ correctum ex 
δὲ) μὲν A, μένει ὁ B, ένεται om, B. 8 καὶ prius om. 
Ba. 12 δόντα] δοθέντα δα. 
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Proponatur jam X, dare ad X, ipsius 3 X, dare 
ad X, ipsius i, et adhue X, dare ad X, ipsius Ξ 3 


ita ut post mutuam donationem fiant aequales. 


Ponatur X, esse z cum coefficiente trientem ha- 
bente, quoniam dat Z; sit iam 3z. 
Ponatur X,, quoniam dat i esse unitatum quan- 


titatem cuius sit quadrans; sit iam 4. 
Sed X, dans accipiensque fit z + 3. Restat ut 


X, dans accipiensque fiat z -+ 3. Sed dans ipsius 5 à 
hoc est x, accipiensque ὃ — z, fit x -+ 3. Ergo 
3— z= > X, et X, = 15 — δα 

Oportebit adhuc et X,, dantem ipsius 5, et acci- 
pientem i X, hoe est 1, fieri æ -+ 3. Sed dans 
ipsius Z, 3 — x, remanet 12 — 4x, accipiensque iX, 
hoc est 1, fit 18 — 4x. Ista aequantur z + 3 et fit 
z= 2, 

Ad positiones. Erit 

X, =ô, X, = 4, X, = 5, 


et manifesta propositi solutio. 


54 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A, 


xy. 

Εὑρεῖν τέσσαρας ἀριϑμοὺς ὅπως ἕκαστος τῷ ἑξῆς 

ἑαυτοῦ δῷ μέρος τὸ ἐπιταχϑέν, ἵνα δόντες καὶ λα- 
βόντες γένωνται ἴσοι. 

5. ᾿Επιτετάχϑω τὸν μὲν a^ τῷ f" διδόναι τὸ y^", τὸν 
δὲ f" τῷ y" τὸ Ó", τὸν δὲ y" τῷ ὃ” τὸ E”, καὶ ἔτι 
τὸν Ò” τῷ a" τὸ S”, καὶ γίνεσθαι ἴσους μετὰ τὴν 
ἀντίδοσιν. 

Τετάχθω ὁ μὲν a", S τινων y" μέρος ἐχόντων, 

10 ἐπεὶ y? δίδωσιν" ἔστω Sy: ὁ δὲ ff^, M τινῶν ð” 
μέρος ἐχουσῶν, ἐπεὶ ð” δίδωσιν' ἔστω MÖ. ὁ ἄρα 
B", δοὺς μὲν ἑαυτοῦ τὸ ð”, M à, λαβὼν δὲ παρὰ τοῦ 
αν τὸ y", S à, γίνεται 8 & M y. 

δεήσει ἄρα καὶ τὸν α’”", δόντα μὲν ἑαυτοῦ τὸ y", 

15 5 ἂν λαβόντα δὲ παρὰ τοῦ 0"" τὸ c", γίνεσϑαι 3 ἃ My 
ἀλλὰ δοὺς μὲν 3 à, λοιποὺς ἔχει S B. δεήσει ἄρα λα- 
βόντα αὐτὸν τοῦ ὃ” τὸ s”, γίνεσθαι sa M y* M ἄρα 
y ^ 3a, c?" μέρος εἰσὶ τοῦ δ'': αὐτὸς ἄρα ὁ ὃ”: ἔσται 
Ν τῇ ΛΝ 55. 

2 λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ὃ”, δόντα μὲν ἑαυτοῦ τὸ S”, 
λαβόντα δὲ παρὰ τοῦ y" τὸ s", γίνεσθαι 53 ἃ My: 
ἀλλὰ δοὺς μὲν ἑαυτοῦ τὸ c", MPA 5ᾱ, λοιπός ἐστι 
Αἵ τε NSE δεήσει ἄρα αὐτὸν καὶ λαβόντα τὸ τοῦ y” 
e?" γίνεσϑαι saMy ἀλλὰ ἐὰν λάβῃ 55 A M i, yi- 

25 vetar $ à M y, ὥστε 5 5 Λ Mif, e” μέρος εἰσὶ τοῦ y" 
αὐτὸς ἄρα ἔσται 3 LAM 3 


3 δῶ) διδῷ B. τὸ om, Ba. 7 γένεται A (1% τι), y8- 
νέσθαι B. 16/17 δεήσει ἄρα τὸ τοῦ τετάρτου ἕκτον λαβόντα 
αὐτὸν Β. 11 τὸ om. A. 34 ἐὰν] ἂν Βα. 25 ὥστε] 
οἵτε Ba. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 50 


XXIII. 


Invenire quatuor numeros tales ut, unoquoque se- 26 
quenti dante ipsius fractionem propositam, dantes 
acciplentesque fiant aequales. 

Proponatur iam X, ad X, dare ipsius τ» X, ad 
X, ipsius τ, X, ad X, ipsius &, denique X, ad X, 
ipsius H et ita post mutuam donationem fieri aequales. 

Ponatur X, esse z cum coefficiente cuius sit triens, 

1 


quoniam dat -, 


esto 32; et X, esse unitatum quanti- 


tatem cuius sit quadrans, quoniam dat i esto 4. 


Ergo X,, dans ipsius i hoc est 1, accipiensque 


τ X» hoc est z, fit z + 3; oportebit εἰ X,, dantem 
ipsius F hoc est z, accipientemque τ Xo fieri z + 3; 
sed dans z, reliquum habet 2α; oportebit igitur istum, 
acciplentem s Xo fieri z + 3. Ergo 

3—zs=1X, οἱ X, = 18— 6z. 

Restat ut X,, dans ipsius s accipiensque 5 X» 
fiat z + 3; sed, dans ipsius 5, 9 — z, remanet 15 — δα; 
oportebit igitur istum, accipientem τ Χι, fieri z -+ 8; 
sed accipiendo 6z — 12, fit z + 3; ergo 

6z — 12 = £X, et X, -- 30z — 60, 


66 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


δεήσει ἄρα καὶ τὸν y^", δόντα μὲν ἑαυτοῦ τὸ £”, 
λαβόντα δὲ παρὰ τοῦ f" τὸ ð”, γίνεσϑαι 5α My: 
ἀλλὰ δοὺς μὲν ἑαυτοῦ τὸ εἰ, 35 A M ιβ, λοιποὺς 
ἔχει 5 κὃ A ΝΙ͂ μη’ λαβὼν δὲ παρὰ τοῦ B" τὸ δ'", yi- 
νεται Sx A Mut. ταῦτα ἴσα së My: καὶ γίνεται 
ὁ $v xy". 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσει.. ἔσται ὁ μὲν « gv, ὁ δὲ 
B5 hf, ὁ δὲ yo px, ὁ δὲ ὃ” ριδ' περιῃρήόθω τὸ ud- 
ριον' ἔσται δηλαδὴ ὁ μὲν «5 M gv, ὁ δὲ f πβ, ὁ 
10 δὲ y gx, ὁ δὲ Ò” gud. καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


xô. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως ἕκαστος παρὰ τῶν 
λοιπῶν δύο ὡς ἑνὸς λάβῃ μέρος τὸ ἐπιταχϑέν, καὶ γέ- 
νωνται ἴσοι. 

15 ᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν μὲν o" παρὰ τῶν λοιπῶν δύο 
ὡς ἑνὸς λαμβάνειν τὸ y^, τὸν δὲ B” παρὰ τῶν λοιπῶν 
δύο ὡς ἑνὸς λαμβάνειν τὸ Ó", τὸν δὲ y" παρὰ τῶν 
λοιπῶν δύο ὡς ἑνὸς λαμβάνειν τὸ c", καὶ γίνεσθαι 
ἴσους. 

20 Τετάχθω ὁ αἲ 5ᾱ' οἱ δὲ λοιποὶ δύο, M τινῶν 
τοῦ προχείρου ἕνεκεν y" μέρος ἐχουσῶν, ἐπεὶ y” δι- 
δόασιν᾽ ἔστω M y. οἱ ἄρα τρεῖς ἔσονται sā My, 
καὶ μένει ὁ α” λαβὼν παρὰ τῶν λοιπῶν δύο τὸ y”, 
s à Mà. 

2% δεήσει ἄρα καὶ τὸν B" παρὰ τῶν (λοιπῶν» δύο 
ὡς ἑνὸς λαβόντα τὸ ò”, γίνεσϑαι S à M à πάντα 0" 

1 ἑαυτοῦ τὸ] τὸ ἑαυτοῦ B. 7/8 Post quatuor numeratores 


εἰκοσιτρίτων suppl. Ba. Super hos denominatorem xy addi- 
derunt manus recentiores in A et B. 21/22 διδόασιν A Ba, 


διδόασι B. 22 ἔστωσαν B. 28 μένει) δὴ B. y”) γίνεται 
add. B. 25 λοιπῶν addidi. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 5T 


Oportebit et X,, dantem ipsius i et accipientem 
τ Χι, fieri z +3; sed dans ipsius =, θα — 19, reli- 


quum habet 244 — 48, accipiensque tX, , fit 24x — 47. 


50 


Ista aequantur z + ὃ et fit t = zz 


Ad positiones. Erit 
150 92 120 114 
X, ---ε ἃν --τε, 0573) Xa 
Tollatur denominator; erit nempe 
X, = 150, Xo = 92, X, am 120, X, u— 114, 
et proposito satisfaciunt. 


XXIV. 


Invenire tres numeros tales ut, unoquoque a summa 97 
duorum reliquorum fractionem propositam accipiente, 
fiant omnes aequales. 


Proponatur iam X, sumere $ (X, Ἴ- X5 X, 
sumere + (X, + Xj); X, sumere £ (X, + Xj), et ita 


X,, X, X; fieri aequales. 

Ponatur X, — z et X,+ X,, facilitatis gratia, 
unitatum quantitatem esse cuius sit triens, quoniam 
haec summa dat ipsius 5i sit 3. 

Ergo summa trium erit z + 3 et constat 


X, - (X, -- Χι) — 2 4 1 
Oportebit quoque X, + 1 (X, + X;) fieri z + 1. 
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δ": ἄρα ὁ B= προσλαβὼν τοὺς δύο, τρίς ἐστιν ὁ f^ 
προσλαβὼν τοὺς τρεῖς' τρὶς ἄρα ὁ f" προσλαβὼν τοὺς 
τρεῖς γίνεται 3 ὃ Λ1δ: ἐὰν ἄρα ἀπὸ τούτων ἀφέλω τοὺς 
τρεῖς, λοιποὶ 37 Mà τρίς ἐστιν ὁ f" αὐτὸς ἄρα ὁ 
5 B^ ἔσται" s ἃ M y*. 
δεήσει ἄρα καὶ τὸν y^" παρὰ τῶν λοιπῶν δύο ὡς 
ἑνὸς λαβόντα τὸ s", γίνεσϑαι 5 ἃ M ἄ' πάντα ὁμοίως 
s, καὶ συνάγεται διὰ τῶν ὁμοίων ó. y” 5 ἃ M ['. 
λοιπόν ἐστι τοὺς τρεῖς συντεϑέντας ἴσους γενέσϑαι 
ιο5 ᾱ My' καὶ γίνεται ὁ 5 vy cf" καὶ ἀφαιρουμένον 
τοῦ μορίου, ἔσται ὁ μὲν «5 M ip, ὁ δὲ B5 MẸ, ὁ δὲ 
y5 M9. καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


κε. 

Εὑρεῖν τέσσαρας ἀριθμοὺς ὅπως ἕκαστος παρὰ τῶν 

15 λοιπῶν τριῶν ὡς ἑνὸς λαμβάνῃ μέρος τὸ ἐπιταχϑέν, 
καὶ γένωνται ἴσοι. 

Ἐπιτετάχϑω δὴ τὸν μὲν α”’ παρὰ τῶν λοιπῶν 
τριῶν ὡς ἑνὸς λαμβάνειν τὸ y", τὸν δὲ f" παρὰ τῶν 
λοιπῶν τριῶν ὡς ἑνὸς τὸ Ó", τὸν δὲ y" ὁμοίως τὸ 

20 £?, τὸν δὲ Ó" τὸ s”, καὶ γίνεσϑαι ἴσους. 

Τετάχϑω ὁ α” sa' οἱ δὲ λοιποὶ τρεῖς M τινῶν 
y" μέρος ἐχουσῶν, ἐπεὶ y" διδόασιν" ἔστωσαν M 7. 
ὁ ἄρα «^ παρὰ τῶν λοιπῶν τριῶν ὡς ἑνὸς λαμβάνων 
τὸ y”, γίνεται 3 à M à. 


1 dox Ba, 10:7 om, A 1^ m, 15 λαμβάνει Α. 19 
δὲ om. Ba. 20 γίνεσθαι] γένωνται A, ubi ἴσους corr. in ἴσοι 
2* m. 24 y" ... λαβόντα τὸ (p. 60, 2) om. A. 
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Omnia quater: 4| X, + $ (X, + X,)] est 3X, + (X 
+ X. + Xs); ergo 3X, +(X, + X; + ἂν) fit 4x + 4. 
Si utrimque aufero summam trium, linquitur 


δα +1 = 3X,; ergo X,—z4- y 
Oportebit igitur et X, + Ξ (X, + Χι) fieri z +1. 


Omnia similiter 5'*; eademque ratione concluditur 
1 
X, =g — τ΄ 
Restat ut summa trium fiat 2 + 3 et fit z = ut 
Sublato denominatore, erit 
X, — 13, Χι--11, X, 19, 


et proposito satisfaciunt. 


XXV. 


Invenire quatuor numeros tales ut, unoquoque a 28 
summa reliquorum trium fractionem accipiente pro- 
positam, fiant omnes aequales. 


Proponatur iam: X, sumere ; 0 +X + XQ; 


X, sumere 1 (X, + X, + X); X, sumere τ (X. 


+ X, + X,5 X, sumere Ἔ (X, + X, + Xj), et fieri 


omnes aequales. 
Ponatur X, = v et (X, + X, + Χρ, quae summa 


dat D esse unitatum quantitatem cuius sit triens. Sit 3. 


Ergo X, + 3 (X, + X, + Xj) fit z 4- 1. Opor- 
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δεήσει ἄρα καὶ τὸν f^ παρὰ τῶν λοιπῶν τριῶν 
ὡς ἑνὸς λαβόντα τὸ ὁ”, γίνεσθαι s& MG. πάντα 
πάλιν ὁμοίως Ó'"5* καὶ συνάγεται διὰ τῶν αὐτῶν, ὁ 
μὲν B5 sa M y*X, ὁ δὲ y5 sa Μ΄, ὁ δὲ ὃ’ sa My e. 
5 Λοιπόν ἐστι τοὺς τέσόαρας συντεθέντας ἴσους γί- 
νεόθαι 5 ἃ M y' καὶ συνάγεται ὁ 5 Mut, ἐν μορίῳ 
μονάδος ^*. 

ἔσται ô μὲν as Mut, ὁ δὲ 85 Mot, ὁ δὲ y5 M ^B, 
ὁ δὲ à" M Qa. καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


10 xc. 


Avol δοϑεῖσιν ἀριϑμοῖς προσευρεῖν τινα ἀριϑμόν, 
ὃς ἑκάτερον πολλαπλασιάσας ποιῇ ὃν μὲν τετράγωνον, 
ὃν δὲ πλευρὰν τοῦ τετραγώνου. 

Ἔστωσαν οἱ δοθέντες δύο ἀριθμοὶ ὅ τε 6 καὶ ὁ & 

1 καὶ ἔστω ὁ ζητούμενος Sa. 

κἂν μὲν ἐπὶ τὰς δ M πολλαπλασιασϑῇ, ποιεῖ 5 δ, 
κἂν δὲ ἐπὶ τὰς M, ποιεῖ 5t. δεῖ δὴ τούτων τὸν 
μὲν εἶναι τετράγωνον, τὸν δὲ πλευρὰν αὐτοῦ. ἐὰν 
τοίνυν τοὺς SE τετραγωνίσω, γίνονται JY κε ἴσαι 3 6. 

0 πάντα παρὰ 5 S ἄρα xt ἴσοι M δ. καὶ γίνεται ὁ s, 
M η, καὶ ποιεῖ τὰ τῆς προτάσεως. 


xé. 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ἡ σύνϑεσις αὐτῶν καὶ 
ὁ πολλαπλασιασμὸς ποιῇ δοθέντας ἀριθμούς. 
3 Δεῖ δὴ τῶν εὑρισκομένων τὸν ἀπὸ τοῦ ἡμίσεος τοῦ 


7 μονάδος om. Ba. Post ^" quaedam omissa desideres. 
12 ποιεῖ AB, corr. Ba. 17 τὰς ἓ µονάδας B. 19 τοὺς 
E ἀριθμοὺς B. 24 ποιεὶ À. 25 τοῦ ἡμίσεος τοῦ] [' τοῦ 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 61 


tebit quoque X, + 1 (X; + X, + Χι) feri z 4 1. 
Omnia rursus similiter quater et eadem ratione con- 
cludetur 


Χ,-ο-ᾱ, Χα τσ, Χιπο Έτ. 


Restat ut summa quatuor omnium fiat z + 3 et 
concluditur 
4T 


2 --π᾽ 


90 
Erit 
X,—41, X,— 11, X, 92, X, = 101, 


et proposito satisfaciunt. 


XXVI. 

Duobus datis numeris, invenire numerum qui 29 
utrumque multiplicans, alterum faciat quadratum, alte- 
rum autem radicem huius quadrati. 

Sint dati duo numeri 200 et 5 et quaesitus sit z. 
Si multiplicatur in 200, facit 2004; si in 5, facit δα. 

Horum oportet alterum esse quadratum, alterum 
radicem huius. Si igitur quadro δα, fit 

257° = 200. 


Omnia per z [dividantur]; ergo 25x — 200 et fit 
æ = ἃ et proposito satisfacit. 


XXVII. 
Invenire duos numeros quorum summa et pro- so 
ductus faciant datos numeros. 
Oportet inveniendorum dimidiae summae quadra- 


supra lineam A, ubi posterior manus, deleto συναμφοτέρου 
(p. 62, 1), scripsit συνϑέματος. 


62 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


συναμφοτέρου τετράγωνον τοῦ ὑπ᾽ αὐτῶν ὑπερέχειν 
τετραγώνῳ. ἔστι δὲ τοῦτο πλασματικόν. 

Ἐπιτετάχϑω δὴ τὴν μὲν σύνθεσιν αὐτῶν ποιεῖν 
M x, τὸν δὲ πολλαπλασιασμὸν ποιεῖν M ες, 

5 Γετάχϑω ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν S. καὶ ἐπεὶ τὸ σύν- 
θεμα αὐτῶν ἐστι M x, ἐὰν τοῦτο τέμω δίχα, ἔσται 
ἑκάτερος τῶν ἐκ τῆς διαιρέσεως, τοῦ {΄ τοῦ συνϑέμα- 
τος, M i. κἂν τὸ ἥμισυ τῆς ὑπεροχῆς, τουτέστιν S, 
ἑνὶ μὲν τῶν ἐκ τῆς διαιρέσεως προσϑῶ, τοῦ δὲ λοιποῦ 

10 ἀφέλω, μένει πάλιν τὸ σύνϑεμα Mx, ἡ δὲ ὑπεροχὴ 
8f. τετάχϑω οὖν ὁ μείξων 5 à καὶ M i τῶν ἡμίσεων 
τοῦ συνϑέματος᾽ ὁ ἄρα ἐλάσσων ἔσται Mī Λι: ἃ. καὶ 
μένει τὸ μὲν σύνϑεμα M x ; ἡ δὲ ὑπεροχὴ 3 β. 

λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν ποιεῖν M s: ἀλλ 

156 ὑπ᾽ αὐτῶν ἐστι M Q A AYT ταῦτα ἴσα M i$" καὶ 

γίνεται ὁ 5 M f. 
ἔσται ἄρα ὁ μὲν μείξων Mif, ὁ δὲ ἐλάσσων ΝΤ η. 
καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προιάσεως. 


κη. 
:) Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως καὶ ἡ σύνθεσις αὐτῶν 
καὶ ἡ σύνθεσις τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ποιῇ ĝo- 
ϑέντας ἀριθμούς. 
Aet δὴ τοὺς δὶς ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνους τοῦ ἀπὸ 
συναμφοτέρου αὐτῶν τετραγώνου ὑπερέχειν τετραγώνῳ. 
95 ἔστι δὲ καὶ τοῦτο πλασματικόν. 
Ἐπιτετάχθω δὴ τὴν μὲν σύνθεσιν αὐτῶν ποιεῖν 
Mx, τὴν δὲ σύνθεσιν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων 
ποιεῖν Ν ση. 


2 ἔστιν A. 7 τοῦ [η] ἤτοι τοῦ ἥμισυ Α, ἤτοι τὸν ἥμισυ 
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tum superare productum quadrato. Hoc est forma- 
tivum. 

Proponatur iam summam horum facere 20 et pro- 
ductum facere 96. 

Ponatur differentia horum esse 2z. Quoniam 
eorundem summa est 20, eam si bifariam partior, 
erit utraque pars dimidia summa, nempe 10, Si nunc 
dimidiam differentiam, hoc est z, alteri parti addo, 
ab altera subtraho, constat rursus summa 20, cum 
differentia 24. 

Ponatur igitur maior == z + 10 (plus dimidia 
summa), erit ergo minor — 10 — z et constat summa 
20, cum differentia 20. 

Restat ut productus faciat 96, sed productus est 
100 — z*. Ista aequantur 96 et fit z — 2. 

Erit ergo maior — 12, minor — 8, et proposito 
satisfaciunt. 


XXVIII. 


Invenire duos numeros quorum summa ipsorum et 31 
quadratorum summa faciant datos numeros. 

Oportet duplam summam quadratorum quadrato 
aliquo superare quadratum a summa ipsorum. Est et 
hoc formativum. 

Proponatur iam summam (X -- X) facere 20 et 
summam quadratorum (X? 4- X*) facere 208. 


B, utrimque ἤτοι addito ex correctione. 8 τουτέστι Ba. 13 
συνθέματος] συντεθέντος A. 21 ποιεῖ A Ba. 25 ἔστι δὲ καὶ 
τοῦτο πλασματικόν seclusit Ba. 
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Τετάχθω δὴ ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν S. καὶ ἔστω ὁ 
μείξων să καὶ Mi, τῶν ἡμίσεων πάλιν τοῦ συνϑέ- 
ματος, ὁ δὲ ἐλάσσων ΜΙ Λι 5ᾱ. καὶ μένει πάλιν τὸ 
μὲν σύνϑεμα αὐτῶν Mx, ἡ δὲ ὑπεροχὴ sB. 

δ. λοιπόν ἐστι καὶ τὸ σύνϑεμα τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν të- 
τραγώνων ποιεῖν M oj ἀλλὰ τὸ σύνϑεμα τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων ποιεῖ AYB MG. ταῦτα ἴσα M δη, 
καὶ γίνεται ὁ 3 M. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν μείξων Mi, ὁ 

10 δὲ ἐλάσσων ΔΊ η. καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


x9. 

Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὕπως καὶ ἡ σύνθεσις αὐτῶν 
καὶ ἡ ὑπεροχὴ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ποιῇ ĝo- 
ϑέντας ἀριθμούς. 

145 Επιτετάχϑω δὴ τὴν μὲν σύνθεσιν αὐτῶν ποιεῖν 
Mx, τὴν δὲ ὑπεροχὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων 
ποιεῖν M m. 

Τετάχθω ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν 5 β. ἔσται ὁμοίως ὁ 
μὲν μείξων s& Mi, ὁ δὲ ἐλάσσων ΜΙ Λ 9ᾱ, καὶ 

55 μένει πάλιν τὸ μὲν σύνϑεμα αὐτῶν ΜΑ, ἡ δὲ ὑπερ- 
op» S f. 

λοιπόν ἐστι καὶ τὴν ὑπεροχὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν TE- 
τραγώνων ποιεῖν M π᾿ ἀλλ᾽ ἡ ὑπεροχὴ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων ἐστὶν 3 μ᾽ ταῦτα lsa M m. 

55 καὶ συνάγεται πάλιν ὁ μὲν μείζων Mf, ὁ δὲ ἐλάσ- 
cov M. καὶ πάλιν ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


1 ἡ] ἡ μὲν B. 13 ποιεῖ Ba, 
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Ponatur differentia esse 22, et sit X — x -- 10 
(nempe rursus plus dimidia summa) et X = 10 — z. 
Constat rursus 


pien Χ-χ-ϑς 


Restat ut X? + X* faciat 208, sed X? + X' facit 
22° -+ 200. Ista aequantur 208 et fit x = 2, 
Ad positiones. Erit 
Χ--12 et X —8, 


et proposito satisfaciunt. 


XXIX. 
Invenire duos numeros quorum summa ipsorum et 32 
quadratorum differentia faciant datos numeros. 
Proponatur iam summam (X -+ X) facere 20 et 
differentiam quadratorum (X? — X*) facere 80. 


Ponatur differentia esse 2r. Erit similiter 
X-—rz-4-10, X210—z, 
el constat rursus 
X+ r=), X—NX-2m. 
Restat ut X* — X' faciat 80, sed X* — X° est 


402. lsta aequantur 80 et concluditur rursus X = 12, 


X = 8, et rursus problema solvunt. 
D:orRANTUS, ed Taunetr) 5 
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À. 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν καὶ 
ὁ πολλαπλασιασμὸς ποιῇ δοϑέντας ἀριθμούς. 
Aet δὴ τὸν τετράκις ὑπ᾽ αὐτῶν μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 
5 ὑπεροχῆς αὐτῶν ποιεῖν τετράγωνον. ἔστι δὲ καὶ τοῦτο 
πλασματικόν. 
᾿Επιτετάχϑω δὴ τὴν μὲν. ὑπεροχὴν αὐτῶν εἶναι Mô, 
τὸν δὲ πολλαπλασιασμὸν M τις, 
Τετάχϑω τὸ σύνϑεμα αὐτῶν SB: ἔχομεν δὲ καὶ 
10 τὴν ὑπεροχὴν MÒ. ἔσται ὁμοίως ὁ μείζων 5 ἃ MB, 
ὁ δὲ ἐλάσσων SGAM, καὶ μένει τὸ μὲν σύνϑεμα 
αὐτῶν SB, ἡ δὲ ὑπεροχὴ ΛΙ ὃ. 
λοιπόν ἐστι καὶ τὸν πολλαπλασιασμὸν αὐτῶν ποιεῖν 
M s ἀλλ᾽ ὁ πολλαπλασιασμὸς αὐτῶν ἐστι AY à Λι M: 
15 ταῦτα ἴσα M Ὡς, 
καὶ γίνεται πάλιν ὁ μὲν μείξων Mif, ὁ δὲ ἐλάσ- 
cov M 5j. καὶ ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


λα. 
Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχοντας 

20 δεδομένον, ὅπως καὶ ἡ σύνθεσις τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τε- 
τραγώνων πρὸς συναμφότερον λόγον ἔχῃ δεδομένον. 

᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν μείζονα τοῦ ἐλάσσονος εἶναι 
y"^, τὴν δὲ σύνθεσιν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων συν- 
αμφοτέρου εἶναι επ. 

25 Τετάχϑω ὁ ἐλάσσων S, ὁ ἄρα μείζων ἔσται S y. 
λοιπόν ἐστι τὸ σύνϑεμα τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων 
(συναμφοτέρου εἶναι επ ἀλλὰ τὸ σύνϑεμα τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων» ποιεῖ Zi, τὸ δὲ αὐτῶν σύνϑεμα 
86: ὥστε 411 επ}. εἰσιν 5 ὃ. 


3 ποιεῖ Α Βα. δ ἔστιν Α 27 συναμφοτέρου . 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 61 


XXX. 


Invenire duos numeros quorum differentia et pro- 33 
ductus faciant datos numeros. 

Oportet quadruplum producti plus quadrato a 
differentia facere quadratum. Est et hoc formativum. 

Proponatur iam differentiam esse 4, productum 96. 

Ponatur summa esse 2z; habemus et differen- 
tiam 4; similiter erit maior == z + 2 et minor 
= q — 2, et constat horum summa = 2z et diffe- 
rentia — 4. 

Restat ut productus faciat 96, sed productus est 
x? — 4. Ista aequantur 96 et fit rursus maior = 12, 
minor 8, et problema solvunt. 


XXXI. 


Invenire duos numeros inter se datam habentes 31 
rationem et quorum summa quadratorum ab ipsis ad 
summam ipsorum rationem habeat datam. 

Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse 
3»'m- et summam (X? -- X*) summae (X + X) esse 
prn, 

Ponatur X = z, ergo erit X = 3z. 

Restat ut 

X 4+ Χ'-- 5 (X + X); 


sed X' -+ X’ facit 107z? et X + X —4z. Ita 100 
est Plom (47), 


τετραγώνων (28) om. AB, suppl. Ba. 28 ποιεῖν AB, 
corr. Ba 
5* 


68 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


5 ἄρα Χ ἴσοι εἰσὶ 471, καὶ γίνεται ὁ 5 M. 
ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων Mp, ὁ δὲ μείξων ME. καὶ 
ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


AB. 

5. Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ἐν λόγω τῷ δοθέντι ὅπως 
ἡ σύνθεσις τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων πρὸς τὴν ὑπερ- 
οχὴν αὐτῶν λόγον ἔχῃ δεδομένον. 

᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν μείξονα τοῦ ἐλάσσονος εἶναι 
p>, τὸ δὲ σύνϑεμα τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων τῆς 

10 ὑπεροχῆς αὐτῶν εἶναι (7^. 

Τετάχϑω ὁ ἐλάσσων 3 à, ὁ ἄρα μείξων ἔσται 3 y. 
λοιπὸν θέλω τὸ σύνϑεμα τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων 
τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν εἶναι ι΄: ἀλλὰ tò σύνϑεμα τῶν 
ἐπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ποιεῖ 4'i ἡ δὲ ὑπεροχὴ aù- 

τῶν SB. AY ἄρα i v" εἰσιν 3 β. 

καὶ πάντα παρὰ 5. 3 ἄρα i ἴδοι εἰσὶ M x, καὶ 
γίνεται ὁ 3 M. 

καὶ ἔσται πάλιν ὁ μὲν ἐλάσσων M, ὁ δὲ μείξων 
M $. καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


20 Ày. 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ἐν λόγῳ τῷ δοθέντι ὅπως 
καὶ ἡ ὑπεροχὴ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων πρὺς συν- 


αμφότερον λόγον ἔχῃ δεδομένον. 
Ἐπιτετάχϑω δὴ τὸν μὲν μείξονα τοῦ ἐλάσσονος 


| εἰσὶ om, Βα. 8 ἐλάττονος Β. 10 δεκαπλάσιον AB, 
δεκαπλασίονα Βα (item 13). 15 δεκαπλασίων Α, δεκαπλά- 
σιοι B. — 5B] B pergit: ἀλλὰ καὶ ἀριϑμοὶ x δεκαπλάσιοί εἶσιν 
ἀριθμὼν δύο et Ba supplet ultra: ἀρυϑμοὶ ἄρα * ἴσοι εἰσὶ 
δυνάμεσι i. 16 εἰσὶ om, B. 18 μὲν om. Ba. 31 τῷ 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 69 


Ergo 
20r —102* et fit x —2. 
Erit 
X22, Χ--6, 


et proposito satisfaciunt. 


XXXII. 


Invenire duos numeros in data ratione, quorum 35 
summa quadratorum ad differentiam ipsorum rationem 
habeat datam. 

Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse 
3»"-, et summam (X? -+ X*) differentiae (X — X) 
esse 10P!am, 

Ponatur X = zx, ergo X = 3z. 

Reliquum volo (X? + X*) esse 10»"» (X — X). 
Sed X? + Χ' facit 1047 et X — X est 2z. 

Ergo 

102? — 10 (22). 
Omnia per z. 
10α = 20 et fii α--3, 


Erit rursus 
Χ--2, X6, 


et proposito satisfaciunt. 


XXXIII. 


Invenire duos numeros in ratione data, quorum 86 
differentia quadratorum ad summam ipsorum rationem 
habeat datam. 

Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse 


om. B. 22 ἡ om. Ba. 93 ἀμφότερον Ba. 24 μὲν om. 
B. ἐλάττονος Ba. 


το ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A, 


εἶναι y"^, τὴν δὲ ὑπεροχὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώ- 
νων συναμφοτέρου εἶναι G7. | 
Τετάχϑω ὁ ἐλάσσων 5ᾱ, ὁ ἄρα μείξων ἔσται S y. 
λοιπόν ἐστι καὶ τὴν ὑπεροχὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετρα- 
5 γώνων συναμφοτέρου εἶναι $^ ἀλλὰ ἡ μὲν ὑπεροχὴ 
τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων εἰσὶ AY η, συναμφότερος 
δὲ sô. AY ἄρα ἢ S7 εἰσιν 3 ὃ' S ἄρα xð ἴσοι εἰσὶ 
ΔΎ ῃ' καὶ γίνεται ὁ 8 M y. 
(καὶ ἔσται ὁ μὲν ies M 5, ὁ δὲ μείζων M9.» 
19 καὶ ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


λδ. 
Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ἐν λόγω τῷ δοθέντι ὅπως καὶ 
ἡ ὑπεροχὴ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων πρὸς τὴν ὑπερ- 
οχὴν αὐτῶν λόγον ἔχῃ δεδομένον. 

15 Ἐπιτετάχϑω δὴ τὸν μὲν μείξονα τοῦ ἐλάσσονος 
εἶναι p, τὴν δὲ ὑπεροχὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων 
τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν εἶναι i8". 

Τετάχϑω πάλιν ὁ ἐλάσσων 5 à, ὁ ἄρα μείξων ἔσται 
5 γ. λοιπόν ἐστι καὶ τὴν ὑπεροχὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 

30 τετραγώνων τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν εἶναι ιβ": ἀλλὰ ἡ 
ὑπεροχὴ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ἐστὶ AY Ñ αὐταὶ 
ἄρα ıp% εἰσιν 5 B. 

9 ἄρα κὃ ἴσοι εἰσὶ AY Ñ καὶ γίνεται πάλιν ὁ 5 M y. 
καὶ φανερὰ ἡ ἀπόδειξις. 

:3 [Πόρισμα] Ὁμοίως δὲ διὰ τῶν αὐτῶν εὑρεϑή- 
σονται 
καὶ ἀριϑμοὶ δύο πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχοντες ðe- 


7 εἰσι prius et εἰσὶν posterius Ba. 9 καὶ ἔσται ..... 
9 suppl Ba. 26 Πόρισμα B, om. A Ba. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 71 


3»'""- et differentiam (X? — X*) summae (X + X) 
esse GPlam, 

Ponatur X = z; erit ergo X = 3z. Restat ut 
(X*-- Χ') sit 655 (X + X). Sed 


Χ' — X! = 8r εἰ X — X — dz. 


Ergo 
δα” = 6 (4z), 
ergo 
24x = δα εἰ fit ἆ -- ὃ. 
Erit 


X=, X69, 


et problema solvunt. 


XXXIV. 


Invenire duos numeros in ratione data, quorum 37 
differentia quadratorum ad differentiam ipsorum ra- 
tionem habeat datam. 

Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse 
δρα et differentiam X* — X’ differentiae X — X 
esse 12Plem, 

Ponatur rursus X = z, erit ergo X = 3z. Restat 
ut (X* — X*) sit 1255 (X — X); sed X? — X! — 83; 
ista ergo sunt 12 (24). 

Ergo 

24. = 8z* et fit rursus z = 3, 


et probatio evidens. 


[Corollarium.] Similiter invenientur eadem 
ratione: 
et duo numeri inter se rationem habentes datam, 


12 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


δομένον, ὥστε τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς συναμφότερον 
λόγον ἔχειν δεδομένον, 
καὶ πάλιν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχοντες 
δεδομένον, ὥστε τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς τὴν ὑπεροχὴν 
5 αὐτῶν λόγον ἔχειν δεδομένον. 


λε. 

Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ἐν λόγῳ τῷ δοϑέντι ὅπως ὁ 
ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος πρὸς τὸν μείξονα λόγον ἔχῃ δεδο- 
μένον. 

ο. ἘΕπιτετάχϑω δὴ τὸν μὲν μείξονα τοῦ ἐλάσσονος 
εἶναι y"^, τὸν δὲ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τοῦ μείζονος 
εἶναι ο”, 

Τετάχϑω πάλιν ὁ ἐλάσσων 2ᾱ, ὁ ἄρα µειζων 
ἔσται 5γ. λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τοῦ 

15 μείξονος εἶναι S"^' ἀλλ᾽ ὁ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονός ἐστι 
Ia AY ἄρα ἃ 5": ἐστὶν 5 7. 

5 ἄρα uj ἴσοι εἰσὶ AY ü’ καὶ γίνεται ὁ 5 M 0). 

ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων M τη, ὁ δὲ μείζων Mvà. καὶ 
ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 

90 λε. 

Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ἐν λόγω τῷ δοϑέντι ὕπως 
καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τετράγωνος πρὸς αὐτὸν τὸν 
ἐλάσσονα λόγον ἔχῃ δεδομένον. 

᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν μὲν µειζονα τοῦ ἐλάσσονος 

25 εἶναι γ''', τὸν δὲ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τετράγωνον αὐτοῦ 
τοῦ ἐλάσσονος s". 


1 ὑπ’ αὐτῶν] ἀπ᾽ αὐτῶν A (item 4). 10 ἐλάττ. B (item 
14, 23). 11 εἶναι om. Ba. 14 et 15 εἶναι τοῦ μείζονος 
Ba. 17 εἰσὶ om. B. 24 δὴ om. B. piv om. B. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 13 


quorum productus ad summam rationem habeat 
datam; 

et rursus duo numeri inter se rationem habentes 
datam quorum productus ad differentiam rationem 
habeat datam. 

XXXV. 

Invenire duos numeros in ratione data, quorum 3g 
minoris quadratus ad maiorem rationem habeat datam. 

Proponatur jam maiorem (X) minoris (X) esse 
gem, et Xw- ad X esse θεῖν, 

Ponatur rursus X = z, erit ergo X = 3z. Restat 
ut X*" ad X sit 6»'"*; sed. X = z*, ergo z* = 6 (32). 
Ergo 

18r = z’? et fit z= 18. 
Erit 
X= 18, X= ὔ4, 


et problema solvunt. 


XXXVI. 

Invenire duos numeros in ratione data, quorum 39 
minoris quadratus ad minorem ipsum rationem habeat 
datam. 

Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse 
Όρια ct X- ad ipsum X esse Pum, 


{4 APIOMHTIKQN A. 


Ἔσται ὁμοίως ὁ μὲν μείξων 3 y, ὁ δὲ ἐλάσσων 5 ᾱ, 
καὶ μένει ὁ μείξων τοῦ ἐλάσσονος y"^. λοιπόν ἐστι 
καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τετράγωνον αὐτοῦ τοῦ 
ἐλάσσονος εἶναι c" AY ἄρα ἃ ο": ἐστὶν 3 a. 

5 S ἄραξ ἴσοι ἀν à: καὶ γίνεται ὁ 5 M3. 

ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων M3, ὁ δὲ μείζων Ντη. 

καὶ ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


AC. 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ἐν λόγῳ τῷ δοθέντι ὅπως 

10 καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τετράγωνος πρὸς συναμφό- 
τερον λόγον ἔχῃ, δεδομένον. 

᾿Επιτετάχϑω τὸν μείξονα τοῦ ἐλάσσονος εἶναι y"^, 
τὸν δὲ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τετράγωνον συναμφοτέρου 
εἶναι B^^. 

15 Ἔσται πάλιν ὁμοίως ὁ μὲν μείζων S y, ὁ δὲ ἐλάσ- 
σων 5ᾱ. λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος t£- 
τράγωνον συναμφοτέρου εἶναι B7 ἀλλ᾽ ὁ ἀπὸ τοῦ 
ἐλάσσονος τετράγωνός ἐστι A” à, συναμφότερος δὲ 5 ὃ. 
AY ἄρα ἃ B" ἐστὶν 5 ὃ. 

: 39 ἄρα ἢ ἴσοι εἰσὶ 418" (xol) γίνεται ὁ 5 Μη. 

καὶ ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων M η, ὁ δὲ μείζων M xò. 
καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


λη. 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ἐν λόγῳ τῷ δοθέντι ὅπως 
25 καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τετράγωνος πρὺς τὴν ὑπερ- 
οχὴν αὐτῶν λόγον ἔχῃ δεδομένον. 


1 ἔστω Ba. 9 ἐλάττ. Βα. 3 τοῦ prius om. Ba. 6 ἔσται 


ὁ μὲν ἐλάσσων M s in mg. A 2* πι, ubi pro ἐλάσσων signum -/. 
scriptum est; unde dittographia ἐλάσσων ἔχων in V’. ἐλάτ- 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 15 
Erit similiter 
X = 3z, X2, 
et constat X ad X esse ορ]; restat ut X*" ad X 
sit 6Plus, 
Ergo z* ad z est 6»"*; ergo 
6z =z? et fili z= 6. 
Erit ergo 
X26, X= 18, 
et problema solvunt. 


XXXVII. 

Invenire duos numeros in ratione data, quorum 40 
minoris quadratus ad summam amborum rationem 
habeat datam. 

Proponatur maiorem (X) minoris (X) esse 93P»'"m 
et X% summae X γα να 

Erit rursus similiter 

Χ--ϑα, X-z. 
Restat ut X** ad X + X sit 2P", sed 
χι — 4? X4 Χ-- 4π. 
Ergo 
g? = 2 (44), ergo δα = z’ et fit z = 8. 
Et erit 
X = 8, X —24 
et proposito satisfaciunt. 


XXXVIII. 
Invenire duos numeros in ratione data, quorum 41 
minoris quadratus ad differentiam amborum rationem 
habeat datam. 


των B. 10 ó om. Ba. 16 ἔστω B. 19 ἐστὶ Ba. 20 
εἰσὶ om. B. καὶ suppl. Ba. 


16 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


Επιτετάχθω δὴ τὸν μείξονα τοῦ ἐλάσσονος εἶναι 
γ᾽, τὸν δὲ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τετράγωνον τῆς ὑπερ- 
οχῆς αὐτῶν $7. 

Ἔσται πάλιν ὁμοίως ὁ μὲν μείξων 33, ὁ δὲ ἐλάσ- 

ὅσων SẸ. λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τε- 
τράγωνον τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν εἶναι e^ AY ἄρα α 
c" ἐστὶν 5 f. 

S ἄρα ιβ ἴσοι εἰσὶ AYT ὁ ἄρα 5 ἔσται Λιβ. 

ἔσται ἄρα ὁ μὲν ἐλάσσων Mi, ὁ δὲ μείξων M As. 

ιο καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 

[Πόρισμα.] Ὁμοίως δὲ διὰ τῶν αὐτῶν εὑρεθή- 
σονται 

ἀριϑμοὶ δύο ἐν λόγῳ τῷ δοϑέντι ὅπως ὁ ἀπὸ τοῦ 
μείξονος τετράγωνος πρὸς τὸν ἐλάσσονα λόγον ἔχῃ ðe- 

15 δομένον, 

καὶ πάλιν δύο ἀριϑμοὶ ἐν λόγω τῷ δοϑέντι ὅπως 
ὁ ἀπὸ τοῦ μείξονος πρὸς αὐτὸν τὸν μείξονα λόγον ἔχῃ 
δεδομένον, 

καὶ ὁμοίως δύο ἀριϑμοὶ ἐν λόγῳ τῷ δοϑέντι ὅπως 

20 καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ μείξονος πρὸς συναμφότερον λόγον ἔχῃ 
δεδομένον, 

καὶ ἔτι δύο ἀριϑμοὶ ἐν λόγῳ τῷ δοϑέντι ὅπως 
καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ μείζονος τετράγωνος πρὸς τὴν ὑπερ- 
οχὴν αὐτῶν λόγον ἔχῃ δεδομένον. 


25 A9. 


Avol δοθεῖσιν ἀριθμοῖς προσευρεῖν ἕτερον ἀριθμὸν 
ὕπως τῶν τριῶν ἐκκειμένων σὺν δύο συντεθέντες καὶ 


1 ἐλάττ. B, ἐλάσσ. A Ba. 4 ἔστω Ba. 5 καὶ om. A. 
7 ἐστὶ Ba. 11 Πόρισμα om. A Ba. 


ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. T1 


Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse 
grum et Χιν. ad X — X esse 6P!wm, 

Erit rursus similiter 

X = 3z, Χ--α' 

restat ut X% ad X — X sit 6P'*, Ergo 

αὖ = 6 (Βα), ergo 12x — z*, eritque s — 12. 
Erit 

X = 12, X = 36, 

et proposito satisfaciunt. 

[Corollarium.] Similiter invenientur eadem 
ratione: 

duo numeri in ratione data, quorum maioris qua- 
dratus ad minorem rationem habeat datam; 

duo rursus numeri in ratione data, quorum maioris 
quadratus ad maiorem ipsum rationem habeat datam; 

et similiter duo numeri in ratione data, quorum 
maioris quadratus ad summam amborum rationem 
habeat datam; 

et adhuc duo numeri in ratione data quorum 
maioris quadratus ad differentiam amborum rationem 
habeat datam. 


XXXIX. 
Duobus datis numeris invenire alium numerum 


talem ut ex his tribus binorum quorumque summae 


18 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩ͂Ν A. 


ἐπὶ τὸν λοιπὸν πολλαπλασιασθέντες ποιῶσι τρεῖς ἀριθ- 
μοὺς ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ. 

Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες δύο ἀριθμοὶ ὅ τε y καὶ ὁ z, 
καὶ δέον ἔστω προσευρεῖν ἕτερον ἀριϑμὸν ὅπως σὺν 

6 δύο συντεϑέντες καὶ ἐπὶ τὸν λοιπὸν πολλαπλασιασϑέντες, 
ποιῶσι τρεῖς ἀριϑμοὺς ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ. 

Ἔστω ὁ ξητούμενος S. καὶ ἐὰν μὲν συντεϑῇ 
μετὰ M, γίνεται 3 ἃ Mi: ἐὰν δὲ πολλαπλασιασϑῇ 
ἐπὶ τὸν λοιπόν, τουτέστι τὸν y, γίνονται $ y Ντε. 

ιοπάλιν ἐὰν SẸ συντεθῇ μετὰ M y, γίνεται 5ᾱ My 
ἐὰν δὲ πολλαπλασιασϑῇ ἐπὶ ME, γίνεται SEMTE. καὶ 
ἔτι ἐὰν Mt συντεϑῶσι μετὰ M y, καὶ al. γινόμεναι 
M ij πολλαπλασιασθῶσιν ἐπὶ SU, γίνονται 5 ἤ. 

Ὅτι μὲν οὖν οὐδέποτε ἔσται μέγιστος ὃ τῶν 5 y Mis, 

15 φανερόν᾽ μείξων γὰρ αὐτοῦ ἐστιν ὁ τῶν 5 € Mic: ô ἄρα 
57 Mié ἤτοι μέσος ἐστὶν ἢ ἐλάσσων᾽ ὁ δὲ τῶν së Mis 
ἤτοι μέγιστός ἐστιν ἢ μέδος' ὁ δὲ τῶν Sij καὶ ué- 
γιστος καὶ µέσος καὶ ἐλάχιστος δύναται τυγχάνειν, τῷ 
ἄδηλον εἶναι τὴν τοῦ 5 ὑπόστασιν. 

:) Γετάχϑω οὖν πρῶτον μέγιστος μὲν ὁ τῶν 5E καὶ 
M is, ἐλάχιστος δὲ ó τῶν 5 y M it, μέσος δὲ δηλονότι 
ὁ τῶν $Ñ. 

Ἐὰν δὲ ὦσιν ἀριϑμοὶ τρεῖς ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ, ὁ 
μέγιστος καὶ ὁ ἐλάχιστος συντεϑέντες διπλάσιοί εἰσι 

τοῦ μέσου᾽ καὶ ἔστιν ὁ μέγιστος καὶ ὁ ἐλάχιστος 
9ῃΜλ' ταῦτα ἴσα S16. καὶ γίνεται ὁ 5 iE. 

τοσούτου ἔσται ὁ ξητούμενος καὶ ποιῶν τὰ τῆς 
προτάσεως. 


11 M prius] τὸν λοιπὸν τουτέστι τὸν in suppl. Βα. γίνον- 
ται B. 19 ἐὰν] ἂν A. συντεθῶσιν A. 18 πολλαπλασιασϑῶσαν 
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in reliquum  multiplicatae faciant tres numeros in 
aequali differentia. 

Sint duo dati numeri 3 et 5 et oporteat invenire 
alium numerum ita ut binorum quorumque summae 
in reliquum multiplicatae faciant tres numeros in 
aequali differentia. 

Sit quaesitus == x. Si additur 5, fit z + 5, quod 
si multiplicatur in reliquum, hoc est 3, fit 3z + 15. 

Rursus si z additur 3, fit x + 3, quod si multipli- 
catur in 5, fit 5x + 15. 

Denique si 5 additur 3 et summa 8 multiplicatur 
in z, fit 8x. 

Maximum quidem nunquam fore 3z + 15, mani- 
festum est; maior enim illo est bz -+ 15; erit ergo 
3z--15 vel medius vel minimus, et 52 + 15 erit 
vel maximus vel medius; 82 autem et maximus et 
medius et minimus esse potest, quum incertus sit 
valor α. 

Ponatur primum maximus = 5r + 15, minimus 
= 32 + 15, medius videlicet — 8z. 

Si sint tres numeri in aequali differentia, maximi 
et minimi summa dupla est medii; sed summa maximi 


et minimi est 8x + 30; ista aequantur 16z et fit z = t 


tanti erit quaesitus qui proposito satisfaciet. 


Ba. 15 ἐστι Ba. 20 καὶ om. B. — 26 τεῦ A 1* m., y καὶ 
τριῶν d"" A 25 m., δεκάπεντε τετάρτων μονάδος B. 27 ro- 
σούτων Ba (item p. 80, 8). 
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᾿αλλὰ δὴ ἔστω μέγιστος μὲν ὁ τῶν 3 € M i&, μέσος 
δὲ ὁ τῶν Sy Μτὲ, ἐλάχιστος δὲ ὁ τῶν 3 ij. 
Ἐὰν δὲ ὦσι τρεῖς ἀριϑμοὶ ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ, ᾧ ὑπερ- 
ἔχει ὁ μέγιστος τὸν μέσον, τούτῳ ὑπερέχει ὁ μέσος 
δ τὸν ἐλάχιστον: ὑπερέχει δὲ ὁ μὲν μέγιστος τὸν μέσον, 
s p’ ὁ δὲ μέσος τὸν ἐλάχιστον, Mic ΛΝ 55. 
M ἄρα TEMSE ἴσαι εἰσὶν 5 B, καὶ γίνεται ὁ s i£. 
τοσούτου ἔσται ὁ ζητούμενος καὶ ποιῶν τὸ πρό- 
Pinua. 
10 ᾿Αλλὰ δὴ ἔστω μέγιστος μὲν ὁ τῶν 5 ἤ, µέσος δὲ 
ὁ τῶν 3 Mit, ἐλάχιστος δὲ ὁ τῶν 37 Mit. 
᾿Επεὶ οὖν πάλιν ὁ μέγιστος καὶ ὁ ἐλάχιστος δι- 
πλάσιοί εἰσι τοῦ μέσου, ἀλλὰ ὁ μέγιστος καὶ ὁ ἐλάχι- 
στός εἰσιν 5ῖα M i£, ταῦτα διπλάσιά εἰδι τῶν τοῦ μέσου: 
15 ὁ δὲ μέσος ἐστὶν 5 E Mis. 
S ἄρα i MÀ ἴσοι εἰσὶν S ia Mit ἔσται ἄρα ὁ ζητού- 
μενος M LE, καὶ ποιεῖ τὰ τῆς προτάσεως. 


ἑβδόμου A 35 m. (prior gen non "uniri 
iE AIT T 2 ὁ post. om. B. 18 ὁ post. om. A. 
τῶν om. B. 
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Sed iam sit maximus == y -+ 15, medius autem 
= 3z + 15, et minimus = 87. 

Si sint tres numeri in aequali differentia, excessus 
maximi supra medium est aequalis excessui medii 
supra minimum. Sed excessus maximi supra medium 
est 2x; medii supra minimum, 15 — 5z. Ergo 

15 — 5z = 2x οἱ fit =F; 
tanti erit quaesitus qui problema solvet, 

Sed iam sit maximus = 87v, medius = 57 + 15, 
minimus = 3g + 15. 

Quoniam rursus maximi et minimi summa est dupla 
medii, quum maximi et minimi summa sit 11 -+ 15, 
ista dupla sunt medii; medius autem est 5s + 15. 
Ergo 

104 + 30 = 11z + 15, 
erit ergo quaesitus = 15 et proposito satisfacit. 


ὮΙΟΡΗΑΝΤΠΗΕ, ed, Tannery. 6 


ΔΙΟΦΑΝΤΟΥ ΑΛΕΞΑΝΔΡΕΩΣ 
ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ B, 


α, 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ἡ σύνϑεσις αὐτῶν πρὸς 
στὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν σύνϑεσιν λόγον ἔχῃ δεδομένον. 
Ἐπιτετάχθω δὴ τὴν σύνϑεσιν αὐτῶν τῆς τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν συνθέσεως εἶναι μέρος i”. 
Τετάχϑω ὁ μὲν ἐλάσσων sā, ὁ δὲ μείζων 5 B- yi- 
νεται ἡ μὲν σύνθεσις αὐτῶν 37, ἡ δὲ σύνϑεσις τῶν 
10 ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων JYE δεήσει ἄρα 3 y μέρος i” 
εἶναι JYE, 
5 ἄρα À ἴσοι εἰσὶ AYE, καὶ γίνεται ὁ 5 Mes. 
ἔσται ἄρα ὁ μὲν ἐλάσσων ME, ὁ δὲ μείζων Mi, 
καὶ ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


15 β. 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν πρὸς 
τὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ὑπεροχὴν λόγον ἔχῃ 
δεδομένον. 


1/2 Titulum om. Ba, ἀριϑμητικῶν om, Α. δεύτερον B. 


7 συνϑέσεος Ba. 10 B add. καὶ ante δεήσει. μέρος e") 
ΓΙΑ, δέκατον μέρος B. 12 εἰσὶ om. B. 


DIOPHANTI ALEXANDRINI 


ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS. 


1*2) 

Invenire duos numeros tales ut ipsorum summa 1 
ad summam quadratorum ab ipsis rationem habeat 
datam. 

Proponatur iam ipsorum summam summae qua- 


1 

dratorum esse τς" 
Ponatur minor = v, maior — 22; ipsorum summa 

fit 3x, et quadratorum ab ipsis summa, 5z*. Opor- 


tebit igitur 92 esse τ >x< δα". Ergo 


90z = 5x? et fil 2 —6. 
Erit minor — 6, maior — 12, et problema solvunt. 


II*. 
Invenire duos numeros tales ut ipsorum differentia 2 
ad differentiam quadratorum ab ipsis rationem habeat 
datam. 


1) Problemata I— VII, quae asterisco notavi, haud genuina 
esse, sed ex antiquo ad primum librum commentario in textum 
secundi libri defluxisse censeo, 


6* 
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Ἐπιτετάχθω δὴ τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν τῆς τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων ὑπεροχῆς εἶναι µέρος 5”. 

Τετάχθω ὁ ἐλάσσων 5ᾱ, ὁ δὲ μείξων S B' καὶ 
γίνεται ἡ μὲν ὑπεροχὴ αὐτῶν 3 à, ἡ δὲ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 

5 τετραγώνων ὑπεροχὴ AYP. δεήσει ἄρα S, e" μέρος 

εἶναι «1ἵ y. 

3 ἄρα ξ ἴσοι 4Υ y, καὶ γίνεται ὁ s M. 

ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων MB, ὁ δὲ μείξων MÀ, καὶ 
ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


10 γ 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ἵνα ὁ ἐκ τοῦ πολλαπλασιασμοῦ 
πρὸς συναμφότερον ἢ πρὺς τὴν ὑπεροχὴν λόγον ἔχῃ 
δεδομένον. 
Ἐπιτετάχθω δὴ πρότερον τὸν ἐκ τοῦ πολλαπλα- 

15 σιασμοῦ τοῦ συναμφοτέρου εἶναι $^. 

Τετάχϑωσαν ol ξητούμενοι S & καὶ 5 β' δύνανται 
δὲ οὗτοι προβάλλεσθαι καὶ ἐν λόγῳ δοϑέντι. 

Ἔσται ἄρα ὁ μὲν ἐκ τοῦ πολλαπλασιασμοῦ αὐτῶν 
AY B, ὁ δὲ συναμφότερος S y: δεήσει ἄρα 4Υβ s” 

2 εἶναι 3 y. 

s ἄρα wj ἴσοι εἰσὶν AY B: πάντα παρὰ S. 

M ἄρα τη ἴσαι εἰσὶν 5 B, καὶ γίνεται ὁ 5 M39. 

ἔσται ὁ μὲν «5 M, ὁ δὲ f Ντη’ καὶ ποιοῦσι 
τὺ πρόβλημα. 

23 Ekv δὲ ἐπιταχθῇ τὸν ἐκ τοῦ πολλαπλασιασμοῦ τῆς 
ὑπεροχῆς εἶναι 67^, ἔσται πάλιν ὁ μὲν ἐκ τοῦ πολλα- 
πλασιασμοῦ AY B, ἡ δὲ ὑπεροχὴ sä. 

9 πάλιν ξ ἴσοι AY B, καὶ γίνεται ὁ 3 M7. 


18 ὁ μὲν] A add. 25 πι, supra lineam: ἐκ τοῦ συναμφο- 
τέρου αὐτῶν ἀρυϑμῶν τριῶν, ὁ δὲ; 15 manus omiserat ὁ δὲ 
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Proponatur iam ipsorum differentiam differentiae 


quadratorum esse i . 


Ponatur minor — 4, maior — 22; ipsorum diffe- 
rentia fit z, οἱ quadratorum ab ipsis differentia, δα”. 


Oportebit igitur z esse 5 >< 32*. Ergo 
Gz = 32? οἱ fil ᾳ-- 9. 
Erit minor — 2, maior — 4, et problema solvunt. 


πας 

Invenire duos numeros quorum productus ad sum- 
mam vel ad differentiam rationem habeat datam. 

(a) Proponatur iam primo loco productum esse 
Grum summae. 

Ponantur quaesiti x et 22; possunt autem proponi 
quoque in data ratione. 

Erit productus 22?, summa 32; oportebit igitur 
2x? esse θα 3g, Ergo 

181 = 2z*; 
omnia per z; ergo 
18 = 2z etft z—9. 


Erit primus — 9, secundus — 18, et problema 
solvunt. 

(b) Si proponatur vero productum esse 6»'"» diffe- 
rentiae, erit rursus productus 2z?, differentia α, et 


rursus 
6z = 9z2*, unde fit x = 3. 
nn .5β (22), quae 3* scripsit in margine. 19 ἐξαπλασίους 
AB. 21 δυσὶ δυνάµεσι A. πάντα .... S β (22) om. B. 
21 παρὰ τὸν S V. 22 δυσὶν ἀριϑμοῖς A, ἀριθμοῖς δυσί V. 
28 πάλιν om. B. 
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ἔσται ὁ μὲν «* My, ὁ δὲ p” ME, καὶ ποιοῦσι 
πάλιν τὸ πρόβλημα. 

δ. 

Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ συγκείμενος ἐκ τῶν 

6 ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων πρὸς τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν 
λόγον ἔχῃ δεδομένον. 

Ἐπιτετάχθω δὴ τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν εἶναι (7^. 

Τετάχθω πάλιν ὃς μὲν 5 à, ὃς δὲ 5 β. 

10 Ἔσται ἄρα ὁ μὲν συγκείμενος ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων, AYE, ἡ δὲ ὑπεροχὴ αὐτῶν S δεήσει 
ἄρα AYE LU εἶναι 5 à. 

AY ἄρα € ἴσαι εἰσὶν 51, καὶ γίνεται ὁ 5 Mf. 

ἔσται ὁ μὲν a% M, ὁ δὲ p MÒ, καὶ ποιοῦσι τὸ 

15 πρόβλημα. 

&. 

Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ἡ ὑπεροχὴ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων πρὸς συναμφότερον λόγον ἔχῃ δε- 
δομένον. 

2% — Επιτετέχϑω δὴ τὴν ὑπεροχὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν TE- 
τραγώνων συναμφοτέρου εἶναι «32. 

Καὶ πάλιν τετάχθωσαν οἱ ξητούμενοι, ὃς μὲν Sa, 
ὃς δὲ 5 β, καὶ γίνεται ἡ μὲν ὑπεροχὴ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων, AY y, συναμφότερος δὲ $ y* [δεήσει ἄρα 

:5 4" y S™ εἶναι 3 y]. 

AY ἄρα y ἴσαι εἰσὶν 3 τῇ, καὶ γίνεται ὁ 3 M 8. 

καὶ φανερὰ ἡ ἀπόδειξις. 


8 αὐτῶν om. Βα, εἶναι om. A. 9 ὃς μὲν] πρῶτος 
μὲν Ba, ὃς δὲ] ὁ δὲ δεύτερος Ba. 24 δεήσε .... $ y 
(25) om. A. 
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Erit primus = 3, secundus = 6, et problema 

solvunt. 
IYS 

Invenire duos numeros tales ut summa quadra- 4 
torum ab ipsis ad differentiam ipsorum rationem 
habeat datam, 

Proponatur iam summam quadratorum ab ipsis esse 
l0P^» differentiae ipsorum. 

Ponatur rursus alter = x, alter = 2z. 

Erit summa quadratorum ab ipsis δα", differentia 
ipsorum z; oportebit igitur 5z? esse 10r"" y, Ergo 


5g? = 10x etft α--5. 


Erit primus == 2, secundus = 4, et problema 

solvunt. 
T 

Invenire duos numeros tales ut differentia quadra- 5 
torum ab ipsis ad summam ipsorum rationem habeat 
datam. 

Proponatur iam differentiam quadratorum ab ipsis 
esse 6am summae ipsorum. 

Et rursus ponantur quaesitorum alter z, alter 2z. 

Differentia quadratorum ab ipsis fit δα, summa 
ipsorum 32; [oportebit igitur 32? esse 6?» 37] Ergo 


82? = 18x et fit s = 6, 


et probatio evidens. 
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5. 

Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ἐν ὑπεροχῇ δοθείσῃ, ὅπως 
ἡ ὑπεροχὴ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων τῆς ὑπεροχῆς 
αὐτῶν ὑπερέχῃ δοθέντι ἀριϑμῷ. 

5 Δεῖ δὴ τὸν ἀπὸ τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν τετράγωνον 
ἐλάσσονα εἶναι συναμφοτέρου αὐτοῦ τε τοῦ τῆς ὑπερ- 
οχῆς καὶ τοῦ διδομένου τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν πρὸς τὴν αὖ- 
τῶν ὑπεροχήν. 

Ἐπιτετάχθω δὴ τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν εἶναι Mf, 

10 τὴν δὲ ὑπεροχὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων τῆς 
ὑπεροχῆς αὐτῶν ὑπερέχειν M x. 

Τετάχϑω δὴ ὁ ἐλάσσων s ὁ ἄρα μείζων ἔσται 
SM: καὶ μένει ἡ μὲν ὑπεροχὴ αὐτῶν M, ἡ δὲ 
τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ὑπεροχὴ 3 ὃ MÓ- δεήσει 

15 ἄρα 5δ Mà ὑπερέχειν MB, Mx. ὥστε 50 MÀ ἴσοι 
εἰσὶ M xB: καὶ γίνεται ὁ 5 MÒL. 

ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων MÒL, ὁ δὲ μείξων MEL, 
καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


$. 

2 Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ἡ ὑπεροχὴ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν δοθέντι ἀριϑμῷ 
μείξων ᾗ ἢ ἐν λόγῳ. 

᾿Επιτετάχϑω τὴν ὑπεροχὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετρα- 
γώνων τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν εἶναι y"^, καὶ ἔτι neg- 

35 έχειν Mi. 

Aet δὴ τὸν ἀπὸ τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν τετράγωνον 
ἐλάσσονα εἶναι συναμφοτέρου τοῦ τε y"^ τῆς ὑπεροχῆς 
καὶ τῶν δοϑεισῶν M. 


16 et 17 [΄] καὶ ἥμισυ Βα. — 17 M alter. om. B. 981 
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VI*. 

Invenire duos numeros quorum differentia data sit 
et differentia quadratorum ab ipsis differentiam ipso- 
rum superet dato numero. 

Oportet nempe quadratum a differentia ipsorum 
esse minorem summa eiusdem differentiae et dati inter 
differentias quadratorum et ipsorum. 

Proponatur iam differentiam ipsorum esse 2 et 
differentia quadratorum ab ipsis differentiam ipsorum 
superet 20 unitatibus. 

Ponatur minor = v; maior igitur erit = v + 2, 
et constat differentiam ipsorum == 2, differentiam 
quadratorum ab ipsis — 4z -++ 4. Oportebit igitur 
4z +- 4 superare 2 unitatibus 20; itaque 


4r-4-4—22 οἱ fit z—4;. 


Erit minor = 47, maior = 6i , εἰ proposita 
faciunt. 
τας 

Invenire duos numeros tales ut differentia quadra- 
torum ab ipsis ad differentiam ipsorum dato numero 
maior sit quam in ratione. 

Proponatur differentiam quadratorum ab ipsis esse 
3r^» differentiae ipsorum et adhuc superare 10. 

Oportet nempe quadratum a differentia ipsorum 
esse minorem summa 87! differentiae et dati 10. 


ἀριϑμῷ om. Α 15 m. 22 ἢ ἐν λύγῳ] καὶ ἐν λόγῳ δοϑέντι 
Ba. 23 Τειάχθω AB. E 
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Τετάχϑω ἡ μὲν ὑπεροχὴ αὐτῶν MB, ô δὲ ἐλάσσων 

Sã ὁ ἄρα μείξων ἔσται S ἃ Mj. δεήσει ἄρα 58 MÓ 

y εἶναι MB καὶ ἔτι ὑπερέχειν Mi. τρὶς ἄρα MB 

μετὰ Mi ἴσαι εἰσὶν 80 Mà: ἀλλὰ τρὶς MB μετὰ M i 

5 γίνονται M i$* ταῦτα ἴσα 5 ὃ ΜΙ ὃ, καὶ γίνεται ὁ 9 M 5. 

ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων ἀριϑμὸς M y, ὁ δὲ μείξων 
ΜΞ, καὶ ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


η. 
Τὸν ἐπιταχθέντα τετράγωνον διελεῖν εἰς δύο τε- 

10 τραγώνους. 
᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν TS διελεῖν εἰς δύο τετραγώνους. 
Καὶ τετάχϑω ó a% «4ἴα, ὁ ἄρα ἕτερος ἔσται 
MAA à* δεήσει ἄρα Mig AAY à ἴσας εἶναι DP. 
πλάσσω τὸν O” ἀπὸ 59" ὅσων δήποτε M τοσού- 
15 των M ὅσων ἐστὶν ἡ τῶν τς M πλευρά" ἔστω 9 B Λ Mò. 
αὐτὸς ἄρα ὁ DO” ἔσται AY ὃ Mig ΛΦΙ5 ταῦτα ἴσα 
MEAS. κοινὴ προσκείσϑω ἡ λεῖψις καὶ ἀπὸ 

ὁμοίων ὅμοια. 
AY ἄρα t ἴσαι S tg, καὶ γίνεται ὁ 5 15 πέμπτων. 
κε xE 

20 ἔσται ὁ μὲν σνς. ὁ δὲ ρμὸ, xal ol δύο συντεϑέντες 

κε 
ποιοῦσι V, ἤτοι MIZ, καὶ ἔστιν ἑκάτερος τετράγωνος. 


—— — o o o amma 


4 ἀλλὰ ... M6 (5) om, Βα. 6 ἀριθμὸς om. Ba. 19 
ὁ ἄρα... J” à (13) om. B. 14/15 τοσαύτας A. 15 Mis A 
1*^m,  20et21 Denominatores hic, ut ubique infra, nisi con- 
trarium adnotatum fuerit, om. Α 1* m, post numeratores (non 
supra lineam) add. 2* m.; εἰκοστοπέμπτων scripsit B post ors 
et ρμὸ, εἰκοστόπεμπτα post v. 21 ἤτοι add. Α 2* m. 


ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS, 91 


Ponatur differentia ipsorum esse 2 et minor — z; 
ergo maior erit — z + 2. Ofportebit igitur 4z + 4 
esse 3Pum 2 et adhuc superare 10. Ergo 

3 x2 + 10 = 4z + 4. 


Sed 
3 »« 2 + 10 = 16. 


Ista aequantur 4x + 4 et fit z = 3. 
Erit minor numerus = 3, maior == 5, et pro- 
blema solvunt. 


ΥΠΙ, 
Propositum quadratum partiri in duos quadratos. 8 
Proponatur iam 16 partiri in duos quadratos. 
Ponatur primus = 2°, alter erit igitur 16 — z?, 


et oportebit esse 
16 — z = D. 


Quadratum formo a quotlibet z minus tot unita- 
tibus quot est radix 16. Esto a 2x — 4, cuius qua- 


dratus erit 
4z? -|- 16 — 167. 


Ista aequantur 
16 — z’. 
Utrimque addantur negata et a similibus similia. 
Ergo 


δαὶ --16α etft s=. 
Erit alter = , alter € , quorum summa facit 


Ξ = 16, et uterque quadratus est. 
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άλλως. 


Ἔστω δὴ πάλιν τὸν i$ τετράγωνον διελεῖν εἰς δύο 
τετραγώνους. 
Τετάχϑω πάλιν ἡ τοῦ ca^" πλευρὰ S à, ἡ δὲ τοῦ 
5 ἑτέρου 55 ὅσων δήποτε AM ὅσων ἐστὶν ἡ τοῦ ð- 
αιρουµένου πλευρά: ἔστω δὴ SB Λι MÓ. 
ἔσονται ἄρα ol [7»', ὃς μὲν AY a, ὃς δὲ 4ἵ à M iS 316. 
βούλομαι τοὺς δύο λοιπὸν συντεϑέντας ἴσους εἶναι 
M is. 
10 AY ἄρα € Mig AST ἴσαι εἰσὶ Mig καὶ γίνεται 
ε 
ó 5 i$. 
ΧΕ 


ἔσται ἡ μὲν τοῦ E z^ 71 αὐτὸς ἄρα ἔσται FVS 
κε 


ἡ δὲ τοῦ ff" z^ m αὐτὸς ἄρα ἔσται puð καὶ ἡ 
ἀπόδειξις φανερά. 


15 9. 


Tov δοθέντα ἀριθμόν, ὃς σύγκειται ἐκ δύο τετρα- 
γώνων, μεταδιελεῖν εἰς δύο ἑτέρους τετραγώνους. 
Ἔστω τὸν wy, συγκείµενον ἔκ τε τοῦ ὃ καὶ 9 τε- 
τραγώνων, μεταδιελεῖν εἰς ἑτέρους δύο τετραγώνους. 
.. Εἰλήφθωσαν τῶν προειρημένων τετραγώνων al x^, 
MB, M y, καὶ τετάχθωσαν al τῶν ἐπιξητουμένων re- 
τραγώνων z^, ἣ μὲν Sa MB, ἣ δὲ 5 ὅσων δήποτε 
A M ὅσων ieri ἡ τοῦ λοιποῦ πλευρά. ἔστω 5 Ij ^ My: 
καὶ γίνονται ol τετράγωνοι, ὃς μὲν 4" 438 MO, ὃς 
δὲ ΟΥ MFA SI. 


11 ig πέμπτων A 25 m. B (item 19), 19 πὶ = πλευρὰ] 
πλάσις AB, corr. Ba (item 22, p. 94, 4). eve εἰκοστοπέμπτων 


ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS, 93 


Aliter. 


Proponatur rursus 16 quadratum partiri in duos 9 


quadratos. 

Ponatur rursus radix primi esse z, et radix alte- 
rius esse quotcumque z minus tot unitatibus quot est 
radix partiendi. Esto 22 — 4. 

Erunt igitur quadratorum alter quidem z?, alter 
vero 42 + 16 — 16z. Reliquum volo horum sum- 
mam aequalem esse 16. Ergo 


52? +16 —16z = 16 οἱ fit s=% 
Erit 
dix vrimi M4 256. 
radix primi —, et ipse ^57; 
; ; i ; 144 
radix secundi wo wdpse 2, 
et probatio evidens. 


IX. 


Datum numerum, qui sit summa duorum quadra- 
torum, partiri in alios duos quadratos. 

Sit 13, summa quadratorum 4 et 9, partienda in 
alios duos quadratos. 

Sumantur praedictorum quadratorum radices, 2 et 
3, et ponantur quaesitorum quadratorum radices, 
allera z -+ 2, altera quoteumque z minus tot unita- 
tibus quot est reliqui praedicti radix [3]; esto 24 — 3. 
Fiunt quadrati alter z? -+ 4z + 4, alter 


4z* + 9 — 12z. 


A 2* m, B. 13 iB πέμπτων Α 2* m., ιβ ε΄ B. ρμὸ πε À 
2* m, ouó κε" B. 


p 


0 
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λοιπόν ἐστι τοὺς δύο συντεθέντας ποιεῖν M iy. 
ἀλλ᾽ οἱ δύο συντεϑέντες ποιοῦσιν "i MU As 


E 
ταῦτα ἴσα M vy: καὶ γίνεται ὃ 5 Ñ. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔταξα τὴν τοῦ αν m", SG M - 


ε 
5 ἔσται tn 
τὴν δὲ τοῦ fj" πὶ 5β Λι ΛΊγ' ἔσται ἑνός. αὐτοὶ 
κε 


δὲ οἱ CJ" ἔσονται, ὃς μὲν τκὸ, ὃς δὲ ἑνός. καὶ οἱ 
κε 
δύο συντεϑέντες ποιοῦσι TZE, ἃ συνάγει τὰς ἐπιτα- 


χϑείσας M iy. 
10 L. 
Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς τετραγώνους ἐν ὑπεροχῇ τῇ 
δοθείσῃ. 
Ἐπιτετάχθω δὴ τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν εἶναι ME. 
Τετάχϑω οὗ μὲν ἡ πλευρὰ 3 à, οὗ δὲ 5 à καὶ M 
15 ὅσων δήποτε θέλεις, μόνον ἵνα μὴ ὁ ἀπὸ τῶν M ΓΙ 
ὑπεράρη τὴν ὑπεροχὴν τὴν δοϑεῖσαν, [μήτε μὴν ἴσος 
ᾗ] οὕτω γὰρ ἑνὸς εἴδους ἑνὶ [εἴδει] ἴσου καταλειπο- 
μένου, συσταθήσεται τὸ πρόβλημα. 
ἔστω S M y: αὐτοὶ ἄρα ol τετράγωνοι ἔσονται; 
ου 4 ἃ καὶ Pa se Μ9' ἡ δὲ ὑπεροχὴ αὐτῶν, 55 Μ9' 
ταῦτα ἴσα Mg, καὶ γίνεται ὁ 5 Λη [΄' 


3 ποιοῦσι Β, Bsq. η΄ A 2* m. et B, qui abhinc eo 
fere modo fractiones designant Tennis "tantum adnota- 
ο. Similiter leguntur (6) ἑνὸς" et (7) ἑνὸς ** quam 
scripturam haud genuinam puto. Βα dat σε et similia sed 
(6) νὸς πέμπτου, (1) ἑνὸς εἰκοστοπέμπτου. 14 οὗ δὲ] ἡ πλευρὰ 

add. B. 15 θέλεις om. B. 16/17 μήτε μὴν ἴσος 5j supra 
να Α 2* m, om. B. 17 εἴδει om. A. 21 ['] καὶ 
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Linquitur amborum summam facere 13, sed facit 
amborum summa: 
δω + 13 — 8. 


Ista aequantur 13 et fit z = 5. 
Ad positiones. Statui 


radicem primi = 2 -+ 2, erit t 


. . . 1 
radicem secundi = 24 — 3, erit τς" 


i alter LE Am- 


Quadrati autem erunt, alter rZ τ 


- 5 . 
borum summa facit € = 13, proposito numero. 


X. 


Invenire duos numeros quadratos in differentia 11 
data. 

Proponatur iam horum differentiam esse 60. 

Ponatur alterius radix esse 2, alterius radix c 
plus quotlibet unitatibus, dummodo harum quadratus 
non superet datam differentiam [neque isti aequalis 
sit]; ita enim, una specie uni speciei relieta aequali, 
expedietur problema. Sit z + 3. 

Erunt quadrati, alter z*, alter z? + 6x + 9, et 
horum differentia: 63 -+ 9. Ista aequentur 60, fit 
z = 85. 


ἥμισυ Ba, qui signum illud nunquam accepit; similia adnotare 
supersedeo. 
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ἔσται ἡ μὲν τοῦ a" πλευρὰ ΜΠΙ΄, ἡ δὲ τοῦ f" 
Mial’ αὐτοὶ δὲ οἱ C)" ἔσονται ὃς μὲν M ofi ð”, ὃς 
δὲ MQAB δΧ, καὶ φανερὰ τὰ τῆς προτάσεως. 


ια. 


6 duol δοθεῖσιν ἀριϑμοῖς προσθεῖναι τὸν αὐτὸν 
ἀριϑμόν, καὶ ποιεῖν ἑκάτερον τετράγωνον. 


Ἔστω δὴ τῷ B καὶ τῷ y καὶ ἔστω ὃ προστιϑέ- 
μενος SẸ. ἔσται ἄρα ὁ uiv SG MB, ὁ δὲ Sa M jy, 
ἴσ. O` καὶ τοῦτο τὸ εἶδος καλεῖται διπλοισότης' ἰσοῦ- 

10 ται δὲ τὸν τρόπον τοῦτον. ἰδὼν τὴν ὑπεροχήν, ζήτει 
δύο ἀριθμοὺς ἵνα τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν ποιῇ τὴν ὑπεροχήν' 
εἰσὶ δὲ MÒ καὶ MX, τούτων ἤτοι τῆς ὑπεροχῆς 
τὸ L' ἐφ᾽ ἑαυτὸ ἴσον ἐστὶ τῷ ἐλάσσονι, ἢ τῆς συν- 
ϑέσεως τὸ [' ἐφ᾽ ἑαυτὸ ἴσον τῷ μείζονι. 


ἕδ 
15 ἀλλὰ τῆς ὑπεροχῆς τὸ [’ ἐφ᾽ ἑαυτό ἐστι FAE’ ταῦτα 
- ΚΩ 
ἴσα 5 à MB, καὶ γίνεται ὁ 5 ^C. 
B 
τῆς δὲ συνθέσεως τὸ [΄ ἐφ᾽ ἑαυτό ἐστι σπθ’ ταῦτα 
ἴσα τῷ μείξονι, τουτέστιν 5ᾱ My, καὶ γίνεται ὁ 5 
ἐδ 
πάλιν f. 
3δ 
: ἔσται ἄρα ὁ προστιϑέμενος hf, καὶ φανερὰ τὰ τῆς 
προτάσεως. 


1 ἔσται ἡ μὲν τοῦ Α, ἔσται ἡ τοῦ Β, ἔσται ἄρα ἡ τοῦ Βα. 
2 οἱ 8 καὶ ante δ bis addit A 2*9 m. δ] «^" Βα et 
similia infra quae utpote nimis falsa haud adnotare pergam. 


3 M om, Ba 7 δὴ om. Ba. 9 ἴσως D? A, ἴσοι gos 
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Erit radix primi 84, secundi 115: Quadrati ipsi 


erunt τος et 1324, et manifesta propositio. 


XI. 


Duobus datis numeris addere eundem numerum et 
utrumque facere quadratum. 

Sint dati 2 et 3 et addendus α. 

Erunt igitur z -+ 2 et z -+ 3 quadratis aequandi. 
Quae species vocatur dupla aequatio et hoc modo 
iractatur. 

Differentiam considerans, quaere duos numeros 
quorum productus faciat hanc differentiam. "Tales sunt 


4 et i Horum vel dimidia differentia in seipsam 


aequatur minori, vel dimidia summa in seipsam aequa- 
tur maiori. 
Sed dimidia differentia in seipsam multiplicata 
225 


est rU» 
Ista aequantur z + 2 et fit z = i 
Item dimidia summa in seipsam multiplicata 
est E ista aequantur maiori, hoc est z -+ 3, et fit 
| 9τ 
rursus 7 = δα 9 
Erit igitur addendus — dá , et manifesta propositio. 


B, 11 xow? Ba. 13 et 14 ἴσον] ἴσα A. 10 Denomina- 
torem om. B (item 90). 18 τουτέστι Ba. 
DiormaxrUs, ed. Tannery. ij 
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Ἵνα δὲ μὴ εἰς διπλὴν ἰσότητα ἐμπέσῃ, δεικτέον 
οὕτως) 
Τῷ B καὶ τῷ y προσευρεῖν τινα ἀριθμόν, ὃς ἑκα- 
τέρῳ προστεϑεὶς ποιεῖ O”: ξητῶ πρότερόν τινα ἀριϑ-- 
5 μόν, ὃς προσλαβὼν MB ποιεῖ D”, ἢ καὶ τίς ἀριϑμὸς 
προσλαβὼν M 7 ποιεῖ D”. ἀφ᾽ οἵου δ᾽ ἂν D” ἀφέλω 
τὰς M, οὗτος ἔσται ὁ ζητούμενο ἔστω δὴ ἐπὶ τῶν 
M, καὶ ἀφῃρήσθωσαν ἀπὸ AY ἄ' λοιπὸν ἔσται 
ΔΎ & A MB, καὶ δῆλον ὡς, ἐὰν προσλάβῃ MB, ποιεῖ 
1 O”: λοιπόν ἐστι καὶ y M αὐτὸν προσλαβόντα ποιεῖν 
Cj"- ἀλλ᾽ ἐὰν προσλάβῃ M 7. γίνεται 4Υ ἃ Μᾶ' ταῦτα 
ἴσα D”. 
πλάσσω τὸν O” ἀπὸ 5 ἃ Λ ΛΙ τοσούτων ὥστε τὴν 
τῆς AY ὑπόστασιν ὑπερβάλλειν αὐτὰς τὰς προεκτεϑει- 
15 μένας τῆς λείψεως Me, οἷον ὡς ἐπὶ τοῦ παρόντος 
τὰς M: οὕτως γὰρ ἂν πάλιν ἐν ἑκατέρῳ τῶν μερῶν 
fv εἶδος ἑνὶ ἴσον καταλειφθήσεται. ἔστω δὴ ἀπὸ 
52Λι Mö’ αὐτὸς ἄρα ἔσται ὁ D, Ya M AS. 
ταῦτα ἴσα «4ἵ ἃ Mà. 
:0 κοινὴ προσκείσθω ἡ λεῖψις, καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὺ 
ὁμοίων ὅμοια" λοιποὶ S ἢ ἴσοι M Τε, καὶ γένεται ὁ 3 a 


LÀ 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ προστιθέµενος "i£. 


ιβ. 
᾿απὸ δύο δοθέντων ἀριϑμῶν ἀφελεῖν τὸν αὐτὸν 
25 ἀριϑμὸν καὶ ποιεῖν ἑκάτερον τῶν λοιπῶν τετράγωνον. 


10 λοιπόν... Γ]ο (11) om. Ba. καὶ ex corr. À, 
ἀρυϑμῶν deleto. 13 τοσαύτας Α (1* m.). 16 ἂν πάλιν 
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Ut autem duplam aequationem vitemus, sic de- 
monsitrandum est: 

Numeris 2 et 3 datis, invenire numerum qui 
utrique additus faciat quadratum. 

Quaero prius numerum qui accipiens 2 faciat qua- 
dratum, vel qui accipiens 3 faciat quadratum. A 
quocumque quadrato subtraham unitates, residuus erit 
quaesitus. Sumantur iam 2 unitates et subtrahantur 
ab α΄, Remanet z* — 2 et patet, si addas 2, fieri 
quadratum. 

Restat ut addendo 3 fiat quadratus; sed si addas 3, 
fit z^ -+ 1. Ista aequentur quadrato. 

Formo quadratum ab æ minus unitatibus ita 
sumptis ut valor z* superet unitates antea positas in 
negatione, nempe in praesenti 2 unitates; ita enim 
rursus in utraque parte una species uni aequalis re- 
manebit. Esto ab z — 4. Quadratus ipse erit 

2 4-16 — 8z, quae aequentur z*-- 1. 


Utrimque addantur negata et auferantur a similibus 
similia, Remanent 


8r= 16 οἱ fit ατα 


Ad positiones, Erit addendus HE 


XII. 


A duobus datis numeris subtrahere eundem nume- 
rum et utrumque residuum facere quadratum. 


om. B. 17 ἔστω δὴ] ferc δὲ A, ἔσεω B. 24 δύο om. B 
(1* m.), supplet post δοϑέντων Ba. 
1* 
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Ἐπιτετάχθω δὴ ἀπὸ τοῦ 8 καὶ τοῦ xa ἀφελεῖν 
τὸν αὐτὸν ἀριθμὸν καὶ ποιεῖν ἑκάτερον τῶν λοιπῶν 
τετράγωνον. 

Οἷον δ᾽ ἂν τετράγωνον ἀφέλω ἀπὸ ἑκατέρου αὐὖ- 

5 τῶν, τάσσω τὸν λοιπόν" οὗτος γὰρ ἀφαιρούμενος κατα- 
λείπει τὸν τετράγωνον: ἔστω οὖν ὁ nò τῶν MO 
ἀφαιρούμενος τετράγωνος, «1ἵ à* λοιπὸν M Λ «41 à. 

δεήσει ἄρα καὶ ἀπὺ M πα ἀφελεῖν M 9 Λ AY ἃ καὶ 
ποιεῖν O”, ἀλλ᾽ ἐὰν ἀπὸ M κα ἀφέλω MO Λ 41 à, 

10 λοιπὸν 41 ἃ Mib’ ταῦτα ἴσα D”. 

πλάσσω τὸν O” ἀπὸ 5 ᾱ AM τοσούτων ὥστε τὸν 
ἐπ᾽ αὐτῶν τετράγωνον πλείονας ποιεῖν τῶν Map’ 
οὕτω γὰρ πάλιν ἐν ἑκατέρῳ τῶν μερῶν Ev εἶδος ἑνὶ 
ἴσον καταλειφθήσεται" ἔστω δὴ Λ1δ: αὐτὸς ἄρα ὁ O% 

15 ἔσται AY à Mig Λι 3η’ ταῦτα ἴσα AY à Ma. 

ἀπὸ ὁμοίων ὅμοια' λοιποὶ 3η ἴσοι Μδ' καὶ yi- 

η 
νεται ὃ 5 ὃ. 


PS "€ $ð 
al μὲν M συνάγουσιν of η”, τουτέστι qos: ἡ δὲ 


gô 
λεῖψις τῆς 47 ἃ ἀφαιρεῖ ἀπ᾽ αὐτῶν ı5, καὶ ποιεῖ τὰ 
20 τῆς προτάσεως. 


ty. 

᾿Απὸ τοῦ αὐτοῦ ἀριϑμοῦ ἀφελεῖν δύο δοθέντας 

ἀριϑμοὺς καὶ ποιεῖν ἑκάτερον τῶν λοιπῶν τετράγωνον. 

«Ἐπιτετάχθω δὴ ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ ἀριϑμοῦ ἀφελεῖν 

55 τὸν ξ καὶ τὸν ἕξ, καὶ ποιεῖν ἑκάτερον τῶν λοιπῶν τε- 
τράγωνον.» 


1 ἐτετάχϑω Βα. δ λοιπόν] λείψει τούτου add. Βα. — 6 
τὸν om. B. 1 λοιπὸν] λοιπαὶ ἄρα B. 11 τοσούτων om. A 
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Proponatur iam a 9 et 21 subirahere eundem 
numerum et utrumque residuum facere quadratum. 


Quemcumque quadratum subtraham ab utroque, 
residuum sumam [pro quaesito]; is enim subtractus 
relinquit quadratum, Esto igitur a 9 subtractus 
quadratus αἲ: residuus erit 9 — 2?. 


Oportebit ergo et a 21 subtrahere 9 — x? et facere 
quadratum; sed si a 21 subtraho 9 — x°, remanet 
a? + 12; ista aequentur O. 

Formo C) ab z minus unitatibus ita sumptis ut 
ipsarum quadratus maior sit quam 12; sie enim in 
utraque parte rursus remanebit una species uni aequalis. 
Sint 4 unitates. 


O erit z? + 16 — 8z, quae aequentur z* + 12. 
A similibus similia; remanent 


δᾳ --4 et fit α---- 


72 576 16 
At 9 = 5 τος Subtrahendo z*, hoe ut i? 


residuus proposito satisfacit. 


XIII. 


Ab eodem numero subtrahere duos datos numeros 
et utrumque residuum facere quadratum. 

(Proponatur iam ab eodem numero subtrahere 6 
et 7 et utrumque residuum facere quadratum.) 


(1* m.). 13 ἐν om. B. 16 ἴσοι om, A. 18 og ἤ A 


op" B, of ἢ Ba. 19 τῆς om. Ba. 24 ᾿Επιτετάχϑω .. 
τετράγωνον (26) suppl. Ba. 
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Τετάχϑω ὁ ζητούμενος 3 &* καὶ ἐὰν μὲν ἀπὸ τούτου 
ἀφέλω M3, λοιπὸς sE NME ἴσος O, ἐὰν δὲ ME, 
λοιπὸς S&A ΔΊ ξ ἴσος [Π' καὶ πάλιν ἐπὶ τούτου ὁμοίως 
ἐστὶν ἡ διπλοισότης. 

5 — Ἐπειδήπερ ἡ ὑπεροχή, M οὔσα ἃ, περιέχεται ὑπὸ 


L 
MB καὶ Μ΄, καὶ συνάγεται ὁ 3 E καὶ ποιεῖ τὸ 
πρόβλημα. 
Ἵνα δὲ μὴ εἰς διπλὴν ἴσωσιν ἐξέρχηται, ζητητέον 
οὕτωφ᾽ ξητῶ πρότερον ἀπὸ τίνος ἀριϑμοῦ, ἐὰν ἀφέλω 
10 MẸ, ποιεῖ O”. à δ᾽ ἂν OL δηλονότι προσθῶ τὰς 
Mg, ἐκεῖνος ἔσται ὁ ξητούμενος. ἔστω δὴ d'a 
ἔσται ἄρα ὁ ζητούμενος AYa ΜΕ: καὶ δῆλον ὡς ἐὰν 
ἀπὸ τούτου ἀφέλω M $, ὁ λοιπὸς ἔσται C)". δεήσει 
ἄρα καὶ Mt ἀφελεῖν ἀπὸ τῆς 4" ἃ ΜΕ καὶ ποιεῖν D”, 
15 AY ἄρα & AA Mà ἴσ. Ών, 
πλάσσω τὸν O” ἀπὸ sã NM. αὐτὸς ἄρα ὁ O% 
ἔσται Aa Μὃ Λὶ 3δ' ταῦτα ἴσα ZG AN M, καὶ 


ὃ 
γίνεται ὁ 5 &. 


us 
ἔσται ὁ ξητούμενος ρκα, καὶ ποιεῖ τὸ πρόβλημα. 


20 ιδ. 

Τὸν δοϑέντα ἀριϑμὸν διελεῖν εἰς δύο ἀριθμοὺς καὶ 
προσευρεῖν αὐτοῖς τετράγωνον, ὃς προσλαβὼν ἑκάτερον 
τῶν διῃρημένων, ποιεῖ τετράγωνον. 

T λείπεται P 
2 et 3 λοιπὸς] Α (sic) A. 3 £ om. A (15 m.) ἴσος 


[7 om. B. ὑμοίως ἐπὶ τούτου B. 4 ἐστὶ Ba. — 5 περι- 
έρχεται Ba. 6 Denominatorem hîc 15 m. supra numeratorem 
habet A (item 18 et 19). 16 ἴσος A, ἴσα B 
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Ponatur quaesitus = z; si ab eo subtraho 6, lin- 
quitur z — 6 = O et si subtraho 7, linquitur 


2 --- 1 2L. 


Rursus hic est dupla aequatio, sicut antea. Quo- 
111 


niam differentia 1 == 2? >x< D concluditur z — το 


et problema solvit. 


Ut autem dupla aequatio vitetur, ita quaerendum: 
Quaero prius a quo numero si subtraho 6, re- 
manet quadratus. Cuicumque autem quadrato addam 
6, summa erit quaesitus. Sit iam quadratus α7; ergo 
quaesitus erit ὦ" -+ 6, et patet, si ab eo subtraho 6, 


remanere quadratum. 
Oportebit igitur et subtrahendo 7 ab αἳ -- 6, 
facere quadratum. Ergo 


αἳ ---ἶ -- Ό. 
Formo O ab z — 2. Erit 
D = αἳ 4+ 4— 4r, 
quae aequentur 
zæ — 1 et fit α---. 


Erit quaesitus us et problema solvit. 


XIV. 
Datum numerum partiri in duos numeros et in- 15 
venire quadratum qui utrique parti additus, faciat 
quadratum. 
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Ἔστω τὸν x διελεῖν εἰς δύο ἀριθμούς. 

Ἔκθου δύο ἀριθμοὺς ὥστε τοὺς ἀπ᾽ αὐτῶν OD% 
ἐλάσσονας εἶναι Mx ἔστω δὴ ὁ B καὶ ὁ yr καὶ προσ- 
τεθέντος ἑκατέρῳ 3 ü, ἔσονται oí ἀπὸ τούτων UD)", ὃς 

δμὲν 4d'üsóMÓ, ὃς δὲ d'a Sg MO. 

ἐὰν ἄρα ἀπὸ ἑκατέρου ἀφέλω τὴν AY, τουτέστι τὸν 
DO”, ἕξομεν τοὺς ἐπιξητουμένους, oU προσλαμβάνοντες 
δηλονότι O”, ποιοῦσι D”. ἀλλ᾽ ἐὰν ἀφέλω AY ü, λοιποὶ 
ἔσονται, ὁ μὲν 5 ὃ Mô, ὁ δὲ 55 19. δεήσει ἄρα 

10 τὴν σύνϑεσιν αὐτῶν, τουτέστιν Si Miy, ἴσους εἶναι 


t t t 
Mx καὶ γίνεται ὁ 5 ξ' ἔσται ὁ μὲν En, ὁ δὲ QAB, καὶ 
ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


tE. 


Τὸν δοθέντα ἀριθμὸν διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμοὺς 
15 καὶ προσευρεῖν αὐτοῖς τετράγωνον, ὃς λιπὼν ἑκάτερον 
ποιεῖ τετράγωνον. 
᾿Επιτετάχϑω πάλιν τὸν X διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμούς. 
καὶ τετάχϑω ὁ ζητούμενος O% ἀπὸ πὶ S καὶ M 
τοσούτων ὥστε τὸν ἀπ᾽ αὐτῶν μὴ ὑπερβάλλειν τὸν x. 
2 ἔστω δὴ 5 ἃ Mf. ó ἄρα D” ἔσται 4Υᾷ55δ Me καὶ 
δῆλον ὡς λιπὼν 59 M δ, καταλείπει [7”' καὶ ὁμοίως 
λιπὼν 5β M y, καταλείπει O”, At às BM a. 
τάσσω οὖν διὰ ταῦτα τὸν μὲν α 5 ὃ M, τὸν 
δὲ β’” 5β M y, τὸν δὲ ζητούμενον 4'& sõ Mò, xal 


1 Έξομαι Ba. 11 M κ] ἀπὸ ὁμοίων ὅμοια add. V, De- 
nomin. habet A (1 m.?), 14 Τὸν Ba, om. B et A (1* m). 
15 λιπὼν] λοιπὸν. pa 17 εἰς δύο ἀριθμούς om, A (1*m.). 


21 et 22 λιπὼν] n Α, λοιπῶν Ba. 
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Sit 20 in duos numeros partiendus. 

Sume duos numeros tales ut summa quadratorum 
ab ipsis minor sit quam 20; sint 2 et 3; utrique 
addendo z, quadrati summarum erunt 

alter αἱ + 4z 4- 4, alter z? + 6z --- 9. 

Si ab utroque subtraho x°, πος est quadratum, 
habebimus quaesitos qui nempe additi quadrato qua- 
dratum facient. Sed si subtraho z*, residui erunt 

41 -- 4 et 6z4-9. 


Oportebit igitur amborum summam, hoc est 


10ᾳ + 13, aequari 20, et fit z = τ᾽ 
132 


-, οἱ propositis 


^ 68 
Erunt partes quaesitae 15 et E 


satisfaciunt. 
XV. 

Datum numerum partiri in duos numeros et in- 
venire quadratum qui minus utroque faciat quadratum. 

Proponatur rursus partiri 20 in duos numeros 
[X, et X,]. 

Ponatur quadratus quaesitus a radice x plus uni- 
tatibus ita sumptis ut ipsarum quadratus haud 
superet 20. Esto r --2. Quadratus igitur erit 

4) -p 4ᾳ --- 4. 

Patet eum, si subtrahitur 4z + 4, linquere qua- 
dratum; similiter si subtrahitur 2% -+ 3, linquitur 
quadratus z? +- 2r +- 1. Quare pono 

X,-—4z--4, Χ--2α-|- ὃ, 


et quaesitum = z* -+ 42 -+ 4, qui minus utroque facit 
quadratum. 
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λιπὼν ἑκάτερον, ποιεῖ O”. λοιπὸν δεῖ τοὺς δύο ἴσους 
εἶναι τῷ διαιρουμένῳ᾽ ἀλλ᾽ οἱ δύο ποιοῦσιν 3 ξ ME 
ταῦτα ἴσα M x. 


ς 
ἀπὸ ὁμοίων ὅμοια' καὶ γίνεται ὁ 5 iy. 
Ka is 


ς 
6 ἔσται ὁ μὲν a% og, ὁ δὲ B" μὸ, ὁ δὲ O% gx. 
καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


us. 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ἐν λόγῳ τῷ δοθέντι ὅπως 
ἑκάτερος αὐτῶν μετὰ τοῦ ἐπιταχϑέντος τετραγώνου 
10 ποιῇ τετράγωνον. l 
᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν μείζονα τοῦ ἐλάσσονος εἶναι 
y^, ἑκάτερον δ᾽ αὐτῶν μετὰ M ϑ ποιεῖν τετράγωνον. 
"dp οὗ δ᾽ ἂν D” ἀπὸ πλήθους 55’ καὶ M (y) 
ἀφέλω MP, οὗτος ἔσται εἷς τῶν ξητουμένων. ἔστω 
15 οὖν ὁ ἐλάσσων AYG 55, ὁ ἄρα μείξων ἔσται ZY y 3 15. 
δεήσει ἄρα καὶ τοῦτον, προσλαβόντα MF, ποιεῖν 
Di". ἀλλὰ προσλαβόντα ME, γίνονται 4*y 51η MF- 
ταῦτα ἴσα Γ]». 
πλάσσω τὸν O” ἀπὸ SBA MY, καὶ γίνεται ὁ 
5 MÀ. 
ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων M απ, ὁ δὲ μείξων you, καὶ 
ποιοῦσι μετὰ MƏ τὰ τῆς προτάσεως. 


1 A ἑκάτερον A, ἑκατέρου A (2% πι), λείψει ἑκατέρου B. 
5 Denom. ἐς A 1* m.? 10 ποιεζ Ba. 13 y suppl. Ba. 


16 € µονάδας B, non Ba, 17 προσλαβόντα MF om. Ba. 
19 M y] A addit in marg. (3% m.) κείμενον: αὐτὸς ἄρα ὁ τε- 
τράγωνος ἔσται δυνάμεων τεσσάρων DM Ὁ A Si^ ταῦτα ἴσα 
δυνάμεσι τρίσιν 3?" τη μονάσιν ©, κοινὴ προσκείσθω ἡ λεῖψις 
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Reliquum oportet summam X, + X, aequari par- 
Uto. Sed ista summa facit 6x +- 7; aequetur 20. 


A similibus similia, οἱ fit z = ο. 


6 
Erit 
16 41 
X, cud X. X, mb ν. 
625 . ; 
et quadratus -----, et proposita faciunt. 


86 ? 


XVI. 


Invenire duos numeros in ratione data, ita ut 17 
uterque proposito quadrato additus faciat quadratum. 
Proponatur iam maiorem minoris esse 3?»l'w» ef, 
utrumque addito 9 facere quadratum. 
À quocumque quadrato, cuius radix sit multiplex 
æ + 9, subtraham 9, residuus erit unus quaesitorum. 
Sit igitur minor = x? + 62; ergo erit 
maior = 32} + 184. 
Oportebit et hune, addito 9, facere quadratum. 
Sed, addito 9, fit 
32* + 18z +9 — D. 
Formo O a 2z + 3, et fit x = 30. 
Erit minor — 1080, maior 3240; addendo 9, pro- 
posita faciunt, 


καὶ ἀφηρήσθω ἀπὸ ἴσων [δα' λοιπὴ ἄρα δύναμις μία ἴση ἔστιν 
ἀριθμοῖς 1. 
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ιξ. 
[Εὑρεῖν τρεῖς ἀρυϑμοὺς ὅπως ἕκαστος τῷ ἑξῆς ἑαυτοῦ 
δῷ μέρος τὸ ἐπιταχϑὲν καὶ ἔτι δοθέντα ἀριϑμόν, ἵνα 
δόντες καὶ λαβόντες γένωνται ἴσοι. 


56 — Επιτετάχϑω δὴ τὸν a" τῷ B” διδόναι τὸ 5" καὶ 
ἔτι M & τὸν δὲ f" τῷ y? τὸ s” καὶ ME, τὸν δὲ y" 
τῷ α” τὸ f" καὶ Μη. 

Τετάχϑω ὁ μὲν α” $2, ὁ δὲ β’ ὁμοίως 55. καὶ 
μένει ὁ f? λαβὼν μὲν παρὰ τοῦ a” sa M3, SE ME: 

10 δοὺς δὲ τῷ y? τὸ s”, SG, καὶ MẸ, γί. SẸ AM. 

ἀλλὰ δοὺς μὲν ὁ a* τὸ ἑαυτοῦ ε καὶ ἔτι ΜΞ, 
γί. 5 ὃ Λι ΜΕ. δεήσει ἄρα καὶ λαβόντα αὐτὸν παρὰ 
τοῦ y" τὸ f" καὶ Μη, γίνεσθαι sE A M à ἀλλ᾽ ἐὰν 
s AME προσλάβωσιν 5 BME, γίνονται SS ANM à 

15 5 ἄρα β καὶ ME μέρος E” εἰσι τοῦ y% καὶ ἔτι M ij. 
ἐὰν ἄρα ἀπὸ s BM, ἀφέλω Mū, λοιπὸν s AMY 
ζ” μέρος εἰσὶ τοῦ y^" αὐτὸς ἄρα ἔσται 5 ιὃ A M κα. 

λοιπὸν ἄρα δεήσει καὶ τοῦτον λαβόντα μὲν παρὰ 
τοῦ μέσου τὸ s? καὶ Mf, δόντα δὲ τὸ E” καὶ Mg, 

50 γίνεσϑαι S € ANM &^ ἀλλὰ δοὺς μὲν τὸ f? καὶ M jj, 


8 διδῶ B, 9 παρὰ μὲν τοῦ a^" λαβὼν B, 10 yi] 
γίνονται AB (item p. 110, 2), sed (13) γίνεται. M α.] Ba 
proprio Marte addit: λοιπόν ἐστι καὶ τοὺς λοιποὺς δόντας καὶ 
λαβόντας γίνεσθαι 5 Ξ λείψει μονάδος μιᾶς. 12 A post Ms 
B, corr. Ba. 13 ἀλλὰ B, corr. Ba. 15 καὶ prius om. Ba. 

16 λοιποὶ Ba. 18 παρὰ μὲν B. 
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XVII.) 


[Invenire tres numeros tales ut, unoquoque se- 18 
quenti dante ipsius fractionem propositam et adhuc 
datum numerum, dantes accipientesque fiant aequales. 


Proponatur iam X, dare ad X, ipsius H et adhuc 


6, X, ad X, ipsius — et 7, X, ad X, ipsius 7 et 8. 
Ponatur X, = δα et similiter X, = 6z. Constat 

X, si ab X, accipit rz + 6, fieri Tz + 6, et si 

ad X, dat ipsius $ (hoc est z) et 7, fieri 6z — 1. 


Sed X, dans ipsius i et 6, fit 4z — 6. Oportebit 


le 8, 


igitur et illum, ab X; accipientem huius τ 


fieri 6z — 1. 
Sed si 4z — 6 additur 2α -+ 5, fit 6z — 1. Ergo 
9. +5=}X, +8. 
Si a 24 + 5 subtraho 8, residuus 


2z —3 = $ Xy 
ergo ipse 
X; z 14x μέ 21. 
Reliquum oportebit ilum quoque, ab X, acci- 
pientem huius i et 7, dantemque ipsius = et 8, fieri 
62 — 1. 


1) Problemata XVII et XVIII haud genuina esse, sed ex 
antiquo ad primum librum commentario huc defluxisse censeo. 
Cf. problemata XXII et XXIII primi libri. 
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λοιπός ἐστιν S.B AMES, λαβὼν δὲ παρὰ τοῦ μέσου 
τὸ f? καὶ ME, γί. sip A Mw ταῦτα ἴσα 56 A Ma, 


ξ 
καὶ γίνεται ὁ 3 τη. 


£ é t 
ἔσται ὁ μὲν a5 h, ὁ δὲ β” Qu, ὁ δὲ y" ρε, καὶ 
5 οὗτοι ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως.] 


μη. 

[Tov δοϑέντα ἀριθμὺν διελεῖν εἰς ἀριϑμοὺς τρεῖς, 
ὅπως ἕκαστος τῶν ἐκ τῆς διαιρέσεως τῷ ἑξῆς ἑαυτοῦ 
δῷ μέρος τὸ ἐπιταχϑὲν καὶ ἔτι δοϑέντα ἀριϑμόν, ἵνα 

1) δόντες καὶ λαβόντες γένωνται ἴσοι. 

Ἐπιτετάχθω δὴ τὸν π διελεῖν εἰς τρεῖς ἀριθμοὺς 
ὅπως ὁ a τῷ β» διδῷ τὸ εἰ καὶ ἔτι ΝΞ, ὁ δὲ β’ 
τῷ y? τὸ s” καὶ Mf, ὁ δὲ y" τῷ ar τὸ f?" καὶ M ἢ, 
ἵνα μετὰ τὴν ἀντίδοσιν γένωνται ἴσοι ..............] 


15 «άλλως τὸ i£". 


[Τετάχϑω ὁ « sz καὶ ὁ B5 Mif, καὶ μένει ὁ p% 
λαβὼν μὲν παρὰ τοῦ «a τὸ £", Sã, καὶ ME, γινό- 
μενος 3ᾱ Mi δοὺς δὲ τῷ y" τὸ sh καὶ ἔτι ME, yi- 
νεται 3 a M F- λοιπόν ἐστι καὶ τοὺς λοιποὺς δόντας καὶ 

20 λαβόντας γίνεσθαι S ἃ M9. 


1 ἐσει Βα. 8 et 4 Denomin, habet A (13 m.). 8 
ἑαυτοῦ scripsi, αὐτοῦ A Ba, αὑτοῦ B. 9 διδῷ B. 16 De- 


SM solutionis indicavi et ἄλλως τὸ +°” addidi, 17 παρὰ 
LÀ . 
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Sed dans ipsius 1 et 8, remanet 12z — 26, et 
ab X, accipiens huius » et 7, fit 19z — 19. 


Ista aequentur 6z — 1, fit z — T 
Erit 
90 108 105 


X; --, X, py X, = 7) 


et hi proposita faciunt.] 


XVIII, 


[Datum numerum partiri in numeros tres, ita ut, 19 
unoquoque ex partitione sequenti dante ipsius fractio- 
nem propositam et adhuc datum numerum, dantes 
accipientesque fiant aequales. 

Proponatur iam 80 partiri in tres numeros (X,, 


Χ,, X,), ita ut X, ad X, det ipsius Ξ οἱ 6, X, ad 
X, ipsius 1 et 7, X, ad X, ipsius 7 et 8, et post 


mutuam donationem fiant aequales.]) 


«Α]ίοτα solutio problematis XVII.» 
[Ponatur X, — zn et X, = 12. Constat X, si ab 
X, accipit huius ς , hoe est x, et 6, fieri x -+ 18, 


el si ad X, dat ipsius E et 7, fieri z + 9. 
Restat ut reliqui dantes accipientesque fiant 2 + 9. 


1) Problematis sic propositi solutio vel à vetere scholiasta 
nunquam scripta fuit, vel a librario archetypi codicis osci- 
tanter neglecta est. 
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ἀλλὰ δοὺς μὲν ὁ α’”’ ἑαυτοῦ τὺ €” καὶ ME λοιπός 
ἐστιν SAME. δεήσει ἄρα αὐτὸν καὶ λαβόντα tò 
E” τοῦ y" καὶ M 5, γίνεσϑαι 5 ἃ MF ἀλλ᾽ ἐὰν λάβῃ 
ΜΕ ANS y, γίνεται 34318. M ἄρα i£ ANS y, E" μέρος 
6 εἰσὶ τοῦ y" καὶ ἔτι MW. ἐὰν ἄρα ἀπὸ Mit AS 
ἀφέλωμεν Mū, ἔξομεν τὸ τοῦ y" f", MEAS 
αὐτὸς ἄρα ἔσται M μθΛ $ xa, 
λοιπόν ἐστι καὶ τοῦτον λαβόντα μὲν παρὰ τοῦ 
μέσου τὸ S” καὶ Mf, δόντα δὲ τῷ a? tò ξ'' καὶ M ἢ, 
10 γύνεσϑαι Sä καὶ MP. ἀλλὰ δοὺς καὶ λαβὼν γί. Muy 
ve 
Λ51η' ταῦτα ἴσα SG M. καὶ γίνεται ὁ 5 48. 
T: T: a9 
ἔσται ὁ μὲν «" go, ὁ δὲ β” ox», ô δὲ y^" c£] 


ve. 
Ευρεῖν τρεῖς τετραγώνους ὅπως ἡ ὑπεροχὴ τοῦ 
15 μεγίστου καὶ τοῦ μέσου πρὸς τὴν ὑπεροχὴν τοῦ μέσου 
καὶ τοῦ ἐλαχίστου λόγον ἔχῃ δεδομένον. 
Ἐπιτετάχθω δὴ τὴν ὑπεροχὴν τῆς ὑπεροχῆς εἶναι 7^. 
Τετάχθω ὁ μὲν ἐλάσσων AYG, ὁ δὲ μέσος 
4785 β Ma, ἀπὸ n^ δηλονότι 5 ἃ Mà ὁ ἄρα μέγιστος 
90 ἔσται AYÈ δη MÀ. 
δεήσει ἄρα καὶ AYa sh Mò ἴσ. εἶναι O”. 
πλάσσω τὸν D" ἀπὺ S», ἵνα ἔχω τὴν AY, καὶ 


2 ἐστι Ba. καὶ αὐτὸν B. 8 ἀλλ᾽} καὶ Βα. 10 yé- 
νεσϑαι] γίνεται À. καὶ prius om. Ba. γί.] γίνονται A, 
ίνεται B. 11 et 12 Denomin. babet A 15 m. ` 21 ἴσους A, 
σα B. 99 & om, ΑΒ, ἑνὸς suppl. Βα. 
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Sed X,, dans ipsius E et 6, remanet 4z — 6. 


Oportebit igitur et illum, ab X, accipientem huius E 
at 8, fieri z -+ 9. 
Sed si accipit 15 — δα, Gt s -+ 9. Ergo 
15—32 = 7 X, + 8. 
Si a 15 — 82 subtrahimus 8, habebimus 
1 
et ipse 
X, = 49 — 214. 
Restat ut ille quoque, accipiens ab X, huius E 


et 7, dansque ad X, ipsius B et 8, fiat z -+ 9. Sed 
dans accipiensque fit 
49 --18α--σχ-Ἴ-9, etfii α-5-. 
Erit 


170 298 917 
K=p 5 στα 


XIX. 


Invenire tres quadratos tales ut differentia maximi 20 
el medii ad differentiam medii et minimi rationem 
habeat datam. 

Proponatur iam differentiam differentiae esse 3Plam, 

Ponatur minimus = 27, medius = αἱ + 2x + 1 
(nempe a radice z -+ 1); erit igitur maximus = 

αἳ -}- 8z + 4. 
Oportebit igitur z* -+ 8z + 4 = D. 
Formo O ab z (ut habeam z?) plus unmitatibus 


DiorRAxTUS, ed. Tannery. 8 
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ἔτι M τοσούτων ὥστε τὰ λοιπὰ ἐν τῷ O? γινόμενα 
εἴδη τῶν 3 καὶ τῶν M μὴ ὑπερβάλλειν κατὰ τὸ πλῆθος 
τοὺς 9 ἢ καὶ Mö ἑκάτερα, ἀλλὰ τὸ μὲν ἐλλείπειν, τὸ 
δὲ πλεονάξειν. ἔστω δὴ M y: αὐτὸς ἄρα ὁ O% ἔσται 

s 17856 M$- ταῦτα ἴσα «78 5ῃ MÓ- καὶ γίνεται 6 5 
Mg L. ο, - 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μέγιστος MÀ δΧ, ὁ 
δὲ ἐλάχιστος MF ð”, ὁ δὲ µέσος MiB δΧ, καὶ ποιοῦσι 
τὸ πρόβλημα. 

10 x, 

Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ τοῦ ἑκατέρου 
αὐτῶν τετράγωνος, προσλαβὼν τὸν λοιπόν, ποιῇ τε- 
τράγωνον. 

Τετάχϑω 6 «5 sū, ὁ δὲ p MüsB, ἵνα ὁ ἀπὸ 

15 roð «^ O”, προσλαβὼν τὸν f", ποιῇ ΓΙ”. λοιπόν 
ἐστι καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ D? O”, προσλαβόντα τὸν a”, 
ποιεῖν O”: ἀλλ᾽ ὁ ἀπὸ τοῦ B L1", προσλαβὼν τὸν 
«”, ποιεῖ AYÒ SE Ma ταῦτα ἴσα ΓΩ», 

πλάσσω τὸν CU" ἀπὸ SB Λι MB' αὐτὸς ἄρα ἔσται 


ας Uy 
: 4*0 Mà /^ si καὶ γίνεται ὁ 3 y. 


ty d 
ἔσται ὁ μὲν a y, ὁ δὲ B” (0, καὶ ποιοῦσι τὸ πρό- 


Pinua. 
κα. 


Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ ἑκατέρου αὐτῶν 
35 τετράγωνος, λείψει τοῦ λοιποῦ, ποιῇ τετράγωνον. 


3 ἀλλὰ τὸ] ἀλλ’ ὃ Ba. 4 δὴ ecripsi, δὲ ΑΒ. 11 τοῦ om. 
Ba. 13 ποιε ABa (item 15). 14 ἵν᾽ ἀπὸ Ba. 17 ον 
ΜΗ ποιεῖ (18) om. A. 30 iy y B. In hoc problemate et 
in sequentibus κα, xj, A habet denominatores 1^manu, 26 
ποιεῖ À Ba. 
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ita sumptis ut aliarum specierum in quadrato repe- 
riendarum, nempe z et unitatum, coefficientes non 
superent ambo eos qui sunt in 8r -+ 4, sed alter 
superetur, alter superet. Esto 3. Erit ergo 
O = αἳ 4 6z + 9: aequetur z? + 8z + 4; 
fit z = 2 > . 


Ad positiones Erit maximus — 304, minimus 


= 61, medius = 1245, et problema solvunt, 


XX. 
Invenire duos numeros tales ut quadratus utrius- 51 
que, alteri numero additus, faciat quadratum. 
Ponatur X, = z, et X, = 1 4 24, ut X'+ X, 
faciat quadratum. Restat ut quoque X; -+ X, faciat 
quadratum; sed X, -+ X, facit: 


4x + δα + 1 -- 0. 
Formo O a 23 — 2; erit ipse 


O=4 + 4— 8z, et t s= 
Erit 
19 


3 
X, -— X, τς, 


13? 
et problema solvunt. 


XXI. 
Invenire duos numeros tales ut quadratus utriusque, 22 


altero numero subtracto, faciat quadratum. 
8 
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Τετάχϑω ὁ ἐλάσσων 5 ἅ καὶ M ὅσων δήποτε: ἔστω 
δὴ Ma ὁ δὲ μείζων τοῦ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος O% 
παρὰ «41 a, ἵνα ὁ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος O% Λ τοῦ μείξονος 
ποιῇ O”. 

5 καὶ ἐπεὶ ὃ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος O% ἐστιν 4ἵα 5 B Ma, 
ὁ ἄρα μείξων ἔσται τῶν μετὰ τὴν AY, SB M. καὶ 
μένει ὁ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος O%, Λ τοῦ μείζονος, 
ποιῶν O”. δεῖ δὲ καὶ τὸν ἀπὺ τοῦ μείζονος, AY ὃ 9 ὃ 
Μα, A τοῦ ἐλάσσονος, ποιεῖν OQ" ἀλλ᾽ ὁ ἀπὸ τοῦ 

1 μείξονος [75:, Λ τοῦ ἐλάσσονος, ποιεῖ 41 ὃ 5γ' ταῦτα 
ἴσα O°. 


E 
πλάσσω τὸν O” ἀπὸ S γ' καὶ γίνεται ὁ 3 y. 


ε ε 
ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων η, ὁ δὲ μείξων τα, καὶ ποι- 
οὔσι τὰ τῆς προτάσεως. 


15 κβ. 


Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ ἑκατέρου αὐτῶν 
τετράγωνος, προσλαβὼν συναμφότερον, ποιῇ τετρά- 
yovov. 

Τετάχθω ὁ μὲν ἐλάσσων Su, ὃ δὲ μείξων sa Mā, 

2 ἵνα ὁ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος L1", τουτέστι AĞ, προσ- 
λαβοῦσα συναμφότερον, τουτέστιν S B Mà, ποιῇ DO”. 
λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ μείξονος O” προσ- 
λαβόντα συναμφότερον ποιεῖν [7”" ἀλλ᾽ ὁ μὲν ἀπὺ 
τοῦ μείξονος O% προσλαβὼν συναμφότερον γίνεται 
95 17 ᾳ sô Mp ταῦτα ἴσ. Γη». 


3 fv' ὁ Βα. τοῦ prius om. A (1* m) Βα. τὸν μείζονα 
Α 1* m. (item 8) εἰ τὸν ἐλάττονα (9 et r^ 5 ἔστι B. 
7 ἐλάτεονος B (item 9), 8 óbscripsi, δὴ AB, — 9/10 ἀλλ᾽ ὁ 
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Ponatur minor esse 2 plus quotlibet unitatibus 
esto 1; maior vero ponatur aequalis minoris quadrato 
minus z*, ut minoris quadratus, minus maiore, faciat DJ. 

Et quoniam minoris quadratus est z* -+ 2z + 1 
maior erit quod sequitur z*, hoc est 22 + 1, et con- 
stat minoris quadratum minus maiore facere O. 
Oportet et maioris quadratum, 4z? + 42 + 1, minus 
minore, facere (7; sed maioris quadratus minus mi- 
nore facit 

4a* + δα = D. 


Formo [7 a δα, et fit ge 


"TU" 8 ; 11 . a 
Erit minor == --, maior = 77, et proposita faciunt. 


XXII. 

Invenire duos numeros tales ut quadratus utriusque, 
plus amborum summa, faciat quadratum. 

Ponatur minor = z, maior = 2 + 1, ut minoris 
quadratus, hoc est z?, plus amborum summa, hoc est 
22 + 1, faciat O. 

Restat ut maioris quadratus, plus amborum summa, 
faciat O; sed maioris quadratus, plus amborum 


summa, facit 
æ? -+ 4z + 3 = 0. 


. . . ἐλάσσονος] ἀλλὰ Ba. 13 πλάττω B. 17 ποιεῖ 
ABa. 21 ποιεῖ Βα (item p. 118, 10) 923 μὲν om. B. 35 
ταῦτα ἴσα B, ἴσος A (1* m), ταῦτα ἴσω [ἐσῶτ] A (2* m.) 


118 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ B. 
πλάσσω τὸν O” ἀπὸ SG A.M: αὐτὸς ἄρα ὁ o% 
- - n 
ἔσται 4Υ à Mà IN 5 ὃ, καὶ γίνεται ὁ 5 β. 


η n 
ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων B, ὁ δὲ μείξων 1, xol xor- 
οὖσι τὸ πρόβλημα. 


5 Xy. 

Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ ἑκατέρου αὐτῶν 
τετράγωνος λείψει συναμφοτέρου ποιῇ τετράγωνον. 

Τετάχϑω ὁ μὲν ἐλάσσων să, ὁ δὲ μείξων 5 ᾱ Md, 
ἵνα ὁμοίως ὁ ἀπὸ τοῦ μείξονος [7” λείψει συναμφο- 

10 τέρου, ποιῇ D. 

«Σεήσει ἄρα καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος O” λείψει 
συναμφοτέρου ποιεῖν DO”: ἔσται ἄρα 4Υ8Λ5β ΜΑ" 
ταῦτα ἴσα O”, 

πλάσσω τὸν D” ἀπὸ z^ SG AN My. 

5 AY ἄρα à MO 3€ ἴσαι εἰσὶ A1 à S BMá καὶ 
γίνεται ô 5 M L. 

ἔσται ὁ μὲν ἐλάσσων M [', ô δὲ μείξων MY L', 

καὶ ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


xà. 
39. Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὕπως ὁ ἀπὺ τοῦ συναμφο- 
τέρου προσλαβὼν ἑκάτερον ποιῇ τετράγωνον. 

Καὶ ἐπεὶ «4, ἐάν τε προσλάβῃ AYP, ἐάν τε 
4Υ ἢ, ποιεῖ D”, τάσσω τῶν ἐπιξητουμένων ἀριϑμῶν, 
τὸν μὲν d'y, τὸν δὲ AY Ñ, τὸν δὲ ἀπὸ συναμφοτέρου 

35 Y à, καὶ μένει ὁ ἀπὸ συναμφοτέρου προσλαβὼν ἑκά- 


7 ποιεῖ ABa. 9 ó om. A, 9/10 λείψας συναμφοτέρους 
A (1* m.); item 11/12. 12 [jo ἔσεαι ἄρα om. A (13 m.). 
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Formo Ὁ a z — 2; erit 


D—z-4—4z eft z—4 


. " P 10 
Erit minor == 5 maior = 4, et problema solvunt. 


XXIII. 


Invenire duos numeros tales ut quadratus utrius- 
que, minus amborum summa, faciat quadratum. 

Ponaiur minor = z et maior = zr + 1, ut simi- 
liter maioris quadratus, minus amborum summa, fa- 
ciat O. 

Oportebit igitur et minoris quadratum, minus am- 
borum summa, facere O; erit ergo 


αἳ — 2z — 1 = 0O. 
Formo O a radice x — 3. Ergo 
αἲ. +9 — 6z = 2 — 2z — 1 etfit s= 24. 


Erit minor = 27, maior = 34, et problema sol- 


27 
vunt. 


XXIV. 


Invenire duos numeros tales ut summae quadratus, 
plus utroque, faciat quadratum. 

Quoniam z?, sive addatur δα", sive 87°, facit ΓΙ, 
quaesitorum numerorum alterum pono esse 827, alte- 
rum 8z’, et summae quadratum esse z*. Constat 
summae quadratum, plus utroque, facere O. 


[Jo] αἵ à A (2* m.) B, τετράγωνον Ba. 11 M prius om. 
AB, suppl. Ba. 21 ποιεῖ Ba. 22 προσλάβει Ba. 


24 
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τερον ποιῶν Dj". καὶ ἐπεὶ συναμφότερός ἐστι AY τα, 
ὁ ἄρα ἀπὸ συναμφοτέρου ἔσται 414 κα" ἀλλ᾽ ἔστιν 
καὶ d'a. 
414 ἄρα gra ἴσαι 4" a. 
5 ὥστε καὶ π τῇ w^ ἴση" 5 ἄρα & ἴσος αγία. 
καὶ πάντα παρὰ 5' 3 ἄρα ια ἴσοι Μα, καὶ γίνεται 
ὁ 5 ιαΧ Μ», 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν y oxa, ὁ δὲ 
ἕτερος Ñ, ὁ δὲ ἀπὸ συναμφοτέρου χα Μα. ὄχμα”", 
10 καὶ ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


κε. 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ συναμφοτέρου 
λείψει ἑκατέρου ποιῇ τετράγωνον. 
ΑΔαμβάνω πρῶτόν τινα LY", ἀφ᾽ οὗ ἀφελὼν δύο 
15 τινὰς ἀριϑμούς, καταλείπω O”: ἔστω δὴ ὁ t5. αὐτὸς 
γὰρ. ἐάν τε λείψῃ MiB, γίνεται O%, ἐάν τε πάλιν 
ME, γίνεται D”. 
τάσσω οὖν πάλιν αὐτοὺς ἐν JY, καὶ τὸν μὲν AYB, 
τὸν δὲ 4Υζ, τὸν δὲ ἀπὸ συναμφοτέρου AYE, καὶ 
20 μένει ὁ ἀπὸ συναμφοτέρου, ΛΑ ἑκατέρου, ποιῶν O”. 
δεήσει λοιπὸν τὸν ἀπὸ συναμφοτέρου ἴσον γί- 
νεσθαι Y 18, ὥστε καὶ τὴν z^ τῇ π᾿, τουτέστιν 4119 
19 
ἴσας 35, καὶ γίνεται ὁ 5 ὃ. 


3 ἔστι Β. 4 ἴσαι] ἴση Β. 6 ὥστε... di ia om. A 
(15 τα). — 6 καὶ.... M^ 0] à id tantum B, καὶ γίνεται ὁ 
ἀρυϑμὸς a^ suppl. Ba. 7 ια M% A (2* m), prior scriptura 
discern: nequit, 8 y exc A (1* m), y ἑκαστοστοεικοστοπράτου 
A (2* m), y*"* B. 9 n?” B et 2^ m. A. ὅκα µυριοστο- 
ritis A boda NNNM IH Α (2* m.; prior 
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Et quoniam amborum summa est 112, summae 
quadratus erit 1212z*; sed est quoque z*, Ergo 
12114 = z*. 
At radix radici aequalis est; ergo 
z = 1143. 
Omnia per ὦ: ergo 


1 
1121 et fit Xa 
Ad udo Erit alter ap alter 3p summae 


quadratus -- et problema solvunt. 


Ga d 


XXV. 


Invenire duos numeros tales ut summae quadratus, 26 
minus utroque, faciat quadratum. 

Primo loco sumo quadratum, a quo, subtrahendo 
duos quosdam numeros, remaneat quadratus. Esto 
16; nam si ab eo subtraho 12, fit ΓΙ, et rursus si 7, 
fit etiam O. 

Pono rursus numeros [quaesitos, ut terminos] in 
z*, alterum. 127°, alterum 72?*, summae quadratum 
1645, Constat summae quadratum, minus utroque, 
facere LJ, 

Reliquum oportebit summae quadratum fieri 16z*; 
sed radix radici aequalis est, hoc est 


192? = 4z, et fit z= 5 


scriptura legi neqit nequit) gx« & Y B, exa' dius Ba. 15 δὴ 
scripsi, δὲ 16 λείψει corr, Da. 20 ἕκάτερον Α. 
(15 m.). 22 τουτέστι B. 
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τξα τξα 
ἔσται ὁ μὲν a* gif, ὁ δὲ B^ ouf, καὶ ποιοῦσι τὸ 
πρόβλημα. 
xS. 
Εὑρεῖν δύο ἀριδμοὺς ὅπως ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν προσ- 

5 λαβὼν ἑκάτερον ποιῇ τετράγωνον, τῶν δὲ τετραγώ- 
vov «l πλευραὶ συντεϑεῖσαι ποιῶσι τὸν ἐπιταχϑέντα 
ἀριϑμόν. 

᾿Επιτετάχϑω δὴ ποιεῖν τὸν 5. 
᾿Επεὶ οὖν, ἐὰν ὦσι δύο ἀριθμοὶ ὧν ὁ μείζων τοῦ 

10 ἐλάσσονός ἐστι τετραπλασίων παρὰ μονάδα, ὁ ὑπ᾽ aù- 
τῶν προσλαβὼν τὺν ἐλάσσονα ποιεῖ τετράγωνον, τάσσω 
τὸν μὲν ἐλάσσονα Sa, τὸν δὲ μείξονα 59 ὃ Λι Mā, καὶ 
συμβαίνει ὁμοίως τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν προσλαβόντα τὸν 
ἐλάσσονα ποιεῖν O”. 

15 λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν προσλαβόντα τὸν 
μείζονα, τουτέστιν 9 ὃ A MG, ποιεῖν DO”, οὗ ἡ πλευρά 
ἐστι MEN τῶν τῆς πλευρᾶς τοῦ ἐλάσσονος 3 β, ἵνα, 
κατὰ τὸ πρόβλημα, συντεθεῖσαι τῶν δύο al πλευραὶ 
ποιῶσι ME. ἀλλ᾽ ὁ μὲν ὑπ᾽ αὐτῶν προσλαβὼν τὸν 

50 μείζονα ποιεῖ 4Υδ Sy/NMà, ὁ δὲ ἀπὸ MEANS, 
ΔΎ ὃ Mie Λ 9κδ. ταῦτα ἴσα ἀλλήλοις' καὶ γίνεται 

.ξ 
ὁ 5 if 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις" ἔταξα τὸν ἐλάσσονα Sa, ἔσται 
Af, τὸν δὲ μείξονα 356 ΛΑ Mā, ἔσται pra, καὶ μένει 
35 τὰ τῆς προτάσεως. 


11 ἐλάττονα B (item 14) 18 ὁμοίως om. Ba. 15 λοι- 
πόν ἐστι καὶ] δεήσει ἄρα καὶ ὁμοίως Βα. 11 ἐστι] jj Ba. 


5 8] ἀριθμὸν μ A (2* m.; prior scriptura legi nequit), ἀριϑ- 
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3i secundus 11?, οἱ problema sol- 


ο 19 
Erit primus ze UE 


vunt, 
XXVI. 


Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus 
plus utroque faciat quadratum, et summa radicum 
quadratorum faciat propositum numerum. 

Proponatur iam facere 6. 

Quoniam, si sint duo numeri quorum maior mi- 
noris sit 4P*"* minus unitate, horum productus plus 
minore facit quadratum, pono minorem == 2, maiorem 
= 4% — 1, et similiter evenit horum productum plus 
minore facere O. 

Restat et productum plus maiore, hoc est plus 
4z — 1, facere quadratum, cuius radix est 6 — 2x 
(ex radice minoris)", ut secundum problema, summa 
radicum amborum quadratorum faciat 6. 


Sed productus plus maiore facit 42* + 3r — 1, 
et quadratus a 6 — 2z est 42) + 36 — 24x. Ista 


: 8 
inter se aequantur et fit xz = - 


. . . t . 31 
Ad positiones. Statui minorem = z, erit "n 


. ,, 121 : 
maiorem = 44 — 1, erit στ et constat, propositum. 


1) Minoris quadrati 4x*, quem facit productus x (4z — 1) 
plus minore numero 2, 


— ο. —— — — — — — — —— ————— — —— —— 


μῶν B. 18 κατὰ] μετὰ Ba. — 24 Denominatorem xé (bis) 
suppl. Ba. 
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xé. 

Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὕπως ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψει 
ἑκατέρου ποιῇ τετράγωνον, τῶν δὲ τετραγώνων αἱ 
πλευραὶ συντεϑεῖσαι ποιῶσι τὸν δοϑέντα ἀριϑμόν. 

5 ᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν E. 

Καὶ ἐπεί, ἐὰν ὦσι δύο ἀριϑμοὶ ὧν ὁ μείξων τοῦ 
ἐλάσσονός ἐστι τετραπλασίων καὶ μονὰς μία, ὁ ὑπ᾽ 
αὐτῶν λείψει τοῦ ἐλάσσονος ποιεῖ τετράγωνον, τάσσω 
τὸν μὲν μείξονα 80 Mà, τὸν δὲ ἐλάσσονα 58, καὶ 

10 6 ὑπ᾽ αὐτῶν λείψει τοῦ ἐλάσσονος ποιεῖ τετράγωνον. 
λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν λείψει τοῦ μείξονος 
ποιεῖν τετράγωνον" ὧν αἱ πλευραὶ συνάγουσι τὰς ἐπι- 
ταχϑείσας Με. ἀλλ᾽ 6 ὑπ᾽ αὐτῶν λείψει τοῦ μείζονος 
γίνεται 4Υδ A 39 Ma ταῦτα ἴσα D? τῷ ἀπὸ nè 
t 
15 MEM SP, καὶ γίνεται ὁ 3 Š. 

ἔσται ὁ (uiv) ἐλάσσων xs, ὁ δὲ μείξων ρκα, καὶ 

ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


xq. 
Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς τετραγώνους ὅπως ὁ ὑπ᾽ aù- 
s) τῶν προσλαβὼν ἑκάτερον ποιῇ τετράγωνον. 
᾿Εὰν οὖν τάξω ἕνα τῶν τετραγώνων 4’ ü, τὸν δὲ 
ἕτερον τετράγωνον ΜΙ, ἔσται ὃ ὑπ᾽ αὐτῶν τετρά- 
γωνος AY: δεήσει ἄρα τοῦτον, προσλαβόντα ἑκάτερον, 
ποιεῖν O”: ἀπῆκται οὖν εἰς τὸ ζητῆσαι τίς τετράγωνος, 
ss προσλαβὼν M*, ποιεῖ DO”, 


2/3 A ἑκάτερον ποιεῖ À. 7 ἐλάττ. Ba (item 9 et 10). 
8 ἐλάττονὸρ B. 10 τετράγωνον] Ba add.: δυνάμεις ὃ οὗ ἡ 
πλευρὰ S. 13 ὧν af πλευραὶ συνάγουσι] καὶ τῶν τετραγώνων 
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XXVII. 

Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus ?8 
minus utroque faciat quadratum, et summa radicum 
quadratorum faciat datum numerum. 

Proponatur iam 5, 

Quoniam, si sint duo numeri quorum maior sit 
minoris 4»"* plus unitate, horum productus minus 
minore facit quadratum, pono maiorem = 4z -+ 1 et 
minorem = 2; sic productus minus minore facit O. 

Restat ut productus minus maiore faciat O, et 
summa radicum det propositum 5. Sed productus 
minus maiore fit 4z? — 3z — 1. Ista aequantur O a 


radice 5 — 210, οἱ fit z = τη 


26 121 
Erit minor = τη, maior = 7, et proposita faciunt. 


XXVIII. 

Invenire duos numeros quadratos tales ut ipsorum 29 
productus plus utroque faciat quadratum. 

Si pono alterum quadratum == 2*, alterum == 1, 
productus erit quadratus x°, quem oportebit utroque 
addito facere C. — Deductum est igitur ad quaerendum 
quis quadratus, plus unitate, facit O. 


— ———€— M— — M 


πλευρὰς συνάγειν Da. 16 μὲν addidi. ^ Denominatorem ιξ 


suppl Ba. 20 ποιεῖ Ba. 21 τετράγωνον om. Ba, gY 16 
add, Ba. 
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Τετάχθω ὁ τετράγωνος ὃν Θέλω εἶναι ὑπ᾽ αὐ- 
τῶν, 4Τα. 

᾿Εὰν ἄρα οὗτος προσλάβῃ Mū, γίνεται 4Υᾷ Μᾶ: 
τοῦτον δεήσει ἴσον εἶναι []** πλάσσω τὸν O” ἀπὸ x^ 


à 
ε9ᾷΛ ΛΊβ: οὗτος ἴσος «1Υα Mà, καὶ γίνεται ὁ 3 y. 
ἔσται ὁ μὲν 9 is", ὁ δὲ i$ καὶ συμβαίνει τὸν ὑπ 
αὐτῶν, προσλαβόντα τὴν M, ποιεῖν CY". 
“εήσει ἄρα καὶ τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν, προσλαβόντα τὸν 
^, ποιεῖν O”, καὶ ἐπεὶ ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν ἐστιν 9 ic", 
io ὑποκείσθω νῦν ἐν AY, τουτέστι 4*9 MF, πάντων 
ig7- AY ἄρα 9 M9 ἴσ. D. 
πλάσσω τὸν O” ἐπὸ πὶ Sy^M à: αὐτὸς ἄρα ὁ 
xà 
D% ἔσται 419 Mig /NSxÓ. καὶ γίνεται ὁ 3 ἕξ. 
ges ys 
ἔσται ὁ μὲν a τκὸ, ὁ δὲ 8^" u$, καὶ ποιοῦσι τὸ 
15 πρόβλημα. 
x9. 
Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς τετραγώνους ὅπως ὁ ὑπ᾽ 
αὐτῶν λείψει ἑκατέρου ποιῇ τετράγωνον. 
Καὶ ἐὰν μὲν τάξω τὸν c?" 27 ἄ, τὸν δὲ ἕτερον 
: Mà, ἔσται ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν Y ü' δεήσει ἄρα καὶ αὐτὸν 
A Mà ποιεῖν O”, καὶ ἔστιν ἡ AY O% ἀπῆκται ἄρα 
εἰς τὸ ξητῆσαι τίς τετράγωνος M Mà ποιεῖ O” ἔστι 


6 Mā om. Ba. $6 δις] 9 A, ἐννέα τς’ B. BFB 
(85 m., ut videtur) 10 47" 9" MƏS Ba. 10/11 πάντων «^ 
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Ponatur quadratus quem volo esse productum, 
= 4*, Si additur unitas, fit z? + 1, quod oportebit 
esse O. Formo D a radice 2 — 2 et eum aequo z* + 1; 
fit z = i Alter [factorum] erit M , alter ie et evenit 
horum productum plus unitate, facere O. 


Oportebit igitur et productum, plus altero, facere CJ. 


A 
jg» nune supponantur [ter- 


mini] in 2?, hoc est θα” --- 9, omnibus 16'** sumptis.") 
Ergo 


Sed quoniam productus est 


92? -|- 9 2 D. 
Formo O a radice δα — 4; erit 


O= 92 + 16 —24z etft z=% 
49 


. ς 324 
Erit primus ;7;, secundus ος, et problema solvunt, 


XXIX. 


Invenire duos numeros quadratos tales ut ipsorum 
productus minus utroque faciat quadratum, 

Si alterum pono z*, alterum 1, productus erit z* 
et hune, subtracto 1, oportebit facere quadratum. Sed 
z? est quadratus; deductum est igitur ad quaerendum 
quis quadratus, minus unitate, facit quadratum; talis 


1) Hoc est: ponatur primus quadratus quaesitus — i 


secundus = z*. Productus plus primo erit τα + το ista 


aequanda sunt quadrato; ergo, multiplicando in 16, remanet 
quadratus. 
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T . 6 

δὲ τετράγωνος ὁ κε' οὗτος γάρ, Λ τῶν τῆς Μις, 
t5 

ποιεῖ τὸν DO” 9. 


t5 
Τάσσω οὖν τὸν μὲν 4Yü, τὸν δὲ κε, καὶ ὁ ὑπ 
αὐτῶν, Λι 4Υᾶ, ποιεῖ DO”: δεήσει ἄρα καὶ τὸν ὑπ᾽ 


iS 
ὅ αὐτῶν, /NMxe, ἴσον εἶναι D”: ἀλλ᾽ ὁ ὑπ αὐτῶν, 
ML is oU 
Λ Μκε, γί. AY xs A Μκε' ταῦτα ἴσα O”: πάντα is” 
(xal τὸ κε”. g 
πλάσσω τὸν ODO” ἀπὸ 3ᾷ Λι Μδ. αὐτὸς ἄρα ἔσται 


7 
Ara Mis Asi lo. AY à Λ Mà καὶ γίνεται ὁ 5 $. 
£8 à 
Ὁ ἔσται ὁ μὲν α” σπΌ, ὁ δὲ β’ E καὶ ποιοῦσι τὰ 
τοῦ προβλήματος. 
A. 
Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ὁ bm αὐτῶν, ἐάν τε 
προσλάβῃ συναμφότερον, ἐάν τε λίπῃ, ποιῇ τετράγωνον. 
1 Καὶ ἐπεὶ πάντων δύο ἀριϑμῶν οἱ ἀπ᾽ αὐτῶν ovv- 
τεϑέντες, ἐάν τε προσλάβωσι τὸν δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν, ἐάν 
τε λίπωσι, ποιοῦσι DO”, ἐκτίθεμεν δύο ἀριθμούς, τόν 
τε B καὶ τὸν y. 
Καὶ δῆλον ὥς ἡ σύνθεσις τῶν ἐπ᾽ αὐτῶν D", 
30 μετὰ τοῦ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν, συνάγουσα M κε, ποιεῖ DO”, 
καὶ πάλιν ἀπὸ τῆς συνϑέσεως τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν ἀφαιρου- 
μένου τοῦ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν, γίνεται [πο ἡ M τάσσω 
οὖν τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν AY iy. 


ig 
lóom A 3 τὸν post O0 B. 9] ἀπὸ s D$ A ex 
corr, unde 8 V. 8,5 et 6 Denomin. om, B, suppl. Ba. 36 
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κα su 16 
~; is enim, minus -- sive unitate, facit 


est quadratus τε; 16 


9 
quadratum τε" 


Pono igitur alterum 2", alterum i) horum pro- 


ductus, minus z?, o quadratum.  Oportebit igitur 


et productum, minus 25, facere quadratum. Sed pro- 


A 
: 25 26 $ — 925 
ductus, minus i5, fit ig t — ig Ista aequentur O. 


Omnia 16/* (et omnium apu 
Formo O a z — 4; erit OD 


£ + 16 — 8z = x’ — 1, etft z— T 
Erit primus η, secundus 2 , et problema sol- 
vunt. 
XXX. 


Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus, 
plus minusve amborum summa, faciat quadratum. 

Omnium binorum numerorum summa quadrato- 
rum, sive plus sive minus producto bis, facit qua- 
dratum. Expono igitur duos numeros 2 et 3; patet 
summam quadratorum, plus producto bis, facere 25, 
hoc est quadratum, et rursus summam quadratorum, 
minus producto bis, facere quadratum 1. 

Produetum igitur pono 132* et alter [factorum] 


om. Ba. 6 γίνονται Α, γίνεται B. 7 καὶ τὸ x^" addidi. 
Lacunam indicavit Ba et supplementam proposuit in commen- 


tario: καὶ παρὰ τὸν "i. γίνεται 4] à λείψει μονάδος à ἴση të- 
τραγώνω. 9 ἴσος d!" πε A M πὲ ΑΒ, corr. Βα in commentario. 


14 λείπη B. 17 λείπωσι B, 18 τε om, B. 20 συν- 
άγουσα ποιεὶ τετράγωνον µονάδας πε Ba. 22 γίνεται] κατα- 
λείπεται B. 


DioPHANTUS, ed. Tannery. 9 


130 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΟΩΝ B, 


Τετάχθω οὖν ὃς μὲν S, ὃς δὲ 51γ, καὶ γίνεται 
ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν αγ. AY ἄρα wy, ἐάν τε προσλάβωσι 
4Υιβ, ἐάν τε λίπωσι, ποιοῦσι O”. δεήσει ἄρα AY iB 
loug εἶναι συναμφοτέρῳ᾽ ἀλλὰ συναμφότερός ἐστιν 


= -- $ 

5540. AY ἄρα ιβ ἴσαι εἰσὶν Si0, καὶ γίνεται ὁ 3 ιὃ, 
ς 
τουτέστιν E. 


ς 
ἔστιν οὖν ὁ μὲν a” 58, ἔσται t, ὁ δὲ B sip, 


5 
ἔσται Πα, καὶ ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


λα. 

10 Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ἴσους τετραγώνῳ, ὅπως ὁ 
ὑπ᾽ αὐτῶν, ἐάν τε προσλάβῃ συναμφότερον, ἐάν τε 
λείψῃ; ποιῇ τετράγωνον. 

Ἐπεὶ οὖν, ἐὰν ὧσιν δύο ἀριϑμοὶ ὧν ὁ ἕτερος τοῦ 
ἑτέρου ἐστὶν διπλασίων, οἱ ἀπ᾽ αὐτῶν συντεϑέντες, 

15 ἐάν τε λείψωσι τὸν δὶρ ὑπ᾽ αὐτῶν, ἐάν τε προσλάβωσι, 
ποιοῦσι O”, ἐκτίθεμεν τὸν ὃ καὶ τὸν B. 

Τετάχθωσαν οὖν ἐν AY, καὶ ἔστιν ô μὲν ὑπ αὐ- 
τῶν 4Yx, ὁ δὲ συναμφότερος 4Υ ΤΕ’ ἔστω ὁ μὲν 3β, 


ὁ δὲ 91, συναμφότερος δὲ 3 ιβ, ἀλλὰ καὶ 4115. 
i5 


a ze δ 
39 Y ἄρα iS ἴσαι 5ιβ' (καὶ γίνεται ὁ 5 ιβ», τουτέστι y. 


1 ὃς piv .. ὃς δὲ] ὁ μὲν... ὁ δὲ Βα. 8 λείπωσι B, 

A A. 6 τουτέστι B. 13 ποιεῖ A. 18 ὦσι B. 14 ἐστὶ B. 
διπλασίων] Ba addit: καὶ ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν δὶς τετράγωνός ἐστι 
καὶ. 15 λείπωσι B. ὑπ᾿] ἀπ᾽ Ba. 16 8] Ba addit: 
καὶ δῆλον ὡς ὁ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν ποιεῖ τετράγωνον τὸν i$ καὶ ἡ 
σύνθεσις τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν X, ἐάν τε προσλάβῃ τὸν i$, ἐάν τε 


λείπῃ, ποιεῖ τετράγωνον τόν τε λς καὶ τὸν ὃ, 17 ἔστω Βα. 


ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS, 131 


sit — z, alter = 13g, quorum productus est 12327. 
Habemus 
132? + 122* = D. 
Oportebit igitur 1227 esse summam; sed est summa 
láz. Ergo 


14 : 
122! --14α, et fit z= z= 


Est primus = 2, erit secundus = 194, erit ^ . 
et problema solvunt. 


XXXI. 


Invenire duos numeros quorum summa sit qua- 
dratus et productus plus minusve summa faciat qua- 


dratum. 

Quoniam, si sint duo numeri quorum alter alterius 
sit 2515: summa quadratorum sive primus sive plus 
producto bis, facit D, expono 4 et 2.") 

Ponantur [termini] in z*; est productus = 9027 
ei summa — 162°, Sit alter [factorum] 2z, alter 10α, 
summa 124; sed est quoque 164", Ergo 


162° = 12x, eb fit s= 2 =$ 


P 16 4 
1) Omnino z,*-- αι) + 22,2, = O. Sed si σι = 22,, 
insuper 27, z, = [ ], quam consequentiam, quum ad solutionem 
propositi necessaria sit, num silentio praeterire potuerit Dio- 
phantus, utpote per se manifestam, dubitandum est. 

Quoad reliquum, quaesitorum X, et X, statuit X, X, 
= (αι) |- α͵α' et X, + X, = 27, 72x; οἷς X, --- X, — C] 
et X, X, TG, + X) = L]. 


------- ------.- ------- 


11/18 ὁ μὲν ἀπ᾽ αὐτῶν 41, ol δὲ ἀπὸ συναμφότεροι 4" κ 
A ex corr. 2? m. 4" jj et 473 similiter B ex corr.; nu- 
meros veros restituit Ba. 18 ἔστω] Ba add. δὲ. 20 xal 
γίνεται ὁ ἀριθμὸς ıp? suppl. Ba. 

9* 


132 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ B. 


ἔσται ὁ μὲν α" S, ὁ δὲ fj? λ, καὶ ποιοῦσι τὺ 
πρόβλημα. 
AB. 


Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ ἑκάστου αὐτῶν 
5 τετράγωνος προσλαβὼν τὸν ἑξῆς ποιῇ τετράγωνον. 
Τετάχθω ὁ μὲν a% SẸ, καὶ ἐπεί, ἐὰν Ñ ἀρυϑμὸς 
ἀριϑμοῦ διπλασίων καὶ μονάδι μείξων, ὁ ἀπὸ τοῦ 
ἐλάσσονος τετράγωνος, προσλαβὼν τὸν μείζονα, ποιεῖ 
τετράγωνον, τετάχθω ὁ β' τοῦ a^" διπλασίων καὶ uo- 
10 váði μείξων, καὶ ἔσται δηλονότι s Mà, καὶ ἔτι ὁ y” 
τούτου διπλασίων καὶ μονάδι μείξων καὶ ἔσται 5 ὃ M y. 
καὶ συμβαίνει τὸν ἀπὸ τοῦ a O” προσλαβόντα τὸν 
B", γίνεσθαι O”, 4*4 38 Mà, καὶ ὁμοίως τὸν ἀπὸ 
τοῦ P” προσλαβόντα τὸν y", ποιεῖν O”, 4 ὃ 5 ἢ MÓ. 
15 Δεήσει ἄρα καὶ τὸν nò τοῦ y^" CY", προσλαβόντα 
τὸν «^, ποιεῖν O”. ἀλλ᾽ ὁ ἀπὸ τοῦ y", προσλαβὼν 
τὸν «”, ποιεῖ AY Sxe MO. ταῦτα ἴσα OP. 
πλάσσω τὸν O” ἀπὸ n> 5 ὃ A ΛΙ δ' αὐτὸς ἄρα ἔσται 
νξ 
AY i$ MTS A S AB, καὶ γίνεται ὁ 3 ξ. 
: ἔσται ὁ μὲν a% f, ὁ δὲ fj? σα, ὁ δὲ y" gh, καὶ 
ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


Ay. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ ἑκάστου αὐτῶν 
τετράγωνος λείψει τοῦ ἑξῆς ποιῇ τετράγωνον. 
35 Καὶ ἐπεί, ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριθμοῦ 7, διπλασίων παρὰ 


. 


μονάδα, ὁ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τετράγωνος, λείψει τοῦ 


138 εἰ 1 δ΄ B, 3” et i^ Ba. 6 ποιεῖ AB, corr. Ba. 

9 τετράγωνων Ba. 20 Denominatores νξ notat B. 24 

λείψει] ubique in hoc problemate A (1* m.) scripsit A et 
postea accusativum pro genitivo. 


ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS. 133 


Erit primus i: secundus -J et problema solvunt. 


XXXII. 
Invenire tres numeros tales ut uniuscuiusque 33 
quadratus, plus sequente numero, faciat quadratum. 
Ponatur X, = z. Si numerus est numeri 2r 
plus unitate, minoris quadratus, plus maiore, facit D. 
Ponatur igitur X, = 2 X, + 1; erit scilicet 2z + 1; 
et adhuc X; = 2 X, + 1; erit 4x + 3. 
Evenit 
X, + X, feri Gi —z*--2z 4-1, 
et similiter 
X? + X, fieri O = 42? + 8z 4- 4. 
Oportebit εἰ X, -+ X, facere DJ; sed 
X? + X, facit 162 + 25x + 9. 


Ista aequentur O, quem formo a radice 4x — 4; 
erit ipse 


O = 16α5 + 16 — 39z, et fit z— c. 
Erit 
ΚΙ 11 199 
X, = gi ἄν ποτ, X = 57? 


et problema solvunt. 


XXXIII. 
Invenire tres numeros tales ut uniuscuiusque qua- 34 
dratus, minus sequente numero, faciat quadratum. 
Si numerus est numeri 2»P"* minus unitate, mi- 
noris quadratus, minus maiore, facit quadratum. 


134 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ B, 


μείξονος, ποιεῖ O”, τάσσω τὸν μὲν c" 58 Mü, τὸν 
δὲ B" ὁμοίως S8 Μᾶ, τὸν δὲ y" 58 Mà, καὶ svu- 
βαίνει τὸν ἀπὸ τοῦ «™ τετράγωνον, Λ τοῦ ff", ποιεῖν 
D)", καὶ ἔτι τὸν ἀπὸ τοῦ β’", Λ τοῦ y", ποιεῖν O”, 
5 λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ y", Λ τοῦ a"", ποιεῖν 
Ci". ἀλλ ὁ ἀπὸ τοῦ y" 5, Λ τοῦ αν, ποιεῖ 
IY SẸ ταῦτα ἴσα Cv. 
πλάσσω τὸν O” ἀπὸ St: AY ἄρα κε ἴσαι AY ig 5E, 
9 
καὶ γί. ὁ S ξ. 
1: — ἔσται ὁ μὲν α” i$, ὁ δὲ β’ xy, ὁ δὲ y* λξ, καὶ 
μένει τὰ τῆς προτάσεως. 


4ó. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ ἑκάστου αὐτῶν, 

προσλαβὼν τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν τριῶν, ποιῇ τε- 
15 τράγωνον. 

Καὶ ἐπεί, ἐὰν ἀριϑμὸς ὑπό τινος ἀριθμοῦ μετρῆται, 
καὶ λάβωμεν καθ’ ὃν μετρεῖται, καὶ ἀπὸ τοῦ μείξονος, 
τοῦ μετροῦντος καὶ καθ ὃν μετρεῖ, ἀφέλωμεν τὸν 
ἐλάσσονα, ὁ ἀπὸ τοῦ ἡμίσεος τοῦ λοιποῦ O", προσ- 

30 λαβὼν τὸν ἐξ ἀρχῆς, ποιεῖ O”, τάσσω τὸν μὲν ovy- 
κείμενον ἐκ τῶν τριῶν, ἀπὸ AY τινῶν ἐχουσῶν με- 
τροῦντας τρεῖρ' ἔστω δὴ ὁ ιβ. μετρεῖ γὰρ αὐτὸν M & 
κατὰ τὸν ιβ, καὶ M β κατὰ τὸν 5, καὶ My κατὰ τὸν ὃ. 
καὶ ἐὰν ἀφέλω τὸν μετροῦντα ἀπὸ τοῦ καϑ᾽ ὃν μετρεῖ, 

35 καὶ τῶν λοιπῶν λάβω τὰ ἡμίση, τάσσω τοὺς τρεῖς, 
τὸν μὲν o?" MEL, τὸν δὲ p” M, τὸν δὲ y" ML, 


10 Denominatores 9 notat B. 16 μετρεῖται Α. 17 pe- 
τρῆται Βα. 19 ἐλάττονα Β. 22 δὴ] δὲ ΑΒ, ὁ om. B. 
25 ἥμισυ Ba. 


ARITMHETICORUM LIBER SECUNDUS, 135 


Pono igitur X, = z -]- 1 et similiter!) 
X,—2z--1 et ἄν = 4 -- Ι. 


Evenit X,?* — X, facere D et X,* — X, facere CJ. 
Restat ut X, — X, faciat O. Sed 
Χρ — X, facit 162? + Τα. 


Ista aequentur C) quem formo a δα; ergo 


253! — 1043 + Tz, οἱ fib σ---.- 
Erit 
31 


16 23 
X, ---, ἄν, ἄν, 


et constat propositum. 


XXXIV. 

Invenire tres numeros tales ut uniuscuiusque 35 
quadratus, plus summa trium, faciat quadratum. 

Si numerus per quemdam numerum dividatur et 
quotientem sumamus et a maiore ex divisore et quo- 
liente minorem subtrahamus, dimidii residui quadratus 
plus numero ab initio proposito, facit quadratum. 

Pono igitur summam trium esse z* cum coefficiente 
tres divisores habente. Sit nempe 12. Nam divisores 
habet 1 cum quotiente 12, 2 cum quotiente 6, 3 cum 
quotiente 4. 

Si divisorem unumquemque a quotiente subtraho, 
et residuorum dimidium sumo, ponam 


X =54, Χι--9, Χι--τ' 


—2X,—1 et X,22X, — 1. Cf. pro- 
tau Fee 2, P 


136 APIOMHTIKSN B. 


καὶ δῆλον ὡς ὁ ἀπὸ ἑκάστου τούτων O%, προσλαβὼν 
τὸν ιβ, ποιεῖ O”, ὃν μὲν ιβ δΧ, ὃν δὲ ic, ὃν δὲ up δΧ. 

τάσσω οὖν αὐτοὺς ἐν 3, τὸν μὲν «” SEL’, τὸν 
δὲ B" sp, τὸν δὲ y" sL δεῖ δὲ τὸν συγκείμενον 
5 ἐκ τῶν τριῶν ἴσον εἶναι 4Υιβ. ἀλλ᾽ ὁ συγκείμενος 


ἐκ τῶν τριῶν 3 εἰσιν η. 
ς 
9 ἄρα η ἴσοι Z1" iB. καὶ γίνεται ó 3 à. 


ἔσται ὁ μὲν «5 κβ, ὁ δὲ B η, ὁ δὲ y* B, καὶ 
μένει τὰ τῆς προτάσεως. 


10 λε. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως ὁ nò ἑκάστου αὐτῶν 
τετράγωνος, λιπὼν τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν τριῶν, 
ποιῇ τετράγωνον. 

Τάσσω ὁμοίως ἀριθμόν τινα ὃς μετροῦντας ἔχει 

15 τρεῖς' ἔστω πάλιν τὸν (f^ καὶ προσθεὶς τὸν μετροῦντα 
τῷ καθ ὃν μετρεῖ, καὶ ἥμισυ λαβών, τάσσω τοὺς 
τρεῖς ἀριϑμούς, τὸν μὲν 5 G[/, τὸν δὲ 3 ὃ, τὸν δὲ 
S FPL’ καὶ συμβαίνει τὸν ἀπὸ ἑκάστου O”, λιπόντα 
τὸν ιβ, ποιεῖν O”, 

5 λοιπὸν δεῖ τοὺς τρεῖς εἶναι ἴσους 4Υιβ. ἀλλ᾽ ot 
τρεῖς συντεθέντες ποιοῦσιν 5 ιδ. 

ς 

3 ἄρα ιὸ ἴσοι εἰσὶ AY LB, καὶ γίνεται ὁ 5 ἕ. 

ἔσται ὁ μὲν o5 pel, ὁ δὲ f^ xy, ὁ δὲ y" κδ΄, 
καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


1óom BetA(i*m) — 2: καὶ B. 784A 
(19 τα), FP ἤτοι à* B. 8 Denominatores ς notat B. 
12 λιπὼν] λοιπὸν Βα. 19 τὸν ιβ] δυνάμεις (B Ba. 30 ἀλλ᾽ 
οὗ τρεῖς ..... ΔΎιβ (22) om. Βα. 23 Denominatores s 
notat B. 


ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS, 137 


Patet horum uniuscuiusque quadratum, plus 12, fa- 
cere O, X, nempe 124, X, 16 et X, 424. 
Illos igitur pono in 4: 


Χ, --ὅτα, X,—2z, X,— Σα, 


et oportet summam trium facere 124", Sed summa 


irum est 82; ergo 
8z — 1943, et ft 2 —- 

Erit 
22 


X, ---, 


et constat propositum. 


8 2 
X, τς) X, -— 1 


XXXV. 


Invenire tres numeros tales ut uniuscuiusque qua- 36 
dratus, minus summa trium, faciat quadratum. 

Sumo similiter quemdam numerum tres divisores 
habentem. Sit rursus 12. Addens divisorem quotienti 
et summam dimidiam sumens, pono tres numeros 


Χι--6τα, X,—4z, Χι--δία, 
et evenit uniuscuiusque quadratum, minus 1932», fa- 
cere quadratum. 


Restat ut summa trium fiat 12347: sed summa 
trium est 144. Ergo 


14 = 1943, οἱ fit =F. 
Erit 


et proposita faciunt. 


ΔΙΟΦΑΝΤΟΥ ΑΛΕΞΑΝΔΡΕΩΣ 
ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ T^. 


α. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὕπως ὁ ἀπὸ ἑκάστου αὖ- 

5 τῶν τετράγωνος λειφϑεὶς ἀπὸ τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν 

τριῶν ποιῇ τετράγωνον. 

' Ἐκτίϑου δύο 5, τὸν μὲν ἀπὸ 5ᾱ, τὸν δὲ ἀπὸ 
5β, καὶ γίνονται οἱ ἀπ᾽ αὐτῶν DO", AY. 

Τάσσω τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν τριῶν AYE, καὶ 

10 τῶν ἐπιζητουμένων ἀριϑμῶν, τὸν μὲν c" $à, τὸν 

δὲ B^ sh, καὶ ἔστι δύο τῶν ἐπιταγμάτων λελυμένα" 

καὶ ἐπεὶ ἔχομεν τὸν E διαιρούμενον εἰς δύο ΠΠ”, τήν 

τε μονάδα καὶ τὴν τετράδα, ἔστω μεταδιελεῖν αὐτόν, 


πε κε 
ὡς προδέδεικται, εἰς ἑτέρους δύο O, εἴς τε ὃ καὶ ρκα. 
15 τάσσω νῦν τὸν y" τῆς πλευρᾶς ἑνὸς τούτων' 


ε 
ἔστω B 5 καὶ μένει πάλιν ὁ ἀπ᾽ αὐτοῦ λειφϑεὶς ἀπὸ 
κε 
συναμφοτέρου ποιῶν DO” τὸν ὅκα. δεήσει τοὺς τρεῖς 
1/2 Titulum om. Βα; A (2* m.) dat: ἀρχὴ τοῦ y βιβλίου 


διοφάντου ἀλεξανδρέως. — 5 ληφϑεὶς AB (item 16). 18 μετὰ 
τὸ διελεῖν Ba, 14, 16 et 17 Denominatores om. A B, suppl. Ba. 


DIOPHANTI ALEXANDRINI 
ARITHMETICORUM LIBER TERTIUS. 


L* 

Invenire tres numeros tales ut uniuscuiusque qua- 1 
dratus a summa trium subtractus [residuum] faciat 
quadratum. 

Expone duos quadratos a radicibus z et 21: fit 
horum quadratorum summa 52?, 

Pono summam (X, + X, + X,) = 52? et quaesi- 
iorum numerorum 

X, = 7 et X, = 22. 

Duobus conditionibus satisfactum est et quum 
5 habemus in duos quadratos partitum, scilicet 4 et 1, 
sit idem partiendus, ut supra monstratum esi?), in 
alios duos quadratos: erunt 5 et a 

Nune pro X, sumo radicem unius horum [ut 
coefficientem 2]; sit τα. Constat rursus huius qua- 
dratum, a summa amborum subtractum, relinquere 


121 
D = 5 ' 

1) Problemata I, II, III, IV tertii libri, quum ultimis XXXIV 
et XXXV secundi simillima sint, ex antiquo commentario in 
textum irrepsisse suspicor. 

2) Cf. 1l, τα. 


140 ΑΡΙΘΜΉΤΙΚΩΝ T. 


€ 

λοιπὸν ἴσους εἶναι AYE ἀλλ᾽ οἱ τρεῖς εἰσιν 5} xal B, 
ρχε 
καὶ γίνεται ὁ 5 πε. 


ἔσται ó μὲν a” πε, ὁ δὲ p” go, ὁ δὲ y” λὸ, καὶ 
ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


5 B. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὕπως ὁ ἀπὸ τοῦ συγκει- 
μένου ἐκ τῶν τριῶν τετράγωνος, προσλαβὼν ἕκαστον 
αὐτῶν, ποιῇ τετράγωνον. 

Τετάχϑω ὁ ἀπὸ τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν τριῶν AY a. 

10 τάσσω τὸν μὲν a” 4Υγ, τὸν δὲ B” ἀΥῇ, τὸν δὲ y" 
AY le, ἵνα ὁ ἀπὸ τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν τριῶν, τουτ- 
έστιν ἡ «α, προσλαβοῦσα ἕκαστον, ποιῇ ΓΙ”, ὃν 
μὲν ΔΥ δ, «ὃν δὲ 419), ὃν δὲ ITS. 

καὶ δεήσει τοὺς τρεῖς συντεϑέντας ἴσους γίνεσθαι 

1 τῇ πλευρᾷ τοῦ ἀπὸ τῶν τριῶν, τουτέστιν 5 ᾱ. ἀλλ᾽ 
οἱ τρεῖς συντεϑέντες ποιοῦσι AY xc, καὶ γίνεται ὁ 3 
ἑνὸς lxs”), 


gos τος χος 
ἔσται ἄρα ὁ μὲν a y, ὁ δὲ β5 Ὢ, ὁ δὲ y^ τε, 
καὶ ποιοῦσι τὺ πρόβλημα. 


20 γ. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ τοῦ συγκει- 
μένου ἐκ τῶν τριῶν λείψας ἕκαστον ποιῇ τετράγωνον. 
Τετάχϑω ὁ συγκείμενος ἐκ τῶν τριῶν 58, ὁ δὲ 


8 ἔσται ὁ μὲν a^ πε om. Ba. Denominatores oxe notat 
Ba. 7 τετράγωνον À, 12 ποιεῖ B, corr, Ba. 13 ὃν δὲ 
4149 om. AB, suppl Ba. 1δ τουτέστι Ba. — 17 ἕνὸς ws^"] 
& AB. 11 et 18 Denomin. suppl Ba. 23 λείψας] A AB. 


ARITHMETICORUM LIBER TERTIUS, 141 
Oportebit X, + X, + X, esse δα; sed 
X, + X, + X, = 32r, οἱ fü rl. 


125 
Erit 
X, = τς, X; =, X, = Lm 
et proposita faciunt. 
II. 


Invenire tres numeros tales ut summae trium qua- 2 
dratus, plus unoquoque numero, faciat quadratum. 
Ponatur summae trium quadratus esse z*. 
Pono 
X, = 37°, XQ-825 X, 157; 
sic enim summae trium quadratus, nempe z^", plus 
unoquoque numero, facit quadratum, scilicet 4z* vel 
92* vel 162*. 
Oportebit quoque summam trium fieri aequalem 
radici quadrati à summa trium, hoc est z. 
Sed summa trium facit 262?, et fit x π᾿ 
Erit 
X o—aup Xu Aue 
et problema solvunt. 


TII. 
Invenire tres numeros tales ut summae trium qua- 3 
dratus, minus unoquoque numero, faciat quadratum. 
Ponatur summa trium esse 42 et huius summae 
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ἀπ᾽ αὐτοῦ τετράγωνος 4* i5, ὃς λείψαρ ΔΎ ξ, καὶ AY ιβ, 
καὶ τε. ποιεῖ O”. 

τάόσω οὖν τὸν μὲν a” ΔΎ, τὸν δὲ p” AYB, τὸν 

δὲ p” Yit. λοιπόν ἐστι τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν 

δ τριῶν ἴσον εἶναι τοῖς τρισί. ἀλλ᾽ ὁ συγκείμενος ἐκ 


τῶν τριῶν ὑπόκειται 5 ὃ, oí δὲ τρεῖς εἰσιν 4ΥΛδ: καὶ 
ono 


d 
γίνεται ὁ 5 B, ἡ δὲ AY Ò. 
ἔσται ὁ μὲν a% xq, ὁ δὲ B5 µη, ὁ δὲ y* E, καὶ 
ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


10 δ. 


Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ τοῦ συγκει- 
μένου ἐκ τῶν τριῶν τετράγωνος, λειφϑεὶς ἀπὸ ἑκάστου 
αὐτῶν, ποιῇ τετράγωνον. 

Τετάχϑω ὁ συγκείμενος ἐκ τῶν τριῶν 5ᾱ, ô δὲ 

15 ἀπὸ τούτου τετράγωνος «1 ᾱ, καὶ ἔστωσαν οἱ τρεῖς, 
ὃς μὲν AYB, ὃς δὲ AYE, ὃς δὲ AYT, καὶ μένει Exa- 
στος αὐτῶν, λείψας τὺν ἀπὸ τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν 
τριῶν, τουτέστιν τὴν 4 à, ποιῶν O”, 

καὶ ἐπεὶ ὁ ἀπὸ τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν τριῶν 

90 πλευρὰν δηλονότι ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν τριῶν, 
ἡ ἄρα σύνθεσις τῶν τριῶν ἐστιν 5ᾱ, ἀλλὰ καὶ AY if. 
καὶ γίνεται ὁ 3 ἑνὸς CEY, ἡ δὲ AY ἑνὸς Cond”). 


5 τρισίν Βα. 6 εἶσι B. 7 8] ιβ AB, corr. Ba. De- 
nomin. i£ et σπϑ supplet Ba (item 8). 12 ληφθεὶς AB, 
18 moti Α. 18 τουτέστι B. — 20 πλευρὰν Ba qui add. ἔχει, 
πλευρῶν AB. 99 ἑνὸς ig”... ἐνὸς on9""] ᾱ.. ἃ AB, de- 
nomin. suppl. Ba (item p. 144, 1). 
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quadratus esse 162*, qui facit quadratum, si sub- 
trahitur vel 72? vel 122* vel 152*. 
Pono igitur 
X = 17, X% = 12295 X, = δα], 
Restat ut summa trium aequalis sit 
X, +X, + X,. 
Sed summa trium supposita est 4z et 
X, 4- X, 4- X, 2 342*. 


Fit 
2 a 4 
l g = 17 et g“ = 989 . 
Erit 
28 48 60 
X, agp Lm Ἆ--τες, 


et problema solvunt. 


IY, 

Invenire tres numeros tales ut summae trium qua- 4 
dratus, ab unoquoque numero subtraetus, [residuum] 
faciat quadratum. 

Ponatur summa trium esse 2, et huius summae 
quadratus x°, et sint tres quaesiti 

94, δα, 1025; 
constat unumquemque horum, minus quadrato summae 
trium, nempe minus z?, facere O. 

Sed quum summae trium quadratus pro radice 
manifeste habeat summam trium, hos tres addendo, 
fiet et æ et quoque 1127, 

Fit igitur 
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ἔσται ó uiv a" β, ὁ δὲ p% z, ὁ δὲ y" 1, καὶ ποι- 


οὔσι τὰ τῆς προτάσεως. 


8. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ἴσους τετραγώνῳ, ὅπως σὺν 

6 δύο λαμβανόμενοι τοῦ λοιποῦ ὑπερέχωσι τετραγώνῳ. 

Τετάχθωσαν ol τρεῖς ἴσοι O? ἀπὸ sæ Mā tovt- 

ἐστι «4:8 5β Mà, ὧν ὁ α" καὶ ὁ B” τοῦ y" ὑπερ- 

εχέτωσαν ME ὁ ἄρα y" ἔσται AYL 98, ἵνα καὶ ὁ a” 
καὶ ὁ f^ ὑπερέχωσι τοῦ y" τῇ μονάδι. 

19 πάλιν ὁ β’ καὶ ὁ γ τοῦ αν ὑπερέχουσι O” 
ὑπερεχέτωσαν JYĞ: ἔσται ὁμοίως ὁ «* s ML', καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸν B” ἔχομεν AYL MU. 

λοιπὸν δεῖ τὸν a” μετὰ τοῦ y"" ὑπερέχειν τοῦ f" 
Oo- ἀλλὰ ô α μετὰ τοῦ γ’ τοῦ μέσου ὑπερέχει Sp. 

15 ταῦτα ἴσα C", τουτέστι MiS: καὶ γίνεται ὁ 5 MÑ. 

ἔσται ὁ μὲν a ΜΠΙ’, ὁ δὲ B* ΛΙΛβΙ’, ὁ δὲ ys 


Mp, καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


3 τὰ τῆς προτάσεως] τὸ πρόβλημα Ba. "7/8 ὑπερεχέτωσαν 
Ba, ὑπερεχέτω AB. 8 καὶ ὁ «^ om. Ba. 11 Màl’ ΑΒ, 
corr. Ba. 14 ἀλλ ὁ Ba. μέσου] μὲν δευτέρου Ba. 
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Erit 
2 10 
1 = 98g? X; = 289" X, = 289! 
et proposita faciunt. 
V. 


Invenire ires numeros quorum summa sit qua- ὅ 
dratus et bini simul additi reliquum superent quadrato. 
Ponatur X, + X, + X, = D a radice (x -+ 1), hoc 
est = ϱ) -+ 2x + 1, et sit excessus 
X, + X;— X% = 1, 


ergo erit 
1 
gt σα) Tz, 
ut X, + X, superet X, unitate. 
Rursus 


X,-FX,— X,—U0s sit D—3* 
Erit similiter 
1 
X, =z -- 2 
et per differentiam habemus 
1 1 
Reliquum oportet esse 
X, + X, — X, — U; 
X, -- X,— X, — 27. 


Ista aequentur quadrato 16; fit z — 8. 
Erit 


sed 


X,Q—81, X,—321, X,— 40, 


et proposita faciunt. 
DioruaxTUr, ed. Tannery. 10 
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"άλλως. 

Ζητῶ πρότερον τρεῖς ἀριϑμοὺς ἴσους εἶναι OP. 
ἐὰν δὲ συνϑῶ δύο ἀριϑμούς, οἷον τὸν ὃ καὶ τὸν 9, 
καὶ ζητήσω τίς D), προσλαβὼν τὸν vy, ποιεῖ Γη», εὖ- 

s ρήσω τὸν ἐς. καὶ ἔσονται οἱ τρεῖς O% ἴσοι ἑνὶ Γη». 

λοιπὸν ἀπῆκται εἰς τὸ ξητῆσαι εὑρεῖν τρεῖς ἀριθ- 

μοὺς ὅπως σὺν δύο τοῦ λοιποῦ ὑπερέχωσι δοϑέντι 

ἀριϑμῷ, ὁ μὲν «* μετὰ τοῦ f"", τοῦ y", MÀ' ὁ δὲ 

B% μετὰ τοῦ y^", τοῦ a, ΜΙϑ' ὁ δὲ y^ μετὰ τοῦ a^", 
10 τοῦ f^", ταῖς M 1ς. 

τοῦτο δὲ προδέδεικται καὶ ἔστιν ὁ μὲν a Mx, ὁ 
δὲ g^ MEL, ὁ δὲ ys MuB[', καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς 
προτάσεως. 

56. 
15 — Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ἴσους τετραγώνῳ, ἵνα σὺν 
δύο λαμβανόμενοι ποιῶσι τετράγωνον. 

Τετάχθωσαν ol τρεῖς ἴσοι O”, 1Υα 5 β Ma ὁ δὲ a 
μετὰ τοῦ B", ΔΥᾶ' λοιπὸς ὅρα ὁ y" ἔσται 5β Mà. 
πάλιν, ἐπεὶ ζητοῦμεν vov P” μετὰ τοῦ y?" ποιεῖν Γη», 

οοποιείτω οἵα Mansi ἀπὺ πὶ sä Λι Ma καί εἰσιν 


3 ἀριθμοὺς] τετραγώνους add. Βα, εἶναι om. Ba. 
8 ἀριθμούς] τετραγώνους Ba. 9 τοῦ «™ om, AB, suppl. Ba. 
10 ταῖς M ἧς] μονάδες is Ba. 11 ςβ Mà on. ΑΒ, suppl, 
Ba. Post O”, A in mg. (m. rec.) πεήρονον. T. s " ἐνὸς p 


αὐτὸς ἄρα ὁ Q” ἔσται δννάμεως μιᾶς s" r 
καὶ ἔστω ὁ Ba. 19 πάλιν ... ποιείτω (50)} na δὲ ME 
δεύτερος μετὰ τοῦ τρίτου Ba. 
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Aliter.") 


Quaero primum tres numeros [quadratos] quorum 6 
summa sit quadratus. 

Si addo duos numeros [quadratos] ut 4 et 9, et 
quaero quis quadratus, addito 13, faciat quadratum, 
inveniam 36, et horum trium quadratorum summa 
erit quadratus. 

Reliquum deductum est ad quaerendum: invenire 
tres numeros tales ut binorum summa reliquum superet 
proposito numero, nempe sit 

X,4-X,— X,—4, X,-X,— X,—9, 

X, + X, — Χι = 86. 
Quod supra monstratum est.?) 
Erit 
Χ,--20, X,—0., X,—22i, 
et proposita faciunt. 
YL 

Invenire tres numeros quorum summa sit quadra- 7 
tus et tales ut bini quomodocumque simul additi qua- 
dratum faciant. 

Ponatur summa (X, + X, + X,) = O, esto 


z?--2z- 1. 
Sit autem 

X, p X, — 25 
erit ergo reliquus 


Rursus, quum postulatur fore 
Xx -- Χι--Ώ, sit z*--1-— 2z, 


1) Haec solutio altera valde elegans scholiastae vix tribui 
potest. Nihilominus ob textum eam suspicari licet, 
2) Cf. I, xvi. 
10* 
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οἵ τρεῖς AY ἄδβ Mē λοιπὸς ἄρα ὁ «^ ἔσται 5 δ’ ἀλλὰ 
καὶ σὺν τῷ D" τέτακται Ya, ὃ ἄρα [5 ἔσται AYĞ 
Λ5 ὃ. 

δεήσει ἄρα καὶ τὸν a^ μετὰ τοῦ y" συναγόμενον 

656 Ma ἰσῶσαι O”: ἔστω ἴδος Mra, καὶ γίνεται 

ὁ 5 Mx. 

ἔσται ὁ μὲν «a Mz, ὁ δὲ g^ Mix, ὁ δὲ γ Mya, 


καὶ ποιοῦσι τὸ ἐπίταγμα. 


"άλλως. 

0: Γετάχϑωσαν οἱ τρεῖς zl 'ü SB Ma καὶ ἔστω ὁ a” 
καὶ ὁ B^ 4Υ8, λοιπὸς ἄρα ὁ y" ἔσται 5β Μα. ἔστω 
δὲ καὶ ὁ B” μετὰ τοῦ y" 4ἵᾷ M&ASB, ὧν ὁ y^ 
sB Ma: λοιπὸς ἄρα ὁ B% ἔσται 4Υ8Λ3δ. ἔστι δὲ 
καὶ ὁ α’ μετὰ τοῦ f" 4ἵα, ὧν ὁ f", 418Λ5δ" 

15 λοιπὸς ἄρα ὁ us ἔσται sò. καὶ οἱ τρεῖς συντεϑέντες 
ποιοῦσι τὸν ἐπιταχϑέντα O”, AYasp Mà, καὶ ὁ a” 


μετὰ τοῦ β'", καὶ ὁ B5 μετὰ τοῦ y ποιοῦσι O”, 


10 καὶ om. B, non Βα. 1i ὁ ante β΄’ om. Ba. 
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a radice nempe z — 1. Est summa 
X, ἠ- Χὶ 1- Χι -- x6 224-1; 
ergo reliquus erit X, = 4α. 
Sed positus est X, + X, = 2*; ergo erit 
X, = 2 -- 4x. 
Oportebit adhuc X, + X,, hoc est 6z + 1, 
aequari O. 
Sit C) = 121, εἰ fit z = 90. 
Erit 
X, = 80, ἂν -- 520, X,-41, 


et conditioni satisfaciunt. 


Aliter, ") 
Ponatur 


X, -- X, -- X, ο) Ἴ- 93 -|- 1. 


Sit autem 
X, dT X, — 25 
ergo reliquus X, = 2z + 1. 


Sit alias 
X, X,-—2*4-1— 22; 
quum sit 
ergo reliquus X, — z* — 4z. 
Sed 
X, T X, -- αὖ 
quum sit 
X; a αἱ "- 4z, 


ergo reliquus X, = 4z. 
Sic summa trium facit propositum quadratum, 
z* + 2x + 1, et X, + ἂν, sicut X, + X, facit D. 


1) Hanc secundam solutionem ex vetere commentario in 
textum defluxisse censeo. 
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δεήσει ἄρα καὶ τὸν y” μετὰ τοῦ o?" συναγόμενον 
s 
sS Mä, ἰσῶσαι CQ"* ἔστω M Ac, καὶ γίνεται ὁ 5 λε. 
S λς As 
ἔσται ὁ μὲν «^ gu, τουτέστιν Gu, ὁ δὲ Q^ τπε, 


15 
ὁ δὲ y^ vvs, καὶ ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


5 é. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ, ὅπως σὺν 
δύο λαμβανόμενοι ποιῶσι τετράγωνον. 
Ζητῶ πρότερον τρεῖς ἀριϑμοὺς (L5, ἵνα ὦσιν 
ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ, ὧν τὸ [' τῆς συνθέσεως τῶν τριῶν 
10 μεῖζόν ἐστιν ἑκάστου. 
τετάχθω οὖν ὁ μὲν «s 418, ὁ δὲ B* AYasB Ma, 
καὶ ἔστιν αὐτῶν ἡ ὑπεροχὴ 3B Ma ἐὰν δὲ προσθῶ 
τῷ fg" τοὺς B 5 Mà, γίνεται ὁ y^ 4*4 sò MB ταῦτα 
ἴσα D? τῷ ἀπὸ πὶ 54Λι Λη. γίνεται ὁ C^, SYE 


* 
15 ξδ ASTE ἴσος 4ἴᾳ3δ M B, καὶ γίνεται ó s EB, rovt- 
t 
έστι λα. 
ἔσται ὁ μὲν a λξα, ὁ δὲ g^ ἄχπα, ὁ δὲ y", Bva, 
καὶ ποιοῦσι τὸ πρόβλημα τὸ ξητούμενον, τουτέστι τρεῖς 
Oos ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ, καὶ ἔστι τῶν τριῶν τὸ L' μεῖξον 
20 ἑκάστου αὐτῶν. 
Νῦν ἔρχομαι ἐπὶ τὸ προβεβλημένον, τουτέστιν eù- 


2—4 Denomin. suppl. Βα, 8 τετραγώνους suppl. Ba et 
Xylander; fortasse ἀριθμοὺς delendum est, 10 μείζων AB, 


μείζον Ba (item 19). 18 τοὺς ss β Ba. s ĝ om. AB, 
euppl Ba. 14 τῷ] τὸ A. 16 et 16 Denominatores 
suppl. Ba. 
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Oportebit adbuc X, + X,, hoc est 6z + 1, 
aequari O. 


Sit O = 36, οἱ fit s=". 
Erit 
140 840 386 456 
χι -------ᾱ» X,Q— X o-L 


et problema solvunt. 


VII. 


Invenire tres numeros in differentia aequali, et 9 
tales ut bini quomodocumque additi quadratum faciant. 

Primum quaero tres quadratos in differentia aequali 
et quorum trium summa dimidia maior sit quovis 
ipsorum. 

Ponatur igitur 


Οι, --ἳ, 0,22*'--2z-4-1; 


horum differentia est 2z -]- 1; sed si ad D, addo ista 
2z -+ 1, fit 
D, = αὖ -|- 43 + 2. 
Aequatur O a radice (x — ἃ), fiet O 


a* + 64 — 16z = αἳ + 4 +2 
unde 
6 
90 


31 


2 vel 3$" 


Erit 
C, = 961, O, = 1681, O; = 2401, 
et quaesitum problema solvunt, hoc est invenire tres 
quadratos in differentia aequali et quorum trium 
summa dimidia maior sit quovis ipsorum. 
Nunc venio ad prius propositum, hoc est invenire 
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ρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ, ὅπως σὺν δύο 
λαμβανόμενοι ποιῶσι O”. ξητῶ πρότερον τρεῖς O%s 
ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ" τοῦτο δὲ προδέδεικται, καί εἶσιν οἱ 
Da, ὁ «* Oba, ὁ B% agta, ὁ y" pva. 

5 νῦν δεῖ εὑρεῖν ὅπως ὁ α” καὶ ὁ B^ ποιῶσι M Dia, 
ὁ δὲ B5 καὶ ὁ y*5 CMY βυα (ἐνήλλακται γὰρ διὰ τὴν 
ὑπεροχήν), ὁ δὲ 9" καὶ ὁ a” M αχπα. 

Τετάχθωσαν οἳ τρεῖς 5ᾱ, καὶ ἐπεὶ οἱ τρεῖς εἰσιν 
Sü, ἐὰν ἄρα ἀφέλω τὰς τοῦ o^" καὶ f" Μλξα, ἔξω 

10 τὸν y”, sžAM Déa. καὶ πάλιν ἐὰν ἀπὸ Sà ἀφέλω 
τὰς τοῦ p” καὶ y" M Bva, ἔξω τὸν «*', S&CANM βυα' 
καὶ πάλιν ἐὰν ἀπὸ 5ᾱ ἀφέλω τὰς τοῦ y" καὶ a” 
M ἄχπα, ἔξω τὸν b”, 3 αν A M ἄχπα. 

λοιπόν ἐστι τοὺς τρεῖς συντεϑέντας ἴσους εἶναι s, 

ι καὶ γίνεται ὁ $ poxa L'. 

καὶ ἔσται ὁ μὲν a* Monl’, ὁ δὲ 85 Moul’, ὁ 
δὲ y5 M agb [', καὶ μένει τὸ ἐπίταγμα. 


1 τρεῖς om. AB, suppl. Ba. 4 ὁ δὲ δεύτερος Ba, 
6 M supplevi. τὴν] ἴσην addit Ba. 10 54] καὶ πρῶτον 
AB, corr. Ba. ἀπὸ om. B. 11 AM ve .... B” 54 (18) 


suppl Ba; ἀπὸ (19) addidi. 16 καὶ ἔσται ..... , αφξ [' (11) 
om, Da. 
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ires numeros in differentia aequali et tales ut bini 
quomodocumque additi quadratum faciant. 
Primum quaero tres quadratos in differentia aequali 
ut modo demonstratum est; sunt tres quadrati 
O, = 961, O, = 1681, O, = 2401. 
Nunc oportet esse 
X, + X,— 961, 
X; + X, = 2401, 
invertendo ordinem propter differentiam, et 
X, + X, = 1681. 


X, + X: + XQ = T; 
quum summa trium sit x, si subtraho 
X, + X, nempe 961, 


Ponatur 


habebo 
X, = x — 961. 


Rursus si ab æ subtraho 
2401 -— X, 4- X3, 
X, = z — 2401, 

εἰ si tandem ab æ subtraho 
1681 = X, + X,, 


habebo 


habebo 
Restat ut sit 
X, +X +X =r 
et fit í 
Erit 


X, -- 1201, Χι-- 8404, X,-— 15604, 


et constat propositum. 
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η. 
᾿Αριθμοῦ τινος δοθέντος, προσευρεῖν ἑτέρους τρεῖς, 
ὕπως ὁ συγκείµενος ἐκ δύο ὁποιωνοῦν προσλαβὼν τὸν 
δοϑέντα ποιῇ τετράγωνον, ἔτι δὲ καὶ οἱ τρεῖς ovv- 
6 τεϑέντες καὶ προσλαβόντες vov δοϑέντα ποιῶσι τετρά- 
yovov. 
Ἔστω ὁ μὲν δοϑεὶς My, ô δὲ συγκείμενος ἐκ δύο 
τῶν «c 4ἵᾶ ὃ Mü, ἵνα μετὰ τῶν PM ποιῇ C", 
᾿οἱ δὲ ἑξῆς δύο 41 95 MS, οἱ δὲ τρεῖς «ΥΠ My, 
10 ἵνα καὶ οὗτοι μετὰ My ποιῶσι O”. 
καὶ ἐπεὶ οἱ τρεῖς εἰσι 4Υ8 5η Miy, ὧν οἱ a” δύο 
Aras Mà, λοιπὸς ἄρα ὁ y^ ἐστὶν 3 ὃ Mi. 
πάλιν ἐπεὶ oí τρεῖς εἰσι 418 51 Miy, ὧν ὁ β” 
καὶ y" ἐστὶ AYasg ΝΕ, λοιπὸς ἄρα ὁ u” ἐστιν 
155β ΜΕ. 
ἀλλὰ καὶ ὁ a% καὶ ὁ B^ εἰσι 4Υᾶ sð Mà, καὶ 
λοιπὸς ἄρα ὁ B^ ἔσται AYT s BAME. 
λοιπόν ἐστι καὶ τὸν a?" μετὰ τοῦ y", προσλαβόντα 
M, ποιεῖν O”, ἀλλ᾽ ὁ u” μετὰ τοῦ γ'", προσλαβὼν 
: My, γίνονται 55 Muß. ταῦτα ἴσα O”: ἔστω τῷ Q, 
καὶ γίνεται ὁ 5 My. 
ἔσται ὁ μὲν a5 Máy, ὁ δὲ j^ Mond, ὁ δὲ y" 
MES, καὶ ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


8 ὑποιονοῦν AB, corr. Ba. 12 ἐστι Ba (item 14). 
18 οἱ om, Ba. 14 ἐστὶ om, B. 16 Mò AB, corr. Ba. 
20 ἔσται B, corr. Ba (item p. 156, 7). 
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VIII. 

Numero aliquo dato adinvenire alios tres ita ut 10 
summa binorum quorumvis plus dato faciat quadra- 
tum, et adhuc summa trium plus dato faciat quadratum. 

Sit datus 3 οἱ X, + X, = x°? -- 4z + 1, ut ad- 
dito 3 fiat quadratus. 


Sit autem 
X, X, — 2 -- 6α --- 0 
et X, + X, + X, — αἳ H- 82 -- 189, 
ut etiam addito 3 fiant quadrati. 
Quoniam 
X, 4 X, 4- X, — αἳ 4- δα 4- 15 
et X, 4- X, — αἳ 4- 4x 4- 1, 
reliquus ergo X, — 4s + 12. 
Rursus quoniam 
X, + X, + X; 2 4 δα + 13 
et X, 4- X, — αἲ 4- 02 4- 6, 


reliquus ergo 


X, — 23 4- 1. 
Sed et 
X, 4- Χ, -- αἳ -- Az H l; 
reliquus ergo 
X, -- αἳ --- 2α — 6. 
Restat ut (X, + X) + 3 faciat ΓΙ. Sed 
X, + X, 4-3 = 6x 4- 22. 
Aequentur ista O == 100. Fiet z = 13. 
Erit 
X, = 33, X, = 189, X, = 64, 
et problema solvunt. 
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9. 

᾿Αριϑμοῦ τινος δοθέντος, προσευρεῖν ἑτέρους τρεῖς, 
ὅπως ὁ συγκείμενος ἐκ δύο ὁποιωνοῦν, λείψας τὸν ĝo- 
ϑέντα, ποιῇ τετράγωνον, ἔτι δὲ καὶ οἱ τρεῖς, συν- 

τεθέντες καὶ λείψαντες τὸν δοϑέντα, ποιῶσι τετρά- 
yovov. 

Ἔστω πάλιν ὁ μὲν δοθεὶς My: ὁ δὲ συγκείμενος 
ἐκ τῶν δύο a"' AYa My, ἵνα λείψας τὰς y M ποιῇ 
DO”: of δὲ ἑξῆς δύο «8 SB Mö, οἱ δὲ τρεῖς 414 

1ο $0 ME, ἵνα καὶ οὗτοι, A M, ποιῶσι D”, 

καὶ ἐπεὶ οἱ τρεῖς εἰσι 4Υα 80 MẸ, ὧν ὁ «^ καὶ 
ὁ B^ AYà Mp λοιπὸς ἄρα ὁ y” ἐστὶν 5 ὃ Mò. 

πάλιν ἐπεὶ ó f καὶ ὁ y" εἰσὶ 4ἵα 5β MO, ὧν 
ὁ y* ἐστὶν 5 ὃ MÒ- λοιπὸς ἄρα ὁ p” ἔσται AYE ^ S B. 

15. ἔστι δὲ καὶ ὁ ars καὶ ὁ p AY My, ὧν ὁ p“ 
ἐστι AY AS B* λοιπὸς ἄρα ὁ a” ἔσται 5β M y. 
δεήσει ἄρα καὶ τὸν y" μετὰ τοῦ a? Λ M y ποιεῖν 
D)". ἀλλ᾽ ὁ γ μετὰ τοῦ a” ΑΜ} ἐστιν s5 Mà: 
ταῦτα ἴσα D”: ἔστω τῷ EO, καὶ γίνεται ὁ 5 Mi 
ο ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις: ἔσται ὁ μὲν «a Mxy, ὁ δὲ 
ps Mz, ὁ δὲ y5 Mud, καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προ- 
τάσεως. 


3 λείψας] λήψει A, λήψη B, A Βα. 6 λείψαντες] Λ AB. 

8 a*"] πρῶτος A. leopag Βα, λήψει ΑΒ, 9 δύο ἑξῆς 

Ba. & prius Ba, πρώτου AB. 10 λείψει Ba, λήψει ΑΒ. 
12 ἐστὶ i (item 14 cum Ba). 
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IX. 

Numero aliquo dato, adinvenire alios tres ita ut 11 
summa binorum quorumvis, minus dato, faciat qua- 
dratum, et adhuc summa trium, minus dato, faciat 
quadratum. 

Esto rursus datus 3 et 

X, +X% -- αἳ 43, 
ut subirahendo 3 fiat quadratus. 
Sit autem 
X, X,—32-4-2-r-4-4 
et X, 4- X, -- X, — αἳ -- 45 4- 1, 
ut quoque subtrahendo 3 fiant quadrati. 

Quoniam 
X, 4 X, 4 X,— 23 -ἵ- 4 -- Ἱ, et X,4- X 2-43, 
reliquus ergo X, = 4z 4+ 4. 

Rursus quoniam 

X, + Χι-- αἳ }- δα --4, οἱ X,— zx +4, 
reliquus ergo X, = αἳ — 2z. 

Sed et X, + X, = αἳ 4+ 3, cum X, — αἳ — 2z; 
reliquus ergo X, = 2z 4 3. 

Oportebit igitur et 

X, -+ X, — 3 facere OD. 


X, +X — 3 — 6z + 4. 
Ista aequentur [] — 64. Fiet 
& — 10. 
Ad positiones, Erit 
X, -- 25, X,—80, ἂν -- 44, 
et proposita faciunt, 


Sed 
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b 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ὑπὺ δύο ὁποιωνοῦν 
προσλαβὼν τὺν δοθέντα ἀριθμὸν ποιῇ τετράγωνον. 
Επιτετάχθω δὴ τὸν ιβ. 

5 Ἐπεὶ οὖν ζητοῦμεν τὸν ὑπὸ «^ καὶ B® προσλα- 
βόντα τὸν ιβ ποιεῖν O”, ἐὰν ἄρα ἀπό τινος O% 
ἀφέλω τὸν ιβ, ἕξω τὸν ὑπὸ a” καὶ B®, ἔστω δὴ ὁ 
Cs Mx: ἐὰν ἄρα ἀπὸ τούτου ἀφέλω τὸν ιβ, λοιπὸν 
ἕξω τὸν ὑπὸ c" καὶ B", My. ἔστω οὖν ὃ μὲν «5 

ιο M vy, ὁ δὲ 5 MG, καὶ τετάχϑωσαν ἐν 55 ὥστε τὸν 
ὑπ᾽ αὐτῶν ποιεῖν ΜΡ. καὶ ἔστω ὁ μὲν «* Sip, ὁ δὲ 
B** ἀριϑμοστοῦ «αλ. 

ἐὰν δὲ καὶ ἀπὸ ἑτέρου O” ἀφέλω Mi, ἔξω τὸν 
ὑπὸ P% καὶ y". ἔστω ἀπὸ τοῦ ἴξ' λοιπὸς ἄρα ὁ ὑπὸ 

15 B" καὶ y" ἔσται MÒ. τετάχθωσαν πάλιν ἐν 55: ὥστε 
ποιεῖν τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν Mö, ὧν ὁ B% ἐστιν 5%- λοιπὸς 
ἄρα ὁ y^ ἔσται 3 ὃ. 

δεήσει ἄρα καὶ τὸν ὑπὸ c" καὶ y" μετὰ Mi 
ποιεῖν O”, ἀλλὰ ô ὑπὸ a" καὶ y" ἐστὶ 4Yvf. δεήσει 
ουἄρα AvB μετὰ Muf ποιεῖν O”, καὶ εἰ εἶχον τὸ 
πλῆϑος τῶν vy M τοῦ c" O”, εὐχερὴς ἦν ἡ ἴσωσις. 
ἀλλ᾽ ἐπεὶ οὐ τοῦτο, ἀπῆκταί μοι εἰς τὸ εὑρεῖν δύο 
ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν ᾗ τετράγωνος καὶ ἔτι 
ἑκάτερος μετὰ Mif ποιῇ τετράγωνον' ἐὰν δὲ ἀντὶ 

95 ἀριϑμῶν εὕρω τοὺς τετρογώνουρ, ἔσται ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν 
τετράγωνος. γέγονεν οὖν εὑρεῖν δύο τετραγώνους ὧν 
ἑκάτερος μετὰ Muf ποιεῖ Li". τοῦτο δὲ ῥῴδιον καὶ 


'αὰ,,,.......''»...- 


12 8° om. A 1* m. B, suppl. Βα.  & addidi cum 35 m. A. 


15 τετάχϑωσαν .... 5 ὃ (11) om. B, non Ba. 16 τὸν] 
τῶν Ba. 19 ἐλλ᾽ ὁ Ba. 27 ποιῇ Ἔα. 
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X. 


Invenire tres numeros tales ut productus binorum 
quorumvis plus dato numero faciat quadratum. 

Proponatur iam 12. 

Quoniam postulatur X, X, + 12 facere quadratum, 
si ab aliquo O subtraho 12, habebo X,X,. Sit iam 
O = 25, Si ergo ab eo subtraho 12, reliquum habebo 


X,X, -- 18. 


Sint igitur primus 13, secundus 1, (ut termini) in 
æ ita positi ut productus faciat 13. Esto 


X, = 13s, X% =>. 


Si nunc ab alio quadrato subtraho 12, habebo 
X,X,; esto a 16; reliquus ergo erit X, X, = 4. 
Ponantur item in z ita ut productus faciat 4. 


Sed X, — ti ergo reliquus erit 
X, z= 4z. 


Oportebit igitur et X, X, + 12 facere quadratum. 

Sed 
X, X, = 522°, 

Oportebit igitur 52x? -[- 12 facere quadratum et 
si 18, coefficiens in positione X,, quadratus esset, 
facile tractaretur aequatio. Quum autem non ita sit, 
deducor ad inveniendum duos numeros quorum pro- 
ductus sit quadratus et tales ut uterque addito 12 
faciat quadratum. Sed si loco numerorum inveniam 
quadratos, horum productus erit quadratus. Inveniendi 
igitur sunt duo quadrati, tales ut uterque plus 12 faciat 
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εὐχερῆ, ὡς ἔφαμεν, ποιοῦν τὴν ἴσωσιν. καὶ ἔστιν ὁ 
μὲν ὃ, ὁ δὲ δΧ' ἑκάτερος γὰρ τούτων μετὰ Mi. ποιεῖ 
τετράγωνον. 
Τούτων εὑρεθέντων ἔρχομαι ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς καὶ 
5 τάσσω τὺν μὲν a? 3 ὃ, τὺν δὲ f" 5Χ, τὸν δὲ y" sò”, 
καὶ λοιπόν ἐστι τὸν ὑπὸ a” καὶ y” μετὰ Muf ποιεῖν 
O”. ἀλλ᾽ ὁ ὑπὸ a καὶ y" ἐστὶ 47α. 
AY ἄρα à μετὰ MiB ἴση ἐστὶ ΓΙ». 
πλάσσω τὸν O” ἀπὸ πλευρᾶς sā Νγ' αὐτὸς ἄρα 
1 ἔσται ΟΥ 36 ΜΘ, καὶ γίνεται ὁ 3 [’, καὶ μένει τὸ 
ἐπίταγμα. 
ια. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
λείψας τὸν δοϑέντα ποιῇ τετράγωνον. 
15 ᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν i 
Ἐπεὶ ζητοῦμεν τὸν ὑπὸ a" καὶ B, Λι ΜΙ, ποιεῖν 
Γον, ἐὰν ἄρα τινὶ DO? προσϑῶ Mi, ἔξω τὸν ὑπ᾽ aù- 
τῶν" ἔστω τῷ ὃ. ἔσται ἄρα ὁ ὑπὸ α’”" καὶ B^" Mi. 
ἔστω ὁ «5 Mið ὁ ἄρα f^ ἔσται Ma. καὶ τετάχϑω 
50 πάλιν ἐν 55: ὥστε τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν ποιεῖν Mið, καὶ 
ἔστω ὁ μὲν a% 310, ὁ δὲ pa 33, 
1 εὐχερὲς ΑΒ. ποιῶν B. ἔστι Ba. δ s ante δ΄ 


om, B, non Ba. 10 /’ scripsi, T ΑΒ, γ Ba. 14 λήψει 
AB, A Ba. 
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quadratum. Hoc autem facile est!) et ut diximus 
iractabilem reddit aequationem. Erunt hi numeri 4 


1 
et 3) 


Illis inventis redeo ad primum propositum et pono 


1 1 
X o—4n X—i1 X-is 


Restat ut et X, X, + 12 faciat D. Sed 
X,X,-—2'. ergo αἲ-- 12--[. 
Formo O a radice z + ὃ; erit ipse 
O= z 4+ 6z 4+9, οἱ fit zeli 
Constat propositum. 


uterque enim plus 12 facit quadratum. 


XI. 


Invenire tres numeros tales ut productus binorum 
quorumvis, minus dato, faciat quadratum. 
Proponatur iam 10. 

Quoniam postulatur X, X, — 10 facere quadratum, 
si alicui O addo 10, habebo X, X,; esto C1—4. Erit ergo 
X, X, = 14. 

Sit 
X, = 14; ergo erii X, — |. 
Sed rursus ponantur in z, ita ut productus faciat 14; 


esto 


X,—14z, X% = i. 


1) Secundum problema 1, x, bis quaerantur duo quadrati 
quorum differentia data sit 19. Si ponimus 19 — 6 >< 2, in- 


: —9\? 
9-5] = 16 et (= == 4; si ponimus 12 == 4 >< 8, 


: 8M 
habebimus ( + 3 = τ οἱ ( 3 $) -- » * In utroque pari 
minorem sumemus; uterque plus 12 facit maiorem. 


DioPrBANTUS, ed. Tannery. 11 


veniemus ( 
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πάλιν ἐὰν ἑτέρῳ D" προσθῶ Mi, ἔξω τὸν ὑπὸ 
τοῦ p” καὶ y^" ἔστω τῷ 9' ἔσται ἄρα ὁ ὑπὸ B" καὶ 
jy", Mi9* ὧν ὁ f" ἐστιν üs* λοιπὸς ἄρα ὁ y% 
ἔσται 5 υ9. 

5 δεήσει ἄρα καὶ τὸν ὑπὸ y" καὶ a^" AME (ποιεῖν 
Γ»: ἀλλ᾽ ὁ ὑπὸ y" καὶ aœ AMD γίνεται αγ σὲς 
AM ταῦτα isu D”. καὶ διὰ τὰ ἐν τῷ πρὸ τούτου 
εἰρημένα, ἀπῆκταί μοι εἰς τὸ εὑρεῖν δύο τετραγώνους 
ὧν ἑκάτερος λείψει Mi ποιεῖ τετράγωνον τοῦτο δὲ 

10 ῥάδιον. 

[εὑρήσεις γάρ, ζητήσῃς ἄν τίς τετράγωνος λείψει 
Mi ποιῇ τετράγωνον' καὶ ἐπεὶ ἐάν τινι ἀριϑμῷ προσ- 
τεϑῇ μονάς, καὶ τῶν γενομένων τὸ ἥμισυ τετραγωνί- 
σωμεν, καὶ ἀπὸ τοῦ γενομένου τετραγώνου ἀφέλωμεν 

15 τὸν ἐξ ἀρχῆς, ὁ λοιπὸς πάλιν τετράγωνος ἔσται, προσ- 
τίϑημι ταῖς τ M, Mū, καὶ τῶν γενομένων τὸ ἥμισυ, 
τουτέστι τὰ EL, τετραγωνίδας, ἀπὸ τῶν γενομένων 
MAà*X ἀφελὼν τὰς Mi, ἕξω O” Mx0* ἀπὸ πὶ δ΄. 
τάσσω οὖν τὸν μὲν c" λ δΧ, τὸν δὲ y" AY& δεήσει 


3 à SX scripsi, ἐστιν ὁ 5 A, ἐστιν 5 B, ἐστιν ὁ à^ Ba 
qui sic hanc fractionem falso notat. 5/6 ποιεῖν τετράγωνον 
suppl. Ba. 6 ἀλλ᾽ ὁ ὑπὸ y^" καὶ a^" A M 1 addidi, γί- 
νεται δὲ Ba. οξξ B, corr. Ba. 9 ποιῇ Ba. 11 Lo- 
cum εὑρήσεις... . ποιοῦσι (7^5 (p. 164, 6) suspicari licet; li- 
benter multo simplicius scriberem: καὶ ἔστιν ὁ μὲν 1 δΧ, ὁ δὲ 
ιβ δ΄, οἵτινες κ. τ. ἕ. (p. 104, δ). γὰρ ἐὰν Βα. ξητήσεις 
ΑΒ. 15 τὸ ἐξ B, non Ba. 16 ταῖς M i Ba. 17 £ om. 
E, non Ba. 
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Si rursus alteri quadrato addo 10, habebo X,X,; 
esto [quadrato] 9; erit igitur 
X,X,— 19; sed X, = L ergo X, — 19z. 


Oportebit adhuc X, X, — 10 «facere O. Sed 
X,X, — 10» = 2662? — 10; ista aequanda ΓΙ, 


Secundum ea quae in praecedenti dicta sunt, de- 
ducor ad inveniendum duos quadratos quorum uterque, 
minus 10, faciat quadratum. Quod facile est [et in- 
venies") quaerendo quis quadratus minus 10 faciat 
quadratum. 

Et quoniam, si alicui numero additur unitas, dimi- 
diaque summa quadratur et a quadrato sic formato sub- 
irahimus numerum ab initio sumptum, residuus rursus 
quadratus erit, addo 10 et 1, dimidiam summam, 


nempe δα, quadro et ab eo qui fit, 30i, subtrahens 
10, quadratum habebo 207 a radice 44. 
Pono*) igitur X, — 302 et X, = αἲ, 


1) Vix ea quae uncis inclusi genuina credo, Satis erat 
dicere ut in praecedenti: ‘Erunt hi quadrati 304- et 124; 
uterque enim minus 10, facit quadratum.’ 

i nempe (secundum II, x) ponimus 10 — 10 >< 1, invenien- 
tur quadrati quorum differentia sit 10: [—— x) = 304 et 

10 — 1 

2 

2 — ο) 
( I 3 = 124 et (imi = Στ -. In utroque pari maiorem 
quadratum sumemus. 

2) Melius dictum fuisset: X, X, = 804 εἰ X, X, =z. 
Sed numeros avoxiliares, de quibus agitur, ad postulatos sic 
referri et longiore via obtineri, omnino displicet. 

11* 


3 
) = 204. Si ponimus 10 = 5 >x< 2, inveniemus: 
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ἄρα καὶ ἀπὸ 4'x ἀφαιρεθεισῶν Mi τὸν λοιπὸν yi- 
νεσθαι D". AY ἄρα &/N Mi ἴση ἐστὶ O” πλάσσω 
τὸν O” ἀπὸ πὶ sa AMB αὐτὸς ἄρα ἔσται 418 
ΛΙ ὃ ΛΑ 5, καὶ γίνεται ὁ 5 MPL. ἐπεὶ ἔταξα τὸν y” 
5 4Υᾶ, ἔσται ιβ δΧ. ἔστι δὲ καὶ ὁ a” λδχ' οἵτινες 
A M ποιοῦσι DI^] 

Έρχομαι ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς ζητούμενον καὶ τάσσω 
τὸν a” 3Λ δΧ, τὸν δὲ f^ sX, τὸν δὲ y" 5ιβ δΧ, 
λοιπὸν δὴ τὸν ὑπὸ a" καὶ y" γίνεσθαι AYTO L ι5Χ" 

10 οὗτος ἄρα A Mi ἴσος ἐστὶ O”: καὶ ἵνα ὅλαι AY ὧσι, 
ποιῶ αὐτὰς ιβ", 

ΔΎ ἄρα Dx? Λ ρξ ἴσαι O? τῷ ἀπὸ π᾿ sot 
AM, τουτέστι AY ελκϑ MÓ/NStTQ. καὶ γίνεται 

ο 
ὁ 5 js, 
- of 
15 ἔταξα τὸν «" 84A δΧ, ἔσται ασμ δΧ' τὸν δὲ B” s*, 
pa of 
ἔσται of' τὸν δὲ y" 5ιβ 0X, ἔσται φβ δΧ' καὶ μένει 
τὰ τῆς προτάσεως. 
ιβ. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὕπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
20 προσλαβὼν τὸν λοιπὸν ποιῇ τετράγωνον. 
᾿Επεὶ ξητοῦμεν τὸν ὑπὸ a% καὶ (^ προσλαβόντα 


1 καὶ ὁ ἀπὸ B, non Ba. 9 δὴ A, δεῖ B, unde pro yi- 
νεσϑαι suppl Βα: λείψει Mi γίνεσθαι τετράγωνον, ὁ δὲ ὑπὸ 


πρώτου καὶ τρίτου ἐστὶ. 14 μα’ Βα, μονὰς μία AB, ᾗι i T. 
" 


ἃ μα A rec, m, 15/16 Denom. suppl. Ba, numeros δῦλξα, 
μα τη 


of, BF exhibet Auria. 
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Oportebit quoque, si ab z? subtraho 10, fieri qua- 
dratum; ergo 2*— 10 = O, quem formo a radice 
(z — 9); erit ipse C = αἳ + 4 — 4z et fit z = 34. 
Posui X, = 2°, erit 122: sed iam habemus X, — 304- 
Ambo illi, minus 10, faciunt quadratos.] 

Revertor ad primum quaesitum et pono 


1 
Χ, --(501}α, xX =}, x, —(121)z, 
et insuper nempe fieri 


X, X, = (310 5 4) 2. 
Iste, minus 10, aequalis est 2; ut autem coefficiens z* 
integer sit, 16** eum sumo. Ergo 
59292* — 160 — O a radice (ΤΊς — 2), 
hoc est 
= 09292? + 4 — 308z, 


et fit 
41 
το. ΤΊ . 
Posui 
1940... 
Χι -- (201), erit — t, 
X; — — [à erit πι 
502 ! 
X, = (12 1}α, erit ——7, 
et constat propositum. 
XII. 


Invenire tres numeros tales ut productus binorum 14 
quorumvis plus reliquo faciat quadratum. 
Quoniam quaerimus X, X, + X, facere D, si 
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τὸν λοιπὸν ποιεῖν O”, ἐὰν ἄρα ἐκθέμενού τινα O”, 
µέρος μέν τι αὐτοῦ τάξωμεν τὸν y", τὸν δὲ λοιπὸν 
τὸν ὑπὸ «^ καὶ f^", λύσομεν ἓν τῶν ἐπιταγμάτων. 
πεπλάσθω ὁ O” ἀπὸ sa My: αὐτὸς ἄρα ἔσται 41 
656 MP τετάχθω ὁ y5 M^ λοιπὸς ἄρα ἔσται ὁ ὑπὸ 
a καὶ f^" AY& SE. τετάχϑω ὁ a" 34" λοιπὸς ἄρα 
ὁ B” ἔσται (5ᾱ MG. δεήσει ἄρα καὶ τὸν ὑπὺ B^" καὶ 
p προσλαβόντα τὸν o?" καὶ γινόμενον» Si M và ἴδον 
εἶναι O? καὶ ἔτι τὸν nò y" καὶ a?" προσλαβόντα 
1 τὸν B” καὶ γινόμενον 51 MZ ἴσον πάλιν γίνεσθαι 
D”, καὶ γίνεται διπλῆ ἡ ἰσότης, καὶ ἔστιν αὐτῶν 
ὑπεροχὴ M μη. 
δεήσει ἄρα εὑρεῖν δύο τετραγώνους ἐν ὑπεροχῇ 
Mug τοῦτο δὲ ῥάδιον καὶ ἀπειραχῶς γίνεται" καὶ 
15 ἔστιν ὁ μὲν ἐλάσσων Mis, ὁ δὲ μείξων MEO, καὶ πρὸς 
ὁποῖον ἂν αὐτῶν ποιήσωμαι τὴν ἰσότητα, εὑρήσω τὴν 
ὑπόστασιν τοῦ 55ὔ' ἐάν τε γὰρ φήσωμεν τὰς τοῦ μεί- 
ξονος MEO ἴσας εἶναι 51 Mvò, συνάγεται ὁ 5 Mà 
ἐάν τε πάλιν φήσωμεν τὰς τοῦ ἐλάσσονος MIS ἴσας 
99 εἶναι 31 M3, συνάγεται ὁ 5 Ma. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a5 Mū, ὁ δὲ 
B5 Mt ἔστι δὲ καὶ ὁ y^ Mẹ, καὶ ποιοῦσι τὸ ixi- 
ταγμα. 
ιγ. 
355. Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὕπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
λείψας τὺν λοιπὺν ποιῇ τετράγωνον. 
8 λύσωμεν ΑΒ. 5 τετάχϑω ὁ y" MƏ A supra lineam 
2* m., om, B, ἔστω δὲ ὁ τρίτος M9 suppl. Ba, ἐὰν ἄρα ἀπὸ 


selon dgio MẸ Auria. 7/8 Supplevi cum Ba nisi quod 
addidi ἄρα post δεήσει et καὶ γινόμενον scripsi pro τουτέσει. 


Auria dat: 5 ἃ MẸ’ δεήσει ἄρα καὶ τὸν ὑπὸ β΄ καὶ γ΄ μετὰ τοῦ 
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sumpto aliquo quadrato, partem quandam ipsius po- 
nimus X,, et reliquam X, .X,, unam conditionem sol- 
vemus, 

Formetur O ab (x + ὃ); erit ipse 2? + Θα + 9. 
Ponatur X, = 9; ergo residuus X, X, = z* -+ θα. 
Ponatur X, = z; ergo reliquus X, = <s + 6. 

Oportebit igitur et ἂν Χι + X,, qui fit» 

10α + 54, = 0, 
et adhuc X, X, + X,, qui fit 10ᾳ + 6, = O. 

Fit dupla aequatio, et est illorum differentia 48, 
Oportebit igitur invenire duos quadratos quorum 
differentia sit 48; quod est facile et fit infinitis modis. 

Tales sunt minor — 16 et maior — 64; cuilibet 
horum aequationem faciam, valorem z inveniam. Si 
enim dico maiorem 

64 = 10x + 54, concluditur v = 1; 
si rursus dico minorem 
16 = 10x + ô, concluditur v = 1. 

Ad positiones. Erit X, = 1, X, — 7; est autem 

X, = 9, et conditioni satisfaciunt. 


XIII. 


Invenire tres numeros tales ut productus binorum 
quorumvis minus reliquo faciat quadratum. 


α΄ ποιεῖν [Ἴ. ἀλλὰ ὁ ὑπὸ β’ καὶ γ΄ μετὰ τοῦ α΄ ἔσει 51 M võ- 
δεῖ ἄρα. 10 καὶ γινόμενον scripsi, ἀριθμὸν γίνεσθαι AB, 
τουτέσειν Ba, ἴσους γίνεσθαι [Ἴ’ Auria qui pergit: 51 ἄρα MẸ 
A Bo, — wg Γ] καὶ x. v. ἕ. (11). 18 δεήσει.... M im (14) 

19 ἐλάττονος B, non Ba. 20 τ Ba, à A, 
bL B σος λείψας Βα, λήψει A, λήψη B. 
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Τετάχθω ὁ a" sū, ὁ δὲ β’ sa Mö ὁ ἄρα ὑπ᾽ 
αὐτῶν ἔσται A&S. δεήσει ἄρα τοῦτον λείψαντα 
τὸν y" ποιεῖν O”: ἐὰν οὖν τὸν y” τάξω 5 ὃ, (λυϑή- 
σεται ἓν τῶν ἐπιταγμάτων. 

5. δεήσει ἄρα καὶ τὸν ὑπὸ B” καὶ y" λείψαντα τὸν 
a” ποιεῖν D», καὶ τὸν ὑπὸ y" καὶ c?" λείψαντα τὸν 
B^ ποιεῖν O”: ἀλλ᾽ ὁ μὲν ὑπὸ f" καὶ y?" λείψας τὸν 
a?" ἐστι AY Ó sie, ἴσος O”: ὁ δὲ ὑπὸ y” καὶ a?" λείψας 
τὸν ff" ἐστι AYS Λ5ᾶ Me ἴσος Ci". 

19 καὶ γύνεται πάλιν διπλῆ ἡ ἴσωσις' τῆς γὰρ ὑπερ- 
οχῆς αὐτῶν τυγχανούσης Sie M à, ζητῶ δύο ἀριθμοὺς 
ὧν τὸ ὑπὸ ποιεῖ Sig MÔ εἰσὶ δὲ MÒ καὶ 35 Mà. 

πάλιν οὖν ἢ τῆς συνθέσεως τούτων τὸ ἥμισυ ἐφ᾽ 
ἑαυτὸ ἴσον ἐστὶ τῷ μείξονι, ἢ τῆς ὑπεροχῆς τὸ ἥμισυ 


* 
15 ἐφ᾽ ἑαυτὸ ἴσον τῷ ἐλάσσονι, καὶ συνάγεται ὁ 3 κε. 


ἔσται ὁ μὲν a" κε, ὁ δὲ β” ge, ὁ δὲ y^ g, καὶ 
μένει τὰ τῆς προτάσεως. 


ιδ. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
2 προσλαβὼν τὸν ἀπὸ τοῦ λοιποῦ τετράγωνον ποιῇ të- 
τράγωνον. 


3—6 Suppl. Βα: λύσωμεν tv τῶν ἐπιταγμάτων. λοιπὸν δὴ 
καὶ τὸν ὑπὸ δευτέρου καὶ τρίτου Λ τὸν πρῶτον ποιεῖν τετρά- 
γωνον καὶ ἔτι (omisso καὶ 6). Auria λοιπὸς ἔσται [J^ δεήσει 
ἄρα καὶ τὸν ὑπὸ β΄ καὶ γ΄ Λ τοῦ « —— άγονα, A in 
mg. 33 m.: κείµενον’ ἔσται ὁ ὑπὸ a^" καὶ B A τοῦ y"" ποιῶν 
O”: δεήσει ἄρα τὸν ὑπὸ B καὶ y” A τοῦ a?" ποιεῖν o” 
καὶ ἔτι τὸν ὑπὸ y” καὶ o?" A τοῦ p^" ποιεῖν ^ aa (1). 
quibus mea conflavi. 6 καὶ πρώτου Ba, ἀριϑμοῦ à τ tei- 
μοῦ ἐνὸς B. 19 ποιῇ Ba. εἰσὶ Ba, ἔστι AB. 
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Ponatur 
X =z, X%ġ =z + 4; 
X, X; = αἳ -d- 45. 


Oportet istum, minus X,, facere quadratum; ergo, 
si pono X, = 4z, (unam conditionem solvemus. 
Oportebit adhuc 


X,X, — X, facere DY, 
X,X, — X, facere D. 


erit ergo 


et 


Sed 
X,X, — X, est 42? + 15s = O 


et X,X, — X, est 42* — x —4 — 0, 


et fit rursus dupla aequatio, Quum illorum differentia 
sit 16ᾳ -+ 4, quaero duos numeros quorum productus 
sit 16x + 4; sunt hi 4 et 4z 4+ 1. 

Rursus igitur vel horum dimidia summa in se- 


ipsam aequalis est maiori vel dimidia differentia in 


. "ew a 25 
seipsam aequalis minori, et concluditur x == ;-. 


20 
Erit 


25 105 100 
X, — ai! X, -- το, X, 0; 
οἱ constat propositum. 
XIV. 


Invenire tres numeros tales ut productus binorum 16 
quorumvis, plus quadrato reliqui, faciat quadratum. 


B, non Ba. 14 τῆς ὑπεροχῆς Ba, τις ὑπερέχη Α, τις ὑπερ- 
έχει B. 15 ἐλάττονι B, non Da. 15/16 Denom. suppl. Ba 
(item p. 170, 7 et 8). 20 ro? om. B. 
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Τετάχϑω ó a” sa, ὁ δὲ p” sð MÒ, ὁ δὲ y5 Mà, 

ἵνα ᾗ λελυμένα δύο τῶν ἐπιταγμάτων. 
λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ὑπὸ y"" καὶ a^" προσλαβόντα 
τὸν ἀπὸ τοῦ B”, ποιεῖν D". ἀλλ᾽ ὁ ὑπὸ y" καὶ αν 
5 προσλαβὼν τὸν ἀπὸ τοῦ D" ποιεῖ AYT 3λγ Mig 
ταῦτα ἴσα C)" τῷ ἀπὸ πλευρᾶς 96 Λ ΛΕ τούτεστι 


07 
ΔΎ ig Mzee ΛΝ 9μ' καὶ γίνεται ὁ 5 9, 
ἔσται ὁ μὲν a 9, ὁ δὲ p Tan, ὁ δὲ y" op, καὶ 
ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 

10 LE. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὕπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
προσλαβὼν συναμφότερον ποιῇ τετράγωνον. 

Πάντων δὴ δύο τετραγώνων κατὰ τὸ ἑξῆς ὁ ὑπὸ 
προσλαβὼν συναμφότερον ποιεῖ τετράγωνον. 

15. Τετάχθω τοίνυν ὁ μὲν a MÓ, ὁ δὲ f5 MO, ἵνα 
6 ὑπ αὐτῶν γενόμενος [15 Más, προσλαβὼν ovv- 
αμφότερον, ποιῇ LJ". λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ὑπὸ p” 
καὶ y" προσλαβόντα συναμφότερον καὶ ἔτι τὸν ὑπὸ 
y" καὶ α’”" προσλαβόντα συναμφότερον ποιεῖν O”. 

2 τετάχϑω ὁ y" SẸ, καὶ γίνεται ὁ ὑπὸ f" καὶ y"", 
προσλαβὼν συναμφοτέρους, 51 M8 ἴσος OP, καὶ ἔτι 
ὁ ὑπὸ y" καὶ a”, προσλαβὼν συναμφοτέρους, 3 Mà 
ἴσος O? καὶ γίνεται πάλιν καὶ ἐνταῦθα διπλῆ 7) ἴσωσις 
καὶ ἔστιν ἡ ὑπεροχὴ SEME ξητῶ οὖν πάλιν δύο 

25 ἀριθμοὺς ὧν τὸ ὑπό ἐστιν St Mt. καί εἰσιν ὧν τὸ 


1 & prius Ba, om. ΑΒ. 5 ποιεῖ Ba, γίνεται B, ποιεῖ 
γί΄' A. καὶ ante M add. Ba. 13 δὴ scripsi, δὲ AB. 
14 so Ba. 16 ὃ, ὁ δὲ M om. AB, suppl Ba. 21 9 Ba, 
om. AB. 25 ἐστι Ba. ὧν τὸ ὑπὸ ποιεῖ τὴν ὑπεροχὴν 
(p. 172, 1) om. Βα. 
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Ponatur 
X =r, X=4z+4, X,—1, 
ut satisñat duabus conditionibus. 
Restat ut X, X, + X,' faciat quadratum. Sed 
X, X, + X, facit 16x? + 33x + 16. Ista aequen- 
tur O a radice (4x — 5), hoc est 162} -- 25 — 402; 


y 
fit. 2 = 78^ 
Erit 
X, =9, X, = 328, X, = 73, 
et problema solvunt. 
XV. 


Invenire tres numeros tales ut productus binorum 
quorumvis plus summa amborum faciat quadratum. 
Quorumvis iam quadratorum duorum ex ordine 
sumptorum productus plus summa amborum facit 
quadratum. 
Ponatur igitur 
X -«-4, X,-—9, 


ut productus, quadratus nempe 36, plus summa am- 
borum, faciat quadratum. Restat ut et 
Χ, Χι + (X; + X, et adhue X,X, 4- (X, + Xj) 
faciant quadratos. 
Ponatur X, = z. Fit 
X,X, + (X, + X) = 10r +9 — OD 
X,X, + (X, + X) = ὅσ--4 -- Ὁ. 
Et rursus fit hic dupla aequatio et est differentia 


δα -+ 5. Quaero igitur rursus duos numeros quorum 
productus sit δα + δ. 
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ὑπὸ ποιεῖ τὴν ὑπεροχήν, ὃς μὲν sä Mà, ὃς δὲ Mz. 
καὶ ὁμοίως [τὸ ἐν τῷ δευτέρῳ] ἢ τῆς συνθέσεως aù- 
τῶν τὸ ἥμισυ ἐφ᾽ ἑαυτὸ ἴσον τῷ μείξονι ἢ τῆς ὑπερ- 
οχῆς τὸ ἥμισυ (ἐφ᾽ ἑαυτὸ» ἴσον τῷ ἐλάσσονι, καὶ yi- 
δγεται ὁ 5 Mx. 
καὶ ἔστιν ὁ μὲν a" MÒ, ὁ δὲ β MO, ὁ δὲ γ» 
ΛΊκη. καὶ ποιοῦσι τὰ τῆς προτάσεως. 


᾿άλλως. 
Εὑρεῖν ἀριϑμοὺς τρεῖς ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
10 προσλαβὼν συναμφότερον ποιῇ τετράγωνον. 
Τετάχϑω ὁ μὲν αὖ 5ᾱ, ὁ δὲ p” MP, καὶ γίνεται 
ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν μετὰ συναμφοτέρων SÖ My: ταῦτα ἴσα 
[je- ἔστω Mx, καὶ γίνεται ὁ 5 MEL. ἔσται ὁ μὲν 
«a5 MEL, ὁ δὲ 85 My, καὶ λέλυται fv τῶν èin- 
15 ταγμάτων" ὁ γὰρ ὑπ᾽ αὐτῶν μετὰ συναμφοτέρων ποιεῖ 
τὸν κε D)". δεήσει ἄρα καὶ τὸν ὑπὸ β’' καὶ y", καὶ 
ἔτι τὸν ὑπὸ y" καὶ «a, προσλαβόντα συναμφότερον, 
ποιεῖν O”, 
τετάχϑω ó y" 5ᾱ, καὶ γίνεται ὁ μὲν ὑπὸ B” καὶ 
99 y?" προσλαβὼν συναμφότερους πάλιν 5 ὃ My, ὁ δὲ ὑπὸ 


9 roig ἐν Βα. τὸ ἐν τῷ δευτέρῳ interpolata censeo. Non 
secundus liber (II, x), sed problema IIT, xni, (τὸ δεύτερον πρὸ 
τούτου) indicatur. 4 ἐφ᾽ ἑαυτὸ suppl. Ba. ἐλάττονι B, 
non Ba. 7 τὰ τῆς προτάσεως Α Ba, 3 πρόβλημα B. 8 4]- 
λως om. Ba. 9 τρεῖς ἀριθμοὺς Ba. 
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Sunt hi (quorum productus facit differentiam), alter 
æ -+ 1, alter 5, et similiter [quod in secundo')] vel 
horum dimidia summa in seipsam aequalis est maiori, 
vel dimidia differentia in seipsam aequalis minori. 
Fit ᾳ = 28. 

Erit 

X, = 4, X,—9, X,—928, 

et proposita faciunt. 


Aliter.*) 
Invenire tres numeros tales ut productus binorum 18 
quorumvis plus summa amborum faciat quadratum. 
Ponatur 


Χι--α, X,—93. 
X, X, + (X, + ἂν) — 42 4 5. 


Ista aequentur O, esto 25, et fit z = 5; 
Erit 


Fit 


X, =5$, Χι--5. 


Una conditio soluta est; horum enim productus 
plus summa amborum facit quadratum 25. Oportebit 
adhuc et 


Χ, Χα +(X: + ἂν) et XX, +(X; + X) 
facere quadratos. 


Ponatur 
X, = αἱ 
fit ergo: rursus 


LLL 4- X)) e 4x 4- 5, 


1) Vocem ‘similiter’ interpretatus est scholiasta et ad se- 
cundum antecedens problema retulit, non ad secundum librum. 
2) Haec altera solutio omnino genuina videtur. 


— m] 


174 APIOMHTIKQN T. 


y" καὶ «" 35 [΄ Με L', ἴσος ἑκάτερος 75’ καὶ διὰ τὸ 
πλεονάξειν ἐν τῷ ἑτέρῳ τὸ πλῆϑος τῶν S καὶ τῶν M, 
καὶ μηδὲ λόγον αὐτοὺς ἔχειν ὃν O" πρὸς O”, σχολάξει 
ἡ γεγενημένη ὑπόστασις. 

5 — ἐπῆκται οὖν (εἰς τὸ» εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως 
ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν μετὰ συναμφοτέρων ποιῇ τετράγωνον, 
καὶ ἔτι «οἱ μονάδι μείξονες αὐτῶν) πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχωσιν ὃν τετράγωνος πρὸς τετράγωνον. 

᾿Επεὶ ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ ᾗ τετραπλασίων καὶ M y 

10 μείξων, ol μονάδι μείξονες αὐτῶν πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχουσιν ὃν O% ἀρυϑμὸς πρὸς O” ἀριϑμόν, τάσσω τὸν 
μὲν a” 98, τὸν δὲ β’ sò My. δεῖ λοιπὸν τὸν ὑπ᾽ 
αὐτῶν μετὰ συναμφοτέρων ἴσον εἶναι 3. ἀλλ᾽ ὁ ὑπ᾽ 
αὐτῶν μετὰ συναμφοτέρων ἐστὶν AYS 5η My: ταῦτα 

15 ἴδα D”, 

πλάσσω τὸν D” ἀπὸ SB AN MY: καὶ γίνεται ὁ 0%, 


— ć{= LJ * 4 
JAY MOAS καὶ γίνεται ὁ 3 5 τουτέστι y. ἔσται 


" t 
ὁ μὲν a% y, ὁ δὲ 8" μβ τουτέστι Ν ὃ &* καὶ μένει Ev 
τῶν ἐπιταγμάτων. 

399 λοιπόν ἐστι τὸν ὑπὸ B” καὶ y" μετὰ συναμφοτέρων 
ποιεῖν O”. τάσσω τὸν y" 5ᾱ' ἔστι δὲ καὶ ὁ f^ 
Mà εΧ' γίνεται ὁ ὑπ αὐτῶν μετὰ συναμφοτέρων 
9Ξεχ Mó EX ταῦτα ἴσα O”. 


1 a^] Ba addit προσλαβὼν συναμφοτέρουρ quod desiderari 
poteat. 5 εἰς τὸ suppl. Ba. 6 συναμφότερον À, συναµφο- 
τέρον B (item 18, 20). 7 ol μονάδι μείζονες αὐτῶν suppl. 
Ba. 9 τετραπλασίων om. 1* m. A; 98 scripsit τρι 
14 ἐστὶ Ba. 17/18 Denom. hab. AB. 18 M om. Ba. 
20 y*"] Ba addit: καὶ ἔτι τὸν ὑπὸ τρίτον καὶ πρώτου. 38 [Π9] 
AB addunt: ἔστω M πὲ quae omnino delenda sunt. 
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* XX + (Z, + X) = (63)2 51, 


uterque aequalis quadrato. Sed quum in altera for- 
marum coefficientes z et unitatis sint superiores οἱ 
ad coefficientes alterius formae non rationem habeant 
quadrati ad quadratum, inutilis est tentata positio. 
Deductum est ad quaerendum duos numeros tales ut 
productus ipsorum plus summa amborum faciat qua- 
dratum et insuper <ipsi unitate aucii» inter se in 
ratione fiant quadrati ad quadratum. 

Quoniam, si numerus numeri 4P'"* est, plus 3, nu- 
meri illi, unitate aucti, inter se in ratione fiunt qua- 
drati ad quadratum, pono 


Σι --ᾱ, X,-—4z--3. 
Reliquum oportet 
X, X, + (X, + ἂν) 
facere quadratum. Sed est 
X, X; + (X, + ἂν) = 42? 4- δα 4- 8. 
Ista aequentur O, quem formo a (2ᾳ — 3); fit ipse 
O = 47? + 9 — 122, et 


Erit 
X, =2, X, =$ 4l 
et constat una conditio. 
Restat ut X,X, + X, + X, faciat quadratum, 
Pono X, = 2; est autem X, = 4+4. 
Fit 
X,X, + X, + X, = (5;)z +45 = 0. 
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t 
πάλιν ἐπεὶ ὁ μὲν γ' ἐστὶ de ó E a y, ἔσται ὁ 


ὑπ᾽ αὐτῶν μετὰ συναμφοτέρων 5 » My 7 ταῦτα ἴσα O”, 
ποιῶ τοὺς 55 &* MÖ” ἐπὶ τὸν zë ο 50λ 


Mt ἴσοι O”: καὶ ὁμοίως τὰ τοῦ s% M 7 ἐπὶ τὸν ϱ' 
5 γίνονται 39A MÀ ἴσοι πάλιν [7”, καὶ ἔστιν αὐτῶν 
ὑπεροχὴ Mos, καὶ ἔστι διπλῆ πάλιν ἰδότης, καὶ συν- 
t 
άγεται ὁ 5 C. 


A i 
ἔσται ὁ μὲν y" f ἦν δὲ καὶ ὁ uiv a5 y, ὁ δὲ 
L 
B^ μβ' καὶ ποιοῦσι τὸ ἐπίταγμα. 


10 L 


:υι 


Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
λείψας συναμφότερον ποιῇ τετράγωνον. 
Ὁμοίως τῷ πρὸ τούτου, τετάχϑω ὁ «5 sa, ὁ B5 M 
ὁσωνδήποτε, καὶ ἐλεύσομαι ὡσαύτως εἰς ἄπορον. ἵνα 
15 οὖν τὸ πλῆϑος τῶν S πρὸς τὸ πλῆϑος τῶν S ἔχωμεν 
λόγον ἔχον ὃν O% ἀριϑμὸς πρὸς O” ἀριϑμόν, ἀπῆκται 
εἰς τὸ ζητῆσαι δύο ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψας 
συναμφότερον ποιῇ τετράγωνον (καὶ ἔτι οἳ μονάδι 
αὐτῶν ἐλάσσους πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχωσιν ὃν τετρά- 
20 γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν». 
Καὶ ἐπεὶ ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ τετραπλασίων 7 
παρὰ My yy of μονάδι αὐτῶν ἐλάσσους πρὸς ἀλλήλους 
1 Denom. suppl. Ba hic et infra in eod. probl. 2 D”) Ba 


add, ἔστω M Q. 12 λείψας Βα, λήψει AB. 14 ὡσαύτις Ba. 
11 A A Ba, λήψη B. 18 mowi Α. καὶ ἔτι oí μονάδι ἑλάσ- 
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Rursus quoniam X, = z οἱ X, = erit 


3 
107 
κα ο Ἡ ας et 
844 3 1 ^ 10 10 i 

Multiplico 
(5 3r + 44 in 25; fit 130% + 105 = D, 
et similiter 
13 8. 
ος T 19 in 100; fit 130x + 30 = o. 
Est illorum ο. 15 et rursus dupla aequatio, 


unde concluditur z — 5 


Erit X, = i sunt autem X% =% = et X, =, 


et conditioni satisfaciunt. 


XVI. 


Invenire tres numeros tales ut productus binorum 
quorumvis minus summa amborum faciat quadratum. 

Ut in praecedenti, ponatur X, — xz et X, unita- 
tum quotlibet; similiter in impervium deveniemus. Ut 
igitur habeamus coefficientem x ad coefficientem x in 
ratione quadrati numeri ad quadratum numerum, de- 
dueimur ad quaerendum duos numeros tales ut ipso- 
rum productus, minus summa amborum, faciat qua- 
dratum (οἱ adhuc ipsi, unitate deminuti, inter se fiant 
in ratione numeri quadrati ad numerum quadratum)». 

Et quoniam si numerus numeri est 4»"* minus 3, 
numeri illi, unitate deminuti, inter se in ratione fiunt 


σονες αὐτῶν πρὸς ἀλλήλους λόγον — ὃν τετράγωνος πρὸς 
τετράγωνο» (20) suppl. Ba, quae mutavi ex seq. (22, 178, 1). 


DiornaNTUS, ed. Tannery. 12 
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λόγον ἔχουσιν ὃν O" ἀριϑμὸς πρὸς O” ἀριϑμόν. 
[ἐπειδήπερ καὶ τῆς Mà ἀφ᾽ ἑκατέρου ἀφαιρουμένης 
γίνεται ἐλάττωσις ΛΙ καὶ à, καὶ δῆλόν ἐστιν ὡς ἀπὸ 
τετραπλασίων λόγου τετραπλασίων ἀφαιρουμένου, καὶ 
56 καταλειπόμενος ἔσται τετραπλασίων, τουτέστι (jJ 
πρὸς O], τάσσω οὖν τὸν μὲν a” sa Ma, τὸν δὲ 
p” sò Ma: καὶ μένει ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψας συναμφό- 
τερον, γί. «δ Λ M, ἴσος D", τῷ ἀπὸ πλευρᾶς 


R^ -— η 
SB AM, τουτέστι AY Μὸ /NS3y καὶ γίνεται ὁ 3 ε 


7 η 
10 ἔσται ὁ μὲν «u ty, ὁ δὲ 8" xq, καὶ λέλυται fv τῶν 
ἐπιταγμάτων, 


Καὶ ἐπεὶ ὁ μὲν a" ἐστι ip, ὁ δὲ β' MEL, τάσσω 
τὸν y? SẸ, καὶ μένει ὁ ὑπὸ B" καὶ y^" συναγόμενος 
SPL λείψας τὸν συναμφότερον, s& MFL, γί. 

15 5B L'AM yL' lo. OP. «ταῦτα δ'':' γίνονται SA M19.) 


-1 
ὁ δὲ ὑπὸ y" xal a” γίνεται $ vy* λείψας συναμφό- 


n "ALI 
τερον, γί. SE/ANMrty io. D", ταῦτα i5” γίνονται 
si A M xs. » . 
καὶ ἔστιν αὐτῶν ὑπεροχὴ Mi^ ὧν τὸ ὑπό; Mf 


2seq. Quae uncis inclusi im E scholiastae tribuo. 
3 ἐστιν ὃς scripsi, ἔσος A, ἴσως t Ba. δ τουτέστι ὡς 
Ba. 7T ΛΑ, λήψει B. 7/8 neu B. 8 γί. 
(= γινόμενος) scripsi, γίνεται A, γίνεσθαι B, om. Βα. & 


Ba, ὃ AB. 9 Denom. suppl. Ba ubique in hoc problemate. 

12 M om. Ba. 18 μένει om. Ba. 14 γίνονται ΑΒ, 
μένει Βα. 15 O?) AB add, ἔστω 115, omnino delenda; 
item (17) ἔστω Mis post D». ταῦτα τετράκις γίνεται 
sèz A 18 M suppl. Auria. 18 πε] Ba ulia suppl. ἴσοι τε- 
τραγώνω καὶ ὁμοίως οἱ s? B a^ λείψει My a) τετράκις γίνον- 
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quadrati numeri ad quadratum numerum [ab utroque 
enim unitate subtracta fiunt deminutiones 4 et 1 et 
manifestum est, si a numeris in ratione 456 sub- 
trahantur alii in ratione 4»^, residuos fore etiam in 
ratione 4**, hoc est quadrati ad quadratum], pono 
igitur 

X,—z4-1, X,—4r41, 
et constat 

X, X, — (X, + X) — 4α — 1. 

Aequetur iste quadrato a radice (2z — 2), hoc est 


4z* -+ 4 — 8z, et fit tai, 


. 8 
Erit 
13 28 
X -1, Χρ, 
et uni conditioni satisfactum est. 
Quoniam 
X, = Ξ et X, = 34 j 


pono X, — z, et constat X, X, (hoc est 312), minus 
amborum summa (α + 31) , fieri 

2:2 —31-—D. 
(Omnia 4*; fit 10z — 14,» 


Est autem X, X, — z z; minus amborum summa, fit 
5 13 
τα ως i = D, 


Omnia 16/*; fit 102 — 26. 
Illorum est differentia 12 — 2 >< 6. Factorum 


ται s? 1 λείψει ΜΙ ιὃ ἴσοι πάλιν τετραγώνῳ. 19 ὧν] οὖσα Ba; 
signum interrogationis restitui. 
15» 
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καὶ MẸ’ συναμφοτέρου τὸ L ἐφ᾽ ἑαυτὸ γίνεται Mis 
ἴσαι τῷ μείξονι, τουτέστιν SIN Mið. καὶ γίνεται 
ὁ 5 My. 


η 
ἔσται ὁ μὲν y5 My τουτέστιν κδ' ἔχομεν δὲ καὶ 


η μιας ML αὶ 
δτὸν μὲν o? wy, τὸν δὲ B” MPL τουτέστιν xq, καὶ 
ποιοῦσι τὸ πρόβλημα. 


εξ. 

Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν, ἐάν τε 

προσλάβῃ συναμφότερον, ἐάν τε ἑκάτερον, ποιῇ τετρά- 
10 γωνον. 

Τετάχϑω ὁ μὲν 5 ᾱ, ὁ δὲ SO Λι Mà, ἐπειδήπερ ἐὰν 
ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ ᾗ τετραπλασίων παρὰ μονάδα, ὁ ὑπ᾽ 
αὐτῶν προσλαβὼν τὸν ἐλάσσονα ποιεῖ τετράγωνον. 

ἑξῆς δεῖ καὶ τὰ λοιπὰ δύο ἐπιτάγματα κατα- 

15 σκευάσαι, ὥστε τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν προσλαβόντα (τὸν p” 
ποιεῖν O” καὶ ἔτι τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν προσλαβόντα) ovv- 
αμφότερον ποιεῖν O”. ἀλλ᾽ ὁ μὲν ὑπ᾽ αὐτῶν προσ- 
λαβὼν τὸν B” γίνεται Δἵ ὃ 5} AM ἴσ. OP ὁ δὲ 
ὑπ᾽ αὐτῶν προσλαβὼν συναμφότερον γίνεται JY ὃ 5 ὃ 
ου AMa ic. ΠΠ». 

καὶ γίνεται διπλῆ ἡ ἰσότης καὶ ἔστιν αὐτῶν ὑπερ- 
οχὴ S, καὶ περιέχεται ὑπὸ M δΧ, 5 δ' καὶ συνάγεται 

orð 


ὁ 3 ξε 

1 συναμφοτέρων Ba. 3 τουτέστι À. 4 τουτέστι Ba 
(item 5). ὅ α"] Ba add. M. 12 µονάδας B, non Ba. 
18 ἐλάττονα B, non Ba. 16 ὑπ᾽ αὐτὸν A. τὸν B” καὶ 


suppl. Auria, τὸν δεύτερον καὶ ἔτι Ba. Alia tentavi. 
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dimidia summa in seipsam fit 16, aequalis maiori 
(formae), hoc est 10z — 14, et fit z — 3. 


Erit X, = 3, hoc est ς- 


Habemus et X, =} , X, = 34 hoc est 5 , et 
problema solvunt. 
XVII. 


Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus, 20 
sive plus amborum summa, sive plus utroque, faciat 
quadratum. 

Ponatur X, — z, X, — 4z — 1, quandoquidem, si 
numerus numeri sit 4»"* minus unitate, horum pro- 
ductus plus minore facit quadratum. 


Deinceps oportet caeteris quoque duabus conditio- 
nibus satisfactionem praebere, scilicet 


XX% <+ ἂν - UD εἰ XQXp d X4 Χι -- Ώ. 


Sed 
XX + X, fit 42!--3z —1— D, 


X,X,J-X,--X, ft 4 -ἵ-άσ--1«--Ὁ. 
Et fit dupla aequatio. Illorum differentia est 


1 
t=] »ς 4α, 
et concluditur 


20 A M& ἴσος bis scripsit Α. 21 ἔσι Ba. 322 à*] Ba 
add, καὶ, 23 Denom. suppl. Ba (item p. 182, 1). 
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ἔσται ὁ μὲν a Es, ὁ δὲ p% As, καὶ ποιοῦσι τὸ 
πρόβλημα. 
γη. 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν, ἐάν τε 
s λείψῃ ἑκάτερον, ἐάν τε συναμφότερον, ποιῇ τετράγωνον. 
Τετάχϑω ὁ μὲν s Ma, ὁ δὲ 5 ὃ, ἐπειδήπερ ἐὰν 
ἀριθμὸς ἀριϑμοῦ ᾗ τετραπλασίων παρὰ MÖ, ὁ ὑπ 
αὐτῶν λείψας τὸν μείξονα ποιεῖ τετράγωνον. 
λοιπὸν δεῖ τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν λείψαντα τὸν ἐλάσσονα 
10 ποιεῖν O”, καὶ ἔτι τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν λείψαντα συναμφό- 
τερον ποιεῖν O% ἀλλ᾽ ὁ μὲν ὑπ αὐτῶν λείψας τὸν 
ἐλάσσονα γίνεται AY Sy^Mà ᾱ- ὁ δὲ ὑπ᾽ αὐτῶν 
λείψας συναμφότερον Y δΛι5ᾶ Ma lo. Or. καὶ ἔστιν 
αὐτῶν ὑπεροχὴ 5δ' τάσσω τὸν μὲν 5 ὃ, τὸν δὲ Ma, 
15 καὶ γίνεται ὁ 5 ΛΊᾶ δΧ. 
καὶ ἔσται ὁ μὲν as MBOX, ὁ δὲ B^ ME καὶ ἡ 
ἐπόδειξις φανερά. 


ve. 
Εὑρεῖν τέσσαρας ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ἀπὺ τοῦ συγκει- 
20 µένου ἐκ τῶν τεσσάρων τετράγωνος, ἐάν τε προσλάβῃ 
ἕκαστον, ἐάν τε λείψῃ, ποιῇ τετράγωνον. 

Ἐπεὶ παντὸς ὀρϑογωνίου τριγώνου ὁ ἀπὸ τῆς 
ὑποτεινούσης τετράγωνος, ἐάν τε προσλάβῃ τὸν δὶς 
ὑπὸ τῶν περὶ τὴν ὀρϑήν, ἐάν τε λείψῃ, ποιεῖ τετρά- 

25 γωνον, ζητῶ πρότερον τέσσαρα τρίγωνα ὀρθογώνια 


5 λήψει A, ufam B. 8 λείψας Ba, λήψει AB. 9 δεῖ] 
δὴ Ba. λήψει B , ^ ABa. 10 λείψαντα Ba, A A, λήψει 
B. 11 λείψει Ba, A A, λήψει B. 18 λείψας Βα, A A, 
λήψει B. 21 λήψει, ποιεῖ ΑΒ, λήψη, ποιῇ A 22 ὀρθο- 
yóvov ΑΒ, corr, Ba. 54 λήψει AB, λήψῃ B 
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Erit 
65 36 
X, = 224! X, 77294! 


et problema solvunt. 


XVIII. 


Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus, 21 
sive minus utroque, sive minus summa amborum, 
faciat quadratum. 

Ponatar alter = z + 1, alter = 4z, quandoquidem, 
si numerus numeri sit 4P*"* minus 4, horum productus 
minus maiore facit quadratum. 

Reliquum oportet productum minus minore fa- 
cere O, et adhuc productum minus summa amborum 
facere D. 

Sed productus minus minore fit 4z* -|- 3z — 1, et 
productus minus summa amborum, 4z? — z — 1. 

Uterque quadrato aequandus est; est illorum diffe- 
rentia 4z; alterum (factorem) pono 4z, alterum 1, 


et fit z = 14. 
Erit primus = 2, secundus = 5, et probatio 
evidens. 


XIX. 


Invenire quatuor numeros tales ut summae quatuor 22 
omnium quadratus, sive plus unoquoque ipsorum, sive 
minus, faciat quadratum. 

Quoniam omnis rectanguli trianguli quadratus 
hypotenusae, sive plus sive minus duplo producto 
laterum cirea rectum (angulum), facit quadratum, 
primum quaero qualuor triangula rectangula aequales 
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ἴσας ἔχοντα τὰς ὑποτεινούσαρ' τὸ δ᾽ αὐτό ἐστι τετρά- 
γωνόν τινα διελεῖν εἰς δύο τετραγώνους (τετραχῶς», 
καὶ ἐμάϑομεν τὸν δοϑέντα D)" διελεῖν εἰς δύο Γ΄: 
ἀπειραχῶς. 

5 Νῦν οὖν ἐκϑώμεϑα δύο τρίγωνα ὀρϑογώνια ὑπὸ 
ἐλαχίστων ἀριϑμῶν, οἷον 7, ὃ, E E, ιβ, Vy. καὶ πολλα- 
πλασίασον ἕκαστον τῶν usque ἐπὶ τὴν ὑποτεί- 
νουσαν τοῦ ἑτέρου, καὶ ἔσται τὸ μὲν «” τρίγωνον, 
19, vB, Ec τὸ δὲ p” xz, E, ξε. καὶ ἔστιν ὀρθογώνια 

10 ἴδαρ ἔχοντα τὰς ὑποτεινούσας. 

ἔτι δὲ φυσικῶς ὁ Er διαιρεῖται εἰς τετραγώνους 
διχῶς, εἴς τε τὸν ἐξ καὶ τὸν μϑ, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν ξὸ 
καὶ τὴν M. τοῦτο δὲ συμβαίνει ἐπεὶ ὁ ἕε ἀριθμὸς 
περιέχεται ὑπὸ τοῦ vy καὶ τοῦ E, ὧν ἕκαστος διαιρεῖται 

15 εἰς δύο τετραγώνους. 

νῦν τῶν ἐκκειμένων, τοῦ τε μὸὂ καὶ τοῦ i$, λαμ- 
βάνω τὰς πλευράς εἰσὶν δὲ ζ καὶ ὃ, καὶ πλάσσω τὸ 
τρίγωνον ὀρϑογώνιον ἀπὸ ἀριϑμῶν δύο τοῦ τε E καὶ 
τοῦ ὃ καὶ ἔστι Ay, νε, Ec. 

?! ὁμοίως καὶ τοῦ EF καὶ τῆς M al πλευραὶ Ñ καὶ 
ᾱ, καὶ πλάσσω πάλιν ἀπ᾽ αὐτῶν ὀρϑογώνιον τρίγωνον 
οὗ al πλευραὶ i$, Ey, ξε. 


Καὶ γένεται τέσσαρα τρίγωνα ὀρϑογώνια ἴσας ἔχοντα 

τὰς ὑποτεινούσας' ἐλϑὼν οὖν ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς πρό- 
25 βλημα, τάσσω τὸν μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν τεσδάρων, 
3ξε, ἕκαστον δὲ τούτων τῶν τεσσάρων, AY τοσούτων 


2 δύο Ba, τέσσαρας ΑΒ. τετραχῶς pm pro quo Ba 
τετράκις post διελεῖν. — 8 τρίγωνον [o Α, τετράγωνον B. 

9 δὲ om. A Ba. 11 εἰρ δύο Ba. d εἰσὶ B. τὸ A Ba, 
τὸν B. 19 τοῦ A Ba, om. B 
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habentia hypotenusas; idem est problema, quadratum 
aliquem. partiri in duos quadratos (quater», et didici- 
mus datum quadratum partiri in duos quadratos in- 
finitis modis. 

Exponamus igitur nunc duo triangula rectangula 
sub minimis numeris, ut 8. 4. 5 et 5. 12. 15. Multi- 
plica unumquemque positorum in hypotenusam alte- 
rius (trianguli); erit primum triangulum 39. 52. 65; 
secundum 25. 60. 65. Sunt rectangula aequales ha- 
benti& hypotenusas. 


Αἱ naturaliter 65 partiri est in (duos) quadratos 
duobus modis: in 16 et 49, aliter in 64 et 1. Quod 
evenit quia numerus 65 est productus factorum 18 
et 5, quorum uterque partitur in duos quadratos. 


Nune expositorum 49 et 16 sumo radices, nempe 
7 et 4, et formo triangulum rectangulum a duobus 
numeris!) 7 et 4: est 33. 56. 65. 


Similiter 64 et 1 radices habent 8 et 1; formo 
rursus ab illis rectangulum triangulum cuius latera 
sunt 16. 63. 65. 


Sie fiunt quatuor iriangula rectangula aequales 
habentia hypotenusas; regressus igitur ad primitivum 
problema, pono summam quatuor numerorum esse 652, 


1) Sint duo numeri p et q. Statuamus 
amp tg, bep —gq c= 1ρᾳ. 
a?’ = b! -|- ο) 


Triangulum rectangulum (a. b. c.) dicitur formatum a 
duobus numeris p et q. 


Erit 
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ὅσων ἐστὶ 0"- τοῦ ἐμβαδοῦ, τὸν μὲν a” LAY ὄνς, 
τὸν δὲ f" ΔΊ 7, τὸν δὲ y") AY yS, καὶ ἔτι τὸν 
ð” AY fis. 


καί εἶσιν οἱ τέσσαρες AY Mr. M Boin ἴσοι sis, 
s καὶ γίνεται ὁ 3 μορίου Mr. M βψξη, Es. 
ἐπὶ τὸς ὑποστάσεις. ἔσεαι ὁ μὲν a "MY, ΝΞ 5i 
jen δὲ fs ME. MEY μορίου τοῦ αὐτοῦ, ὁ δὲ y” 
MT, M μορίου τοῦ αὐτοῦ, ὁ δὲ δ’: MT, M ἔχ uo- 
ρίου τοῦ αὐτοῦ" τὸ δὲ μόριον ΜΜ". Mr, M αωκδ. 


10 X. 


«4οθέντα ἀριθμὸν διελεῖν εἰς δύο ἀριθμοὺς καὶ 
προσευρεῖν αὐτοῖς τετράγωνον ὃς λείψας ἑκάτερον τῶν 
διῃρημένων ποιεῖ τετράγωνον. 

Ἔστω δὴ ὁ δοθεὶς Mi. 

1 ΊΤετάχθω ὁ προσευρισκόµενος τετράγωνος 4Υ8 s 
Mà: οὗτος ἐὰν μὲν λείψῃ sB Mà, καταλείπεται D”, 
ἐὰν δὲ 80, πάλιν καταλείπεται O", τάσσω οὖν div 
μὲν a” »B Mà, τὸν δὲ f" 95, 


1 47 ὄνς ... y? (2) suppl. Ba; Auria dat, ut ex codice: 

τὸν μὲν a” JY γχΕς, τὸν δὲ B” 47 3000, τὸν δὲ y"* 47 4056 ()). 
4 οἱ seq. Corruptos numeros restituit Ba: (4) & βψξη AB, 
(5) μ(βψἔη om) AB, (6) μὲ & Si A, μὴ "— E B, (8) 
phi num? $1 B, pp ER F aid ke B, Qu "amm 
2* m.; prior scriptura legi neq ὅ μορίου scripsi, 

μ ΑΒ. 7 δὲ om. ΑΒ. 9 μόριον p AB. 11 Τὸν 


a, B 
δοθέντα B. 12 λείψας Ba, ion AB. 18 ποιεῖ ΑΒ, ποιῇ 
Ba. 14 δὴ scripsi, δὲ ΑΒ. 16 A A, λήψει B, λείψει Ba. 
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οἱ unumquemque ipsorum esse z* cum coefficiente 
quadruplo areae, scilicet 


X, -- 40562, X,-—30002', X, = 36962, 


X, c 20162*. . 
Est summa quatuor numerorum 
127682* = 65, 
et fit 
66 
dad. 


Ad positiones; erunt cum communi denominatore 


X, = 11186600, 2X,-— 12615000, X,— 15615600, 
X, — 8511600, 


et denominator est 163021824. 


XX.!) 

Datum numerum partiri in duos numeros et ad- 98 
invenire quadratum qui minus utraque parte faciat 
quadratum. 

Sit datus 10. 

Ponatur adinveniendus O = 2? + 2z + 1. 

Si ab illo subtrahitur 2% -|- 1, residuus est qua- 
dratus; item si subtrahitar 44, rursus residuus est 
quadratus. 

Pono igitur 


X,-—2z--1, X, = 4z. 


1) Idem est hoc problema quod II, xv, et sequens quod 
II, xrv. Elegantius hic tractata ambo fuisse primo obtutu vi- 
dentur; attamen, num genuinae sint hae novae solutiones, 
ambigi potest, quum ex antiquo commentario quae defluxerunt 
in textum praesertim in fine vel initio librorum occurrunt. 
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ταῦτα δεῖ συντεθέντα ποιεῖν τὸν δοϑέντα, ἀλλὰ 
συντεϑέντα ἐστὶν 36 Ma ταῦτα ἴσα Mi, καὶ γίνεται 
ὁ 5 Mal. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσειρ' ἔσται ὁ μὲν o5 ὃ M, ὁ δὲ f^ 
sz M, ὁ δὲ O% MG o. 


κα. 


4οθέντα ἀριθμὸν διελεῖν εἰς ἀριθμοὺς δύο καὶ 
προσευρεῖν αὐτοῖς τετράγωνον, ὃς προσλαβὼν ἕκαστον 
τῶν διῃρημένων ποιεῖ τετράγωνον. 

19 Ἔστω ὁ δοθεὶς Mx. 

Καὶ τετάχθω ὁ τετράγωνος «1ἵ ἃ 5β Ma τούτῳ δὲ 
ἐὰν προσθῶ 5β My, ἔστι Πο, ἀλλὰ μὴν καὶ ἐὰν 
προσϑῶ 5 ὃ MT. συναμφότερος ἄρα ἔσται 55 ΝΓία..... 

ἔσται ὁ μὲν «*5 τῶν διῃρημένων ΜΕ, ὁ δὲ 85 Mið, 

156 δὲ O” ΛΊΞ δΧ. καὶ φανερὰ ἡ ἀπόδειξις. 


2 ἔστι Ba, 4 A in mg. 2* m.: ὁ μὲν 3 δ' τετράγωνος 
λείψει μὲν τοῦ δ΄ γί. ῥ β δ΄ Γ]ος ἀπὸ πλ. τοῦ ἃ [/* λείψει δὲ τῶν 
Zü, γί. δ΄ os ἀπὸ πλ. τοῦ |. — 7 Τὸν δοϑέντα B, 8 αὐ- 
τοῖς Α Ba, αὐτῶν B. 9 ποιεῖ AD, ποιῇ Ba. 18 Post M i 
Ba suppl. τάσσω οὖν τὸν μὲν πρῶτον SQ My, τὸν δὲ δεύτερον 
s M item post Mia (18): ταῦτά ἴσα NIx, καὶ γίνεται ὁ 
s& ^, In mg. habet A 2% m.: ἀπὸ ὁμοίων ὕμοια᾽ λοιποὶ 55 
ἴσοι 19 καὶ γίνεται ὁ 5 na ['* ταῖς οὖν 5u προστιϑέμενος 
ὁ ὧξ ϑ', [Πο: ἀπὸ πλ. τοῦ B [', γίνεται ιβ à, [jos ἀπὸ πλ. τοῦ 


FL’ ταῖς δὲ ιδ, γίνεται ὁ x δ΄, Γ]ος ἀπὸ πλ. τοῦ ÕL’. Απ 
revera mutilum sit problema mihi dubium videtur. 
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Horum summam oportet facere datum, sed facit 
θα + 1; ista aequentur 10; fit z = 1i- 
Ad positiones. Erit 
X,—4, X,—6, Ὁ--δ-ς. 


XXI. 


Datum numerum partiri in duos numeros et ad- ?4 
invenire quadratum qui plus utraque parte faciat 
quadratum. 

Sit datus 20, 

Ponatur D) = z? + 2z + 1. 

Huic si addo 2z -+ 3, fit quadratus; item si addo 
4z -+ 8. Horum summa erit 6z + 11... .ἳ) 

Erit prima pars 6, secunda 14, quadraina 63. » 
probatio evidens. 


1) Manca solutio facile suppletur, Prima pars — 32 -+ 3; 
secunda -- 4c -]- 8. Amborum summa 62 -+ 11 aequatur 20 


dato; unde z = 15. 


ΔΙΟΦΑΝΤΟΥ ΑΛΕΞΑΝΔΡΕΩ͂Σ 
ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


α. 
Τὸν δοθέντα ἀριθμὸν διελεῖν εἰς δύο κύβους ὧν 
5 αἱ πλευραί εἰσι δοϑεῖσαι. 
Ἔστω δὴ τὸν το ἀριϑμὸν διελεῖν εἰς δύο κύβους 
ὧν al πλευραὶ Mi 
Τετάχϑω ἡ τοῦ α’”" κύβου m^ sa ME τουτέστι τοῦ 
L' τῶν πλευρῶν. λοιπὸν ἄρα ἡ τοῦ ἑτέρου κύβου πὶ 
10 ἔσται MEM Sã αὐτοὶ ἄρα ἔσονται οἱ κύβοι AY λ M 3v 
ταῦτα ἴσα M ro τουτέστι τῷ δοθέντι, καὶ γίνεται 
ὁ 5 MB. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ἡ (uiv) τοῦ a” κύβου 
zx. Mt, ἡ δὲ τοῦ B" Mp αὐτοὶ δὲ οἱ κύβοι ὁ μὲν 
15 65 Tuy, ὁ δὲ ph xf. 
p. 
Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν ποιῇ 
δοϑέντα, καὶ ἔτι ἡ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν κύβων ὑπεροχή. 
Ἔστω δὴ τὴν μὲν ὑπεροχὴν αὐτῶν ποιεῖν Ms, 
s) τὴν δὲ ὑπεροχὴν τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν κύβων Moð. 


1/2 Titulum om. Ba. 5 εἶσιν A. — 6 δὴ scripsi, δὲ ΑΒ 
(item 19). 8/9 τοῦ ἥμισυ A, τὸ ἥμισυ B. 10 ἄρα om. Ba, 


DIOPHANTI ALEXANDRINI 
ARITHMETICORUM LIBER QUARTUS. 


L 


Datum numerum partiri in duos cubos quorum 
summa radicum data sit, 

Esto iam 370 partiendus in duos cubos quorum 
summa radicum sit 10. 

Ponatur primi radix == x -++ 5 (hoc est plus di- 
midia summa radicum). Ergo subtrahendo erit alte- 
rius radix = 5 — x. 

Erit igitur summa cuborum == 30z* -+ 250; ista 
aequantur 370, hoc est dato, et fit z = 2. 

Ad positiones. Erit primi radix 7, secundi 3; 
cuborum autem alter 343, alter 27. 


II. 
Invenire duos numeros tales ut ipsorum differentia 
faciat datum, sicut et differentia cuborum ab ipsis. 
Sit iam ipsorum differentia == 6, et cuborum ab 
ipsis differentia — 504. 


ὄν À Ba, 5 B. Ε μὲν addidi, 17 ποιεῖ Α. 18 δο- 
ϑέντα ἀριϑμὸν καὶ Ba. 


1 
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Τετάχθω πάλιν ἡ τοῦ μείζονος κύβου z^ 3a (My, 
ἡ δὲ τοῦ ἐλάσσονος 54) Λι My: καὶ μένει ὥστε τὴν 
ὑπεροχὴν αὐτῶν εἶναι MS. λοιπὸν δεῖ τῶν κύβων 
τὴν ὑπεροχὴν εἶναι M gà: ἀλλ᾽ ἡ τῶν κύβων ὑπερ- 
δοχή ἐστι αἵ τη Mvó: ταῦτα ἴσα Μφὸ, καὶ γίνεται 
ô s Mi. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις: ἔσται ἡ μὲν τοῦ μείζονος 
κύβου z^ Μη, ἡ δὲ τοῦ ἐλάσσονος M. αὐτοὶ δὲ οἱ 
κύβοι, ὃς μὲν gu, ὃς δὲ ἤ, καὶ ἡ ἀπόδειξις φανερά. 


10 γ. 
;Ἐπὶ τετράγωνον καὶ πλευρὰν πολλαπλασιάσαι τὸν 
αὐτὸν ἀριϑμόν, καὶ ποιεῖν τὴν μὲν πλευρὰν κύβον, 
τὸν δὲ τετράγωνον πλευρὰν τοῦ κύβου. 
Τετάχϑω ὁ μὲν τετράγωνος JY ᾱ, ἡ ἄρα m^ αὐτοῦ 
15 ἔσται 5ᾱ' ὁ δὲ πολλαπλασιαξόμενος ἀριϑμὸς ἔστω 
ἀριθμοστῶν κυβικῶν ὁσωνδήποτε" ἔστω δὴ 3Χη. ἐπὶ 
μὲν οὖν τὴν 4" à πολλαπλασιάσαντες, εὑρίσκομεν 5 ἤ᾽ 
ἐπὶ δὲ τὸν S» πολλαπλασιάσαντες, εὑρίσκομεν Mi. 
ϑέλομεν δὲ τοὺς 5ῃ κυβικὴν εἶναι πλευρὰν τῶν 


= n 
27 M M ἄρα B ἴσαι SÑ, καὶ γίνεται ὁ 3 β, ὁ δὲ πολλα- 
πλασιαξόμενος ἀριϑμὸς M AB. 
Eàv δὲ ϑελήσωμεν μόρια μὴ ἐπιτιϑέναι, εὑρήσομεν 
53 ἴσους M, καὶ γίνεται ὁ 3 δΧ. 

1/2 M y, τοῦ δὲ ἐλάσσονος 5 ἃ suppl Βα, ἡ δὲ τοῦ scripsi 
cum Auria. 6 M (ante z) om. B, non Ba, 7 ἔσται om. 
B, supplevit Ba post x^. 8 ἐλάττονος B, non Ba. 11 καὶ] 
ἀριθμὸν AB, ἀριθμὸν καὶ Ba. 15 δὲ om. Ba. 15/16 ἀριϑ- 
μὸς ἔστω ἀριθμοστῶν] 5 ἃ ἀριϑμὸς τῶν AB, ἀριθμοστὸν ῥ Ba. 

16 δὴ scripsi, δὲ AB. 18 & suppl Ba. 19 δὲ scripsi, δὴ 
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Ponatur rursus maioris radix = z -+ 3, et minoris 
radix = z — 3; constat differentiam ipsorum esse 6; 
reliquum oportet cuborum differentiam esse 504; sed 
cuborum differentia est 


182? 4- 54; ista aequantur 504 et fit x = 5. 


Ad positiones. Erit maioris cubi radix 8, mi- 
noris 2; cuborum autem alter 512, alter 8, et pro- 
batio evidens. 

HI. 


Quadratum et radicem multiplicare in eundem 
numerum, et radicem quidem facere cubum, quadratum 
autem facere huius cubi radicem. 

Ponatur quadratus — z?, ipsius radix erit x; multi- 


plieandus numerus sit E cum quolibet coefficiente 
cubico; esto - Multiplicantes in z*, invenimus 84: 
mul&plicantes in z, invenimus 8. 

Volumus autem 82 esse cubicam radicem ex 8. 
Ergo 

θ--8ᾳ etft α--Ἐ; 

multiplieandus numerus erit 32. 

Si nolumus denominatores imponere!) invenimus 


8x = 2? et fiet α--]- 


1) Hoc ad fractionum notationes apud autorem referen- 
dum est. 


————————— —ÓÓ— —ÓMÓPÁ— g 


AB. 19/20 τῶν Mi Ba. 20 Denomin, om. AB, hic et 
ubique infra, nisi contrarium adnotatum fuerit, καὶ γίνεται 
.... ἴσους MP (23) delenda censuit Ba cum Xylandro. 

31 ἀριϑμὸς IB MiB AB. 


Diorzmaxrus, ed. Tannery. 13 


194 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν τετράγωνος i$, 
ἡ δὲ πλευρὰ δΧ, ὁ δὲ πολλαπλασιαζόμενος ὁ AB. εἰ 
γὰρ ὁ s ἐδτι δΧ, τὸ ἀριθμοστόν ἐστι MÓ. καὶ ἡ 
ἀπόδειξις φανερά. 
δ δ. 
Τετραγώνῳ καὶ πλευρᾷ προσϑεῖναι τὸν αὐτὸν ἀριθ- 
μὸν καὶ ποιεῖν τὰ αὐτά. 
Ἔστω ὁ μὲν τετράγωνος JY ἃ, ἡ ἄρα πλευρὰ ἔσται 
5à' ὁ δὲ προστιθέμενος ἔστω AY τοσούτων ἵνα μετὰ 
10 47 ᾶ ποιῇ O”. ἔστω ΔΥ͂Σ' αὗται προστεθεῖσαι τῇ 
μὲν AY (à ποιοῦσι O”: τῷ δὲ sã, ποιοῦσι 4T y Së 
ταῦτα ἴσα τῇ τοῦ pi π᾿ τῶν 41 δ, τουτέσειν 3 β' καὶ 
γίνεται ὁ 3 ἑνὸς y? 
ἐπὶ τὰς Ν᾽; ἔσται ὁ μὲν τετράγωνος ἑνὸς 
9 


1590». ἡ δὲ πὶ ἑνὸς y", ὁ δὲ προστιθέμενος ἀριθμὸς y. 


ê. 


Τετραγώνῳ καὶ πλευρᾷ προσθεῖναι τὸν αὐτὸν ἀριθ- 

μὸν καὶ ποιεῖν τὰ ἐναλλάξ. 
Ἔστω ὁ τετράγωνος zf'à, ἣ ἄρα πλευρὰ ἔσται 9 ᾱ- 
20 ὁ δὲ προστιθέµενος, ἵνα τὴν πὶ ποιῇ O”, AY τετρα- 
γωνικῶν λείψει 3 τῆς τοῦ τετραγώνου πλευρᾶς. ἔστω 
δὴ 47δΛ5ᾶ. (αύται προστεθεῖσαι μὲν τῷ 5 ἃ xot- 


1 τετράγωνος Ba, à AB. 8 τὸ] Ba add. δὲ, 11 à 
suppl. Ba. O”) Ba add. τῶν 4 ὃ. 12 τουτέστι Ba. 
18 ἑνὸς y") à AB (item 15. 14/15 ἑνὸς 9^"] à ΑΒ. 

18 τὰ Ba, τὰς AB. — 20 4 δυνάμεων Ba, 414 AB. 
21 λείψει Βα, καὶ AB, ἀρυθμῶν τοῦ τετραγώνου τῆς π]ευ- 
φὰς ΑΒ. 22 δὴ scripsi, δὲ AB. αὗται προσεεϑεῖσαι μὲν 57 
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Ad positiones. Erit quadratus = ij radix — 1 


et multiplicandus == 32; si enim z = o i= 4. Est 
probatio evidens. 


IV. 

Quadrato et radici addere eundem numerum et 4 
facere quadratum et radicem. 

Sit quadratus == z°, erit igitur radix == z. Ad- 
dendus numerus sit z* cum coefficiente ita sumpto ut, 
addito z*, fiat quadratus; esto 32*. 

Ista, si additur x°, faciunt O [= 42°]; si z, fa- 
ciunt 842} -+ z, quae aequantur radici quadrati 42°, 


hoc est 2x, οἱ fit 
1 


2 a -— 


8 
Ad positiones. Erit quadratus $ radix 3 ad- 


dendus numerus $ . 


V. 

Quadrato et radici addere eundem numerum et δ 
inverso ordine facere radicem et quadratum. 

Sit quadratus = z*, erit igitur radix = z; ad- 
dendus, ut radicem faciat quadratum, sit z* cum coef- 
ficiente quadratico minus z radice quadrati; esto iam 
423 — z. 

(Ista, si additur z, faciunt D; si x°, faciunt 


— 


£v) ποιοῦσι 415, τῷ δὲ [Ἴν ἑνί, AY: As ἃ (p. 196, 1) suppl. 


Auria, καὶ ἐὰν προστεϑῇ τῷ τετραγώνῳ, γίνεται A $^ sā Ba. 
193 
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οὔσι O”: τῇ δὲ AYZ, ποιοῦσι A" EN S7» ταῦτα ἴσα 
5β τῇ m^" τοῦ D)" τοῦ γεγενημένου ἐκ τῆς προσθέ- 


E 
σεως, καὶ γίνεται ὁ 3 y. 
πε 


ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ μὲν τετράγωνις 8, ἡ 


ε XE 
6 δὲ xè y, ὁ δὲ προστιθέµενος xa. 


5. 
Κύβω καὶ τετραγώνῳ προσϑεῖναι τὸν αὐτὸν τετρά- 
yovov καὶ ποιεῖν τὰ αὐτά. 
Ἔστω ὁ μὲν κύβος KY, ὁ δὲ τετράγωνος AY 
10 ὁσωνδήποτε τετραγωνικῶν, ἔστω 419. 
καὶ ἐπεὶ ϑέλομεν τετράγωνόν τινα μετὰ «4 9' ποιεῖν 
O”, ἐκτίθεμαι δύο ἀριθμοὺς ὧν τὸ ὑπό ἐστι MP 
ἔστω δὴ Mà καὶ M8. ἐὰν ἀφέλω ἀπὸ τῶν 9 τὴν M, 
καὶ τῶν λοιπῶν τὸ L' ἐφ᾽ ἑαυτὸ πολλαπλασιάσω, ἔξω 
15 Mig’ οὗτος προσλαβὼν τὸν 8' ποιεῖ DO”. 
τάσσω οὖν τὸν προστιϑέμενον τετράγωνον dY TS’ 
κἂν μὲν ταῖς «17 9 προστεϑῇ, γίνεται [15: ἐὰν δὲ τῷ 
KYa, γίνεται ΚΥα AY ig* ταῦτα ἴσα κύβῳ' ἔστω Κ Τη, 


καὶ γίνεται ὁ S ιβ. 
τμγ 
20 ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ μὲν κύβος δις, ὁ δὲ 
£t. 
τετράγωνος βτὸ, ὁ δὲ προστιϑέμενος αὐτοῖς τετρά- 
p? 


yovog ὅς. 


2/3 προσϑέσεως Ba, προθέσεως AB. — 5 κα”. Ba, xó AB. 
7 κύβῳ καὶ rereayovo Ba, κύβον καὶ πλευρὰν ΑΒ, 10 4!] 
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δα} — x», quae aequantur 2x, radici quadrati ex ad- 
ditione conflati, et fit 


8 
X — 
Ad positiones. Erit quadratus x: radix s et 
addendus a, 


yI. 


Cubo et quadrato addere eundem quadratum et 6 
facere cubum et quadratum. 

Sit cubus == αἱ, quadratus vero z* cum quolibet 
coefficiente quadratico; esto == 92*. 

Quoniam volumus quendam quadratum, addito 92°, 
facere O, expono duos numeros quorum productus 
sit 9; sint iam 1 et 9. 

Si a 9 subtraho 1 et dimidium residuum in se- 
ipsum multiplico, habeo 16 qui, addito 9, facit O. 

Pono igitur addendum quadratum == 1627; si ad- 
ditur 92?, fit O; si z?, fit zè? + 162*. 

Ista aequentur cubo; esto iam 825; fiet 


7 


- ; 4096 2304 
Ad positiones. Erit cubus τς, quadratus ----, 


et illis addendus quadratus “τς. 


δὲ AB, δὲ 47 Ba. 11 ϑέ]ωμεν A. 18 δὴ scripsi, δὲ A B. 
τῶν M$ Ba. 18 ἔστω τοῖς κύβοις ἢ Ba. 


198 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ Δ. 


$. 
Κύβῳ καὶ τετραγώνῳ προσθεῖναι τὸν αὐτὸν τετρά- 
yovov καὶ ποιεῖν τὰ ἐναλλάξ. 
Ἔστω ὁ μὲν κύβος ὁ a", ὁ δὲ τετράγωνος ὁ f^, 
5 ὁ δὲ προστιϑέμενος αὐτοῖς τετράγωνος ὁ y". 
Καὶ ἐπεὶ Θέλω τὸν προστιϑέμενον O” τὸν y" τῷ 
DOP τῷ f" ποιεῖν κύβον, ποιείτω κύβον τὸν αἲ'' ὥστε 
ὁ a% ὑπερέχει τοῦ B% τῷ y", τουτέστι D)": ὁ γὰρ y* 
ἐστὶ C)". οἵους δὴ ἂν ἐκθῶμαι δύο ἀριθμούς, οἱ ἀπ᾽ 
10 αὐτῶν τετράγωνοι προσλαβόντες τὸν δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν ἢ 
λείψαντες ποιοῦσι τετράγωνον. ὀφείλω οὖν, ἐκϑέμενος 
δύο ἀριθμούς, τοὺς μὲν ἀπ᾽ αὐτῶν τάσσειν τὸν α””, 
ἐπεὶ ὁ a*5 τοῖς δυσὶ τετραγώνοις ἴσος ἐστί, τῷ ζητου- 
μένῳ καὶ τῷ προστιϑεμένῳ, τῷ y" καὶ τῷ B" τετρα- 
15 γώνοις, τὸν δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν τὸν y"* καὶ ἔστιν <ó» 
y" D", ὥστε καὶ ὁ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν ἐστι Ly". 
Τετάχϑω ὁ μὲν SẸ, ὁ δὲ sB, ἵνα ὁ δὶς ὑπ᾽ aù- 
τῶν ᾗ O% λαβὼν οὖν τοὺς ἐπ᾽ αὐτῶν CY", τάσσω 
τὸν a” AYE τὸν δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν, τὸν y" AY, 
20 λοιπὸν ἄρα ἔσται τὸν B” εἶναι 418: μετὰ γὰρ τοῦ y" 
ἴσος ἐστὶ τῷ α”. λοιπόν ἐστι τὸν α” ποιεῖν κύβον. 
ΔΎ ἄρα € ἴσαι KY à, καὶ γίνεται ὁ 5 «ΓΡ. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις ἔσται ὁ μὲν κύβος ὁ «° M xs, 
ὁ δὲ τετράγωνος ὁ p% (Myxt, ὁ δὲ προστιϑέμενος 
25 τετράγωνος ὁ y% MQ' καὶ φανερὰ ἡ ἀπόδειξις. 


8 τὰ ABa, τὰς B. 8 ὑπερέχῃ Βα. 9 δὴ scripsi, δὲ 
AB. 10/11 ἢ λείψαντες] ἀριθμὸν Λ ΑΒ, om. Ba, 14/15 ts- 
τράγωνος A, τετραγώνῳ B, om. Ba. 15 καὶ om. Βα, ἀριθμὸν 
B, compendium pro ἀριϑμὸν A. ἔσει B, ἐστὶ δὲ Ba. ὁ 
suppl. Βα. 20 μετὰ..... τῷ a" (91) om. B, non Ba. τοῦ 


τρίτου Ba, τοὺς τρεῖς Α. 22 et 24 M supplevi, 
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VII. 


Cubo et quadrato addere eundem quadratum et 
inverso ordine facere quadratum et cubum. 

Sit cubus X,, quadratus X,, et addendus illis 
quadratus X,. 

Quoniam volo quadratum X,, si additur quadrato 
X,, facere cubum, cubum faciat X,; ita X, — X, — X,, 
hoc est quadrato; nam X, est quadratus. 

Quosecumque duos numeros exponam, summa qua- 
dratorum ab ipsis, sive plus sive minus duplo pro- 
ducto, facit ΓΙ. 

Debeo igitur, duos numeros sumens, ponere X, 
esse summam quadratorum ab ipsis (quoniam X, 
aequalis est summae duorum quadratorum, nempe 
quaesiti οἱ addendi, X, + X,) et X, esse duplum pro- 
ductum. At X, est O; ergo duplus productus est O. 

Ponatur igitur alter = z, alter — 2», ut duplus 
productus sit Cj. Sumens quadratorum summam, pono 
X, = 5z’; duplum vero productum, pono X, = 42?*. 

Subtrahendo, X, erit 2*; nam X, + X, = X, 

Linquitur X, facere cubum. Ergo i 


δα) = x? et fit z = 5. 


Ad positiones. Erit cubus X, = 125, quadratus 
X, = 25, et addendus quadratus X, — 100; est pro- 
batio evidens. 


^4 
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"άλλως. 


Ἔστω κύβος ὁ a", ὁ δὲ τετράγωνος ὁ β”, ὁ δὲ 
προστιθέμενος τετράγωνος ὁ y^. 
᾿Επεὶ οὖν θέλω τὸν προστιϑέμενον O” προστεθέντα 
5 1& f? τουτέστι O? ποιεῖν κύβον, ποιείτω τὸν u” ἐπεὶ 
δὲ πάλιν τὸν a" συντεθέντα τῷ y? ποιεῖν O”, ἆπ- 
ἥκταί μοι εἰς τὸ εὑρεῖν δύο [1": ὧν ἡ σύνθεσις μετὰ 
ἑνὸς αὐτῶν ποιεῖ O”, [διὰ τοῦτο δή, ἐπεὶ οἱ δύο L3, 
ὅ τε προστιϑέµενος τῷ f? καὶ ὁ B% ποιοῦσι κύβον 
10 τουτέστι τὸν «"']. 
τετάχθωσαν οἱ δύο D)", 6 μὲν a5 ἀἵᾱ, ὁ δὲ p~ 
MÖ- καὶ ἡ σύνθεσις αὐτῶν μετὰ ἑνὸς αὐτῶν γί. 
41β MÖ ic. Ci», τῷ ἀπὸ πὶ 9βΛΛΊβ' γίνεται ὁ O% 
ΔΎ ὃ (Mà) A SÄ, καὶ γίνεται ὁ 5 MÒ. 
1 ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ μὲν ὃ, ὁ δὲ ig. 
Νῦν τάξον τὸν μὲν προστιϑέμενον αὐτοῖς O” ATTS, 
τὸν δὲ p” AT- ὁ ἄρα «s ἔσται AYZ Θέλομεν γὰρ 
συναμφοτέρῳ εἶναι αὐτὸν ἴδον. λοιπὸν δεῖ ATX ἴσας 
εἶναι KYà, καὶ γίνεται ὁ 5 Mx. 
89 ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις” ἔσται ὁ μὲν a” 3», ὁ δὲ β αχ, 
ô δὲ προστιθέµενος Sv' τοῦτο δὲ ἀπειραχῶς δείκνυται. 


η. 
Κύβῳ᾽ καὶ πλευρᾷ προσϑεῖναι τὸν αὐτὸν ἀριθμὸν 
καὶ ποιεῖν τὰ αὐτά. 


1 "Alluş om. Βα. 5 τουτέστιν À. ποιείτω Ba, more? 
AB. 6 πάλιν] Ba add. θέλω. 8 ποιῇ Ba. δὴ scripsi, 


δὲ AB. 8—10 διὰ τοῦτο ... τὸν α"Ἴ interpolata censeo. 
9 ποιῶσι Ba, ποιεῖ AB. 12 γίνεται Α Ba, γίνονται B. 


14 Mö suppl Ba. M om. Ba. 16 τάξον] τάσσω Ba. 
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Aliter. 

Sit cubus X,, quadratus X, et addendus quadra- 8 
tus X, 

Quoniam volo addendum quadratum, addito X, hoc 
est O, facere cubum, faciat .X,; quoniam rursus 
X, + X, facit O, deductum est problema ad invenien- 
dum duos quadratos, quorum summa plus altero ipso- 
rum faciat OD. 

Ponantur quadrati duo, primus == z°, secundus == 4. 
Horum summa plus altero ipsorum fit 2z! + 4 — Ὁ, 
Esto a radice 2z — 2; fit D = 4z* + 4 — 8x οἱ 
g = å. 

Ad positiones; erit alter — 4, alter = 16. 

Nune pone addendum quadratum == 16z*, εἰ 
X, = 42*, ergo X, = 202*; volumus enim 


X, = X; + Χι 
Reliquum oportet 
202*2—2?, et fit z= 20. 
Ad positiones. Erit 
X, = 8000, X,--1600, et addendus — 6400. 
Hoc autem infinitis modis solvi monstratum est. 


VIII. 


Cubo et radici addere eundem numerum et facere 9 
cubum et radicem. 


17 ϑέλωμεν Α. 18 ἴσον A Ba, om. B. δεῖ AYI ABa, 4'x 
δεῖ B, 38 κύβον καὶ πλευρὰν AB, corr. Ba. 
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Ἔστω ὁ προστιϑέμενος 3 ᾱ, ἡ δὲ τοῦ κύβου πλευρὰ 
5 ὁσωνδήποτε' ἔστω 3 B, ὁ ἄρα κύβος ἐστὶ ΚΤΠ. 

Ἐὰν ἄρα S προστεθῇ 8B, γίνονται 57: ἐὰν δὲ 
τοῖς ΚΥΠ, γί. ΚΥΠ 5ᾱ' ταῦτα ἴσα K xt. ἀφῃρήσθω- 

s σαν οἱ KY λοιπὺν ἄρα ΚΤι9 ἴσοι 5ᾱ. πάντα παρὰ 5. 
AY ἄρα i9 ic. Ma. 

Καὶ ἔστιν ἡ µία MO% εἰ δὲ καὶ τὸ πλῆθος τῶν 
9 4Y ᾗ Q^, λέλυτο ἂν ἡ ἰσότης" ἀλλὰ ai AYP ἐκ 
τῆς ὑπεροχῆς εἰσιν ἧς ὑπερέχουσι ΚΥ xg ΚΤΠ, καὶ οἱ 

10 μὲν KYxf ἀπὸ 5γ κύβος εἰσίν, οἱ δὲ ΚΥΠ ἀπὸ s 
κύβος ἐστίν' ὥστε τὰ (9 γέγονεν ἐκ τῆς ὑπεροχῆς ἧς 
ὑπερέχει ὁ ἀπὸ 5} κύβος τοῦ ἀπὸ SB κύβου. ἀλλ᾽ 
oí μὲν SB τῆς ὑποθέσεως εἰσίν, ol δὲ y ἀεὶ μονάδι 
μείξονερ τοῦ τυχόντος πλήθους τῶν τῆς πλευρᾶς S^" 

15 ἀπῆκται οὖν μοι εἰς τὸ εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς Mà 
ἀλλήλων ὑπερέχοντας, ἵνα ἡ ὑπεροχὴ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
κύβων ποιῇ τετράγωνον. 

Ἔστω ὁ μὲν Sã, ὁ δὲ sg Mà, καὶ ἡ ὑπεροχὴ τῶν 
ἀπ᾽ αὐτῶν κύβων ἐστὶ AY psy Ma ταῦτα ἴσα O? 

9 τῷ ἀπὸ x^ ΜᾶΛ5β. γίνεται ὁ 5 ME ἐπὶ τὰς ὑπο- 
στάσεις" ἔσται ὁ μὲν E, ὁ δὲ η. 

Ἔρχομαι οὖν ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς καὶ τάσσω τὸν μὲν 
προστιϑέμενον SẸ, τὴν δὲ τοῦ κύβου πλευρὰν 36: ὁ 
ἄρα κύβος ἔσται ΚΥτμγ, καὶ ὁ 3 προστεϑεὶς ἑκατέρῳ 

35 αὐτῶν ποιεῖ ὃν μὲν $5, ὃν δὲ ΚζΣτμγ Sa Θέλομεν 
οὖν ταῦτα εἶναι κύβον πλευρὰν ἔχοντα 3. 


2 ἐστὶν A. 4 γί. A, γίνονται B, γίνεται Ba. 6 19 
om. A. T ἔσει Ba. 8 ἀλλ᾽ αἲ Ba. 11 ἐσεί Ba. 
14 τῆς πλευρᾶς scripsi, τε x AB, τεθέντων Ba. 15 μονάδι 
μιᾷ Ba, μονάδος μιᾶς AB. 11 ποιῇ Βα, ποιεῖ ΑΒ. 19 à 
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Esto addendus == v; cubi radix sit z cum quolibet 
coefficiente; esto = 22; cubus igitur est 827. 

Si z additur 2z, fit δα; si δα", fit 8x? + x. Ista 
aequentur 27z*. Subtrahantur 825; reliquum igitur 
192? = z. 

Omnia per 2; ergo 
192? — 1. 

Αἱ 1 est O; si 19 coeffieiens z? foret O, soluta 
esset aequatio. Sed 192* ex differentia provenit 
(272* — 823]: 27x? est cubus a δα: et 87? cubus a 
2z; ita 19 ex differentia provenit cubi a 3z et cubi 
a 22. 

Sed 2x ex hypothesi est; coefficiens autem 3 uni- 
tate maior est quam coefficiens z (in positione) ra- 
dicis. Deductum est igitur problema ad inveniendum 
duos numeros quorum differentia sit unitas et diffe- 
rentia cuborum ab ipsis faciat quadratum. 

Sit alter = g, alter = z -+ 1; differentia cuborum 
ab ipsis est 32* + 3z + 1. 

Ista aequentur O a radice 1 — 22; fit z = 7. 

Ad positiones, alter erit 7, alter 8. 

Redeo nunc ad primitivum problema et pono ad- 
dendum = v, cubique radicem == 77; cubus erit 
3432". Additus z utrique alterum facit 8z, alterum 

9432? + α, 


quae volumus esse cubum habentem radicem 82. 


om. A (et B in lacuna), suppl. Ba. 20 τῷ om, Ba. Ante 
γίνεται Ba add. καὶ. 25 O96Aoptv A. 
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ΚΤ ἄρα φιβ ἴσοι K' Tuy S" καὶ γίνεται ὁ 5 
ἑνὸς (ιγ”'ν, 
peng 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν κύβος τμγ, ἡ δὲ 


ty 
πλευρὰ f, ὁ δὲ προστιϑέμενος ἑνός. 


δ 9. 

Κύβῳ καὶ πλευρᾷ προσθεῖναι τὸν αὐτὸν ἀριθμὸν 
καὶ ποιεῖν τὰ ἐναλλάξ. 

Ἔστω ὁ μὲν κύβος KY κυβικῶν ὁσωνδήποτε' ἔστω 
δὴ Π' ἡ ἄρα πλευρὰ αὐτοῦ ἔσται 5β' (ὁ δὲ προστιθέ- 

10 µενος, ἵνα τὴν πλευρὰν ποιῇ κύβον, KY κυβικῶν A SB», 
τουτέστι τῶν τῆς πλευρᾶς τοῦ κύβου, KY xt ^s. 

καὶ ἐὰν μὲν τοῖς SÊ προστεϑῶσι, ποιοῦσι KT x, 
καὶ ἔστιν ὁ κύβος ἀπὸ πλευρὰς 375: ἐὰν δὲ τοῖς Κ7η, 
ποιοῦσι KY λε A S B. 

1 ϑέλομεν δὴ ταῦτα πλευρὰν εἶναι κυβικὴν τῶν γενο- 
μένων KYxf, τουτέστι 37" KY ἄρα he Asp ἴσοι 57" 
καὶ γίνονται SE ἴσοι KY At: καὶ πάντα παρὰ 5' AY 
ἄρα λε ἴσαι M. 

καὶ γένεται ὁ 5 οὐ ῥητὺς τῷ μὴ tò εἶδος πρὸς τὺ 

20 εἶδος λόγον ἔχειν O% ἀριϑμοῦ πρὸς O” ἀριθμόν' 
ἀλλ᾽ αἱ μὲν 4Υλε σύνϑεσίς ἐστι δύο κύβων, τοῦ τε xE 
καὶ τοῦ Ñ, αἱ δὲ ME ἐκ τῆς συνθέσεως τῶν πλευρῶν 
«rv: ἀπῆκται οὖν μοι εἰς τὸ εὑρεῖν δύο κύβους ot 


2 ἑνὸς ιγ'] & ΔΒ. — 6 κύβον καὶ πλευρὰν AB, corr, Ba. 

8 K7) κύβων Bo, κύβων δύο AB. 9 δὴ] δὲ ABa (B legi 

nequit). 7 K” Ba. 9/10 ὁ δὲ προστιθέμενος tantum suppl. 

Auria, τετάχθω δὲ ὁ προσειϑέμενος κύβων κυβικῶν ὅσων δήποτε 

λειψάντων τὴν τοῦ πρώτου κύβου π ἔστω δὴ (omisso 
τουτέστι τῶν τῆς πλευρᾶς τοῦ κύβου) Ba; alia tentari. 
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Ergo 
5122 — 3492! + æ, οἱ f z= 5 
Ad positiones. 
Erit cubus — ns radix == T, addendus == T 


IX, 

Cubo et radici addere eundem numerum et in- 10 
verso ordine facere radicem et cubum. 

Bit cubus z? cum quolibet coefficiente cubico, 
esto 8; ergo radix erit 2z. (Addendus autem, ut ra- 
dicem faciat cubum, sit = z* cum coefficiente cubico, 
minus 22), hoc est minus radice cubi; esto 

212 — 2z. 


Iste, si additur 2α, facit 2725, cubum a radice 3z. 
Si additur 825, facit 852? — 24, quae volumus esse 
radicem cubicam e conflato 21α, hoc est 3z. Ergo 


952! — 2z = δα, οἱ fii 5r -—352* 


Omnia per z. Ergo 
P j 852! = δ. 

Fit z irrationalis quia coefficiens ad coefficientem non 
habet rationem quadrati numeri ad quadratum nu- 
merum. Sed 35 coefficiens z* est summa duorum 
cuborum (27 -+ 8), et 5 coefficiens unitatis est summa 
radicum eorundem cuborum.  Deductum est igitur 
problema ad inveniendum duos cubos quorum summa 


11 τῶν] τοῦ AB, KY om. AB, habet Ba. 12 x Ba, κε AB. 
IS Oor ἀριθμοῦ] ὃν τετράγωνος ἀριθμὸς Ba. 1 ἔστι AB, 
εἶσι B 
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συντεθέντες πρὸρ τὰς πλευρὰς αὐτῶν συντεθείσας 
λόγον ἔξουσιν ὃν O% ἀριϑμὸς πρὸς O” ἀριθμόν. 
Ἔστωσαν αἲ πλευραὶ αὐτῶν συντεθεῖσαι M ὁσαι- 
δήποτε: ἔστωσαν δὴ β' καὶ τετάχϑω ἡ μὲν τοῦ a” 
5 κύβου πλευρὰ 38, ἡ ἄρα τοῦ ἑτέρου ἔσται MBASE 
καὶ οἱ αὐτῶν κύβοι συντεϑέντες ποιοῦσι AY ξ Μη Λιβ. 
ϑέλομεν οὖν ταῦτα πρὸς τὰς πλευρὰς αὐτῶν συν- 
τεθείσας, τουτέστι πρὸς M, λόγον ἔχειν ὃν O% kor- 
μὸς πρὸς CO”) ἀρυθμόν. καί εἰσι B M διπλάσιαι C" 
1 ὥστε καὶ AYE MASP διπλάσιαί εἰσι Γον". τὸ ἄρα 
L' αὐτῶν ἴσον CJ*, τουτέστι 
ΔΎ Σ Mà SS ἴσαι γίνονται τῷ ἀπὸ MBASÓ. 


ty 
καὶ γίνεται ὃ 5 v^ ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις: ἔσται ἡ 


t t 
μὲν T ἡ δὲ is. αἴρω τὰ ιγ΄, καὶ τὸ L” αὐτῶν οὖν 
1 τῶν κύβων αἱ πλευραὶ ἡ μὲν $, ἡ δὲ ñ. 

Ἔρχομαι οὖν ἐπὶ τὺ ἐξ ἀρχῆς καὶ τάσσω τὴν τοῦ 
κύβου πλευρὰν SE ὁ ἄρα κύβος ἔσται KY oxi, ὁ δὲ 
προστιθέμενος, κύβος ἀπὸ τοῦ Ñ, τουτέστι K” quls t, 
καὶ προστεϑεὶς SE, ποιεῖ κύβον, τοῖς δὲ oxs KY προσ- 

20 τεϑεὶς ποιεῖ ΚΥ͂ χλξ AN S &* ϑέλομεν οὖν ταῦτα κυβικὴν 
εἶναι πὶ. KY gif. 

3 ἄρα ἢ ἴσοι εἰσὶ KY yA£ /N S2, καὶ γίνεται ὁ 3 
ἑνὸς (f. 


τμγ 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ μὲν κύβος oxe, ὁ δὲ 
ξ TEY 
ο πλευρὰ ε,.ὁ δὲ προστιθέµενος ἀριθμὺς σξξ. 


4 δὴ] δὲ ΑΒ. 6 ιβ] & B,. 9 τετράγωνον suppl. Ba. 
εἶσιν Α. τετραγώνου Ba, τετραγώνῳ AB. 13 s Ba, β΄ A, 
δεύτερος B. 14 οὖν AB, λαμβάνω, γίνονται Ba. 18 ἀπὸ 
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ad summam radicum ex ipsis rationem habeat quam 
quadratus numerus ad quadratum numerum. 

Sit summa radicum quilibet numerus unitatum; 
esto 2. 

Ponatur primi cubi radix — z; alterius radix erit 
2 — z, et summa cuborum facit θα -+ 8 — 12z, 
quae volumus ad summam radicum, hoc est 2, ratio- 
nem habere quam quadratus numerus ad quadratum 
numerum. Sed 2 est duplus quadrati; ergo 

i 62! + 8 — 124 
est 2Pum ΟΠ: dimidium igitur est O, scilicet 

Βα) + 4 — 6z = D: a radice (2 — 44), 
10 
et fit z == 18' 

Ad positiones; altera radix erit i altera is 
tollo (denominatorem) 13 et dimidia sumo. Erunt 
cuborum radices altera 5, altera 8. 

Redeo ad primitivum problema et pono cubi radi- 
cem = 52; erit ergo cubus = 125x; addendus sit, 
nempe ex cubo ab 8, 5122? — δα. Si additur δα, facit 
cubum; si 12527, facit 6312? — 5z, quae volumus 
esse radicem cubicam ex 512x". Ergo 


8x = 637123 — bz, et fit α--τ' 


Ad positiones, Erit cubus s radix D et ad- 


dend erus Lm 
endus num T 


rob ἢ] ἀπὸ τῶν ἢ 5 λείψει τῆς πλευρᾶς τοῦ πρώτου κύβου Ba. 
19 ΚΣ xe Ba. 19/20 προστεϑεὶς om. Βα, κύβος add. AB,. 
20 κυβικὴν] KY A, κύβους B, om. Βα. 23 ἑνὸς [^"] à AB,. 
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L. 
Εὑρεῖν δύο κύβους ἴσους ταῖς ἰδίαις πλευραῖς. 
Ἔστωσαν δὴ al πλευραὶ τῶν κύβων ἐν 5, ἡ μὲν 
SB, ἡ δὲ 5}' ol ἄρα κύβοι συντεθέντες ποιήσουσι 
5 KY λε ἴσους ταῖς πλευραῖς, τουτέστιν St' καὶ πάντα 
παρὰ 5. —— 
AY ἄρα λε ἴσαι ME καὶ γίνεται ὁ 5 οὐ ῥητός. 
ἀλλ᾽ al 4" As σύνϑεσίς εἶσι κύβων δύο, τοῦ τε ἢ 
καὶ τοῦ xf, al δὲ ME συντεθεισῶν τῶν πλευρῶν aù- 
19 ràv' ἐπῆκται οὖν μοι εἰς τὸ εὑρεῖν κύβους δύο, οἳ 
συντεθέντες καὶ μερισϑέντες εἰς τὰς πλευρὰς αὐτῶν 
συντεθείσας, ποιοῦσι τὴν παραβολὴν τετράγωνον. 
Τοῦτο δὲ προεδείχϑη, καί εἶσιν al πλευραὶ τῶν 
κύβων, ἡ μὲν $5, 5 δὲ SE ἔρχομαι οὖν ἐπὶ τὸ ἐξ 
15 ἀρχῆς καὶ τάσσω τὰς πλευρὰς τῶν κύβων, ἣν μὲν $7, 
ἣν δὲ 37* καὶ οἱ κύβοι συντεθέντες γίνονται KY χλξ. 
ταῦτα ἴσα ταῖς πλευραῖρ, τουτέστιν 517, καὶ γίνεται 
ὁ 3 ἑνὸς (f^. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις" ἔσται ἡ μὲν τοῦ α’”" κύβου 


τμγ 

20 z^ E, ἡ δὲ τοῦ ἑτέρου iy αὐτοὶ δὲ οἱ κύβοι, ὃς μὲν PXE, 
τμγ 
ὃς δὲ φιβ. 


ια. 
Εὑρεῖν δύο κύβους ὧν ἡ ὑπεροχὴ ἴση ἔσται τῇ τῶν 
πλευρῶν αὐτῶν ὑπεροχῇ. - 

3 Έστωσαν al πλευραὶ αὐτῶν ἡ μὲν 5β, ἡ δὲ sy 
καὶ ἔστιν ἡ ὑπεροχὴ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν κύβων ΚΣι89, ἡ 
δὲ ὑπεροχὴ τῶν πλευρῶν 5ᾱ. 3 ἄρα ἃ ἴσος KO. 

5 τονεέσει Ba. 9 aî δὲ Mz] af δὲ 27; AB, of δὲ 5 ἓ 


Βα. 13 συντεθείσας om. Ba. ποιῶσι Ba. 18 ἑνὸρ ἕ΄"] 
à AB,. 28κύβους δύο B,. 26 ἔστωσαν αἱ πλευραὶ αὐτῶν om. B,. 
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X. 


Invenire duos cubos quorum summa summae radi- 
cum ipsorum aequalis sit. 

Sint cuborum radices în 2, altera 2z, altera δα. 

Ergo summa cuborum faciet 35z, aequales summae 
radicum, hoc est 5z. Omnia per 2; ergo 


852! = δ, 


Fit z irrationalis; sed 35, coefficiens z*, est summa 
cuborum duorum (8 -+ 27), et 5 summa radicum. 
Deductus sum igitur ad inveniendum cubos duos quo- 
rum summa, per summam radicum divisa, quotientem 
faciat quadratum. 

Hoc autem supra demonstratum est!) et sunt cu- 
borum radices, altera 8z, altera δα.  Redeo igitur ad 
primitivum problema et pono radices cuborum, alte- 
ram z, alteram δα; summa cuborum fit 63727, quae 


aequantur summae radicum, hoc est 182, et fit z=}. 


ΚΙ 
Ad positiones. Erit primi cubi radix 7, alte- 
rius X. et cubi ipsi, alter τ alter 613. 
1) ps, 848 ' 843 
XI. 


Invenire duos cubos quorum differentia differentiae 
radicum ipsorum aequalis sit. 
Sint horum radices 22 et 32; est cuborum diffe- 
rentia 1943, et radicum differentia z. Ergo 
z e 1943. 


1) In problemate praecedente. 
InormawTUr, ed. Tannery. 14 
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Καὶ γίνεται ὁ 3 οὐ ῥητὸς τῷ μὴ ἔχειν τὸ εἶδος 
πρὸς τὸ εἶδος λόγον O% πρὸς O”: ἀπῆκται οὖν μοι 
εἰς τὸ εὑρεῖν δύο κύβους ὅπως ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν πρὸς 
τὴν ὑπεροχὴν τῶν πλευρῶν αὐτῶν λόγον ἔχῃ ὃν O% 

5 (ἀριϑμὸς» πρὸς LI" ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν «i πλευραὶ τῶν κύβων, ἡ μὲν 5ᾱ, ἡ δὲ 
să Ma, ἵνα καὶ ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν ᾗ O% τουτέστι Ma 
καὶ ἐπεί ἐστι τοῦ μὲν πὶ S, τοῦ δὲ Ma καὶ 53, 
ἔσται ἄρα ἡ ὑπεροχὴ τῶν πλευρῶν M à, (ἡ δὲ ὑπεροχὴ 

ιο τῶν κύβων 4'»sy My ϑέλομεν οὖν 2*5 5y Mà 
πρὸς τὴν M à, τὴν ὑπεροχὴν τῶν πλευρῶν, λόγον ἔχειν 
ὃν O% ἀριθμὸς πρὸς O” ἀριθμόν' τὸν ἄρα ὑπ᾽ αὐτῶν 
δεῖ εἶναι ΓΙ" ἔστι δὲ ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν «4137 Mà. 
ταῦτα ἴσα D? τῷ ἀπὸ πὶ MAS καὶ γίνεται ὁ s 

15 Mf. ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσονται «l πλευραὶ ἡ μὲν E, 
ἡ δὲ Ñ. 

Ἔρχομαι ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς καὶ τάσσω tg m^" τῶν 
κύβων, ἣν μὲν St, ἣν δὲ Sip καὶ ἡ μὲν τούτων ὑπερ- 
οχή ἐστιν SẸ, ἡ δὲ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν κύβων ὑπεροχὴ 

ου KY o£8. 

KY ἄρα og? ἴσοι 98" καὶ γίνεται ὁ 5 ἑνὸς uy». 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσονται al πλευραὶ τῶν xú- 
Bov, ἡ μὲν ξ, ἡ δὲ ij. 

ιβ. 
o Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ τοῦ μείξονος 
κύβος προσλαβὼν τὸν ἐλάσσονα ἀριθμὸν ἴσος ᾗ τῷ ἀπὸ 
τοῦ ἐλάσσονος κύβῳ προσλαβόντι τὸν μείξονα ἀριϑμόν. 


3 [Ἴου] ὃν τετράγωνος Ba. οὔ ἀριθμὸς supplevi ἀριϑ- 
μὸν om. Βα. — 8 ἐστιν A. 98 καὶ 54] 5ᾱ Mà Ba. 
9/10 Supplementum ex Auria desumpsi, τῶν δὲ κύβων 4'y5s7 
Mà Ba. 12 πρὸς τὸν τετράγωνον B,. 18 ἔστιν A. 
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Fit æ irrationalis quia species ad speciem ratio- 
nem non habet quadrati ad quadratum; deductus sum 
igitur ad inveniendum duos cubos quorum differentia 
ad differentiam radicum rationem habeat quadrati 
numeri ad quadratum numerum. 

Sint euborum radices, altera z, altera æ -+ 1, ut 
illarum differentia sit O, scilicet 1. Quoniam alterius 
radix est z, alterius z + 1, radicum differentia erit 1 
(εἰ cuborum differentia 32* + δα -+ 1» Volumus 
igitur 3z*-- 3z + 1 ad 1 (differentiam radicum) 
rationem habere quadrati numeri ad quadratum nu- 
merum; ergo productum oportet esse O. Productus 
autem est δα + 3z + 1; ista aequentur O a radice 
1 — 2z, et fit z — 7. Ad positiones. Erit radicum 
altera 7, altera 8. 

Redeo ad primitivum problema et pono cuborum 
radices: alteram 72, alteram 8x. Illarum differentia 
est x, et cuborum differentia 1092, Ergo 


16948 = z, et fil z= : 


13 
Ad positiones. Erunt cuborum radices, altera τ.» 
8 
altera T 


XII. 


Invenire duos numeros tales ut maioris cubus plus 
minore numero aequalis sit minoris cubo plus maiore 
numero. 


15 ἔσονται scripsi, ὃν A, ὧν B, εἰσὶ of κύβοι, ὃς μὲν tuy, ὃς 
δὲ φιβ, ὧν Βα (pro ἔσονται af πλευραὶ Auria coniicit ἔσται 
τῶν πλευρῶν). 19 κύβων Ba, κ᾿κἵ A, κυβοκύβων B. 
91 KY ἄρα of om. B,. ἑνὸς ιγ'] ἃ ΑΒ,. 36 ἐλάετ. B, 
(item 27). 91 κύβου B,. 

14* 


— 


3 
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Ἔστω ó μὲν 38, ὁ δὲ 37. καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ μείζονος 
ἀριϑμοῦ κύβος προσλαβὼν τὸν ἐλάσσονα ποιεῖ K' xf 5B, 
ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος κύβος προσλαβὼν τὸν μείξονα 

ποιεῖ ΚΤΠ 37. 

5 KY ἄρα m sy ἴσοι εἰσὶ KY x£ s B. καὶ πάντα 
παρὰ 5. καὶ γίνονται Ai? ἴσαι Mà, καὶ ô 3 οὐ 
ῥητός. 

ἀλλὰ αἱ μὲν 4Υ δύο εἰσὶ κύβων ὑπεροχή, ἡ δὲ 

Më τῶν πλευρῶν αὐτῶν ἐστιν ὑπεροχή. ἀπῆκται οὖν 

ιο μοι εἰς τὸ εὑρεῖν δύο κύβους ὧν ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν 

πρὸς τὴν τῶν πλευρῶν αὐτῶν ὑπεροχὴν λόγον ἔχει ὃν 
DO% ἀριϑμὸς πρὸς O” ἀριϑμόν. 

Τοῦτο δὲ προεδείχϑη, καί εἶσιν al m^ τῶν κύβων, 

ἡ μὲν t, ἡ δὲ 3. ἔρχομαι οὖν ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς καὶ 

15 τάσσω ὃν 5s St, ὃν δὲ 5ῃ. καὶ γίνονται ΚΥτμρ5η 
ἴσοι KY gif 96, καὶ γίνεται ὁ 5 ἑνὸς (uy. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν ξ, ὁ δὲ Π. καὶ 
ἡ ἀπόδειξις φανερά. 


ty. 

2 Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ἑκάτερος αὐτῶν καὶ 
συναμφότερος καὶ ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν, μετὰ μονάδος 
μιᾶς, ποιῇ τετράγωνον. 

'Eàv ἄρα ἀπό τινος [νυ ἀφέλω Mà, ἔξω αν" 


2 ἀριθμοῦ om. Ba. «ξ Ba, KY A, κύβου B. 4 ποιεῖ 
ἂν ποιείτω ΑΒ. 5/6 καὶ m παρὰ 5 om. B,. 8 ἀλλ᾽ 
«l Ba. εἰσὶ δύο Ba. 9 ἐστι Ba. 10 αὐτῶν om. Ba. 
15 γίνεται Ba, 16 ἑνὸς ιγ"] & AB,. 20/21 καὶ συναμφό- 
τερος Βα, καὶ ὁ συναμφότερος Auria, ἀριθμὸν συναμφότερον 
AB. 232 ποιε B. — 23 ἀπὸ] ἐκ B,. 
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Sit alter 2z, alter 3z. Cubus maioris numeri 
plus minore facit 272? + 2z, et cubus minoris plus 
maiore facit 82? -+ 32. 

Ergo 

813 + 3 = 212* + 2α. 
Omnia per z; fit 
1903 πα 1, 
et z irrationalis. 

Sed 19 (coefficiens α) duorum est cuborum diffe- 
rentia, et 1 radicum est differentia. Deductus sum 
igitur ad inveniendum duos cubos quorum differentia 
ad differentiam radicum rationem habeat quadrati nu- 
meri ad quadratum numerum. 

Hoc autem supra demonstratum est!) et sunt cu- 
borum radices, altera 7, altera 8. Redeo igitur ad 
primitivum problema et pono alterum (numerum) Τα, 
alterum 8z, et fit 

3482? + 8z = 5122? + θα, 
unde 
"re 
13 
8 


Te : 7 
Ad positiones. Erit alter i$! alter i$! 


batio evidens. 


et pro- 


XIII. 


Invenire duos numeros tales ut illorum sive uterque 
sive summa sive differentia, addita unitate, faciat 
quadratum. 

Si a quodam quadrato subtraho 1, habebo Xj; 


1) In problemate praecedente, 
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πλάσσω τινὰ O” ἀπὸ 3 ὁσωνδήποτε καὶ Ma καὶ ἔστω 
97 Mā. αὐτὸς ἄρα ἔσται ὁ C15, 419 95 Mā, καὶ ἐὰν 
ἀφέλω τὴν Mà, τάσσω τὸν a?" 419395. 
πάλιν ἐπεὶ ϑέλομεν τὸν o^" καὶ τὸν ff" μετὰ Ma 
5 ποιεῖν O”, ἀλλὰ συναμφότερος ὁ «^ καὶ ὁ B" μετὰ 
Mà, <ô p” μετὰ Mà» καὶ 41955 εἶσιν, ὁ δὲ f» 
μετὰ Mà ἐστι [7”:, γέγονέ μοι ξητῆσαι τίς O% μετὰ 
418 55 ποιεῖ O”. 
ἐκτίθεμαι δύο ἀριϑμοὺς ὧν τὸ ὑπό ἐστιν 419 SE. 
Ὁ μετροῦσιν 39 MẸ κατὰ Sü' καὶ ἐὰν τῆς ὑπεροχῆς 
αὐτῶν τοῦ ἡμίσεος τάξω τὴν τοῦ ἐλάσσονος D" z^ 
ἔσται 5 ὃ My» ταῦτα ἐφ᾽ ἑαυτὰ γίνεται A" i$ 5κὸ 19" 
ἀφαιρῶ Ma καὶ τάσσω τὸν B" AYS 5κὸ Mū ἔστι 
δὲ καὶ ὁ a AYÈ 35' καὶ ἑκάτερος μετὰ M & ποιεῖ D”, 
1 λοιπόν ἐστι τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν μετὰ Ma ἔστι 
AY E sm M9 ἴσ, O? τῷ ἀπὸ πὶ Wr καὶ γίνεται 
ô 5 Mi. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ó de «5 γκὸ, ὁ δὲ 
p” εχκὸ, καὶ ἡ ἀπόδειξις φανερά. 


1 ἅ] πρώτης ΑΒ,. ἔστω] Ba add. ἀπὸ. 8 & om. 
Ba,. 5/6 ἁλλὰ ... εἶσιν delenda censuit Ba. 6 ó $^ 
μετὰ M à supplevi. $ εἰσιν) εἶσιν Ẹ AB. 9 ay ἡ Ba. 

10—12 καὶ εἰσὶ 59 MIS καὶ 5ᾱ' ὧν ὑπεροχὴ 5ῃ MS καὶ 
αὐτῆς τὸ ἦμισν sõ My suppl Ba, Γ]ος, ἔστωσαν 2 ὃ M7 (de- 


leto antea 4" 9 55) Auria; alia tentavi, 14 ἑκάτερος] Ba 
add. καὶ συναμφότερος. 15 ἔστι posterius A, εἶναι B, ποιεῖν 
τετράγωνον, ἔστι ἄρα Ba, ποιεῖν [Ἴ. ἔστι δὲ ἡ αὐτῶν ὑπερ- 


οχὴ Auria. 11 M om. Ba. 18 ἔσται om. Ba. 
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formo quadratum quendam ab æ cum quolibet coef- 
fieiente, plus 1; esto a 3% -+ 1; ipse quadratus erit 

92* +- θα -- 1, 
et si subtraho 1, pono 
X, = 92? 4 θα. 
Rursus quoniam volumus X, -+ X, + 1 facere O et 
X, +X, l-—X-1-d92 + 6z, 
et X; 41-20, 


quaerendum habeo quis quadratus plus θα) + 6x 
faciat D. 
Expono duos numeros quorum productus sit 


92? + 6z. 
Huius divisor et quotiens sunt 92 + 6 et z; quorum 
differentiam dimidiam si sumo pro minoris quadrati 
radice, erit 4z -+ ὃ); in seipsam multiplicata, fit 
162? + 24z + 9; 
subtraho 1 et pono 
X, = 162* + 24z + 8. 


X, = 92* + θα. 
et [sive] uterque [sive summa], plus unitate, facit D. 
Restat differentiam plus unitate (est Ία -+ 18z-|- 9) 
aequare O a radice 3 — 3z, et fit z — 18. 
Ad positiones. Erit 
X, = 8024, X, = 5624, 


et probatio evidens, 


Sed est 
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ιδ. 
Εὑρεῖν τρεῖς τετραγώνους ἀριϑμοὺς ot συντεϑέντες 
ἴσοι ἔσονται ταῖς ὑπεροχαῖς αὐτῶν συντεθείσαις. 
Ἐπεὶ ἡ ὑπεροχὴ τοῦ μεγίστου καὶ τοῦ μέσου, καὶ 
5 ἡ ὑπεροχὴ τοῦ μέσου καὶ τοῦ ἐλαχίστου, καὶ ἢ ὑπερ- 
οχὴ τοῦ μεγίστου καὶ τοῦ ἐλαχίστου, ἴση ἐστὶ τοῖς 
τρισίν, ἀλλ᾽ «l τῶν τριῶν ὑπεροχαὶ δίς ἐστιν ἡ τοῦ 
μεγίστου καὶ τοῦ ἐλαχίστου ὑπεροχή, δὶς ἄρα ἡ τοῦ 
μεγίστου καὶ τοῦ ἐλαχίστου ὑπεροχὴ ἴση ἐστὶ τοῖς 
10 τρισί. 


Τετάχθω ὁ ἐλάσσων O% Mà, ὁ δὲ μέγιστος 

ΔΎ ἃ 5β Μα’ καὶ δὶς ἡ ὑπεροχὴ τοῦ μεγίστου καὶ τοῦ 
ἐλαχίστου ἐστὶ 21’ β 9δ' εἰσὶ δὲ οἱ τρεῖς CÓ", ὧν οἱ 
δύο εἰσὶ 4*zs8 ΛΊβ' (λοιπὸς ἄρα ὁ μέσος ἔσται 
isd'asBAMB- δεῖ ἄρα ταῦτα ἴσα εἶναι OP: ἔστω 


τῷ ἀπὸ m^ 58 M. καὶ γίνεται ὁ 5 ε”" 9. 


νε 


ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν μέγιστος gie, 


πε 
ὁ δὲ µέσος pra, ὁ δὲ ἐλάχιστος Ma. καὶ πάντα κε"". 
ἔσται ὃ μὲν μέγιστος os, ὁ δὲ μέσος gra, ὁ δὲ 
20 ἐλάχιστος κε. 
18. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως δύο ὁποιοιοῦν συν- 
τεθέντες καὶ ἐπὶ τὸν λοιπὸν πολλαπλασιασθέντες ποιῶσι 
τοὺς δοϑέντας ἀριϑμούς. | 


2 τετραγώνους Α (2* m, supra lineam), om. B, suppl. post 


ἀριθμοὺς Ba, Auria. 4 τοῦ post. om. Ba. 5/6 καὶ ἡ 
ὑπεροχὴ τοῦ μεγίστου καὶ τοῦ ἐλαχίστου om, Β. 65 ἡ post. 
om. Za. 6 ἐστὶν A. 7 ἐστι Ba. 18 εἰσὶ (εἰσὶν A) 
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XIV. 


Invenire tres quadratos numeros quorum summa 
aequalis sit summae differentiarum inter ipsos. 

Quoniam summa differentiarum, maximi et medii, 
medii et minimi, maximi et medii, aequalis est summae 
trium (quadratorum), at summa differentiarum est 
dupla differentia maximi et minimi, ergo dupla diffe- 
rentia maximi et minimi aequalis est summae trium. 

Ponatur minimus quadratus — 1, maximus 


=z% 4+ 2z +4 1; 


dupla differentia maximi et minimi est 2z* -+ 4z et 
est summa trium, quorum duo faciunt z? + 2z + 2, 
€ergo, subtrahendo, medius erit α) -+ 2z — 2). Ista 


oportet aequari C); esto a radice x — 4, et fit α = z. 


Ad positiones; erit maximus ΞΕ» udin = 
minimus 1, 
Omnia 25's, Erit maximus 196, medius 121, mi- 


nimus 25. 


XV. 


Invenire tres numeros tales ut omni modo summa 
binorum in reliquum multiplicata faciat datum nu- 
merum. 


δὲ of τρεῖς []* (quae AB, habent post ὧν οἱ δύο εἰσι 4 Ya 
sf IM β)] εἰσὶ ἄρα of τρεῖς τετράγωνοι ag sô Ba. 14/15 La- 


cunam suppl, Ba. 16 ε'"] ἆ A Ba, μονάδες B. 23 xal 
Ba, ἀριθμὸν AB,. i 
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Ἐπιτετάχθω δὴ συναμφότερον τὸν c?" καὶ τὸν B” 
ἐπὶ τὸν y” πολλαπλασιασθέντα ποιεῖν M λε, συναμφό-. 
τερον δὲ τὸν P” καὶ τὸν y^ ἐπὶ τὸν a” πολλαπλασια- 
σϑέντα ποιεῖν Mug, καὶ ἔτι συναμφότερον τὸν a^ καὶ 

δ τὸν y" πολλαπλασιασθέντα ἐπὶ τὸν B" ποιεῖν MA. 


Τετάχϑω ὁ y% 3ᾱ' λοιπὸν ἄρα ὁ a«a% καὶ ὁ β” 
SX λε’ ἔστω ὁ «^ SXT ὁ B^ ἔσται 5χ κε. 


Καὶ λοιπόν ἐστι δύο ἐπιτάγματα' τὸ συναμφότερον 

τὸν B” καὶ τὸν y” ἐπὶ τὸν a” ποιεῖν Myt, (καὶ ἔτι 

10 τὸ συναμφότερον τὸν a" καὶ τὸν y” ἐπὶ τὸν B” ποιεῖν 

MàB». ἀλλὰ ὁ p” καὶ ὁ γ᾽’ ἐπὶ τὸν a” (ποιεῖν 

Miz'*sgv: M ἄρα i μετὰ 4ΥΧ5ν ἴσαι M xf. ὁ δὲ 
ph καὶ ὁ a'5 ἐπὶ τὸν f^" ποιεῖ 


Mx 4ΥΧσν io. MAB, καὶ Mi καὶ 4Υ3Χ5ν ἴσ. 
15 Mag, καὶ ὑπερέχουσιν αἱ M τὰς M, ME ὡσεὶ καὶ 
αἱ Mre d'*Gv, MiY*Gv ὑπερεῖχον ME, ἦν ἂν 
ἴση ἡ ὑπεροχή. 
ἀλλὰ Mre ἐκ τοῦ ff" εἰσίν, al δὲ Mi ἐκ τοῦ a” 
εἰσίν. Θέλομεν οὖν τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν εἶναι ME 
99 αὐτοὶ δὲ ὁ a% καὶ ὁ B” οὐκ εἰσὶ τυχόντες, ἀλλὰ dvv- 
αμφότεροι IM As εἰσίν. γέγονεν οὖν μοι τὸν Λε διελεῖν 


2/3 συναμφότερος Α (item 4). 8/4 πολλαπλασιασθέντα Ba, 
πολλαπλασίασας AB, (item 5). 7 e] Ba add. ἄρα. 8 τὺ] 
τὸν B,. _ 9—11 Lacunam suppl. Ba et Auria. 9/10 καὶ ἔτι 
τὸ scripsi, καὶ ἔτι ὁ Auria, τό τε Ba, 10 τὸν α΄ καὶ τὸν 
y Auria, τὸν τρίτον καὶ τὸν πρῶτον Ba. 11 ποιεῖ suppl. 
Ba, Auria. 12 i prius] καὶ add. Ba. 14 i6. (prius) scripsi, 
καὶ AB,, M ἄρα xt μετὰ 4! ov ἴσαι Ba, Auria. 16 af 
om. B. st]: AB, Τα] κε AB, 19 εἰσὶ B. — 20/21 ovr- 
αμφότερος Ba. 31 εἰσὶν om. Ba. γέγονε B. 
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Proponatur iam 
(X, + X,) » X, facere 35, 
(X, + X4) Xx X, facere 21, 
(X, + X;) »« X, facere 32. 


Ponatur X, = z; restat igitur 


X, 4x,-5. 


et adhuc 


Sit 
X, = Ξ erit X, = -: 
Restant duae conditiones: 
(X, + ἂν) »« X, = 21, <et (X, + ἂν) x X, = 32), 


Sed (X, + Xj) >< X, facit 10 + 55; ergo 


10 -- ὃς = 27. 
Item (X, + X,) x X, facit 


25 + Ὃς = 32, 


quum sit 
250 


Sed differentia datorum est 5; si haberemus quoque 
250 250 
(25 +) — (10 4- 2) — 5, 
differentia aequalis foret. 

Sed 25 coefficiens est ex X,, 10 ex X,; horum 
volumus differentiam esse 5. Sed X, et X, non sunt 
ad libitum sumpti, quum summa coefficientium sit 35. 
Est igitur mihi 35 partiendus in duos numeros quo- 
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εἰς δύο ἀριθμοὺς ἵνα ὁ ἕτερος τοῦ ἑτέρου ὑπερέχῃ 
ME καὶ ἔστιν ὁ μὲν τε, ὁ δὲ x. 

τάσσω τὸν μὲν «” SY te, τὸν δὲ f^ 5Χκ' καὶ ovv- 

αμφότερορ ὁ B% καὶ ὁ p% ἐπὶ τὸν a” ποιεῖ Mi 4Υ Χτ 

slo. Mxt συναμφότερος δὲ ὁ a" καὶ ὁ y^ ἐπὶ τὸν p” 
ποιεῖ Mx 4'*z to. MAB. καὶ ἐὰν Mx 4ΥΧτ ἰσώσω 
MB, γίνεται ὁ 2 M3. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a My, ὁ δὲ fv 
Mà, ὁ δὲ y* ME. 

10 us. 

Εὑρεῖν «τρεῖς) ἀριθμοὺς ἴσους τετραγώνῳ ὅπως ὁ 
ἀπὸ ἑκάστου αὐτῶν τετράγωνος προσλαβὼν τὸν ἑξῆς 
ποιῇ τετράγωνον. 

Τετάχϑω ὁ μέσος 3 ὁσωνδήποτε' ἔστω 5δ. καὶ 

16 ἐπεὶ Θέλω τὸν ἀπὸ τοῦ a^" D)" προσλαβόντα vov f" 
ποιεῖν OD”, ἀπῆκται εἰς τὸ εὑρεῖν τίς O% προσλαβὼν 
$à ποιεῖ C". 

Ζήτησον πρῶτον ἀριθμοὺς δύο ὧν τὸ ὑπό ἐστιν 

sõ: μετροῦσιν SB κατὰ M: καὶ ἐὰν τῆς ὑπεροχῆς 

9 αὐτῶν τοῦ [' τάξω τὸν a", ἔσται $& AN Mà, καὶ Ad- 
λυταί μοι ὥστε τὸν ἀπὸ τοῦ αν O” προσλαβόντα τὸν 
B" ποιεῖν O”. 

δεῖ δὲ καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ μέσου O” προσλαβόντα 
τὸν y" ποιεῖν O”, τουτέστι ΟΥΤΕ μετὰ τοῦ y” 


— — —ÓM— --- 


2 ἐστὶ Ba. 4 Ba add. καὶ ante 4" (item 6). ὅ τὸν 
(ante 8^") om. Ba. 6 ἐὰν] ἐπεὶ Ba. x post. scripsi, Të AB. 
7 1β] x£ Ba. 11 τρεῖς suppl Ba. 18 ξητῶ πρότερον 
Awria. πρῶτον om, Ba. στι Β. 19 μετροῦσιν] Auria 
add, δὲ s*55 ὅ, 38 δεῖ. . . μέσου go -- ἐστι τὸν ἀπὸ 
τοῦ δευτέρου. τετράγωνον Ba. δὲ] δὴ À 24 ποιεῖν [Ἴ5»] 
Auria add. ἓν τῶν ἐπιταγμάτων. 
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rum alter alterum superet 5 unitatibus.") Est alter 15, 
alter 20. 
Pono igitur 


X, ἠ- Χὴ »« X, facit 15 -+ ὃν -- 91; 
[η 
(X, + Xj) x< X, faeit 20 + Ἐς = 32; 


el si aequo 
90 ἠ- Ἐς —32, fit z— 5. 


Ad positiones. Erit 
X,—3, X,—4, Χι--5. 


XVI. 


Invenire (tres) numeros quorum summa sit qua- 17 
drato aequalis, et uniuscuiusque quadratus, plus se- 
quente numero, faciat quadratum. 

Ponatur medius (X,) esse z cum coefficiente quo- 
libet; esto 4z. Quoniam volo X,’ + X, facere D, 
deducor ad inveniendum quis quadratus, plus 4z, 
faciat D. 

Quaere primum numeros duos quorum productus 
sit 44: huius divisor et quotiens sunt 24 et 2, quo- 
rum dimidiae differentiae si aequalem pono X,, erit 
2 — 1, et soluta est conditio: X,” + X, facere O. 

Sed oportet quoque X; + X, facere D, hoc est 
1647 + X, facere O. Ergo si a quodam O subtraho 


1) Problema I, ι. 
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«ποιεῖν) O” ἐὰν ἄρα ἀπό τινος O” ἀφέλω τὰς AYS, 
ἕξω τὸν p” τάσσω τὸν DO” ἀπὸ τῆς π τῶν AY τς, 
sô Mà' αὐτὸς ἄρα ἔσται ὁ O% A "ig 3η Μα. ἐὰν 
ἀφέλω τὰς AY is, λοιπὸς ἄρα ἔσται ὁ y" 5ῃ Mü, 

δ πάλιν, ἐπεὶ θέλω τοὺς τρεῖς ἴσους εἶναι O”, εἰσὶ 
δὲ οἵ τρεῖς Siy, ταῦτα ἴσα [Π5' ἔστω τετραγωνικαῖς 
P οἵθ' καὶ γίνεται ὁ 5 AY Ly, ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις" 
ἔσται ὁ a5 A ww A Μα, ὁ 5 AY v, ὁ y” AY o0 Ma, 
καὶ λέλυταί μοι ἐν τῷ ἀορίστῳ τρία τῶν ἐπιταγμάτων. 

1: λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ y” O%*, τουτέστι 
AY à uS AY ση Mà, μετὰ τοῦ a^", τουτέστι AYvy A Mă, 
ποιεῖν DO” ποιεῖ δὲ JAg. ωις AF σκα lo. D". πάντα 
παρὰ «47: γίνονται ἄρα 47a. wig Mox ἴσ. D)", τῷ 

v 
ἀπὸ m^ $90 M, καὶ γίνεται ὁ 3 A : 
15 ἐπὶ τὰς ὑποστάσειρ. ἔσται ὁ μὲν q ». Si, ὁ 
βψὸ -. $9? 
δὲ B re. fv, ὁ δὲ y* λα. ζτδ. 


ιξ. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ἴσους τετραγώνῳ, ὅπως ὁ 
ἀπὸ ἑκάστου αὐτῶν τετράγωνος λείψας τὸν ἑξῆς ποιῇ 
20 τετράγωνον. 
Τετάχϑω πάλιν ó μέσος SÒ, καὶ ἐπεὶ Θέλω τὸν 
ἀπὸ τοῦ ανν O” λείψαντα τὸν B”, τουτέστι τοὺς ὃ S, 
1 ποιεῖν suppl. Ba. ἀπό] ἔκ B,. 3 τῆς om. B,. 
i$] Βα add. τουτέστι. 8 ἐὰν... Ma (4) om. B, 5 εἰσὶν 
Α. 10 τουτέστι Βα, τούτων ΑΒ. 11 aws Βα, uis 
A, aot καὶ B (item 12). 15/16 a^ D y. Ἔκα.. . β Τε. ἕτοδ 
... y% u la. τὸ AB, 19 ποιε B, 22 λείψει τοῦ δευ- 
τέρου Βα. τουτέστι τοὺς ὃ 5 om. Βα. 
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162", habebo X, Pono O (secundum radicem ex 162?) 
a 43 -+ 1. Erit ipse O = 16α + ἃς 4+ 1. Bi sub- 
traho 16α", remanebit 


X, = 81 +4 1. 


Rursus, quoniam volo X, + Χ, X, — D, at 
haec summa est 182, aequetur O; esto cum coeffi- 
ciente quadratico, 16927: fit z = 132*. Ad positiones: 
erit 


X, = 132 —1, X,— 522, X,— 104a! + 1, 


et solutae sunt in indeterminato tres conditiones. 
Restat ut X, (hoc est 10816z* -+ 208z + 1) 
plus X, (hoc est plus 13z* — 1) faciat O; sed facit 


108162* + 2212? = D. 
Omnia per 2"; fit 


108162* + 221 — O: a radice (1044 + 1) 


unde 
me- 
53 


Ad positiones. Erit 


86621 


157300 χ.. 817304 
= J’ 3 


X, X,- 2704 ) = aoa ᾿ 


XVII. 


Invenire tres numeros quorum summa sit quadrato 18 
aequalis, et uniuscuiusque quadratus, minus sequente 
numero, faciat quadratum. 

Ponatur rursus X, —4z, et quoniam volo: X, — X, 
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ποιεῖν O”, ἀπῆκταί μοι (εἰς τὸ; εὑρεῖν τίς ὁ D^ 
λείψας 3 ὃ ποιεῖ O”, 
Καὶ ζητῶ πρότερον ἀριθμοὺς δύο ὧν τὸ ὑπό ἐστιν 
50. μετροῦσι δὲ ss, M κατὰ SB. νῦν τῆς dvv- 
ο ϑέσεως αὐτῶν λαβὼν τὸ L', τάσσω τὸν «" sã Mà, 
καὶ λέλυταί μοι ἓν τῶν ἐπιταγμάτων. 
πάλιν, ἐπεὶ Θέλω τὸν ἀπὸ τοῦ B O”, τουτέστι 
AYS, λείψαντα τὸν y", ποιεῖν O”, ἐὰν ἄρα ἀπὸ τῶν 
AYE ἄρωμέν τινα O”, ἀπὸ 35 A Mà, γίνονται 
10 ΔΥΤΕ Λα AN S35. ταῦτα ἀφαιρῶ ἀπὸ 4Υ ΤΕ’ λοιποὶ 
5ῃ Λι Μᾶ. τάσσω οὖν τὸν y" 5ῃ AMa καὶ λέλυται 
ἕτερον ἐπίταγμα. 
πάλιν, ἐπεὶ ϑέλω τοὺς τρεῖς, τουτέστιν 3γ, ἴσους 
εἶναι D”, ἔστω ΟΥ ὁ ἴσος ρξϑ, καὶ γίνεται ὁ 5 A Vy. 
15 ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a" AYT Mà , ὁ δὲ 
B= AY*vB, ὁ δὲ y5 AY o8 AA Mà, καὶ πάλιν λέλυταί 
μοι ἐν τῷ ἀορίστῳ τρία τῶν ἐπιταγμάτων. 
λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ y?" O” λείψαντα τὸν 
«^ ποιεῖν O*: ἀλλὰ ὁ ἀπὸ τοῦ y" O% λείψας τὸν 
3 a?" ποιεῖ JAg. os AA gna ἴσ. DL)". καὶ πάντα 
παρὰ AY: γίνονται Z4 à. wis A Maza lo. D”: τῷ ἀπὸ 
ô 
πὶ $90 A Mü' καὶ γίνεται ὁ 3 v 
€. is 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν «* ιξ.'λπϑ, ὁ δὲ 
δα REAL. 
β” Bó.4 f, ὁ δὲ y" ox. g&n. 
1 εἰς τὸ suppl Ba, Auria. ὁ om. B,. 2 λήψας AB. 
8 iow Ba. 4 5: ὃ, MB κατὰ 5 β] ἀριθμοὶ [Ear 


8 λείψαντα Ba, A A, λήψειν B. 9 τινα o] . ἕξω- 
μεν τὸν τρίτον, πλάσσω τὸν τετράγωνον. 10/11 λοιποὶ 


S5AMa& scripsi, As M& AB,, λοιπὸς ἄρα ὁ y SpA M 
Auria, om, Ba. 11 τάσσω οὖν τὸν τρίτον] λοιπός ἐστι ὁ 
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(hoc est minus 4z) facere O, deducor ad inveniendum 
quis quadratus, minus 4z, faciat (Jj. 

Et quaero primum numeros duos quorum pro- 
ductus sit 4z; huius 4z divisor et quotiens sunt 2 
et 24; quorum nunc summam dimidiam sumens, pono 
X, — x + 1, et soluta est una conditio. 

Rursus, quoniam volo X,* (hoc est 162?) — X, 
facere O, si a 162z* subirabimus quendam O, (esto 
a 4z — 1, fit 4z* -- 1 — δα, quae subtrahimus a 
1622) remanent 84 — 1. 

Pono igitur X, = 8z — 1, et soluta est secunda 
conditio. 

Rursus, quoniam volo (X, + X, + X,), hoc est 
13z, aequalem esse (Jj, esto aequalis 1692", et fit 
£ ---13α, Ad positiones. Erit 

;,7— 1392 +1, X = 52r, Χ, -- 104a! — 1, 
et rursus solutae sunt mihi in indeterminato tres con- 
ditiones. 

Restat ut X,* — X, faciat O; sed X, — X, facit 

1081654 — 221 x? = O. 
Omnia per z?; fit 


10816z* — 221 — O : a radice (1041 — 1), 
unde 


Ad positiones. Erit 


110989 640699 1970668 
X, = 10816 ? X, = 10816 ? X, = 10816 ` 


τρίτος Ba. 18 τοντέστι Ba. 14 ὁ ἴσος] ὁ ἢ A, ὁ ἀρυϑμὸς 
B, om. Ba. 17 τρία] τρίτῳ AB,. 18/19 λήψει τοῦ πράτον 
B, 191ήψας AB. 121δ]ϑΑ4Β,. 338 i.u ππϑ Ba. 
94 £0. u zB AB. 


DrorEANTUS, ed. Tonnery. 15 


226 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ A. 


iN. 

Εὑρεῖν δύο ἀριϑμούς, ὅπως ὁ ἀπὸ «τοῦ» πρώτου 
κύβος προσλαβὼν τὸν δεύτερον ποιῇ κύβον, ὁ δὲ ἀπὸ 
τοῦ δευτέρου τετράγωνος προσλαβὼν τὸν πρῶτον ποιῇ 

5 τετράγωνον. 

Τετάχϑω ὁ a” 5ᾱ' ὁ ἄρα f ἔσται M κυβικαὶ 
ΠΛ ΚΙα. καὶ γίνεται ὁ ἀπὸ τοῦ c?" κύβος, mood- 
λαβὼν τὸν B", κύβος. 

λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ἀπὸ τοῦ B^" O”, προσλαβόντα 

10 τὸν a”, ποιεῖν O”. ἀλλ᾽ ὁ ἀπὸ τοῦ f?" D)", προσ- 
λαβὼν τὸν o^, ποιεῖ ΚΥΚᾶ s Mgs AKI ζταῦτα 
ἴσα C" τῷ ἀπὸ π Κα Μη, τουτέστι ΚΥΚα KY ig 
MESS καὶ κοινῶν προστιϑεμένων τῶν λειπομένων καὶ 
ἀφαιρουμένων τῶν ὁμοίων ἀπὸ ὁμοίων, λοιποὶ KY AB 

15 ἴσοι 5ᾱ' καὶ πάντα παρὰ $' 4ἵ ÀB ἴσαι Mà. 

Καὶ ἔστιν ἡ M Γ], καὶ AYAB εἰ ἦσαν O%, λελυ- 
μένη ἄν μοι ἦν ἡ ἴσωσιρ' ἀλλ᾽ at AY AB εἰσὶν (ἐκ 
τῶν» δὶς Kis: ol δὲ KTTS slow ὑπὸ τῶν δὶς Λη 
καὶ τοῦ ΚΤ à, τουτέστι δὶς τῶν Miy ὥστε al AB AY 

59 ἐκ ὃν: τῶν 5M. γέγονεν οὖν μοι εὑρεῖν κύβον ὃς 
δ”: γενόμενος ποιεῖ O”. 

Ἔστω ὁ ξητούμενος KYà* οὗτος δ": γενόμενος ποιεῖ 
Κ7δ ie. O”. ἔστω «4716: καὶ γίνεται ὁ 5 MÒ. ἐπὶ 
τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ KY ΜΕ. 

5. Τάσσω ἄρα τὸν B^ MEMAK. καὶ λοιπόν ἐστι 
τὸν ἀπὸ «τοῦ» p O” προσλαβόντα τὸν «" ποιεῖν 
Dj". ἀλλὰ ὁ ἀπὸ τοῦ f^" προσλαβὼν τὸν a” ποιεῖ 
K"Kī M ðhs sa AKu lo. Γ τῷ ἀπὸ πὶ K'à 


2 τοῦ suppl Ba. 8 κύβος] κύβου AB,. 8 κύβος] 
κύβον AB,. 11—18 Lacunam suppl. Ba, ἴσους O? τῷ ἀπὸ πὶ- 


K’ à Μη Auria. 13 λειπομένων scripsi, λειπόντων AB. 
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XVIII. 

Invenire duos numeros tales ut primi cubus plus 
secundo faciat cubum, et secundi quadratus plus primo 
faciat quadratum. 

Ponatur X, — x. Erit igitur X, cum unitatibus 
cubicis, esto 8 — z?. Et fit X,? + X, = cubo. 

Restat ut X, + X, faciat D. Sed X,’ -+ X, facit 

zê + z--64 — 1625; (ista aeq. D ab (z? -+ 8), 
hoc est zê + 162? + 645. 
Utrimque addantur negata et auferantur similia a 
similibus; linquitur 
322) = r, 
et omnia per z, 
92 z* um 1, 

Sed 1 est D; si 32 coefficiens x’ foret quoque D, 
solveretur aequatio; sed 322? est ex 2. (1623); 162? 
est 2.(8)»« αἴ, hoc est ex 2 >< 8; sic 32z* est ex 
4»«8,. Est igitur mihi quaerendus cubus qui, quater 
sumptus, faciat D. 

Sit quaesitus = z?; quater sumptus, fit 

443 = D; esto = lOz?, et fii z= 4. 


Ad positiones; cubus erit 64. 

Pono igitur X, = 64 — z’, et restat ut X}? + X, 
faciat O. Sed X; + X, facit: 
x? + 4096 + z — 1282? — D: a radice (z? + 64). 


14 ἀπὸ τῶν ὁμοίων Ba. 16 ἐσεὶ Ba. 17 ἴσωσις corr. ex 
ἰσότης A. εἰσὶ B. 17/18 ἐκ τῶν addidi. . 18 dig) ὃ ἴσοι 
AB,. s ὑπὸ] ἀπὸ Ba. 20 γέγονε Ba. 21 à"5] τετράκις 
Ba, 4" A, διακεκριμένος B. ποιῷ Ba. 22 0"5] διακεκρι- 
μένος AB,. 26 τοῦ suppl Βα. 27 ἀλλ’ ὁ Ba. 


15* 


c 


9 
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Mà: καὶ γίνεται ὁ Ci" ΚΥΚα M δις K" ὅπη. καὶ 
γίνονται λοιποὶ KY ovg io. SẸ. καὶ γίνεται ὁ 5 ἑνὸς 
(ue. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ a" ἑνὸς i5", ὁ δὲ 
hs 
5 B^ xs. βρμγ. 


|. 


Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ἐν τῷ ἀορίστῳ, ὅπως ὁ 
ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν μετὰ μονάδος μιᾶς ποιῇ τετρά- 
yovov. 

1 Ἐπεὶ θέλω vov ὑπὸ o^" καὶ B% μετὰ M ποιεῖν 
O”, ἐὰν ἀπό τινος O” ἀφέλω τὴν M, ἔξω τὸν ὑπὸ 
αν καὶ f^". πλάσσω O” ἀπὸ S ὁσωνδήποτε καὶ Mà 
ἔστω 5ᾱ M' αὐτὸς ἄρα ἔσται ὁ O% d'asB Ma 
ἐὰν ἀφέλω τὴν Mā, λοιπὰ αἵ ἃ 5β' ἔσται ὁ ὑπὸ αν 

15 καὶ p”, 

ἔστω ὁ β” sã, ὁ ἄρα a” ἔσται sã MB. 


πάλιν ἐπεὶ θέλω τὸν ὑπὸ B καὶ y^" ποιεῖν C" 
μετὰ Mã, ἐὰν ὁμοίως ἀπό τινος DI" ἀφέλω Mà, ἔξω 
τὸν ὑπὸ B^" καὶ y". πεπλάσϑω ὁ O% ἀπὸ 5} Μα, 

ου ἔσται ὁ O” ΟΥ̓ϑ sc Më. ἐὰν ἄρα ἀφέλω Mā, yi- 
νονται 478955. δεῖ ἄρα τὸν ὑπὸ ff" καὶ y" εἶναι 
AY? 56, ὧν ὁ β' ἐστιν 5ᾱ. λοιπὸς ἄρα ὁ y" ἔσται 
59 Ms. 


1 KY ὅπη Βα, ἀριθμοῦ ἃ A K'on A, ἀριθμοῦ ἑνὸς λείψει 
κύβων gxn B. 9/8 ἑνὸς ες] à& A, elş ë B. 4 ἑνὸς is 
AB, 11 ἀπὸ] ἔκ B. 13 πλάττω B,. 14 λοιπὸν Ba. 

ὁ] τὸ ΑΒ. 16 č prius] à AB,. 19 y^"] AB, add, ποιεῖν 
τετράγωνον. πεπλάσσω Ba. 22 ἐστι À Ba. 
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Fit 
ΓΙ e αὖ + 4096 + 12843, 
et remanent 


25602! = z, unde z= τ᾽ 


Ad positiones; erit 


1 262148 
i= jp ο” 


4096 ' 


XIX. 


Invenire tres numeros in indeterminato, tales ut 20 
binorum quorumvis productus, plus unitate, faciat 
quadratum. 

Quoniam volo X, X, + 1 facere Cj, si a quodam 
quadrato subtraho 1, habebo X, Χ.. 

Formo quadratum ab z cum quolibet coefficiente, 
plus 1. Esto ab 2 -+ 1; erit ipse quadratus 

αἱ + 2ᾳ +4 1; 
si subtraho 1, remanent z* -+ 22; quod erit X, X» 
Sit 
X, =z, erit ergo Χι--α--2. 

Rursus quoniam volo X, X, + 1 facere O, si sub- 
traho similiter 1 a quodam quadrato, habebo X,X,. 

Formetur quadratus a (82 + 1); erit ipse 

D = 9z* + θᾳ + 1, 
a quo si subtraho 1, fit 943 + 6x. Oportet igitur 


X, X, = 92? + 6z; 
quum sit 
X; = T, 
remanet 


X, = 92 -- 6. 
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πάλιν, ἐπεὶ θέλω τὸν ὑπὸ a” καὶ y" μετὰ Më 
ποιεῖν O”, ἀλλὰ ὁ ὑπὸ a*" καὶ y" μετὰ Mà ἐστι 
419 9κὸ My, lo. OP. καὶ ἔχω τὰς AY τετραγωνικάς" 
«εἰ καὶ al M ἦσαν τετραγωνικαί» καὶ τὸ δὶς τὸ ὑπὸ 

5 τῶν πλευρῶν τῶν AY καὶ τῶν M ἴσον ἦν τοῖς 5, ἦν 
ἂν ἀορίστως τὰ τρία ἐπιτάγματα λελυμένα. 

ἀλλ᾽ al Miy εἰσιν ἐκ τοῦ ὑπὸ τῶν MB καὶ M3 
μετὰ M, ἀλλ᾽ al μὲν MB ἐκ τοῦ δὶς ὑπὸ 5 ᾱ καὶ 
Mà, αἳ δὲ ΜῈ πάλιν ἐκ τοῦ δὶς ὑπὸ 5} καὶ Ma. 

10 ϑέλω δὶς τοὺς S ἐπὶ δὶς τοὺς S μετὰ Mà ποιεῖν O”, 
ἀλλὰ δὶς οἱ s ἐπὶ δὶς τοὺς 3 ὁ ὃ»: ὑπὸ τῶν 3 ἐστιν. 
θέλω οὖν τὸν Ó"5 ὑπ᾽ αὐτῶν μετὰ Mū ποιεῖν O”, 
ἀλλὰ μὴν καὶ πάντων δύο ἀριϑμῶν ὁ δ»: ὑπ᾽ αὐτῶν 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν ποιεῖ C". ἐὰν 

15 οὖν τὸν ἀπὸ τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν M & κατασκευάσωμεν, 
ὁ δ»: ὑπ᾽ αὐτῶν μετὰ Ma ποιεῖ CY". 

Ei οὖν ὁ ἐπὸ τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν Mà, καὶ ἡ 
ὑπεροχὴ αὐτῶν ἐστι Ma. δεῖ οὖν ἀπὸ τῶν κατὰ τὸ 
ἑξῆς 8 πλάσσειν καὶ Mà ᾱ, ἀπὸ 5ᾱ καὶ Mū καὶ ἀπὸ 

: 5β Mà. καὶ ἔσται ὁ μὲν ἀπὸ sa Mà D, 47 s B Ma. 
ἐὰν ἀφέλω τὴν M, λοιπὸν γίνεται 4Υ ἄ 5β. δεῖ ἄρα 
τὸν ὑπὸ o?" καὶ B” εἶναι 47 & 9β. τετάχϑω ὁ p” sa 
λοιπὸς ἄρα ὁ a” ἔσται 5 ἃ M. 


Πάλιν, ἐπεὶ ὁ ἀπὸ 5β Ma O% ἐστι 415 sõ Mà, 


9 ἀλλὰ... Mê om. Βα. 4 εἰ δὲ καὶ af M ἧσαν te- 
τραγωνικαὶ sup] l. Βα. τὸ post. om Ba. 8 δὶς om. B,. 
10 ϑέλω οὖν δὶς Ba. 11 τετράκις Βα, διακεκριμένος AB 


Gtem 12, 19). 14 αὐτῶν) Ba add. τετραγώνου. 15 po- 
νάδα μίαν post κατασκευάσωμεν B,. — 17 ὁ om. B,, 19 καὶ 


Mā prius] τετραγώνους. ἔστω Ba. καὶ alt. om. Ba. 
21 λοιπὸς AB. 22 τὸ AB. 
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Rursus, quoniam volo X,X, + 1 facere O, at 
X, X, + 1 est 
92? + 24z + 13 = D. 


Habeo coefficientem z? quadratum; «si foret quoque 
quadraticus coefficiens unitatis» et duplus productus 
radicum e coefficientibus α) et 1 foret aequalis coef- 
ficienti z, tres conditiones solverentur in indeterminato. 

Sed 13 (coeffeiens 1) factus est ex 2 >< 6 -+ 1; 
2 ex bis z >X< 1, 6 rursus ex bis 3z >x< 1. Volo igitur 
2»1- coefficientem z in 2Ρίππ coefficientem z, addito 
1, facere O. Sed 2»"* coeffciens z in 2Ρί3π coef- 
ficientem z est 4»'** productus coefficientium. Volo 
igitur 4»"» productum coefficientium, plus 1, facere O. 
Sed omnium binorum numerorum 4513. productus plus 
quadrato differentiae facit LJ; ergo si quadratum dif- 
ferentiae construamus aequalem 1, 4»'"* productus, 
plus 1, faciet O. 

Sed si quadratus differentiae est 1, differentia 
quoque erit 1; oportet igitur formare ab z, cum coef- 
ficientibus deinceps sumptis, plus 1, esto ab (x -+ 1) 
et (2x + 1). Erit 

(z + 1) — z* -}- 2x 4- 1. 
Bi subtraho 1, remanet z* + 2z. Oportet igitur esse 
X, X, = αἳ -4+ 24. 
Ponatur 
X, = z; 
X, — x 4-2. 
Rursus, quoniam 


(2x -+ 1)! = 4r + 4z 4- 1, 


remanet igitur 
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ἐὰν ὁμοίως ἀφέλω τὴν M, λοιπὺς γίνεται 47 ὃ 558: 
δεῖ δὴ τὸν ὑπὸ τοῦ f^" καὶ y"" εἶναι 415 5 ὃ, ὧν ὁ 
β΄: ἐστιν 36" λοιπὸς ἄρα ὁ y" ἔσται 5 ὃ MÒ. 
Καὶ λέλυται ἐν τῷ ἀορίστῳ, ὥστε τὸν ὑπὸ δύο 
5 ὁποιωνοῦν μετὰ Mă ποιεῖν O”, καὶ γίνεται ὁ 5 ὅσου 
τις Θέλει. τὸ γὰρ ἀορίστως ζητεῖν ἐστιν ἵνα ἡ ὑπό- 
στασις τοιαύτη T, ἵνα ὅσου τις θέλει τὸν 5 εἶναι, ἐπὶ 
τὰς ὑποστάσεις ποιήσας, σώσῃ τὸ ἐπίταγμα. 


κ. 
10 Εὑρεῖν τέσσαρας ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιων- 
οὖν προσλαβὼν μονάδα μίαν ποιῇ τετράγωνον. 
Ἐπεὶ Θέλω τὸν ὑπὸ c" καὶ (f" μετὰ Mà εἶναι 
D”, ἐὰν ἄρα ἀπό τινος O% ἄρω Mü, ἔξω τὸν ὑπὸ 
αν καὶ f", πλάσσω O” ἀπὸ 5ᾷ M καὶ γίνεται 
15 αὐτὸς ὁ O” AYSE Μα. ἐὰν ἀφέλω τὴν Mà, λοιπὸς 
γίνεται 4783β ὃ ὑπὸ o καὶ f". ἔστω ὁ a” 98" 
«ὁ ἄρα B^ ἔσται 5 ἂν MB. 
Πάλιν, ἐπεὶ θέλω τὸν ὑπὸ «u καὶ y μετὰ M & ποιεῖν 
D”, πλάσσω O” ἀπὸ SB Μᾶ, τῶν κατὰ τὺ ἑξῆς διὰ 
:0 τὸ προδειχϑέν, καὶ λαβὼν τὸν ἀπό, αἴρω τὴν Mū, καὶ 
τάσσω τὸν ὑπὸ a" καὶ y" 415 5ὃ, ὧν ὁ αὖἲὶ ἐστιν 
sū λοιπὸς ἄρα ὁ y% ἐστὶν sõ MO, 


4 τῷ B, τῇ A Ba. 6 τὸ] τῷ ΑΒ,, ἀορίστω B,. 
10/11 ὁποιοῦν AB,. 11 ποιεῖ AB,. 12 ἐπεὶ] ἐπὶ A. 
11 ὁ ἄρα β΄" ἔσται 5 & suppl. Βα, ὁ δὲ β΄’ κ. v. E Auria. 
91 ἐστὶ Βα. 939 ἐστὶ A, 
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si subtraho similiter 1, remanet 427 -+ 4z; oportet 
nempe esse 
X, X, = 44” + 44: 
uorum quum sit 
q q μας 
remanet 
X, = 4ᾳ 4- 4. 

Solutum est problema in indeterminato, ita ut 
binorum quorumvis productus, plus unitate, faciat 
quadratum, et z fit quoti quisque velit. Hoc est enim 
in indeterminato quaerere talem fieri positionem ut, 
quoti quisque velit esse x, ad positiones eundo, con- 
ditioni satisfactum sit. 


XX. 

Invenire quatuor numeros tales ut binorum quo- 
rumvis productus, plus unitate, faciat quadratum. 

Quoniam volo X, ἂν + 1 esse D, si a quodam O 
subtraho 1, habebo X, X, Formo O ab (x + 1) et 
fit ipse 

D = z + 2s +4 1. 
Si subtraho 1, remanet z* -+ 2z = X, Χ. 

Sit X, = z, (ergo X, = 2) + I. 

Rursus, quoniam volo X, X, + 1 facere O, formo O 
ab (2x + 1), cum coefficiente x deinceps sumpto, se- 
cundum praecedentem demonstrationem!); quadratum 
sumens, subtraho 1 et pono X, X, = 42? + 43, quo- 
rum quum sit X, = z, remanet igitur 

X, = 4z + 4. 

1) Vide problema praecedens, Si 


" zy-d-ie[mz4-1]*5 zz-4-1-[(m-- 1)2z- 1], 
κά yz -+ 1-2 [m(m--1)z-F-2m -}- 113. 
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Πάλιν, ἐπεὶ θέλω τὸν ὑπὸ τοῦ «^ καὶ ð” μετὰ 
Mà ποιεῖν O”, πλάσσω O” ἀπὸ τῶν κατὰ τὸ ἑξῆς, 
Sy Mà, καὶ λαβὼν τὸν ἀπό, ἀφελὼν Mà, ἔξω τὸν 
ὑπὸ a” καὶ ὃν 41995, ὧν ὁ α’’ ἐστιν 38" λοιπὸς 

5 ἄρα ὁ ὃ”: ἔσται 58 ME. 

Καὶ ἐπεὶ συμβαίνει τὸν ὑπὸ τοῦ y” καὶ ð” μετὰ 
Mà ποιεῖν D", ἀλλὰ ὁ ὑπὸ B” καὶ ð” μετὰ Mà 
ποιεῖ 

419 suð Miy, lo. Ci? τῷ ἀπὸ πὶ 57 AMÒ καὶ 

10 γίνεται ὁ S ἑνὸς Cis”). 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a% g, ὁ δὲ B^ 

Ay, ὁ δὲ y^ Eg, ὁ δὲ ὃ” δε. 


κα. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ἀνάλογον, ὅπως δύο ὁποιων- 
15 οῦν ἡ ὑπεροχὴ ᾗ τετράγωνος. 
Τετάχθω ὁ μὲν ἐλάσσων Sä, ὁ δὲ μέσος sē Mô, 
ἵνα ἡ ὑπεροχὴ ᾗ O”, ὁ δὲ y" sa My, ἵνα καὶ ἡ 
τούτου πρὸς τὸν μέσον ὑπεροχὴ ᾗ O”, 
ἔτι δέ, εἰ ἡ τοῦ μεγίστου καὶ τοῦ ἐλαχίστου ὑπερ- 
5 οχὴ ἦν OQ", ἦν ἂν λελυμένον ἐν τῷ ἀορίστῳ δύο 
ὁποιωνοῦν ἡ ὑπεροχὴ D. 
ὁ δὲ μέγιστος τοῦ ἐλαχίστου ὑπερέχει Miy: αἱ δὲ 
Miy συντεϑεῖσαί εἰσι C)" τοῦ ὃ καὶ τοῦ 0" γέγονεν 
οὖν μοι εὑρεῖν δύο τετραγώνους ἴσους ἑνὶ τετραγώνῳ. 


1 τοῦ om. B. 9 καὶ ἀφελὼν Ba. ϐ ἐπεὶ] ἔτι Βα. 
τοῦ om, B,. 7 Γ]ο»] cx add. ἀπὸ πὶ. ss ME. ὑπὸ] 


ἀπὸ AB. μετὰ Mà om j 8 ποιεῖν Α. Post ποιεῖ, B, 
add. τετρώγωνον (deletum in ὍΝ 9 A om. AB,. 10 ἑνὸς 


ες] ἃ A, εἷς B,. 11/12 Denomin. add. Ba. 14/1δ ὁποιονοῦν 
A. 16 μέσος 5à] µέσος ἀριθμῶν B ΑΒ,, 19 εἰ ἡ Auria, 
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Rursus, quoniam volo X, X, + 1 facere LJ, formo O 
(cum coefficiente deinceps sumpto) a (δα + 1), et 
quadratum sumens, subtrahens 1, habebo 


X, X, = 92! + 62, 


quorum quum sit X, = x, remanet X, = 9z + 6. 
Et quoniam evenit X, X,+ 1 facere D, at X, X, +1 
facit 


92! + 244 + 13; ista aequo O a radice (32 — 4), 


et fit 
ο. 
ἃ πε 16 ^ 
Ad positiones. Erit 


1 38 
X, στ X, = i6: X, = iğ? X. = 


XXI. 


Invenire tres numeros in proportione, tales ut bi- 22 
norum quorumvis differentia sit quadratus. 

Ponatur minor (X,) = z, medius (X,) = z + 4, 
ut differentia sit O; denique (maximus) X, =z + 13, 
ut huius quoque ad X, differentia sit O. 

Si adhuc X, — X, foret D, solveretur in indeter- 
minato problema: binorum quorumvis differentiam 
esse O. 

Sed X, — X, — 13 et 13 est summa quadrato- 
rum, 4--9; quaerendi sunt igitur mihi duo qua- 
drati quorum summa sit aequalis quadrato. 


A, καὶ ἡ B, εἰ Ba. 90 ἦν prius] ἦ ΑΒ. ἂν λελυμένον] 
ναλελυμένον Α Ba. τῷ] τῇ ABa. 23 σύνϑεμα εἰσὶ Βα. 
εἶσιν À. τετράγωνοι AB,. 
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τοῦτο δὲ ῥάδιον ἀπὸ τριγώνου ὀρθογωνίου: ἔστι 
δὴ ὁ 9 καὶ ὁ TE καὶ τάσσω τὸν μὲν ἐλάχιστον 3ᾱ, 
τὸν δὲ μέσον së MÓ, τὸν δὲ y" sa Mre, καὶ δύο 
ὁποιωνοῦν ἡ ὑπεροχή ἐστι ΠΠ, 

5 λοιπόν ἐστιν αὐτοὺς ἀνάλογον sivu’ ἐὰν δὲ τρεῖς 
ἀριθμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὁ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσος ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τοῦ μέσου. 

ἀλλὰ ὁ ὑπὸ τοῦ μεγίστου καὶ τοῦ ἐλαχίστου, tovt- 
έστιν ὁ ὑπὸ τῶν ἄκρων, ἔστι AYT $xt* ὁ δὲ ἀπὺ τοῦ 

10 μέσου 

«γᾶ 51η πα, io. AY Sxc καὶ γίνεται ὁ 5 πα. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν α’ πα, ὁ δὲ Bh 
Quà, ὁ δὲ y^ ovs. 


xB. 

15 Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ἐξ αὐτῶν στερεὸς 
προσλαβὼν ἕκαστον αὐτῶν ποιῇ τετράγωνον. 

Τετάχϑω ὁ ἐκ τῶν τριῶν στερεὸς Zi a 5β, ὁ δὲ 
a5 Mü, ἵνα ὃ ἐκ τῶν τριῶν στερεὸς μετὰ τοῦ a” 
ποιῇ O”. 

0. πάλιν, ἐπεὶ ϑέλω τὺν ἐκ τῶν τριῶν στερεὺν μετὰ 
τοῦ p% ποιεῖν O”, ἐὰν ἄρα ἀπό τινος O” ἄρω A à S, 
ἔξω τὸν f". πλάσσω O” ἀπὸ së My, καὶ ὁ ἀπὸ 
τούτου DO A 47 à 58 ποιεῖ 30 MO τάσσω οὖν τὸν 
p" sô 119. 


1 ἔστιν A (ilem 6 οἱ 9). 2 δὴ] δὲ AB. 5 ἐστι 
Ba. 8/9 τουτέστι Ba. 12/13 Denomin. add. Ba. 
18 ouà] ou AB,. ovs] νς AB,, ϱνς A (2* m). 17 τῶν 


om. Ba. 19 ποιεῖ Α. 20 τῶν om. Β.. στερεῶν Α.,. 
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Hoc est facile ex [aliquo] triangulo rectangulo; 
[tales] sunt scilicet 9 et 16. Pono 


X, =z, X,—z-4-9, X,—z- 95, 


εἰ binorum quorumvis differentia est O. 


Restat ut sint in proportione. Si tres numeri sint 
in proportione, productus extremorum aequalis est 
quadrato medii. 

Sed X,X, hoc est productus extremorum, est 


a? + 952; 


quadratus medii est 


a* }- 18α + 81 — z* + 25z, et fit g= $. 


Ad positiones; erit 


81 144 256 
Ap Ἀγ AT 


XXII. 


Invenire tres numeros tales ut productus ipsorum, 23 


plus unoquoque, faciat quadratum. 
Ponatur productus trium (X, X,X,)— αἳ + 2x, 
et X, = 1, ut X, X, X, + X, faciat D. 
Rursus quoniam volo X, X, X, + X, facere O, si 
a quodam quadrato subtraho z? -+ 2, habebo Χ.. 
Formo O ab (x + 3): 
(z + 3)* — (z* + 2α) facit 4z + 9. 


Ergo pono 
X, = 44 4 9. 
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ἀλλ᾽ ἐπεὶ ὁ ἐκ τῶν τριῶν στερεὺς zi ü 9β, ὁ δὲ 
ὑπὸ a” καὶ f" s MO, ἐὰν ἄρα 4/23 β παραβάλω 
παρὰ s MO, ἔξω τὸν y". 

Οὐ δυνατὴ δὲ ἡ παραβολή" ἵνα δὲ δύνηται ἡ παρα- 

5 βολή, δεῖ εἶναι ὡς 4Υ πρὸς 35, οὕτως 8β πρὸς 
M, καὶ ἐναλλάξ" ὡς 47 πρὸς SB, οὕτως 58 πρὸς 
Mə. ἡ δὲ 4Υᾷ τῶν Sp, L ἐστι τῷ πλήϑει. ὡσεὶ 
οὖν καὶ s τῶν MO, [' ἦν, ἦν ἂν ἡ παραβολή’ ἀλλὰ 
οἱ ὃ ἐκ τῆς ὑπεροχῆς εἰσιν, ἧς ὑπερέχουσιν 36, β5. 

10 ἀλλὰ οἱ $3 ἐκ τοῦ δίς εἰσιν ὑπὸ τῶν My καὶ $a, 
τουτέστι δὶς τῶν My: al δὲ 9 M ὁ ἀπὸ My ἐστι 
Os: ἀπῆκτάι οὖν μοι εὑρεῖν τινα ἀριθμόν, ὡς τὰς 
M7, ὅστις δὶς γενόμενος καὶ λείψας δυάδα, L' ᾗ τοῦ 
ἀπ᾽ αὐτοῦ τετραγώνου. 

5 Ἔστω ὁ ζητούμενος $4 οὗτος δὶς γενόμενος καὶ 
λείψας δυάδα, γίνονται SB^M β' ὁ δὲ ἀπ᾽ αὐτοῦ O% 
ἐστι 4. ϑέλομεν οὖν sB A M B, L' εἶναι 41. 

AY ἄρα ἃ ἴση 9δ Λ MÓ, καὶ Ῥένεται 6 s MB. 
Νῦν ἔρχομαι ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς, καὶ εἶχον τὸν μὲν 

5 «x ἀριθμὸν Ma à, τὸν δὲ ἐκ τῶν τριῶν στερεὸν Z* à sf. 
δεῖ δὲ καὶ τὸν ἐκ τῶν τριῶν στερεὸν προσλαβόντα τὸν 
f^" ποιεῖν O” ἐὰν ἄρα ἀπό τινος O% ἀφέλω τὴν 
4'&sB, ἕξω τὸν f". πλάσσω τὸν D” ἀπὸ SÈ καὶ 
M τοσούτων, ἵνα «t M, δὶς γενόμεναι καὶ λείψασαι 

:5 δυάδα, [' ᾗ τοῦ ἀπ᾽ αὐτῶν O% καὶ προδέδεικται, καὶ 


1f om. AB, 2 ὑπὸ] Βα add. τοῦ. πα ; ΑΒ. 

4/5 ἵνα δὲ δύνηται 1; παραβολή om, B,. vai] εἰδέναι 

AB. 10 of ἀριθμο a, 0 τέσσαρες ἐμθμοὶ Α. τῶν 

τ Βα. 11 τουτέσει δὶς τῶν M y om. Β,. αἲ Ba, ἔσται 
9 M ns Ba. ἐστιν A. 18 ;ήφας δυάδος Β,. 

ο] τὸ ἥμισυ Βα (item 11). ᾖ Βα, τῇ AB. 11 ϑέλωμεν A. 


ARITHMETICORUM LIBER QUARTUS, 239 


Sed quoniam 
X,X,X,—2*--2z, et X,X,—4z-4-9, 


si divido z* + 2 per 4z + 9, habebo X, 
At impossibilis est divisio, et ut possimus divi- 
sionem facere, oporteret esse 
25:42::22:9, 
et vicissim 
25$:92::42:9. 
At coefficiens z* est dimidius coeffieiens 24; ergo si 
coefficiens 4r dimidius 9 esset, foret divisio; sed 4 
factus est ex differentia θα — 22; θα ex bis 3 Xx z, 
hoc est 2 >< 3; 9 denique est 3*. Deducor igitur ad 
inveniendum quendam numerum, ut 3, qui, duplicatus 
et subtracto 2, sit dimidius quadratus ab ipso. 
Sit quaesitus z; hic, duplicatus et subtracto 2, fit 
2z — 2, et huius quadratus est z*. "Volumus igitur 


(2x — 2) esse ταν. Έτρο 
αἳ = 4z — 4, etft 222. 
Nune redeo ad primitivum problema; habebam 
X, e 1, X, X, X, = z* 4- 2α. 
Oportet X, X, X, + X, facere D); ergo si a quo- 
dam quadrato subtraho z? + 2z, habebo .X,. Formo O 
ab z plus numero unitatum ita sumpto ut duplicatus 


et subtraeto 2, fiat dimidius quadratus ab ipso; quod 
supra monstratum est, et est 2. 


30 στερεῶν B,. 93 καὶ M... ἀπὸ Sà (p. 240,1) om. B,. 
25 αὐτοῦ A. 
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ἔστι M. πλάσσω τὸν O” ἀπὸ sa M: ἔσται ἄρα ὁ 
ἀπό, d'a sð M. ἐὰν ἄρω τὸν ἐκ τῶν τριῶν στερεόν, 
τουτέστι AYG 5 β, λοιπὸς ἄρα ἔσται ὁ 5 SB MO. καὶ 
ἔστιν ὁ ὑπὸ c" καὶ B®, (5β Mà: ἐὰν ἄρα τὸν ἐκ 

5 τῶν τριῶν στερεόν, τουτέστι 4Υᾶ SB, μερίσω εἰς τὸν 
ὑπὸ w” καὶ B^» τουτέστιν εἰς SB MÒ, ἕξω τὸν y" 
ἀλλ᾽ ἔστιν ὁ μερισμὸς 5’. 

Καὶ λοιπόν ἐστι τὸν ἐκ τῶν τριῶν στερεὸν μετὰ 
τοῦ y^" ποιεῖν O”. ἀλλὰ ὁ ἐκ τῶν τριῶν στερεὸς 

10 μετὰ τοῦ y^" ἐστι AYÈ SBL lo. ΓΙ» 4Υδ: καὶ γίνεται 

ς 
ὁ 3 ε. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a 5, ὁ δὲ Bh 40, 
ὁ δὲ γ5: BL. 

xy. 
15 Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ἐξ αὐτῶν στερεὸς 
λείψας ἕκαστον ποιῇ τετράγωνον. 

Τετάχθω ὁ a” $ü, ὁ δὲ ἐκ τῶν τριῶν στερεὸς 
Zd'Yasa καὶ λείψας τὸν «a ποιεῖ D". καὶ ἐπεὶ ὁ ἐκ 
τῶν τριῶν στερεὸς AYT 5ᾱ, ὁ δὲ a” ἐστιν 5ᾱ, ὁ ἄρα 

20 ὑπὸ B καὶ y ἔσται 5ᾱ Ma ἔστω ὁ p% Më λοιπὸς 
ἄρα ἔσται ὁ γ 5ᾱ Mà. 

λοιπόν ἐστι τὸν ἐκ τῶν τριῶν στερεὸν λείποντα 
τὸν P” καὶ τὸν y” ποιεῖν D": λιπὼν δὲ ὃν μὲν ποιεῖ 
4Υᾷ58Λ Μα to. Ci ὃν δὲ A4" 4 A Mà io. Ών. 

1/2 ó &nó om. Ba. 3 τουτέστιν À. 3/4 καὶ ἔσειν ὁ] 
εἰ δὲ καὶ τὸν ὑπὸ τριῶν στερεὸν μερίσω εἰς τὸν Βα. 4 5B Mà 
... καὶ Q^" (6) supplevi. 6 τουτέστι Ba. M 8] Auria 
add.: ὧν dgu 2 a5P aet λω παρὰ sp M ὃ. 7 ['] τὸ 


ἦμισυ 10 ἐσειν Α. 19/18 Denomin, 
add. Ba. 18 [' om. A. 17 τῶν om. Ba. 18 & posterius 


om. Β.. 19 ler. Ba. — 92 τῶν om. Β. 38 τὸν γ΄] τρία 
B, λιπὸν Ba. 
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Formo O ab (x + 2); erit igitur 
C] — αἳ 4 Az 4 4. 
Si subtraho X, X, X,, hoc est z? -+ 2z, remanebit 
X, = 2z 4 4. 


Est quoque X, X, — (2r + 4; ergo si divido 
X,X,X,, (hoc est α) -+ 24), per X, X,», (hoc est 
2x + 4), habebo X,; sed quotiens est τα. 


Restat ut X,X,X, + X, faciat D. Αἱ 


X, X, X, + X, facit 2$ + (22); = D = 42*, 
et fit 


2 = 5 L] 
s $ 
Ad positiones; erit 


1 

9 --- 

6 34 3 
X, m X,-—-, X, = — 


XXIII. 


Invenire tres numeros tales ut productus ipsorum, 94 
minus unoquoque, faciat quadratum.. 


Ponatur X, = x et X,X,X, = αἳ + z, qui, sub- 
tracto X, facit D. 


Quoniam X,X,X, = αἳ + z, et X, = z, erit 
X, X, =z+41. 
Sit X, = 1; remanet ergo X, — z +4 1. 
Restat ut X, X,X,, subtracto sive X, sive X, 
faciat O. Sed 


X,X,X, — Xe facit z*-4-2—1 zx [], 
X,X,X, — X; g? --- 1 m p, 
ἘΏτορπαπτσα, ed. Tannery. 16 
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καὶ γίνεται διπλῆ ἡ ἰσότης, καὶ λαμβάνω τὴν ὑπερ- 
οχήν᾽ ἔστι δὲ S ἐκτίϑεμαι ἀριϑμοὺς δύο ὧν ὁ ὑπὸ 
τηλικοῦτός ἐστι. τοῦτον SÈ μετρείτω ML κατὰ 5 β, 
τουτέστι κατὰ πλευρὰς B τῆς AY% καὶ ἔστιν αὐτῶν ὡς 

5 οἶδας ἡ ἴσωσις, καὶ γίνεται ὁ 3 η”” i£. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις ἔσται ὁ μὲν «* i£, ὁ δὲ 85 

Mà, ὁ δὲ yh η΄" κε. 
xà. 


Zo9£vra ἀριϑμὸν διελεῖν εἰς δύο ἀριθμούς, καὶ 
ιο ποιεῖν τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν κύβον παρὰ πλευράν. 
Ἔστω δὴ ὁ δοϑεὶς ὁ c. 
Τετάχϑω ὁ α’ βᾶ, λοιπὸς ἄρα ὁ β’ ἔσται 
MZA sā. 
λοιπὸν δεῖ εἶναι τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν κύβον παρὰ πλευ- 

15 ράν' ἀλλ᾽ ὁ ὑπ αὐτῶν ἔσται SẸ AAYE ταῦτα ἴσα 
κύβῳ παρὰ πλευράν᾽ πλάσσω κύβον ἀπὸ 5 ὁσωνδήποτε 
AM- ἔστω δὴ ἀπὸ 3βΛΛΊα. καὶ ὁ ἀπὸ τούτου 
κύβος λείψας αὐτὸν ποιεῖ ΚΥΠ 50 ΛΑ AYB. ταῦτα ἴσα 
86 AZ" a. 

2 Καὶ εἰ ἦσαν οἵ 3 ἐν ἑκατέρα τῇ ἰσώσει ἴσοι, 
λοιπὸν ἐγίνετο ἰσῶσαι KY ἴσους AY, καὶ ὁ 5 ἦν ῥητός᾽ 
ἀλλὰ οἱ SB ἐκ τῆς ὑπεροχῆς εἰσιν ὑπὲρ 3 B, τουτέστιν 
ἐκ τῶν τρὶς τῶν β5' καὶ ἐὰν τρὶς οἱ Bs λείψωσιν 5β, 


2 ἔστιν A. ὁ] τὸ Βα. 8 τοῦτον scripsi, sobrar ΑΗ. 

MI τὸ ἥμισυ κατὰ 5°% B Ba, 5 sg κατὰ M [' B. 5 η" ] uo- 
vádov AB (item 7). 11 δὴ scripsi, δὲ AB, om, "Bá. 
12 α 5] εἷς Β,. 14 δεῖ] δὴ Ba. τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν κύβον 
om, Β,. 16 ἔσται A, ἐστιν 17 δὴ] δὲ AB. 18 λεί- 
ψας om. B,. 20 of om. B,. ἴσος B,. 21 λοιπὸς AB,. 
22 ἀλλ᾽ of Ba. -— τῶν 55ξ add. Auria. ὑπὲρ sols 
δύο Ba, ἐπεὶ ἀριθμοὶ δύο AB. τουτέστι Ba. 28 λεί- 
Φωσι Α Ba. 


ARITHMETICORUM LIBER QUARTUS. 243 


et fit dupla aequatio; differentiam sumo, quae est z; 
expono duos numeros quorum productus huic diffe- 


rentiae aequalis sit, Dividatur x per 1 secundum 24, 


hoe est secundum duplam radicem termini in g*, 


Aequatio fit ut scis?), et z = E 


Ad positiones, Erit 


XXIV. 


Datum numerum partiri in duos numeros et facere 
illorum productum cubum minus radice. 

Esto iam datus 6. 

Ponatur X, = z, ergo erit X, = 6 — x. 

Reliquum oportet X, X, esse cubum minus radice; 
sed X, X, erit Θα — αὖ: ista aequentur cubo minus 
radice. Formo eubum ab æ cum quolibet coefficiente, 
minus unitate; esto ab 24 — 1); huius cubus, minus 
ipsa radice, facit: 

8z? + 41 — 122*. Ista aequantur 6z — z?. 


Si coefficientes z in utraque parte aequales essent, 
restareni aequandi termini in z? et 2?, foretque 2 
rationalis. At 4z ex differentia provenit supra 2, 
scilicet ex 8ρὶο (22); et 3»5«22 —2z faciunt 2 >x< 2z; 


πλ. 


μέ Dens 
16" 


1) Nempe 


vel 
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ποιοῦσι δὶς τοὺς 9β' οἵ δὲ 5 τυχόντες εἰσὶ κατὰ τὴν 
ὑπόϑεσιν. ἀπῆκται οὖν μοι εὑρεῖν τινα ἀριϑμόν, ὡς 
τοὺς 5β, ὃς δὶς γενόμενος ποιεῖ ξ΄ ἔστι δὲ ὁ y. 
Ζητῶ οὖν 56 Af" & ἴσους κύβῳ παρὰ πλευράν. 
ενῦν τάσσω τὴν τοῦ κύβου z^ ἀπὸ sp Më καὶ ὁ 
ἀπὸ τούτου κύβος λείψας αὐτὸν ποιεῖ K'x£ 55 Λι 4Υκξ 
* 
le. 55 Λ 47 a, καὶ γίνεται ὁ 5 z 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις: ἔσται ὁ μὲν α xc, ὁ δὲ 
β” gàs. 
10 κξ. 
Δοϑέντα ἀριϑμὸν διελεῖν εἰς τρεῖς ἀριϑμούς, ὅπως 
ὁ ἐξ αὐτῶν στερεὸς ποιῇ κύβον, οὗ ἡ πλευρά ἐστιν 
ἴση ταῖς ὑπεροχαῖς αὐτῶν συντεϑείσαις. 
Ἔστω ὁ δοϑεὶς ὁ ὃ. 


15 Kol ἐπεὶ ὁ ἐκ τῶν τριῶν στερεὸς κύβος ἐστίν, 
ἔστω ΚΤ ἢ οὗ m^ ἐστιν 3β. ἀλλὰ ἡ τοῦ f" καὶ τοῦ 
a?" ὑπεροχὴ καὶ ἡ τοῦ y?" καὶ ("" ὑπεροχὴ καὶ ἔτι τοῦ 
y" καὶ τοῦ a”, δίς ἐστιν ὑπεροχὴ τοῦ y" καὶ τοῦ 
a, τουτέστιν, ἐὰν ὧσιν ἀριϑμοὶ τρεῖς ἄνισοι, ἡ τῶν 

90 τριῶν ὑπεροχὴ διπλασίων ἐστὶ τῆς ὑπεροχῆς τῶν ἄκρων. 

ἔχομεν È ἐν τῇ ὑποστάσει τῆς πὶ τοῦ κύβου Sf 
δεῖ δὲ τοὺς SB τῶν τριῶν τὴν ὑπεροχὴν εἶναι’ ὁ y^ 
ἄρα τοῦ a” ὑπερέχει S. ἔστω ὁ a” SB ἢ ὅσων- 
δήποτε' ὁ y" ἔσται ἄρα Sy. καὶ ἐπεὶ ὁ ἐκ τῶν τριῶν 


----------------- ---- 


1 εἰσὶν A. 9 ὁπόϑεσιν scripsi, ὑπόστασιν ΑΒ. — 6 K'g 


AB, Δ ΞΑΒ,. 8/9 Denom. add. Βα. 12 ἐστιν om. 
B, Ba. 15 τῶν om. Ba. orí B. 16 ἐστι Ba (item 18). 


19 τουτέστι Ba. 99 δεῖ δὲ.... ὁ a” s B (23) om. Β.. 
B om. A. 98 ἔστω] ὧν A. — 24 ἄρα om. Β.. 


ARITHMETICORUM LIBER QUARTUS. 245 


6 vero fortuitus est secundum hypothesin: deducor 
igitur ad inveniendum quendam numerum, ut 2 coef- 
ficiens z, qui duplicatus faciat 6. Est 3. 

Quaero igitur Θα — x” aequanda cubo minus ra- 
dice. Pono nune cubi radicem = ὃς — 1; huius 
cubus minus ipsa radice facit 


212? + θᾳ — 212! = ôr — τ', 
unde 
26 


t= τὰ 


Ad positiones, Erit 


26 136 
X og 5g 


XXV. 


Datum numerum partiri in tres numeros ita ut 26 
illorum productus faciat cubum cuius radix aequalis 
sit summae differentiarum inter ipsos. 

Esto datus 4. 

Et quoniam X,X,X, est cubus, esto 82? cuius 
radix est 22. Sed 


(X, — X4) + (X, — X.) + (X, — Χὴ-- 2(X, ct X), 


Scilicet, si sint numeri tres inaequales, summa trium 
differentiarum est dupla differentia extremorum. 

Habemus in positione radicis cubi 2x, et oportet 
2z esse summam trium differentiarum; ergo 


X, — X, =r. 


Bit X, — 2z vel cum quolibet coefficiente; ergo 
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στερεός ἐστι ΚΥΠ. ὁ δὲ ὑπὸ «τοῦ» a" καὶ y" AYS, 
λοιπὸς ἄρα ὁ p” ἔσται 54 y*. 
Καὶ εἰ μὲν ἣν ὁ f" τοῦ α’”" μείζων, ἐλάσσων δὲ 
τοῦ p”, λελυμένον ἂν ἦν τὸ ξητούμενον' ἀλλὰ ὁ β’: 
6 ἐγένετο ἐκ τοῦ τὸν ἢ μερισϑῆναι εἰς τὸν ὑπὸ o?" καὶ 
y". ἀλλὰ ὁ a% καὶ ὁ y% οὔκ εἰσι τυχόντες, ἀλλὰ 
μονάδι διαφέροντες' ἀπῆκται οὖν μοι εἰς τὸ εὑρεῖν 
δύο ἀριϑμοὺς μονάδι ἀλλήλων ὑπερέχοντας, ὅπως ὁ η 
μεριξόμενος εἰς τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν ποιῇ τινα ὃς τοῦ μὲν 
10 ἐλάσσονος μείζων ᾖ, τοῦ δὲ μείξονος ἐλάσσων. 
Τετάχϑω ὁ ἐλάσσων 3 ᾱ, ὁ ἄρα μείζων ἔσται 
sS Mu. καὶ τὸν ἢ ἐὰν μερίσω εἰς τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν, 
τουτέστιν εἰς ο΄ ἃ 98, εὑρεθήσεται ὁ μέσος Mij uo- 
ρίου 4Υᾷ sa. ϑέλομεν δὲ τοῦτον μείξονα μὲν εἶναι 
1 5ᾱ, ἐλάσσονα δὲ sa Mī καὶ ἐπεὶ ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν 
ἐστι Mà, ὥστε ἡ ὑπεροχὴ τοῦ a?" καὶ τοῦ B% ἐλάσ- 
cov ἐστὶ Mà, ὥστε ὁ f? μετὰ Mä μείζων ἐστὶ τοῦ 
ἄν, ἀλλὰ ὁ *, προσλαβὼν τὴν M καὶ ἀναλυϑεὶς εἰς 
τὴν 4Υᾷ δᾶ, γίνεται d'a sc Mi μορίου AY Së 
5 ὥστε ταῦτα μείξονά ἐστιν s M: καὶ πάντα ἐπὶ τὸ 
μόριον᾽ : - 
4'a&sa Μη μείξονά εἰσιν K*a AYB sa. 
καὶ ἀπὸ ὁμοίων ὅμοια καὶ γίνονται Mij μείζονες 
ΚΤα 4Τα. 
3) πλάσσω κύβον ὃς ἔχει KY& 4: ἔσται ἄρα ἡ m^ 
τοῦ κύβου Su My”. ἀλλὰ ἐπεὶ Mm μείξους εἰσὶ 


1 τοῦ suppl Ba. 4 ἀλλ ὁ Βα. 5 τὸν post] τὸ AB. 


6 ἀλλ ὁ Ba. γ΄] δεύτερος AB,. εἶσιν A, 9 τὸν] τὸ 
ΑΒ. 18 τουτέστι B,. εἰς om. B,. 15 ἐλάσσονα] τὸν 


ἐλάττονα B,. 16 ἐστιν Α. τοῦ ante f" om, Ba. 18 ἀλλ᾽ 
ὁ Βα. 19 μορίου 4' à s& om. Β.. 20 ἐστι Ba. 
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X, — 3x, et quoniam X, X, X, —82?, εἰ X, X% = 6z?, 
reliquus X, = (1 i) a. 

Si foret X, — X, et X, — X, soluta esset quaestio. 
Sed X, factus est ex 8 diviso per X,X,; at X, et 
X, non sunt fortuiti, sed (ipsorum coefficientium) 
differentia est unitas. Deducor igitur ad inveniendum 
duos numeros quorum differentia sit unitas et pro- 
ductus, dividens 8, (quotientem) faciat maiorem mi- 
nore, minoremque maiore. 

Ponatur minor = x, ergo erit maior = z -+ 1; si 
divido 8 per ipsorum productum, hoc est per (z? + z), 
invenietur medius = zIz 

Hune volumus esse > x, et <x + 1; quum horum 


differentia sit 1, differentia?) inter 1"" et 20 est <1; 
est scilicet 2"* -+ 1 — 15, Sed 2"*-L 1, reduetione ad 
(denominatorem) z? + z, fit UI : 
2 -+ 1. Omnia in denominatorem: 
αἱ -ἵ- α -- 85 αἳ 1- 24 --- η. 
Α similibus similia; fit 
8 » αἳ --- a*. 

Formo cubum qui terminos habeat αὖ -+ x°; erit 

igitur cubi radix = z -+ p Sed quoniam 8  z? + 27 


; quae sunt 


1) Hic “195 vocatur idem numerus qui paulo antea ‘maior’ 
dictus est, et *2"*' idem qui ‘medius’; 3"" erit idem qui minor. 


99 εἶσι B. 98 M] δυνάμεις B,. μείζονα ΑΒ. 96 ἀλλ᾽ 
ἐπεὶ Βα. εἰσὶ om, Ek. ' : 
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Kï Aü, ἔστι δὲ καὶ ὁ ἀπὸ $a M y* κύβος μείξων 
ΚΥα 4Yà, ἐὰν ἰσώσω καὶ τὴν πλευράν, τουτέστι Mf 
ie. 5α ΜΥΣ, καὶ γίνεται ὁ 3 p” E. 


ε 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ g S, ὁ 858, ôy” 4 
ε καὶ πάντα εἰς τε". ἔσται ὁ «5 u, ὁ B% xf, ὁ y" κε. 
κοινὸν γὰρ ἤρθη tò i5 μόριον, καὶ ηὑρημένοι εἰσὶν 
τρεῖς ἀριϑμοὶ ὅπως ὁ ἐξ αὐτῶν στερεὸς ᾗ κύβος πλευ- 
ρὰν ἔχων τὰς ὑπεροχὰς αὐτῶν συντεϑείσας. 
Τάσσω τοίνυν τὸν μὲν a" Su, τὸν δὲ f" (5 κξ, 
ιο τὸν δὲ y"»5 3κε, καὶ ἔστιν ὁ ἐκ τῶν τριῶν στερεὸς 
κύβος οὗ ἡ πλευρὰ ἴση ἐστὶ ταῖς ὑπεροχαῖς αὐτῶν 
συντεϑείσαιφ- λοιπὸν δεῖ ἰσῶσαι τοὺς τρεῖς ταῖς ĝo- 
ϑείσαις M, ἐδόϑησαν δὲ MÒ- 5 ἄρα GB ἴσοι MÒ. καὶ 
γίνεται ὁ 3 ἑνὸς Cup™). 
15 ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a% u, ὁ δὲ f^ xf, 
ὁ δὲ γ κε. 
xs. 
Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν προσλαβὼν 
ἑκάτερον ποιῇ κύβον. 
:» Τάσσω τὸν a" ἐκ κυβικῶν 5: ἔστω δὴ Ñ τὸν p” 


1 ἔστιν Α. καὶ om. Ba. 2 τὴν πλευράν] τὰς πλευράς 
Ba. 8 xai om. Ba. y""] M A, μονάδι B,. 5 u^] 
πεντεκαίδεκα AB, — 7 κύβος Ba, κύβου A, κύβων B. — 9/10 5 x£, 
τὸν δὲ τρίτον suppl. Ba. 19 λοιπὸν δεῖ] λοιπὸν δέ A, θέλω 
δὲ B. 12/18 ἰσῶσαι τοὺς τρεῖς ταῖς δοθείσαις] τοὺς τρεῖς ἴσους 
εἶναι δοθεῖσι Ba. 14 ἑνὸς wy""] č A, eig Β,. 16/16 De- 
nomin. add, Ba, 30 ἔστι B. δὲ] δὴ AB. 7] 557, Ba. 
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et est quoque (z -+ τ) 2 αἳ + x°, si radices aequo, 
hoc est 


2—z43, fit z= $. 


Ad positiones. Erit 
8 


155 = 8? 


us 9 us .— 5 
9.5 πα 5) Q"* == A 
Omnia in 15. Erit 

1" = 40, 2". = 27, ὃν = 20. 


Sic sublatus est denominator 15 et inventi sunt 
tres numeri tales ut ipsorum productus sit cubus ra- 
dicem habens summam differentiarum. 

Pono!) igitur 


horum productus est cubus cuius radix aequalis est 
summae differentiarum. Restat ut summa trium 


aequetur dato numero; datus vero est 4; ergo 


927 —4, etft zz 


Ad positiones. Erit 


40 27 25 
X, = ai; X, -- ες, X= z 
XXVI. 


Invenire duos numeros quorum productus plus 27 
utroque faciat cubum. 
Pono X, esse z cum coefficiente cubico; esto 8; 


1) Ordinem ab initio propositum (X, < X, < X,) invertit 
Diophantus. | 5 
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ΔΩ ^ Mà καὶ συμφωνεῖ μοι ἓν ἐπίταγμα. ὁ γὰρ 
ὑπ᾽ αὐτῶν προσλαβὼν τὸν a” ποιεῖ κύβον. 
λοιπὸν δεῖ τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν προσλαβόντα τὸν p 
ποιεῖν κύβον. ἀλλὰ ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν προσλαβὼν τὸν B” 
ποιεῖ ΚΥΠ ἀγα ANS ij Mà lo. κύβῳ' πλάσσω τὸν κύβον 


= - 
ἀπὸ SBA Ma, καὶ γίνεται ὁ 5 (à. 


ty 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ (uiv) «* ϱιβ, ὁ δὲ 

669 
B κέ. 

x£. 
10 Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψας 
ἑκάτερον ποιῇ κύβον. 

Ὁμοίως ὁ a" τετάχθω κυβικῶν 5η, ὁ B5 AYa Ma 
ἀεί, καὶ γίνεται ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψας (τὸν a” κύβος. 
πάλιν ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψας» τὸν f" ποιεῖ KYS 

16Λ 4Υᾷ Μᾶ' ταῦτα ἴσα κύβῳ' καὶ ἔστιν ἀδύνατον. 

Τάόσω τοίνυν πάλιν τὸν uiv κυβικῶν 5 Ma ἔστω 
5η Μία’ τὸν δὲ 418" καὶ γίνεται ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψας 
τὸν f" κύβος. πάλιν ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψας τὸν a” 
ποιεῖ ΚΥΠ 17 ΛΛ5η Ma ταῦτα ἴσα κύβῳ τῷ ἀπὸ x^ 


AP 1 
40 96 Λι Μ᾽ καὶ γίνεται ὁ 3 iÒ. 


1 συμφωνῆ ΑΒ. 3 προσλαβὼν om. B,. 4 ἀλλ᾽ ὁ Ba. 


προσλαβὼν τὸν g^" om. B,. 5 ἴσους AB. τὸν om. B,. 
7 uiv suppl. Ba. e] ϱιγ ΔΒ. 12 ὁ δὲ δεύτερος Ba. 
13 καὶ om. Ba. τὸν α"".... λείψας (14) suppl. Βα. 

14 πάλιν scripsi, ἀλλὰ Ba. ποιεῖν B,. 16 piv scripsi, 


πρῶτον Ba, δεύτερον AB,. κυβικὸν A. Mà] à M A, 
ἕνα M B, μετὰ M& Βα. 17 τὸν δὲ] ὁ δὲ AB, τὸν δὲ δεύ- 
τερον Ba. 18 πάλιν ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν] ἀλλὰ Ba. 
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X, =z? — 1. Uni conditioni satisfactum est; nam 
X, X, + X, facit cubum. 


Reliquum oportet X, X, + X, facere cubum, Sed 
X,X,-- X, facit θα + z? — 8z — 1, aeq. cubo. 
14 


Formo eubum ab (27 — 1) et fit z = i$ 
Ad positiones, Erit 
112 27 
X = την Xx—guy 
XXVII. 


Invenire duos numeros quorum productus minus 28 
utroque faciat cubum. 

Similiter ponatur cum coefficiente cubico X, = 82, 
et semper X, — 2? + 1. Sie X, X, — X, facit cubum. 

Rursus X, X, — X, facit 848 + 82 — z* — 1 aeq. 
cubo; quod est impossibile.!) 

Pono igitur alterum esse z cum coefficiente cubico, 
plus unitate; esto 8z + 1; alterum z*. Horum pro- 
ductus minus X, fit cubus; rursus 


X, X, — X, facit θα) + x? — 8r — 1 aeq. cubo 


a radice (2x — 1), 
et fit 


1) Facile solvetur aequatio, si sumas cubum a radice 


(22 ES 5) vel - — 1), quà methodo usus est supra Dio- 


phantus (IV, xxv). 
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[ 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a” on. ὁ δὲ 
eto 
β” o*is. 
x". 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν, ἐάν τε 
ὅπροσλάβῃ συναμφότερον, ἐάν τε λείψῃ, ποιῇ κύβον. 
Ἐπεὶ οὖν ὁ ὑπ αὐτῶν μετὰ συναμφοτέρου ποιεῖ 
κύβον, ποιεύτω MEO. πάλιν, ἐπεὶ ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψας 
συναμφότερον ποιεῖ (κύβον, ποιείτω» Mi. δὶς ἄρα 
δυναμφότερος, ποιῶν αὐτῶν τὴν ὑπεροχήν, ἔσται M ve 

10 ὥστε συναμφότερος ἔσται Mi ἀλλὰ καὶ ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μετὰ συναμφοτέρου ποιεῖ M $ð" λοιπὸς ἄρα ὁ ὑπ᾽ aù- 
τῶν ἔσται MAS. ἀπῆκται οὖν μοι εὑρεῖν δύο ἐριθ- 
μοὺς (ὥστε συναμφότερον ποιεῖν» Munh, ἂν ὁ ὑπ 
αὐτῶν ἐστι M Ac. 

15. Τετάχϑω ὃ μείζων sä Mið: ὁ ἄρα ἐλάσσων ἔσται 
Mð Λ 34. λοιπόν ἐστι τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν, τουτέστι 
Mons A dl à, ἰσῶσαι M As, καὶ γίνεται AYE ἴση M o£. 

Καὶ εἰ ἧσαν Mog τετραγωνικαί, λελυμένον μοι ἦν 
τὸ ξητούμενον. ἀλλὰ αἱ M o£ ὑπεροχή ἐστιν ᾗ ὑπερ- 

2 ἔχουσι Mos τῶν As. ἀλλὰ al Ν᾿ρ!ις ἀπὸ Mió 
ἐστι O% ὁ δὲ ιδ ἥμισύ ἐστι τῶν xq ὥστε τὰ gie 
τὸ L' ἐστι τῶν κή ἐφ᾽ ἑαυτά": ἀλλὰ ὁ xq ἥμισύ ἐστι 
τῶν v6, ὥστε τὰ ιὸ, ὃ” ἐστι τοῦ vi: ἀλλὰ ὁ νε 

9 os] eap B,. δ λείψει AB,. ποιεῖ Α. 6 οὖν 
om. Ba. μετὰ συναμφοτέρου] προσλαβὼν σνναμφότερον Ba. 


8 κύβον ποιείτω Ba, om. A, κύβον, μονάδας E, ὧν ὁ ὑπ᾿ 
αὐτῶν λείψας συναμφότερον ποιεῖ B. 9 συναμφοτέρων mg 


10 συναμφότερα ADB,. 13 ὥστε συναμφότερον ποιεῖν supp 
Auria, o? συντεθέντες ποιοῦσι Ba. 18 μοι] μὲν Ba. 
19 ἀλλ᾽ af Ba (item 20). ἐσει Ba. 20 τῶν] τὰς Ba. 
31 ἐστιν (bis) À. ὥστε.... τῶν x15 (22) om. B,. 22 ἑαυτό 


melius Ba. ἀλλ᾽ ὁ Ba (item 23). 
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Ad positiones, Erit 


125 196 
Ag ντο 


XXVIII. 

Invenire duos numeros quorum productus, sive 
plus sive minus summa ipsorum, faciat cubum. 

Quoniam 

X, X, + (X, + ἂν) facit cubum, faciat 64, 
et quoniam 
X, X, — (X, + Xj) facit cubum, faciat 8, . 
Ergo 2( X, + X;) facit differentiam (64 — 8]; erit 56, et 
X, + X, — 28. 

Sed X, X; + (X, + ἂν) facit 64; reliquus ergo 
X, X, erit 36. 

Deducor igitur ad inveniendum duos numeros quo- 
rum summa faciat 28 et productus 36. 

Ponatur’) maior = y 4- 14; erit igitur minor 
= l4 — rz. 

Restat ut productus, hoc est 196 — α΄, aequetur 
36, et fit 

z* = 160. 

Si foret coefficiens unitatis, 160, quadratieus, 80- 
luta esset quaestio. Sed 
160 = 196 — 36; 196 —(14 οἱ 14— ; >< 28. 

Sic 196 = ($ >< 28). Sed 28 = 1 >< 56; ergo 

14 = 5 » 56, 


1) Cf. problema I, xxvm, 
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δύο κύβων ἐστὶν ὑπεροχὴ τοῦ τε EÔ καὶ τοῦ Ñ, ὁ δὲ ἐς 

συναμφοτέρου ἐστὶ τῶν κύβων τὸ ['. ἀπῆκται οὖν 

μοι εἰς τὸ εὑρεῖν δύο κύβους ὅπως τῆς ὑπεροχῆς aù- 

τῶν τὸ Ò”, ἐφ᾽ ἑαυτὸ γενόμενον, καὶ λεῖψαν συναμ- 
ὃ φοτέρου τὸ [', ποιῇ O”. 

Ἔστω ἡ τοῦ μείξονος κύβου m^ sa Ma, ἡ δὲ τοῦ 
ἐλάσσονος SG Λι ΜΙ καὶ γίνονται of κύβοι, ὁ μὲν 
μείζων (K'a»4d'ysy Ma, ὁ δὲ ἐλάσσων K" s7 
Λ 4Σ7 Mà, καὶ τῆς τούτων ὑπεροχῆς τὸ ð”, ZYa[' 

10 ML’. ταῦτα ἐφ᾽ ἑαυτὰ γίνονται 414 (0X AY a[' ΛΊδΧ. 
ταῦτα ἐὰν λείψῃ συναμφότερον τῶν κύβων [', ὅπερ 
ἐστὶ Kasy, λοιπὸν γίνονται AA β δΧ AYE (’ MX 
A Κα 237 ἴσ. D” καὶ πάντα Ó"5 διὰ τὸ μόριον' yi- 
νεται AAA ΜᾶΛ ΚΙ δ Si^ ταῦτα ἴσα O? τῷ 

15 ἀπὸ z^ 4'"y Ma SS αὐτὸς ἄρα ἔσται 414 9 47 uf 
MaA ΚΓΛς 5ιβ 0o. 4149 A3 MaM ΚΣδ 5ιβ. καὶ 
κοινὴ προσκείσθω ἡ λεῖψις καὶ ἀπὸ ὁμοίων ὕμοια" καὶ 


7 
λοιποὶ KAB ἴσοι AYAS, καὶ γίνεται ὁ 5 9. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔταξα τὰς τῶν κύβων m^, τὴν 
: μὲν 5ᾱ Mā, τὴν δὲ 58ΛΛΊᾶ, καὶ ἔσται ἡ uiv i£, 
NE. 
ἡ δὲ a. αὐτοὶ ἄρα οἵ κύβοι ἔσονται, ὁ μὲν a” δ΄λιγ, 
ὁ δὲ p” ἑνός. 


1 δύο κύβων] δυναμοκύβων AB,. ἐστὶ Βα. τε om. 
Ba. 2 συναμφότερος AB,, συναμφοτέρων Ba. 4 λείψας 


AB. 4/6 συναμφότερον AB. 6 ποιεῖ AB,. 8 Kā 

suppl. Ba. 10 δΧ suppl. Βα. 11 λείψει συναμφότερος Å, 

λείψῃ συναμφοτέρου Ba. τὸ ἥμιου Ba. 18 δ] δια- 

κεκριμένα ΑΒι. διὰ] δίς ΑΒ,. 14 τῷοιι.ΑΒα. 15 x^ 

om. Ba. 16 ἴσας AB, ἴσων Ba. δ 47 om. B,. 17 λῆψιςΑ. 
20—22 Denomin. add. Ba. 
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et 56 est differentia duorum cuborum 64 et 8; de- 
nique 36 est horum cuborum dimidia summa. 

Deducor igitur ad inveniendum duos cubos quorum 
differentiae quarta pars, in seipsam multiplicata, minus 
dimidia summa, faciat quadratum. 

Sit maioris cubi radix x + 1, et minoris radix 
æ— 1. Fiunt cubi, maior = g’ + δα + δα + 1, 
minor = αἱ + 3z — 3x? — 1; et horum differentiae 


quarta pars, (1 i) αἳ + 5» in seipsam multiplicata, fit 


Ge (11) +z 

Si subtraho dimidiam summam cuborum, quae est 
x? -+ 3z, remanent 

(1) αἲ 4 (11) αἳ ED L — g — 3z = D. 
Omnia in 4, propter denominatorem; fit 
92* 4-62? -- 1 — 42? — 122 =0 a radice (32* -- 1 —62). 
Erit 

O = 9z* + 422* + 1 — 362? — 12z 
-—9O9z*-- 6z*-L-1— 4a?— 12a. 


Utrimque addantur negata et a similibus similia, 
Remanent 


994} = 362°, οἱ fit z= 2. 


8 
Ad positiones. Statui cuborum radices, alteram 
2 -+ 1, alteram z — 1; erit altera τ» altera 5, et 
cuborum 
4913 1 
pex. 4 
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Ἔρχομαι οὖν ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς καὶ ξητῶ τὸν ὑπ᾽ 
αὐτῶν μετὰ συναμφοτέρου ποιεῖν κύβον τῶν δ΄λιγ, 
τὸν δὲ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψαντα συναμφότερον ποιεῖν xý- 
βον τὸ a. 

5 Ἐπεὶ οὖν ὁ μὲν ὑπ τν μετὰ συναμφοτέρου 
σι 
ποιεῖ κύβον, τουτέστι M δ΄λιγ, ὧν ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψας 


φιβ 
συναμφότερον ποιεῖ κύβον, τουτέστι Μα α, ὁ δὶς ἄρα 


συναμφότερός ἐστιν αὐτῶν ἡ ὑπεροχή, ee 2m 9296, 

ὥστε συναμφότερος ἔσται γα ἀλλὰ ὁ ὑπ αὐτῶν 

ιο μετὰ συναμφοτέρου δλιγ, ὧν συναμφότερος βυνς' 

φιβ 

ἔσται ἄρα ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν M βυνξ. καὶ προδέδεικται 

αὕτη ἡ ἀπόδειξις ἐν τῷ πρώτῳ βιβλίῳ, καὶ νῦν δὲ 
δειχθήσεται διὰ τὸ πρόβλημα. 

Τετάχθω ὁ α’, S καὶ M τοῦ [! ὧν εἰσι ovv- 


TEEUE ~ i ME. 
15 αμφότερα, τουτέστι M ασκη' ó ^ ἔσται M ασκη ASÈ 
LUE. 
καὶ ἔστι 4 συναμφότερος M βυνς' ἀλλὰ ὁ ὑπ᾽ aù- 


τῶν ἐστι My. ξ΄λπὸ μορίου χε. βρμὸ ANZ" ᾱ' ταῦτα 
φιβ 

ἴσα M βυνξ' καὶ πάντα ἐπὶ (rb) μόριον, τουτέστιν 

ας. Bouó* καὶ ἀπὸ ὁμοίων ὅμοια. γίνεται 4145. βρμὸ 

φιβ 

s ἴσαι MX& καὶ γίνεται ὁ 8 MỌ. 


2 τῶν] τὸν B. 35 et 4 Denomin. add. Ba. 3 λείψας AB,. 
4 τὸ] τὸν AB. — 6 τουτέστιν A (item 7), 8 Zar. A Ba. 
8—10 Denomin, add, Ba (item p. 258, 1). 9 ἀλλ᾽ ὁ Ba. 
10 συναμφοτέρου! Ba add. ἐστὶ 13 δὲ om. Β,, 14 τοῦ (| 


Y 
τῆς ἡμισείας ΑΒ, — 14/16 συναμφότεροι Ba. 17 M] µονάδας 
AB. 18 :»addidi. τουτέστι A Ba. 30 M] μονάδων A, MB. 
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Redeo nunc ad primitivum problema et quaero 


4913 

X, X, + (X, + Χι) facere cubum 477, 

X, X, — (X, + ἂν) facere cubum ar 
Quoniam 


X, X, + (X, + X) facit cubum, hoc est τ» 
εἰ 


X, X, — (X, + X,) facit cubum, hoc est in 
ergo 
2(X, + X,) est differentia τν et X, 4- X,— MI 
Sed 
X, X; + (X, + ἂν) = tu quorum X, + X, = i 
ergo 


9457 
X, X, = 512 ᾿ 


Iam demonstrata est in Libro I solutio'); nunc 
quoque demonstrabitur huius problematis gratia. 


Ponatur X, esse z plus dimidia summa, hoc est 
1228 


τις) ergo 
1998 2456 
X = το 0 ο X - ἄν i 
et 
1507984 E 2457 
X,X, = ma C ον 900. Wu. 


Omnia in denominatorem, hoc est 262144, et a 
similibus similia; fit 


2621442* — 250000, et z= $. 


1) 1, xxvii. 
DiorHANTUS, ed. Tanner y. 17 
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ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ a^" ἄφκη, ὁ B" xm, 
καὶ ἡ ἀπόδειξις φανερά. 


"άλλως. 
Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν, ἐάν τε 
5 προσλάβῃ συναμφότερον, ἐάν τε λείψῃ, ποιῇ κύβον. 
Ἐν δὲ τῷ τοιούτῳ, ἅπας τετράγωνος ἀριϑμὸς δι- 
αιρεϑεὶς εἴς τε τὴν πλευρὰν καὶ τὸν λοιπόν, ποιεῖ τὸν 
ὑπ᾽ αὐτῶν μετὰ συναμφοτέρου κύβον. τετάχϑω τοίνυν 
ὁ τετράγωνος «478, καὶ διῃρήσϑω εἴς τε τὴν x^ καὶ 
10 τὸν λοιπόν. ἔσται 5ᾱ καὶ d'a AS: καὶ ἔστιν ὁ ὑπ᾽ 
αὐτῶν μετὰ συναμφοτέρου κύβος. 
λοιπὸν δεῖ τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν λείψαντα συναμφότερον 
ποιεῖν κύβον. ἀλλὰ ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν λείψας συναμφό- 
τερον ποιεῖ KYA AYB: ταῦτα ἴσα κύβῳ ἐλάσσονι 
ιετοῦ K'a: πλάσσω Κ’ηχ, καὶ πάντα η”: γίνονται 


é 
K*q A "ic lo. ΚΥᾶ, καὶ γίνεται ὁ 3 ic. 
t μο 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν «s ig, ὁ δὲ B ρμὸ. 


x9. 
Εὑρεῖν τέσσαρας ἀριθμοὺς (τετραγώνους», ot συν- 
20 τεϑέντες καὶ προσλαβόντες τὰς ἰδίας πλευρὰς συν- 
τεθείσας ποιοῦσι δοθέντα ἀριθμόν. 
Ἔστω δὴ τὸν ιβ. 


8 λλως om. Ba. 5 λείψει A. nowt ΑΒ.. — 6 δὲ om. 
Ba. ἐριϑμὸς om. B,. — 8/9 ὁ τετράγωνος τοίνυν B,. 
14 ἐλάττονι B,. 16 πλάσσω κύβον ἀπὸ Sa^, τουτέστι Kà’ 
Ba. η΄] 0 7 ΑΒ (an μορίου ñ?) 17 ἔσται om, Β,. 
19 τετραγώνους suppl. Ba. 21 ποιῶσι Ba. — 22 δὲ] δὴ ΑΒ. 
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Ad positiones. Erit 


1728 728 
Xy hU 
et probatio evidens. 
Aliter.) 


Invenire duos numeros quorum productus, sive plus 30 
sive minus summa ipsorum, faciat cubum. 

In tali quaestione, omnis quadratus numerus, par- 
titus in radicem ipsius et residuum, facit duos nu- 
meros quorum productus, plus summa, est cubus. 

Ponatur igitur quadratus z*, et partes sint radix 
et residuus, scilicet z et z* — 2; productus plus summa 
est cubus. 

Reliquum oportet productum minus summa facere 
cubum, sed productus minus summa facit 2? — 22*; 


ista aequentur cubo qui sit < z*. Formo i^ et 
omnia 8'*, Fit 


8: — 16a? — °, οὐ g= T. 
Ad positiones, Erit 
16 144 
X, = πο X, = 49 | 
XXIX. 


Invenire quatuor numeros quadratos quorum 31 
summa, plus ipsorum radicum summa, faciat datum 
numerum. 

Esto iam 12. 


1) Haec solutio altera, priore elegantior, a Diophanti ab- 
iudicari nequit. 
17* 
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Ἐπεὶ πᾶς O” προσλαβὼν τὴν ἰδίαν m^ καὶ ΜΙ δΧ, 
ποιεῖ O”, οὗ ἡ π᾿ AML ποιεῖ ἀριθμόν τινα, ὕς ἐστι 
τοῦ ἐξ ἀρχῆς O% πλευρά, οἱ τέσσαρες ἀριθμοὶ ἄρα, 
προσλαβόντες μὲν τὰς ἰδίας m^, ποιοῦσι Mf, προσ- 

s λαβόντες δὲ καὶ ὃ ὃ-, ποιοῦσι τέσσαρας [ου εἰσὶ δὲ 
καὶ αἱ MiB μετὰ ὃ à", ὅ ἐστι Mà, My. τὰς iy 
ἄρα M διαιρεῖν δεῖ εἰς τέσσαρας Cs, καὶ ἀπὺ τῶν 
πλευρῶν, ἀφελὼν ἀπὸ ἑκάστης x^ ML, ἔξω τῶν ὃ 
D» τὰς z^. 

ο. Διαιρεῖται δὲ ὁ 19 εἰς δύο Ci", τόν τε Ô καὶ 8. 
καὶ πάλιν ἑκάτερος τούτων ΤΉ εἰς δύο C)", 

κε νε με 

εἰς EÔ καὶ Ag, καὶ end καὶ = λαβὼν τοίνυν ἑκά- 

E E 
στου τὴν πλευράν, s, a ιβ», 9, καὶ αἴρω ἀπὸ ἑκά- 
στου τούτων πλευρᾶς ML, καὶ ἔδονται αἱ πὶ τῶν 
L t t 


ROLE L 
15 ζητουμένων O%, τας £, ιϑ. ip. αὐτοὶ ἄρα οἱ O”, ὃς 
ϱ e. ΕΙ. 38 A. A 
μὲν ρκα, ὃς δὲ μ, ὃς δὲ τξα, ὃς δὲ gEO. 


À. 
Εὑρεῖν τέσσαρας τετραγώνους ot συντεθέντες καὶ 
λείψαντες τὰς πλευρὰς αὐτῶν συντεϑείδας ποιοῦσι 
20 δοϑέντα ἀριϑμόν. 


2 λείψασα μονάδος ἡμίσεως A Βα, λείψασα μονάδος ος ἥμισυ 

Β. 6 ἐστιν À. τὰς] ταῖς A. 1/8 καὶ ἀπὸ ἑκάστης πλευ- 

ρᾶς ἀφελὼν μονάδος τὸ ἥμισυ Ba. 10 διαιροῦνται δὲ οἱ 

τρεῖς ΑΒ, διαιροῦνται δὲ of iy Βα. 18 τὴν πλευράν] τὰς 

πλευράς Β 5’, iB" suppl. Ba. καὶ om. Ba. 14 πλεν- 

es om, Ba. μονάδος τὸ ἥμισυ Ba. 19 λείψαντες Βα, 
A ÅA, λείψει B. ποιῶσι Ba 
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Quoniam omnis quadratus, plus radice ipsius et Z 5 
facit quadratum cuius radix minus i facit numerum 
qui radix est primitivi quadrati, ergo summa quatuor 
(quaesitorum), plus radicibus ipsorum, facit 12, et 
plus 4 x insuper, facit summam quatuor quadra- 
torum; at 12 plus 4 >< i (hoc est 1) est 13; oportet 


partiri 13 in quatuor quadratos, quorum ab unaquaque 
radice subtrahens i habebo radices quatuor quaesi- 
iorum. 

Partitur autem 13 in duos quadratos 4 et 9, et 


5 . 64 , 86 
rursus uterque in duos quadratos, alter in Ξε et ος, 
. 144 , 81 "Om : 
alter in 4,7 et zz’ Sumens uniuscuiusque radicem, 


8 6 12 9 

5’ 6’ 5? p? 

à 1 - 
ab unaquaque radice subtraho gi erunt quaesitorum 
quadratorum radices 


11 213759 1 18 
10' 10’ 10" 10» 
et quadrati ipsi 
1291 49 361 169 
100? 100? 100? 100 


XXX. 
Invenire quatuor quadratos quorum summa, minus 32 
ipsorum radicum summa, faciat datum numerum. 
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Ἔστω δὴ Mò. 
Ἐπεὶ οὖν τὸν a" λείψαντα αὑτοῦ τὴν z^, καὶ τὸν 
B" λείψαντα αὑτοῦ τὴν nè, καὶ τὸν y", καὶ τὸν ò”, 
ὁμοίως λείψαντα, «δεῖ ποιεῖν ΛΙ ὃ, ἀλλὰ μὴν καὶ πᾶς 
515, λείψας τὴν ἑαυτοῦ π᾿, καὶ προσλαβὼν 1 δΧ. 
ποιεῖ ΠΠ”, οὗ ἡ π᾿ προσλαβοῦσα ML ποιεῖ τὴν τοῦ 
ἐξ ἀρχῆς ΠΠ" πλευράν, ὥστε οἱ τέσσαρες, λείψαντες 
αὐτῶν τὰς z^, καὶ προσλαβόντες Ms ó*, τουτέστι Mā ᾱ, 
ποιήσουσι ittis Os- ἀλλὰ καὶ οἱ τέσσαρες, λεί- 
10 ψαντες αὐτῶν τὰς m^, ποιοῦσι MÒ’ προσλαβόντες δὲ 
καὶ Mū, ποιοῦσι Mi. ἀπῆκται οὖν μοι τὸν € διελεῖν 
εἰς τέσσαρας LI". [ἑκάστῃ τῶν m^ προσέϑηκα ML 
καὶ εὗρον τὰς τῶν ξητουμένων D" z^. 
κε ΧΕ 
4ιαιρεῖται δὲ ὁ € εἰς τέσσαρας ου, $ καὶ i5 
xE πε 
15 καὶ EÔ καὶ ἐς. λαμβάνω τούτων τὰς πλευράς, γίνονται 
e è è è 


7, ὃ, η, 5. προστίθηµι ἑκάστῳ τούτων ML’ καὶ 


t t t 
εὑρίσκω τὰς πλευράς, ἣν μὲν ια, ἣν δὲ iy, ἣν δὲ κα, 
t 


v δὲ ιξ. ἔσονται δὲ ἄρα οἱ ξητούμενοι τετράγωνοι, 


e R e ΜΝ. ἃ 
ὃς μὲν ρκα, ὃς δὲ ρξϑ, ὃς δὲ vua, ὃς δὲ σπϑ. 


1 δὲ Mà Α, δὲ μονὰς μία B, δὲ τὸν ὃ Βα. 2 οὖν] Βα add. 
θέλω. λείψαντα] λείψει B,. καὶ τὸν B”... τὴν m^ (8i 


om. B,, xal B^" τοῦ αὐτοῦ n τὴν z^ Auria. 4 λείψαντας 
Ba qui add. αὐτῶν τὰς πλευράς. δεῖ suppl Auria. 1 tég- 


όαρες] Ba add. τετράγωνοι. 12 τέσσαρας Ba, δύο A, β B. 
ἑκάστῃ ... e” z^ (18) interpolata censeo. μονάδος τὸ ἥμισυ 
Ba (item 16). 19 ὃς δὲ o£9* om. Βα. 
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Esto iam 4. 

Quoniam oportet [simul additos] 1"? minus ipsius 
radice, et 2"" minus ipsius radice, et similiter 3"» 
οἱ 4"? minus radicibus, facere 4; sed omnis qua- 


dratus, minus radice ipsius, et plus i, quadratum facit 
cuius radix plus Σ facit primitivi quadrati radicem; 
quatuor quaesitorum summa, minus radicibus ipsorum 
et plus 4 >x< i, hoc est 1l, faciet summam quatuor 


quadratorum. Sed summa quatuor (quaesitorum), 
minus radicibus ipsorum, facit 4; et insuper addito 1, 
facit 5. 

Deducor igitur ad partiendum 5 in quatuor qua- 
dratos; [unicuique radix addens i , habeo quaesitorum 
quadratorum radius]. 

Partitur autem 5 in quatuor quadratos, 

9 16 64 38 
96’ 25? 25? 25? 
horum sumo radices, fiunt 
ὃ 4 8 6. 
δ’ 5? 5» 5) 
unicuique horum addo i et invenio radices 


Ἡ 18. 31 on 
10' 10" 10" 10 
Erunt igitur quaesiti quadrati, 


121 169 4411 289 
100? 100? 100? 100 
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λα. 

Τὴν µονάδα διελεῖν εἰς δύο ἀριθμούς, καὶ προσ- 
ϑεῖναι ἑκατέρῳ δοθέντα ἀριϑμόν, καὶ ποιεῖν τὸν ὑπ᾿ 
αὐτῶν τετράγωνον. 

5 Ἔστω τὴν M διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμούς, καὶ ᾧ μὲν 
προστιϑέναι My, ᾧ δὲ ME, καὶ ποιεῖν τὸν ὑπ᾽ aù- 
τῶν O”. 

Τετάχθω ὁ a5 Sa, ὁ ἄρα B” ἔσται MMSE καὶ 
ἐὰν μὲν τῷ «? προστεϑῶσι My, ἔσται 54 MY: ἐὰν 

10 δὲ τῷ f" Mz, ἔσται Mg ANS καὶ γίνεται ὁ ὑπ᾽ aù- 
τῶν 59} Μη Λι Z* à io. ΓΙ’, ἔστω 4Υ δ. καὶ κοινῇ 
προσκείσϑω τὰ τῆς λείψεως᾽ γίνονται 37 Μη lo. AE, 
καὶ οὐκ ἔστιν ἡ ἴσωσις ῥητή. 

ἀλλὰ αἱ AYE ἐστὶ O” μετὰ Μα" δεῖ ταύτας ἐπὶ 

1 τὰς (η ΜΙ πολλαπλασιασθείσας καὶ προσλαβούσας τὸν 
ἀπὸ τοῦ [' τῶν ps D”, τουτέστι B δΧ, ποιεῖν O”. 
διὰ τοῦτο τοίνυν ἀπῆκταί μοι εἰς τὸ ζητῆσαι O”, 
«ὃς» προσλαβὼν MË, καὶ i”? γενόμενος, καὶ προσ- 
λαβὼν NB 9*, ποιεῖ O”. 

x» — ἔστω ὁ O% AY οὗτος μετὰ Mū, uj" γενόμενος 
καὶ προσλαβὼν MB δΧ, (ποιεῖ; Am ΛΙΝ δΧ ic. De. 
πάντα ὃ”, γίνονται 419β Mra ic. C)". καὶ πλάσσω 
τὸν D” ἀπὸ 5ῃ Mẹ- γίνεται ὁ 3 Mi. ἐπὶ τὰς ὑπο- 
στάσεις" ἔσται ὁ DO% τκὸ. 


4 αὐτῶν Βα, αὐτοῦ ΑΒ. 6 προστιϑέναι] προσθεῖναι 

Ba. 11 ἔστω] ἔσται A. 14 ἀλλ᾽ at Ba. ἐστὶν A. 

δεῖ δὴ Ba. ταύτας scripsi, ταῦτα ΑΒ, 16 πολλαπλασια- 

σθέντα καὶ προσλαβύντα Ba. 16 τοῦ ['] τῆς ἡμισείας AB. 
τουτέστιν À, 18 ὃς suppl. Ba. — pa prius] προσ- 

λαβόντα B,. 19 ποιῇ Ba. 21 ποιεῖ suppl. Ba. 
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XXXI. 


Unitatem partiri in duos numeros et utrique ad- 33 
dere datum numerum, ita ut productus summarum 
faciat quadratum. 

Sit unitas partienda in duos numeros, et addendus 
alteri 3, alteri 4, ita ut productus summarum faciat 
quadratum, 

Ponatur X, — z, erit X, — 1 — z. 

Si ad X, addo 3, fiet z + 3; si ad X, addo 5, 
fiet 6 — x. Erit productus 

δα + 18 — z* aeq. O; esto 42*, 
Utrimque addantur negata, fet 
δα + 18 = δα", 
quae aequatio non est rationalis. 

Sed 5, coefficiens z*, est quadratus plus unitate; 
oportet hunc coefficientem, in 18 multiplicatum, addito 
quadrato a dimidio 3 coefficiente z, hoc est 2+, fa- 
cere quadratum. 

Propter hoc deducor ad quaerendum quadratum 
qui, addito 1, summa in 18 multiplicata, producto 
addito 27, faciat D. 

Sit quadratus αὖ: addo 1, multiplico in 18, addo 
21, fit 

1843 + 207 = D. 
Omnia in 4, fit 
122! + 81 = 0. 
Formo O ab (81 + 9); fit 
2 = 18, 
Ad positiones; quadratus erit 324, 
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Ἔρχομαι ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς, ἰσῶσαι sy Mun Λι αἵ à 
ie. D 


νῦν τάσσω z'rxÓ' καὶ γίνεται ὁ 3 vxt"" on, tovt- 
πε 
έστιν 5. 


δ ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις: ἔσται ὁ μὲν «" &: ὁ δὲ β’:ιϑ. 


"Αλλως. 

Τὴν μονάδα διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμούς, καὶ προσ- 
ϑεῖναι ἑκατέρῳ δοϑέντα ἀριϑμόν, καὶ ποιεῖν τὸν ὑπ᾽ 
αὐτῶν τετράγωνον. 

ο Ἔστω δὴ τὴν M διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμούς, καὶ ᾧ 
μὲν προσϑεῖναι M y, ᾧ δὲ ME, καὶ ποιεῖν τὸν ὑπ᾽ 
αὐτῶν O”, 

Τετάχθω ὁ α’: 8 καὶ AMP ἃς προσλαμβάνει. 
λοιπὸς ἄρα ὁ B% ἔσται MO Λι 54. 

15 καὶ ἐὰν μὲν τῷ α” προστεϑῶσι My, γί. sā, ἐὰν 
δὲ τῷ β» Mz, γί. MB Asa. καὶ ἔστιν ὁ ὑπ᾽ aù- 


E 
τῶν S9 A Zd'à ἴσ. O2- ἔστω ΟΥ δ. καὶ γίνεται ὁ 5 9. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις: καὶ οὐ δύναμαι ἀφελεῖν ἀπὸ τοῦ 
s y M. 

30 Aet οὖν τὸν S μείζονα μὲν εἶναι My, ἐλάσσονα 
δὲ MÖ. ὁ δὲ s εὕρηται ἐκ τοῦ τὸν 9 μερισθῆναι εἰς 
τὸν i, ὅς ἐστι O" σὺν Ma. εἰ δὲ ὁ 8, μεριξόμενος 
εἴς τινα D” σὺν Mà, ποιεῖ My, εἰς ὃν ἄρα μερί- 
ζεται, ἔστι δὴ ὁ γ' εἰς ὃν δὲ ὁ 8 μερίξεται, [14- ἐστι 


3 νῦν] ὃν νῦν Ba. κε” ᾧ A, μονάδων B,. 5 De- 
nomin, add. Ba 6 "Allos om. Ba. 8 δοθένει ἀριθμῷ 
AB,. 10 δὴ] δὲ ΑΒ. 13 λεῖψις AB. 15 γί. A, γίνον- 


ται B, γίνεται Ba (item 16). 16 A om. A. 18/19 τοῦ 9 
7M) s" & μονάδας y Ba. 90 ἐστιν τετράγωνος Ba, ἐστιν ὁ 
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Redeo nunc ad primitivum problema; aequandum 
ὃς + 18 — αἳ = D. 


Nunc pono 324z?, et fit x -5 hoc est - 
Ad positiones. Erit 
6 19 
X =z Xa 
Aliter. 


Unitatem partiri in duos numeros et utrique ad- 34 
dere datum numerum ita ut productus summarum 
faciat quadratum. 

Sit iam unitas partienda in duos numeros, et ad- 
dendus alteri 3, alteri 5, ita ut productus summarum 
faciat quadratum. 


Ponatur 
X, = g — 3, 
nempe minus addendo numero. Erit igitur 
X, --— 4 — d. 


Et si ad X, addo 3, fit 7; si ad X, addo 5, fit 9 — z, 
eritque productus θα — z* — O; esto = 42°, et fit 


g =>. 


5 
Ad positiones; non possum subtrahere 3 ab æ. 
Oportet igitur esse z 73 et <4. Sed z inventus est 
ex divisione 9 per 5, qui est quadratus plus unitate; 
si autem 9, divisus per summam (O + 1), dat quo- 


A, ἐστιν δ B. — 23 ποιεῖ] ἀριθμὸν ποιεῖ μείζονα Ba. 34 ἔστι 
δὴ ὁ y scripsi, ἔστι δὲ ὁ τρίτος AD, ἐλάσσων ἐστὶ τῶν y Βα. 
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«σὺν» M, ὥστε ὁ DO” σὺν Ma (ἐλάσσων ἐστὶ My). 
καὶ ἤρθω ἡ M: ὁ ἄρα [7 (ἐλάσσων» ἐστὶ M. 
πάλιν ϑέλομεν τὸν 89 μερίξοντες εἰς O” σὺν Mā 
ποιεῖν MÒ. εἰς ὃν ἄρα μερίξεται, (ἔστι δὴ Mf ὁχ- 
5 εἰς ὃν δὲ μερίξεται) ὁ 9, D^ ἐστι σὺν Mà, ὥστε ὁ 
DO” σὺν τῇ M μείξων ἐστὶ MB δχ' καὶ ἤρϑω ἡ Më 
ὥστε ὁ DO% μείζων Ma δΧ. 
ἐδείχϑη δὲ καὶ ἐλάσσων B O% γέγονεν οὖν μοι 
εὑρεῖν τινα O” ὅς ἐστι μείξων M 0*, ἐλάσσων δὲ B. 
1? Καὶ ἀναλύω ταῦτα εἰς μόρια τετραγωνικά, εἰς ξὸ“, 
καὶ γίνονται z καὶ ῥκη' τοῦτο δέ ἐστι ῥάδιον, καὶ 
δ n 
ἔστιν ὁ D% PA τουτέστιν A 


Ἔρχομαι οὖν ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς, καὶ ἐξήτουν 38 
us 
A 47 ᾳ ic. O”, τουτέστι τῷ εὑρημένω lo. AY κε: καὶ 


Ud 
15 γύνεται ὁ 5 ρμὸ. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ «^ κα, ὁ β3 x. 


AB. 
Δοϑέντα ἀριθμὸν διελεῖν εἰς τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως 
ὁ ὑπὸ τοῦ πρώτου καὶ τοῦ δευτέρου, ἐάν τε προσλάβῃ 
2 τὸν τρίτον, ἐάν τε λείψῃ, ποιῇ τετράγωνον. 
Ἔστω ὁ δοϑεὶς ὁ c. 
Τετάχθω ὁ y5 5ᾱ, καὶ ὁ p% M ἐλασσόνων τοῦ &' 


1 σὺν suppl. Ba. ὥστε Ba, ὧν AB. ἐλάσσων ἐστὶ τῶν 
y suppl. Ba. 2 ἑλάσσων suppl. Ba. 8 8 scripsi, δεύτερον 
AB. µερίζοντα Ba. 4 ποιεῖν] Ba add. ἀριθμὸν ἐλάσ- 
σονα. εἰς ὃν] ἴσον AB, ἔστι .. ρον ὄν; (51 μείζων 
ἔστι M ga , εἰς ὃν δὲ μερίζεται suppl. Ba; ; aliter tentari, 
7 μείξων ἐστὶ μονάδος καὶ à? Ba. 8 ἐλάσσων B Γ]ος scripsi, 
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üentem!) 3, divisor est 3; sed divisor est O -+ 1; 
ergo OD + 1 <3; tollatur 1; ergo O < 2. 

Rursus si volumus 9 divisum per (O -[- 1) dare 
quotientem 4, divisor est 27; sed divisor est O + 1; 
ergo Ώ) -- 1 24; tollatur 1; ergo O > 14 

Sed monstratus quoque est < 2; est igitur mihi in- 
veniendus O qui sit > 1i, et <2. 


Ista reduco ad denominatorem quadraticum 64; 


fiunt 80 οἱ 128. Facile est invenire O = PA , hoc 


25 
est 16' 
Redeo nunc ad primitivum problema; quaerebam 


9 — z? = O, hoc est invento im. εἰ fit z = 14 


41 
Ad positiones. Erit 


?1 20 
ος qpe amp 
XXXII. 


Datum numerum partiri in tres numeros ita ut 
primi et secundi productus, sive plus sive minus tertio, 
faciat quadratum. 

Sit datus 6. 

Ponatur X, — xz, et X, esse numerum unitatum 


1) De textu dubitare licet; attamen Diophantus inaequali- 
tates tractare videtur primo ut aequationes. 


ὁ δεύτερος [55 ΑΒ, ἐλάσσων M β Ba. γέγονεβα. — 10 τε- 
a a 


τραγωνικά Ba, Q D Α, τετράγωνα B. 14 τουτέσειν Α. 
16 Denomin. add. Ba. 20 λείψει, ποιεῖ A, 93 ἐλασσόνων 


τοῦ scripsi, y' ὧν τὸ «5' A, ὑπὲρ ὧν τὸ B B, ὑπὲρ ὧν τὸ $ Βα. 
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ἔστω MB: ὁ ἄρα a% ἔσται ΜΙ δ /N Sá" καὶ λοιπά ἐστι 
δύο ἐπιτάγματα, τὸν ὑπὸ α'" καὶ f^", ἐάν τε προσλάβῃ 
τὸν y”, ἐάν τε λείψῃ, ποιεῖν D)". καὶ γίνεται διπλῆ 
ἡ ἰσότης" Ma Λι 5ᾱ io. D”: καὶ MASY ἴσ. D καὶ 
6 οὐ ῥητόν ἐστι διὰ τὸ μὴ εἶναι τοὺς S πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχοντας ὃν O% ἀριϑμὸς πρὸς O” ἀριϑμόν. 

ἀλλὰ ó 5 ὁ & μονάδι ἐλάσσων τοῦ B, οἵ δὲ 57 
ὁμοίως μείξ. CMY τοῦ B. ἀπῆκται οὖν μοι εἰς τὸ 
εὑρεῖν ἀριϑμόν τινα, ὡς τὸν B, ἵνα ὁ M' αὐτοῦ uel- 

10 fov, πρὸς τὸν M* «αὐτοῦ ἐλάσσονα, λόγον ἔχῃ ὃν O% 
ἀριϑμὸς πρὸς» O” ἀριθμόν. 

Ἔστω ἡ ζητούμενος Sã, καὶ «ὁ» M'a αὐτοῦ μείξων 
ἔσται sč Mä, ὁ δὲ M: αὐτοῦ ἐλάσσων SG AMa. 
ϑέλομεν οὖν αὐτοὺς πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχειν ὃν O% 

15 ἀριϑμὸς πρὸς C)" ἀριϑμόν. ἔστω ὃν ὃ πρὸς ἅ' ὥστε 
S&^M& ἐπὶ Mà γίνονται SÓA Mà: καὶ sã Më 
ἐπὶ τὴν Mà (γίνονται sã M à. καί εἰσιν οὗτοι ol 
ἐκκείμενοι ἀριθμοὶ λόγον ἔχοντες πρὸς ἀλλήλους ὃν 
ἔχει O% ἀριϑμὸς πρὸς O” ἀριθμόν' νῦν οϱὃΛι Mô 


9 9 7 
2 ἴσ. 5ᾱ M à, καὶ γίνεται ὁ 3 Με. 
ο. 7 
τάσσω οὖν rov B" Με" ὁ γὰρ y" ἐστὶν 3 ᾱ' ὁ ἄρα 


E ἃ 
a*5 ἔσται M ip Asa. 


------- 


1 δ] ἃ Α. 1οιπά ἐστι δύο Ba, λοιπός ἐστι δεύτερος AB. 

3 λείψει, now? Α. 4 ἰσάτηηλβα. sã.... A om, B, 

7 ὁ (ante à) om. Ba. 8 μείξ.] μείξων A, μείξους B, pel- 
ζονες Ba. μονάδι suppl. Ba. μοι om. Ba. 9 μονάδι 
μιᾷ Ba. 10 αὐτοῦ ... πρὸς (11) suppl. Ba. 19 ó suppl. 
LA αὐτοῦ .... Më om. B,. 16 ὃν om. Ba. 17 γί- 


νεται 5& Mü suppl. Ba. 20 M post. om. Β,. 31 ἐστι Βα. 
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minorem quam 6; esto 2. Erit igitur X, — 4 — z. 
Supersunt duae conditiones: 


X, X, + X, — C 
et fit dupla aequatio: 
8—z-—0, 8—3z-2L 


quod haud rationale est quia coefficientes 2 inter se 
non habent rationem quadrati numeri ad quadratum 
numerum. 

Sed 1 coefficiens z est (2 — 1), οἱ 3 coefficiens 2 
est similiter (2 -++ 1); deducor igitur ad inveniendum 
numerum talem ut, addita et subtracta unitate, nu- 
meri facti inter se habeant rationem quadrati numeri 
ad quadratum numerum. 

Sit quaesitus α; si additur 1, fit z + 1; si sub- 
trahitur 1, z — 1; illos volumus inter se rationem 
habere quadrati numeri ad quadratum numerum: 
esto 4 ad 1. Ergo 


(z —1)»«4 fit 4z — 4, et (z4-1)»1 fit 2--1. 


Et sunt hi numeri expositi") rationem habentes inter 
se quadrati numeri ad numerum quadratum. Nunc 
aequo 


iz—4-z-Fl, etft z—;. 
Pono igitur X, — i nam X, = z; erit 


13 


1) Haud integer esse videtur textus. 
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λοιπὺν δεῖ εἶναι τὸ ἐπίταγμα, ἔστω τὸν ὑπὸ c" 
καὶ B^", προσλαβόντα τὸν y”, ποιεῖν O”, καὶ λείψαντα 
τὸν y"', ποιεῖν O” ἀλλ᾽ ὁ ὑπὸ a” καὶ B, προσλαβὼν 

9 
τὸν y", ποιεῖ M Ẹe A Sur ἴσ. O” A δὲ τοῦ γ'", ποιεῖ 
9 
s M Ee AS B w ἴσ. Ci". καὶ πάντα ἐπὶ τὸν 8, καὶ yi- 
νονται Mge Asg io. D)", καὶ Mgs Λι 5κὸ io. D”. καὶ 
ἐξισῶ, τοὺς 3 τῆς μείξονος ἰσότητος ποιήσας Ó"", καὶ 
ἔστι " u 
M ot Λ 5 κὸ ic. O? καὶ MEs A $ xà ἴσ. ΓΙ. 


1) νῦν τούτων λαμβάνω τὴν ὑπεροχὴν καὶ ἔστι Moe 
καὶ ἐκτίθεμαι δύο ἀριθμοὺς ὧν τὺ ὑπό ἐστι M^, 
καί εἰσι τε καὶ ιγ' καὶ τῆς τούτων ὑπεροχῇς τὸ [' 
ἐφ᾽ ἑαυτὸ ἴσον ἐστὶ τῷ ἐλάσσονι O”, καὶ γίνεται ὁ 5 y" η. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a% t, ὁ δὲ (j^ s, 

156 δὲ y^" ῃ. καὶ ἡ ἀπόδειξις φανερά. 


Ay. 

Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ἕτερος, παρὰ τοῦ 
ἑτέρου προσλαβὼν τὸ αὐτὸ μέρος ἢ τὰ αὐτὰ μέρη, 
λόγον ἔχῃ πρὸς τὸν περιλειφϑέντα ὑπὸ τοῦ δοϑέντος 

20 τὸν ἐπιταχϑέντα. 

᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν a", προσλαβόντα παρὰ τοῦ ff" 

μέρος τι ἢ μέρη, τοῦ λοιποῦ εἶναι y"^, τὸν δὲ p”, 


1 ἔστω] τουτέστι Ba. 9 λείψας Α. 3 ἀλλ᾽ ὁ Βα. 
4 w] SA, fB, p” 35 Ba. ÀA δὲ τῷ τρίτῳ A, λείψας δὲ τὸν 
τρίτον Ba. 5 SB uw] yy 5 Α, ἀριθμῶν s B, 55η Ba. 
imi scripsi, εἰς ΑΒ. — 6 € Ba, 0 AB. 7 μείζονος] μιᾶς Ba. 
8 ἔστιν Β,. 10 ἔστιν Α. 13 εἰσι Ba, ἔστι ΑΒ, 
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Reliquum oportet conditioni satisfacere; esto 
X,X,-J-X,-—U0, et X,X,— X,—U. 
Sed 
X, X, + X, facit — 22 — 0; 
X,X, — X, facit É — $2 = O. 
Omnia in 9; fiunt 
65 —6z-—UD, et 65 — 242z —U. 

Coefficientes 4 exaequo, maioris formae terminos 

multiplicando in 4; fit 
260 — 24z = D, et 65— 24r -L. 

Nunc illarum sumo differentiam, quae est 195, et 
expono duos numeros quorum productus sit 195; tales 
sunt 15 et 13, quorum dimidia differentia, in seipsam 
multiplicata, aequalis est minori quadrato, et fit z = $ . 

Ad positiones. Erit 


5 
X, -- κ, 


et probatio evidens. 


5 8 
X.-—3, X, = 7, 


XXXIII. 


Invenire duos numeros tales ut uterque, ab altero 36 
accipiens eandem fractionem aliquotam vel non ali- 
quotam, ad residuum ex dante rationem habeat pro- 
positam. 

Proponatur iam X,, ab X, accipientem quandam 
huius fractionem (aliquotam vel non aliquotam), re- 


13 ἐφ᾽ ἑαυτοῦ ἴσα εἰσὶ AB,, ΗΝ ἡ ΑΒ, 19 ὑπὸ τοῦ ĝo- 
ϑέντος om. Ba, ἀπὸ τοῦ διδόντος libentius scriberem. 
21 παρὰ] πρὸς Α. 


DioruaxTUs, ed. Tannery. 18 
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προσλαβόντα παρὰ τοῦ a^" τὸ αὐτὸ μέρος ἢ τὰ αὐτὰ 
µέρη, τοῦ λοιποῦ εἶναι c^. 
Τετάχϑω ó p” s8 Mū, τὸ δὲ μέρος ἢ μέρη αὐτοῦ 
ἔστω Ma ὁ ἄρα α” ἔσται Sy Λι Mà, καὶ ὁ a”, ἐὰν 
δ προσλάβῃ τοῦ B” μέρος τι ἢ μέρη, τουτέστι Ma, yi- 
νεται τοῦ λοιποῦ γ΄, ϑέλομεν δὲ καὶ τὸν f", προσ- 
λαβόντα (τοῦ a^" τὸ αὐτὸ μέρος ἢ τὰ αὐτὰ μέρη, 
τοῦ λοιποῦ εἶναι £7. 
ἀλλ᾽ ἐπειδὴ οἱ δύο εἰσὶν 9 ὃ καὶ ὁ p” λαμβάνει τι 
10 καὶ ὁ α”: δίδωσι, καὶ ὁ γενόμενος τοῦ λοιποῦ γίνεται 
&"^, ὥστε ὁ συναμφότερος, ὁ γενόμενος καὶ ὁ λοιπός, 
ἔσται 30, ὥστε ὁ λοιπὸς ἔσται ἐὰν τῶν 5 ὃ λάβωμεν 
τὸ g?', τουτέστιν Sur’ ἐὰν ἄρα ἀπὺ 52 A Mà ἄρωμεν 
Sur, ἕξομεν τοῦ α”ν µέρος ἢ μέρη. 


El 
1 ἐὰν δὲ ἄρωμεν, λοιπός ἐστι γενόμενος s A Mac 


y 
λαβὼν γὰρ ὁ 8", ὁ 38 Mā, παρὰ τοῦ c^" 3 £^ Mà, 
γίνεται ε΄) τοῦ καταλιμπανομένου τοῦ c". 

λοιπὸν δεῖ ἐνθάδε ζητῆσαι, εἰ ὃ µέρος ἐστὶν ἢ µέρη 
Mī, 550ᾳ Mü, τὸ αὐτὸ μέρος ἢ τὰ αὐτὰ μέρη S^ 


y * 
33 A Μα οἱ 5S£A Ma. 
y 
ὅταν δέ τι τοιοῦτο ξητῇς, τὸ ὑπὸ «τῶν» SEA Ma 
καὶ s& Mā ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ Sy /N Mà ἐπὶ τὴν M, 


5 τί µέρος B,. 6 δὲ] δὴ AB. 7 τοῦ πρώτου suppl. 


Ba. 13 s”) ἀριθμοστόν ΑΒ,. τουτέστι Ba. «ὦώ] δύο A, 
BB,  14w]& AB, 16 λοιπός ἐστι γενόμενος] Λ |. y" 


AB, γένεται Ba. $y A Mà] Ba add. τοῦτο ἄρα τοῦ πρώ- 
του μέρος ἐστὶν ἢ μέρη. 16 ὁ sa Mà om. Ba. 18 ἐστὶ 
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sidui esse 3P""; et X,, ab X, accipientem eandem 
huius fractionem!), residui esse Pum, 

Ponatur X, = z + 1, et fractio huius sit 1. 

Erit igitur X, = 3z — 1; sic enim Χ,, ab X, 
accipiens fractionem huius quandam, hoc est 1, rc- 
sidui fit 3»!"*, 

Volumus adhuc et X,, ab X, accipientem eandem 
fraectionem huius, residui esse Όρο, 

Sed quoniam X, + X, = 4z, et quod X, accipit, 
hoc dat X,, et auctus residui fit ορ ergo summa 
aucti et residui erit 4z, et residuum habebimus, si 


sumpserimus i >x< 44, hoc est τα Ergo si ab (3z — 1) 
9 
8 

Subtrahendo, residuns factus est τα — 1; sic X, 
hoc est z + 1, ab X, accipiens τα — 1, fit δρὶν» re- 
sidui ex X,. 

Reliquum oportet hic quaerere num quae fractio 
est 1 ad (x+ 1), eadem fractio sit (iz — 1) ad 
(3x — 1). 

Quando tale quid quaeris, aequales sunt producti 


(22 —1)»«( 4- 1) et (9z — 1)x l; 


subtrahimus +æ, habebimus fractionem ipsius X,. 


fractiones nempe invertendo multiplicantur. 


1) Hie et ubique infra subaudi 'aliquotam vel non ali- 
quotam’. 


A. 20 οἵ] εἰσὶ of Ba. 21 τὸ ὑπὸ τῶν Ba, τοὺς AL. 
22 ὑπὸ] ὑπὸ τῶν Ba. 


18” 
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τουτέστι τὰ μέρη ἐναλλὰξ πολλαπλασιάξεται' ὧν εἰσιν 
y Y : ξ 
AYt 50 A Mà lo. sp Λι Ma καὶ γίνεται ὁ 9 z. 


t $. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὃ μὲν α”’ η, ὁ δὲ B^ ιβ. 
Ἦν δὲ τοῦ f" µέρη Ma σκεπτόμεϑα' ἡ Ma τοῦ 

ιβ 


6 p% εἰσὶ δὲ (^ καὶ ποιῶ E τοὺς δύο ἀριϑμούς. ἔσται 


- $ 
ὁ a5 Mū, ὁ B” MiB, τὰ δὲ μέρη ζ. ἀλλὰ ἐπεὶ ὁ 
a οὐκ ἔχει ıp”, ποιῶ αὐτὰ τρίς, ἵνα μὴ εἰς μόρια 
pRa τε 4 
ἐμπίπτῃ᾽ ἔσται ὁ α” κὸ, ὁ B” As, τὰ δὲ μέρη τῶν $, 
καὶ ἡ ἀπόδειξις φανερά. 


10 Λῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς. 

Εὑρεῖν δύο ἀριϑμοὺς ἀορίστους ὅπως ὁ ὑπ αὐ- 
τῶν μετὰ συναμφοτέρου ποιῇ τὸν δοϑέντα ἀριϑμόν. 
ποιείτω M ij. 

Τετάχϑω ὁ «* 5ᾱ, ὁ f^ My: καὶ ô ὑπ᾽ αὐτῶν 

15 μετὰ συναμφοτέρου ἐστὶν 5 ὃ My: ταῦτα ἴσα Μη. καὶ 
γίνεται ὁ 5 δ”' CE). ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ a% 
ðe z, ὁ B^ My. : 

Νῦν σκέπτομαι ὁ 3 πόθεν ἐγένετο Ε΄ ἐκ τοῦ τὸν E 
µερισθῆναι εἰς τοὺς 35" ἀλλ᾽ ὁ E ἐστὶν ἐκ τῆς ὑπερ- 


1óvom.B, 24 Ἴ ἀριθμοὶ AB,. 5 Tu καὶ AB,. 
8 ñ) Œ AB, | 4 ἡ scripsi, ἢ ΑΒ, ἃ μέρη 5 g^] 
Auria add, δ. μέρος ἢ μέρη ἔσται, side i5 ἐστὶ Ba. 
7 μόρια scripsi, μονάδα AB. 8 ane A Ba. t?] Ba 
add, τοῦ μὲν ιὃ, τοῦ δὲ κα. 10 λῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς om. Ba. 
16 δ] δ ΔΒ,. 11 δ” ] μονάδων AB. 
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Ex quibus 
T 2 4 uu m 2x 5 : 
g? Tg32—1-39z l, e α--- 


Ad positiones. Erit 
12 


8 
X, —7,; X,—- 


Fractio ex X, erat 1; consideramus : 1 ad X, 


Est - Duos numeros multiplico in 7. 
7 


Erit X, = 8, X, = 12, et horum fractio τα: 
Sed quoniam X, per 12 non dividitur, ista multi- 
plico in 3, ut fractiones vitemus, Erit X, — 24, 
7 


το» €t probatio evidens, 


X, = 56, horum fractio 
Lemma ad sequens problema. 


Invenire duos numeros indeterminatos tales ut pro- 37 
ductus ipsorum plus summa faciat datum numerum. 
Faciat 8. 


Ponatur 
X, = zx, X, = 3; 


X, X, + X, + X, — 43 4+ 3: ista aequentur 8. 
Et fit x - Ad positiones. Erit 
5 
X, — 4^ X, um 8. 


Nune considero unde ὦ factus est 7; ex ὅ diviso 
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οχῆς τοῦ ἢ ἧς ὑπερέχει τὸν 7. οἱ δὲ 5Ó εἰσιν ὁ M 
µείξων τοῦ f". 
ἐὰν ἄρα τάξωµεν τὸν B” sË οἱουδήποτε, καὶ ἄρω 
αὐτὸν ἀπὸ Mū, καὶ τὰ λοιπὰ μερίσω παρὰ τὸν M' 
5 μείζονα τοῦ B, ἔξω τὸν a”. 
οἷον, ἔστω ὁ β” 52 Λι Ma ταῦτα αἴρω ἀπὺ ΜΠ’ 
λοιπὸν MOAST ταῦτα μερίξω εἰς vov M'à μείζονα, 
τουτέστιν εἰς Sü, καὶ γίνεται 5χ 9 A M &* ἔσται ὁ a, 
Καὶ λέλυται ἐν τῇ ἀορίστω, ὥστε τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν 
10 μετὰ συναμφοτέρου ποιεῖν M. τὸ δὴ ἐν τῇ ἀορίστω 
τοιοῦτόν ἐστιν, ἵνα τὸν 5, ὅσων ἄν τις ϑέλῃ M εἶναι, 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις ποιήσας, περανῇ τὸ πρόβλημα. 


1δ. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
15 προσλαβὼν συναμφότερον ποιῇ τοὺς δοϑέντας ἀριϑ- 
μούς. — «εἴ δὴ τοὺς δοϑέντας τετραγώνους εἶναι 
παρὰ μονάδα μίαν. 
᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν ὑπὸ a" καὶ B" μετὰ συναμ- 
φοτέρου ποιεῖν Mj, τὸν ὑπὸ τοῦ f" καὶ y" μετὰ 
2 συναμφοτέρου ποιεῖν Mii, τὸν δὲ ὑπὸ τοῦ a” καὶ 
τοῦ y” μετὰ συναμφοτέρου ποιεῖν M x. 
᾿Επεὶ οὖν Θέλω τὸν ὑπὸ «%” καὶ f" μετὰ συναμ- 
φοτέρου ποιεῖν Mj, ἐὰν ἄρα τάξω τὸν B” ὁσουδήποτε 
καὶ ἀπὸ Λη ἄρω αὐτόν, καὶ μερίσω παρὰ τὸν M: 
25 μείξονα τοῦ f", ἕξω τὸν a”, 


1 ñ| B AB,. ἠε] ᾗ B. 4 τὴν μονάδα AB, (item 7, 21). 
7 μείζονα] Ba add. τοῦ δευτέρου. 9 ὑπὸ αὐτῶν Α. 
10 συναμφότερον Α (item 18/19). τὸ δὴ] τῷ δὲ ΑΒ,, τὸ δὲ 
Da. 11 ἐστι Α. ϑέλει À Ba. 12 ποιήσας, περανῇ τὸ 
πρόβλημα om. Πα. 11 δύο οπι, Βα. 15 τοὺς om. Ba. 
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per 4 coefficientem z. Sed 5 est excessus 8 supra 3, 
et 4 coeffciens xz est X, + 1. 


Ergo si ponamus X, quocumque modo in z, et 
illum subtrahamus a 8, et residuum dividamus per 
(X, + 1) habebimus X,. 

Exempli gratia, esto X, = x — 1; hune subtraho 
a 8; residuus est 9 — z; dividimus per X, + 1, hoc 
est per x; fit H —1-—X. 

Haec est solutio indeterminata quaestionis: pro- 
ductum plus summa facere 8. Indeterminata nempe 
solutio est quum sumendo in positionibus z quot uni- 
tatum quisque velit, peragatur problema. 


XXXIV, 
Invenire tres numeros tales ut binorum quorumvis 38 


productus plus eorundem summa faciat datum nu- 
merum. Oportet datos esse quadratos minus unitate. 


Proponatur iam facere 


X, X:+ X, --Χι--8, XX, + X: +X -- 16, 
X, X; + X, + X, — 24. 


Quoniam volo 
X,X,-- X, + X,—8, 


si ponam X, quocumque modo, et illum subtraham 
a 8, et residuum dividam per X, -+ 1, habebo X,. 


—— — —— + pa—an 


19 g'"] o^" AB,. 91 ro? om. Ba. ποιεῖν om. B,. 
34 μερίσω] τὸν λοιπὸν μερίσω Ba. 
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τετάχθω ὁ B" 54 /^ ΜΙ καὶ ἐὰν ἀπὸ Mū ἄρω 
αὐτά, καὶ μερίσω παρὰ τὸν M'a μείξονα τοῦ f", ἔσται 
ὁ as XSA Ma. 
πάλιν ὁμοίως ἐπεὶ θέλω τὸν ὑπὸ τοῦ (9"" καὶ τοῦ y"" 
5 μετὰ συναμφοτέρου ποιεῖν Mie, (ἐὰν ἀπὸ Mit) ἀφέλω 
92 Λι ΝΙᾶ καὶ μερίσω εἰς τὸν M'à μείζονα τοῦ po 
τουτέστιν εἰς SẸ, γίνονται S* i$ /A Mi, ἔξω τὸν y^. 
λοιπόν ἐστι τὸν ὑπὸ αν xal y μετὰ συναμφο- 
τέρου’ ποιεῖ «4ΥΧρμὸ Λι Mà' ταῦτα ἴσα M xà, καὶ yi- 
ε 


10 γεται ὁ 5 ιβ. 
£. 8 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις" ἔσται ὁ μὲν a Αγ, ὁ δὲ β” E, 


$ 
ὁ δὲ y" ἕξη. καὶ πάντα εἰς ἓν μόριον καὶ γίνεται ὁ 


Es $ $ 
α”: ϱξε, ὁ B% πὸ, ὁ δὲ y" τμ. 


4ἥμμα εἰς τὸ ἑξῆς. 


15 Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ἀορίστους, ὥστε τὸν ὑπ᾽ aù- 
τῶν λείψαντα συναμφότερον ποιεῖν τὸν δοϑέντα. 
Ἔστω tbv η. 

Τετάχϑω ὁ α” să, ὁ B* MY, καὶ ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν 

λείψας συναμφότερον ποιεῖ 5 β Λι ΛΊ7 to. My. καὶ yi- 

9γεται ὁ 5 MEL’. ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ μὲν 
as MEL’, ὁ δὲ p” My. 

2 καὶ τὰ λοιπὰ μερίσω Βα. παρὰ τὴν μονάδα μία AB,. 


& om, Ba. 8 Mā] AB, add. τάσσω τὸν α΄ ἀριϑμῶν 9 


λεῖψις Mà, — 4 τοῦ post. om. A Ba. 5 ἐὰν ἀπὸ Mis suppl. 
Auria. 6 καὶ τὸν λοιπὸν μερίσω Βα. τὸν] τὴν AB,. 


& post, om. Ba. β'] πρώτου ΑΒ,, Ἰ τουτέστι Βα. 9 ποιεῖ) 
ποιεῖν ΑΒ,, ποιεῖν M κὃ ποιεῖ δὲ Βα. ἴσα om. AB,. 


ARITHMETICORUM LIBER QUARTUS, 281 


Ponatur X, = z — 1. 
Si ista subtrshimus a 8, οἱ residuum dividimus 
per X, + 1, erit 
X, —-2-1 
Rursus similiter quoniam volo X, X, + X, + X, 
facere 15, si a 15 subtraho z — 1, et residuum divido 
per X, -+ 1, hoc est per z, fit 


16 
z l= X, 


Restat X, Χ, + X, + X;; facit 


^ — 1; quae aequantur 24, et fit z — -. 


Ad positiones. Erit 
38 1 68 
X, m ii X, --:, K, = τε" 
Omnia reducamus al eundem denominatorem; fit 
165 84 340 
X, = o! X, = oo X, = 07 
Lemma ad sequens problema, 


Invenire duos numeros indeterminatos tales ut 39 
productus ipsorum minus summa faciat datum. Esto 8. 
Ponatur 
Z, --ᾱ, X% -- δ. 
X, X, — (X, + X;) facit 27 — 3— 8, οἱ fit z= 55- 
Ad positiones. Erit 
X, --ὅς, X,-—8. 


11 δὲ om. AB,. 13 τμ) σᾳ AB. 14 λῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς 
om, Ba. 16 λείψει συναμφοτέρου B, (item 19). 19 ποιεῖν 
Α. 21 δὲ om. ΑΒ. 
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Πάλιν οὖν σκέπτομαι πόϑεν ἐγένετο ὁ 5 MEL" 
ἐκ τοῦ τὸν Τὰ μερισθῆναι εἰς τὸν β' ἀλλὰ ὁ īa ὁ ĝo- 
δείς ἐστι μετὰ τοῦ β'"' οἱ δὲ sB εἰσὶν ὁ ΔΙ: ἐλάσσων 
τοῦ p". 

5 ἐὰν οὖν τάξω τὸν f^ ὁσουδήποτε καὶ προσϑῶμεν 
αὐτὸν τῷ δοϑέντι, καὶ τὰ γενόμενα μερίσωμεν παρὰ 
τὸν M'à ἐλάσσονα τοῦ B*", εὑρήσομεν τὸν a”. 

ἔστω ὁ B^ 5ᾱ Mà: ταῦτα μετὰ Μη ποιεῖ sa Mẹ. 
µερίξω ταῦτα εἰς τὸν M'a ἐλάσσονα τοῦ fl", τουτέστιν 

10 εἰς SẸ, καὶ γίνεται Mä SX 9. 

καὶ λέλυται ἐν τῇ ἀορίστῳ, ὥστε τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν 
λείψαντα συναμφότερον ποιεῖν Mi. 


λε. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
15 λείψας συναμφότερον ποιῇ τοὺς δοϑέντας. — «εἴ δὴ 
τοὺς δοϑέντας τετραγώνους εἶναι παρὰ μονάδα. 

Ἐπιτετάχθω δὴ τὸν ὑπὸ τοῦ α’”" καὶ τοῦ f", λεί- 
ψαντα συναμφότερον, ποιεῖν Mj, τὸν δὲ ὑπὸ p” καὶ 
y", λείψαντα συναμφότερον, ποιεῖν Mit, τὸν δὲ ὑπὸ 

20 τοῦ y^" καὶ τοῦ a", λείψαντα συναμφότερον, ποιεῖν 
M xà. 

Ἐπεὶ θέλω τὸν ὑπὸ τοῦ o?" καὶ τοῦ (9", λείψαντα 
συναμφότερον, ποιεῖν Mi, ἐὰν ἄρα τάξω τὸν B” otov- 
δήποτε, καὶ προσθῶμεν αὐτὸν εἰς Mū, καὶ τὰ γενό- 

55 usva µερίσω παρὰ τὸν M: ἐλάσσονα τοῦ B, ἔξω τὸν 
"i κατὰ τὸ λῆμμα τὸ προγεγραμμένον. 


2 ἀλλ’ ὁ Ba. 8 ἐσεινΑ, MY] μονκδεκὸρ AB,, µονα- 
δικῶς Ba. 5 τάξωµεν Ba. 6 τῷ om. ση παρὰ 
τὴν µονάδα ἃ AB, č om, Ba. 7 HN λα, 9 τὸν 
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Rursus considero unde z factus est 52; ex 11 


diviso per 2. Sed 11 est datus plus X,, et 2, coeffi- 
ciens z, est X, — 1. 


Ergo si ponamus X, quocumque modo et addamus 
eum dato, summamque dividamus per (X, — 1), in- 
veniemus X,. 

Sit X, = x + 1; addendo 8, fit x -+ 9; dividendo 
per X, — 1, hoc est per z, fit 1+2. 

Solutio est indeterminata quaestionis: productum 
minus summa facere 8. 


XXXV. 


Invenire tres numeros tales ut binorum quorumvis 40 
productus minus eorundem summa faciat datum nu- 
merum. Oportet datos esse quadratos minus unitate. 


Proponatur iam 
X,X, — (X, + X) =8, X,X,— (X, + X) — 15, 
X,X, — (X, LX)—24 
Quoniam volo X,X, — (X, + X,) facere 8, si 
ponam .X, quocumque modo, et addamus eum ad 8, 


summamque dividam per X, — 1, habebimus X, se- 
cundum praecedens lemma. 


μονάδι ἐλάσσονα μιᾶς τοῦ FA. τουτέστι Ba. 11 ὑπὸ 
τῶν A. 13 λείψει συναμφοτέρου B, (item 15). 17/18 λεί- 
pet συναμφοτέρου B (item 19, 30, 23/23). 19/20 τὸν δὲ ὑπὸ 
τοῦ ο” καὶ τοῦ δευτέρου Ba. 24 προσϑῶ Ba. 25 ue- 


ρίζω 
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ἔστω ὁ β” së Mū προστίϑημι αὐτῷ My γίνεται 
sa Mẹ- ταῦτα μερίξω εἰς τὸν πρῶτον ἐλάσσονα τοῦ 
B^", τουτέστιν εἰς Sã, καὶ γίνεται Mà 5χ 9’ ἔσται ó a”. 
ὁμοίως δὲ καὶ ô y" ἔσται Mūs’, καὶ λέλυταί 
5 μοι δύο ἐπιτάγματα. 

λοιπὸν δεῖ τὸν ὑπὸ ον καὶ y” λείψαντα δυναμ- 
penp ποιεῖ AY* puð A Ma & lo. ἸἼκδ' καὶ γίνεται 

ὁ 5 β. 
ιβ ε 
ἐπὶ τὰς ὑποατάσεις' ἔσται ὁ μὲν a* vé, ὁ δὲ ff^ ιξ, 


(B 
106 δὲ p% &8* καὶ ἐὰν ϑέλῃς αὐτοὺς εἶναι ἑνὸς μορίου, 


πάντα εἰς $“, ἔσται (ὁ a9» gae, ὁ B” oò, ὁ y” vE. 


Λῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς. 

Εὑρεῖν ἀριϑμοὺς ἀορίστους δύο, ὕπως ὁ ὑπ᾽ aù- 
τῶν πρὸς συναμφότερον λόγον ἔχῃ δεδομένον. 

15 Ἐπιτετάχϑω δὴ τὸν ὑπὸ αὐτῶν συναμφότερον 
εἶναι τρίς. 

Καὶ τετάχϑω ὁ o" sē, ὁ B5 ME καὶ ἔστιν ὁ 
ὑπ αὐτῶν SE ταῦτα ϑέλομεν εἶναι τρὶς 5á ME. ὥστε 
sy Mie ἴσοι εἰσὶν S2, καὶ γίνεται ὁ 5 MEL... ἐπὶ 

59 τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ e? MEL, ὁ B° Mi. 


2 πρῶτον ΑΒ, μονάδι Ba, forsan AM a. 8 τουτέστι Ba. 
4 ὁμοίως δὲ Ba, ο à AB. γ”] δεύτερος AB,. , e λείψει 
συναμφοτέρου B,. 7 ποιεῖ] ποιεῖν AB,, ποιεῖν M κδ' ποιεῖ 
δὲ Βα. 8 18] τε ΑΒ.. 11 ὁ πρῶτος suppl. Ba. De- 
nom. add, Ba. 12 λῆμμα es τὸ ἑξῆς, Α, ἄλλως B, om. Ba. 
13 δύο ἀριϑμοὺς ἀορίστους B 15 ὑπ᾽ αὐτῶν Ba. συν- 
αμφοτέρου a. 16 τρίς] γ΄ ΑΒ, τριπλασίονα Ba. 18 τρὶς] 
y AB, τριπλάσια Βα, 
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Sit X, = z + 1; addendo 8, fit z + 9; dividendo 
per (X, — 1) hoc est per z, fit 


9 
1+ 3m Ki 
Similiter erit 
6 
Χι--1 
οἱ duabus conditionibus satisfactum est. 
Reliquum oportet X, X, — (X, + X): facit 


PM s im A et fit TM... 
T 


τ᾽ 
Ad positiones, Erit 
51 17 92 
X, =i X = 7> X, = 


Et si velis communem esse denominatorem, sit 60; 
erit 


Lemma ad sequens problema. 


Invenire numeros indeterminatos duos quorum pro- 41 
ductus ad summam rationem habeat datam. 

Proponatur iam productum summae esse 3»lvm, 

Ponatur X, = z, X, = 0; est X, X, = δα, quod 
volumus esse 3P»'- (y -ἰ- δ). Ergo 


3z -- 16--δα, etfi zT 
Ad positiones. Erit 


r ^41 x 
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Βλέπω οὖν (πόϑεν» ὃ 3 γέγονεν MEL” ἐκ τοῦ 
τὸν ἴε μερισθῆναι εἰς β5. ἀλλὰ ὁ TE ὁ B% πολλα- 
πλασιαζόμενός ἐστιν ἐπὶ τὸν λόγον. ὁ δὲ β ἐστὶν ἐκ 
τῆς ὑπεροχῆς ἧς ὑπερέχει ὁ β τοῦ λόγου. 

5 — Ἐὰν οὖν τάξωμεν τὸν f^" οἰουδήποτε 5, καὶ πολλα- 
πλασιάσωμεν αὐτὸν ἐπὶ τὸν λόγον, ποιεῖ Sy, καὶ ἐὰν 
μερισϑῇ εἰς τὴν ὑπεροχὴν ᾗ ὑπερέχει ὁ B% τοῦ λόγου, 
τουτέστιν εἰς SG Λ My, γίνεται ὁ a5 57 ἐν μορίῳ 
saM My. 


10 λς. 

Εὑρεῖν ἀριϑμοὺς τρεῖς ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
πρὸς συναμφότερον λόγον ἔχη δεδομένον. 

Ἐπιτετάχθω δὴ τὸν ὑπὸ «^ καὶ B® συναμφοτέρους 
εἶναι yë, τὸν δὲ ὑπὸ τοῦ f^" xal y" συναμφοτέρους 

15 εἶναι 0*5, τὸν δὲ ὑπὸ a?" καὶ τοῦ y" συναμφοτέρους 
εἶναι ε"''. 

Τετάχϑω ὁ f^ 38" ἔσται δή, διὰ τὸ λῆμμα, ὁ a’ 
3} ἐν μορίῳ. 92 Λι ΛΙ}: ὁμοίως καὶ ὁ y Sò ἐν uo- 
ρίῳ S&A M ὃ. 

2 λοιπὸν δεῖ τὸν ὑπὸ τοῦ c?" καὶ τοῦ y" συναμφο- 
τέρους εἶναι ε΄“. ἀλλὰ ὁ ὑπὸ τοῦ c" καὶ y" AY. 
ἐν μορίῳ 47α M BA A SÉ, συναμφότερος δέ ἐστιν ὁ a” 
καὶ 6 y% AYEN Sx μορίου α΄ à MBASE 


1 πόθεν suppl. Ba, Auria. ô] ὃ AB. οτε] ē AB, 
s om, Ba. ἀλλὰ of E À, ἀλλ᾽ οἱ TE Ba. B” πολλαπλασίων 
AB,, δευτέρου πολλαπλασίων Ba. 5 3] .Awria add. οἷον 
s% à. 6 λόγον] Ba add, καὶ γενόμενον μερίσωμεν εἰς τὴν 
ὑπεροχὴν ἧς ὑπορέσει ὁ δεύτερος τοῦ λόγου, ἔξωμεν τὸν πρῶτον. 
ἔστω ὁ δεύτερος 5% ἃ' οὗτος ἐπὶ τὸν λόγον. 8 τουτέστι Α. 
11 εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς Ba. 14 τοῦ om. Ba (item 15). 
16 ὑπὸ τοῦ α”” Β,, 18 7. ὁμοίως... A M (19) om, B,. 
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Considero unde z factus est 7 ii ex 15 diviso 
per 2 coefficientem æ. Sed 15 est X, multiplicatus 
in rationem, et 2 excessus X, supra rationem, 

Ergo si ponamus X, quocumque modo in z, esto x, 
et multiplicemus in rationem, quod facit 3x, et divi- 
damus per excessum .X, supra rationem, hoc est per 
æ — 3, fit : 

a 
ν.δ =e r—3 . 
XXXVI. 

Invenire numeros tres tales ut binorum quorumvis 42 
productus ad summam rationem habeat datam. 

Proponatur iam esse 

Χι X; = 3 (X, + X); XX, = 4 (X, + X); 

X, Χε =5 (X, T X9. 

Ponatur X, — z. 

Erit, secundum lemma, 


ἃα 
X, -- α--8} 
et similiter 
Ax 
d, -zi 


Reliquum oportet 
X, X, = 5 (X, + Χο. 


Sed , 
122 
X X, = r'q4-12— τα᾿ 
et 
τα. — 24x 
X, + X, = PF Ta 


19 ὁ] ἃ AB,. 90/31 συναμφότερον Β,. 31 ἀλλ᾽ ὁ Ba. 
γ΄] Βα add. ἐστὶ 98 M om. AB,. 
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Οὕτως" ὅταν γὰρ δεήσῃ συνθεῖναι μόρια, otov: 
9} μορ. SG A.M καὶ sõ μορ. SG AMÒ, 
οἱ 3 τοῦ µέρους ἐπὶ τὰ ἐναλλὰξ µόρια πολλαπλασια- 
σθήσονται, οἷον 37 ἐπὶ τὰ τοῦ ἑτέρου μόρια τουτ- 
5 έστιν ἐπὶ së AMÒ, καὶ πάλιν of 5 ἐπὶ τὰ μόρια 
τοῦ ἑτέρου, ἐπὶ SG Λι Αγ. οὕτως ἐποίησεν ἡ σύν- 
ϑεσις AYEM Sx μορίου τοῦ ὑπὸ τῶν μορίων, tovt- 
έστι d'a MiBAsE 
ἔχομεν δὲ καὶ τὸν ὑπὸ τοῦ a” καὶ y" 4Υιβ uo- 
ορίου οἵα MBASE 
AY ἄρα ιβ (μορίου ἀγα Mil) ΑΝ 5E επ] εἰσι τῆς 
συνθέσεως. ε"“ ἄρα ἡ σύνθεσις' γίνεται AY λε Άδρκ 
μορίου AYE MP MSE καὶ πάντα ἐπὶ τὸ κοινὸν aù- 
τῶν μόριον ἐπὶ AYE MiBANSQE καὶ γίνονται AY if 


15 ἴσαι AY AE ANS Qx^ καὶ pivotas ὁ 5 ο. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' εἶχες δὴ τὸν μὲν a" 37 nop. 
$& A My, τὸν δὲ E. τὸν δὲ y" 5 ὃ uog. SEA ΛΙ ὃ. 


εὑρέθη δὲ ὁ 5 P. ἐὰν μὲν ἐπὶ τὸν «” ποιῇς, ἐπὶ 
97, ἔσονται ME: λοιπὸς ἐπὶ τὸ μόριον, M ox ἐπὶ 
va 


: 3G AM. γίνονται Mya. λοιπὸς ἄρα ὁ α” τξ- ὃ δὲ 


1 δεήσει Ba. 2 5 & post om. AB,. 3 5 τοῦ μέρους] 
B τοῦ μ' AB,, μὲν ss? Ba. 4 57] uu ὁ 7 A, ἀριθμοὶ 
s y B,- 65 s a| A AB, add. µονάδας δ΄ καὶ πάλιν ol τέσσαρες 


ἀριθμοὶ ἐπὶ τὰ μόρια τοῦ ἑτέρου ἐπὶ ἀριθμὸν & (ex repet.). 

7/8 τουτέστι À. 9 εἴχομεν B. τὸν] τὸ AB. 11 μορίου 
sYa Mi suppl Ba. εἰσὶν A. 18 : Ba add. ἴσαι αἵ ιβ 
μορίου τοῦ αὐτοῦ. 14 ἐπὶ] ë A, om. B. 16 εἶχε Β, , εἶχον 
Ba. δὴ] δὲ AB. μορίου Βα, μξίξονος ΑΒι. 19 τὲ] τα 
Ba. ante ox om, Ba. Denom. add. Ba (item 20, 
p. -290, 2, 3). 
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Sie: quando oportebit addere fractiones, ut 


θα sk 4α 
4 --- 8 α-- 4) 


numeratores in denominatores invertendo multiplica- 
buntur, ut Θα in denominatorem alterius, hoc est in 
(x — 4); et rursus Ας in denominatorem alterius, in 
(æ — 8). Sie fecit numeratorum additio Τα) — 245, 
cum denominatore, producto denominatorum, hoc est 


αἳ + 12 — Ία, 


Habemus autem 


122? 
XX, = FFT 


1243 
Ergo REE EAT est 5 »« (X, + Xə; sed 


5> (Σι + ἄν) = FT 


Omnia in communem denominatorem, (x° + 12 — 72); 


fit 
120 


194) -- 302! — 1207, et z= z7" 
Ad positiones. Habebas 


3c Ac 
ἄν ποτε, nes X51, 


Inventus est autem z = T Si facis in X,, in 
δα, erit 360; restat in denominatorem!), 120 in z — 3; 


fit 51. Erit ergo 
360 120 
ἄν ποτ, € ἂν πρ) 


non habet enim denominatorem in z. 


1) 120 — 3 >< 23 = 51. Ibidem infra 120 — 4 >< 23 — 28. 
DiormaAxwrUS, ed. Tannery. 19 
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xy 
B5 ox, οὐ γὰρ εἶχεν ἀριϑμητικὸν μόριον' ὁ δὲ y'* 
ὁμοίως Qx ἐπὶ τοὺς ὃ 5, γίνονται υπ' ὁμοίως καὶ ἐπὶ 
τὸ μόριον, Qx ἐπὶ sa AMÒ, γίνονται My, λοιπὸς 


ELO 
ἄρα ὁ y" M vz. καὶ ἡ ἀπόδειξις φανερά. 


6 AC. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺρ ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
πρὸς τὸν συγχείμενον ἐκ τῶν τριῶν λόγον ἔχῃ δεδομένον. 
Ἐπιτετάχϑω δὴ τὸν μὲν ὑπὸ τοῦ c" καὶ τοῦ fp” 
τῶν τριῶν εἶναι y"", τὸν δὲ ὑπὸ τοῦ f" καὶ τοῦ y” 

10 τῶν τριῶν εἶναι 07^, τὸν δὲ ὑπὺ τοῦ y^" καὶ τοῦ c^" 

τῶν τριῶν εἶναι επ. 

᾿Επεὶ οὖν ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν πρὸς τὸν ἐκ τῶν 
τριῶν λόγον ἔχει δεδομένον, ζητῶ πρότερον τρεῖς ἀριθ- 
μοὺς καὶ τυχόντα ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν πρὸς 

15 τὸν τυχόντα λόγον ἔχῃ τὺν ἐπιταχϑέντα. 

ἔστω ὁ τυχὼν Mt: καὶ ἐπεὶ ὁ ὑπὸ τοῦ α’ καὶ 
τοῦ B”, τυχόντος ἐστὶ "^, τουτέστι τοῦ t, ὁ ὑπὸ τοῦ 
a^" ἄρα καὶ τοῦ B” ἔσται Mit. ἔστω ὁ f^ sa, ὁ ἄρα 
«* ἔσται 3Χ1ε. 

s) πάλιν ἐπεὶ ὁ ὑπὸ τοῦ B” καὶ τοῦ y”, τοῦ E ἐστὶ 
0h, ὁ ἄρα ὑπὸ B" καὶ y" ἔσται Mx. ἔστι δὲ ὁ f 
54" ὁ ἄρα y^ ἔσται S*x. 

λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ὑπὸ τοῦ y" καὶ τοῦ a™, ὃς 

4Υ3Χ εἰσι T, ταῦτα τοῦ € εἶναι ε΄." γίνονται αΥ̓Χτ 
ss lo. M xe. 

8 τὸ ρέφον Ba, τῶν μορίων ΑΒ,. Χα) » AB,. 9 τῶν 

τριῶν Βα, τὸν τρίτον AB, (item 10, 11). 12 δύο Ba, $ AB,. 


16 ἔχη Ba, ἔχει AB. 16 τυχὸν Α. 18 8^" Me AB, 
(item 21/22), 20 ἐστὶν A. 94/25 γίνονται Mz ἴσαι JY πε Ba. 
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in 4z, fit 480; et in denomina- 
et 


Xs: similiter 179 * 


torem, 120 in z — 4, fit 28; erit ergo X, — 
probatio evidens. 


— 
28 


XXXVII. 


Invenire tres numeros tales ut binorum quorumvis 
productus ad summam trium rationem habeat datam. 
Proponatur iam 
X, X,— 3 (X, +X% + Xs); X? X; — 4 (X, 4- X; 4- X3); 
X,X, = 5(X, + X, + Xj). 


Quoniam binorum quorumvis productus ad sum- 
mam trium rationem habet datam, quaero primum 
tres numeros et alium arbitrarium ita ut binorum 
quorumvis productus ad arbitrarium rationem habeat 
propositam. 

Sit arbitrarius 5. Quoniam X, X, est 3»"* grbi- 
trarii, hoc est 5, 


Sit 


X, X, = 15. 


X, =z; erit x, —^. 


Rursus quoniam X,X, est 4» 5, ergo 


X,X, e 20, 
Sed 


X, =z; κκ. Χ,-- -- 
Restat ut X,X,, qui est, 900 nro St 5s δ. Fiunt 
δ = 25, 
zi 
19* 
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Καὶ εἰ ἦν τὸ εἶδος πρὺς τὸ εἶδος Aóyov ἔχον ὃν 
ο; πρὸς D”, λελυμένον ἂν ἦν μοι τὸ ζητούμενον. 
ἀλλὰ τὰ τ 4/Χ ὑπὸ τοῦ TE ἐστι καὶ τοῦ x. ἀλλὰ ὁ TE 
y" ἐστὶ τοῦ E, ὁ δὲ x ð> τοῦ rz. ϑέλομεν οὖν τὸν 

5 y" τοῦ € ἐπὶ τὸν δ΄. τοῦ Ἐ γενόμενον πρὸς τὸν £7 * 
τοῦ E λόγον ἔχειν ὃν O% πρὸς D)" ὁ δὲ E τυχών 
ἐστιν. ἀπῆκται οὖν μοι εἰς τὸ ζητεῖν τινα ἀριϑμόν, 
ὅπως ὁ y™ αὐτοῦ πολλαπλασιασθεὶς ἐπὶ τὸν 07^ αὐτοῦ 
καὶ ὁ γενόμενος πρὸς τὸν επ αὐτοῦ λόγον ἔχῃ ὃν O% 

10 πρὸς O”, 

Ἔστω ὁ ξητούμενος $ü' καὶ ὁ γτ- αὐτοῦ xolla- 
πλασιασθεὶς ἐπὶ τὸν 07^ αὐτοῦ ποιείτω AY δεῖ rol- 
νυν τοῦτον πρὸς τὸν > αὐτοῦ λόγον ἔχειν ὃν [755 
πρὸς O”, AY ἄρα ιβ πρὸς 5E ϑέλομεν εἶναι ἐν λόγῳ 

15 ᾧ ἔχει O” ἀριϑμὸς πρὸς O” ἀριθμόν' ὁ ἄρα ὑπ᾽ aù- 
τῶν καὶ αὐτὸς ἔσται O% KY ἄρα E ře. ΤΠ», τοῦτο 
δὲ ῥάδιον' lo. AYD. καὶ γίνεται ὁ 5 Mre. ἐπὶ τὰς 
ὑποστάσειφ' ἔσται ὁ ξητούμενος Mi. 

τάσσω οὖν αὐτὸν Mit: ἔσται ἄρα ὁ ὑπὸ τοῦ o^" 

50 καὶ τοῦ f? ΝΤ με. καὶ ἔστιν ὁ B” 5 a* ὁ ἄρα a” ἔσται 
9Χμε. ὁμοίως καὶ ὁ y” s% E, 

λοιπόν ἐστι τὸν ὑπὸ a?" καὶ p, τουτέστι 4ΥΧ By, 
τῶν Mii κατασκευάσαι επ AYX By lo. Mot. καὶ 
γίνεται ὁ 5 ME. ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ a” 

35 MEL, ὁ δὲ B* ME; ὁ δὲ y*5 Mr. 


3 ἀλλὰ τὰ * AYY] ἀλλὰ αἱ Γ δυνάμεις ΑΒ, ἀλλ᾽ af Mx 
Ba. ἐστιν Α (item 4). ἀῑλ᾽ οἱ TE Βα. 4/6 τοῦ τριπλασίονος Ba. 
6 Bie ruber γενομένου À B, πολλαπλασιασθέντος γενόμενον Ba. 

7 ἔστι ABa. 12 ποιείτω] ποιεῖ Ba. 14 πρὸς On] AB, 
repet. ἔστω ὁ ζητούμενος (11) ..... πρὸς Do. ϑέλομεν 
Ba. 15 ᾧ] ὃν Βα. ριϑμὸς om. B,. ἀριθμὸν om. B,. 
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Si coefficiens ad coefficientem rationem haberet 
quadrati ad quadratum, soluta mihi foret quaestio. 


Sed 300, coefficiens zb est 152«20; 15 est 3 >< 5; 


20 est 4»«5. Volumus igitur productum 958 5 οἱ 
4Pi 5 ad Pm 5 rationem habere quadrati ad qua- 
dratum; at 5 arbitrarius est, Deducor igitur ad quae- 
rendum quendam numerum talem ut productus 953 
ipsius et 4?! ipsius ad Pm ipsius rationem habeat 
quadrati ad quadratum. 

Sit quaesitus = z. 37s ipsius multiplicatus in 
4» ipsius faciat 124, Oportet hunc ad Όρων ipsius 
rationem habere quadrati ad quadratum. Volumus 
ergo 132} ad δα rationem habere quadrati numeri 
ad quadratum numerum. Illorum ergo productus erit 
ipse quadratus; ergo 602? = O. 

Hoc facile est; aequo 89004, et fit z = 15. Ad 
positiones. Quaesitus erit 15. 

Illum igitur pono = 15. Erit ergo X, X, = 45; 
est X,-— 2. Ergo 

X, =“. Similiter X, =“. 
Restat ut X, X, hoc est T fiat 5»'** 15. Ergo 
Ἐν = 15, οἱ Δι z—6. 


Ad positiones, Erit 
ΣΧ, --τς, Χ,--δ, X% =10. 


16 τοῦτο] οὗτος Ba. 11 ῥᾷδιον] ἄρα Ba. % Ba, p AB. 
M om. Β,.. 21 με] x: B,. 38 &"^] Ba add. τὸ ἄρα. 
δὲ Ba, o9 AB. 
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Καὶ ὡσεὶ ἦν ἡ συγκείμενος ἐκ τῶν τριῶν Mis, 
λελυμένον ἂν ἦν μοι τὸ ζητούμενον' τάσσω οὖν τὸν 
συγκείμενον ἐκ τῶν τριῶν «γε, αὐτοὺς δὲ τοὺς τρεῖς 
ἐν $, ὡς εὕρομεν, τὸν μὲν a” 5ξ[΄, τὸν δὲ B" 55, 

510v δὲ y" 51. 
Καὶ λοιπὸν δεῖ τοὺς τρεῖς εἶναι AY TE’ εἰσὶ δὲ οἱ 


τρεῖς S xL" 
1 


S ἄρα xy L ἴσ. JY Te, καὶ γίνεται ὁ 5 M μξ. 


ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν «5 τνβ|’, ὁ δὲ 
10 β’’ σπβ, ὁ δὲ y” vo. 


λη. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ συγκείμενος ἐκ τῶν 
τριῶν πολλαπλασιαξόμενος ἐπὶ μὲν τὸν πρῶτον ποιῇ 
τρίγωνον, ἐπὶ δὲ τὸν δεύτερον ποιῇ τετράγωνον, ἐπὶ 

15 δὲ τὸν τρίτον ποιῇ κύβον. 

Τετάχθω δὴ οἱ τρεῖς 48, ὁ δὲ a" δυναμοστῶν 
τριγωνικῶν' ἔστω 4ΥΧΞ: ὁ δὲ pe 41Χδ, ὁ δὲ y" 
δυναμοστῶν κυβικῶν' ἔστω 21 N. 

Καὶ ἡ 4'à πολλαπλασιασθεῖσα ἐπὶ μὲν τὸν a” 

so ποιεῖ MẸ ὅς ἐστι τρίγωνος ἐπὶ δὲ τὸν B” ποιεῖ Mô, 
ὅς ἐστι O% ἐπὶ δὲ τὸν y” ποιεῖ Mù, ὅς ἐστι κύβος. 


λοιπόν ἐστι τοὺς τρεῖς εἶναι 41" ἀλλὰ οἱ τρεῖς 


1 ὡσεὶ] εἰ B. 2 ἂν om, ABa. τάττω B,. 4 s ante 
5 el 7 (5) om. B,. 8 Denom. add B 2* m, (item 9/10). 
9 τη AB,. 10 exf [' AB,. 16 δυναμοσεῶν] δυνάµεων 


A, δυνάμεως B, δυναμοστὸν μονάδων Ba (item 18). — 17 8^] 
Ba add. δυναμοστὸν μονάδων τετραγωνικῶν: ἔστω. 30 ποιεῖ 
post] ποιείτω AB ο um 21). 21 ἐστιν bis A, M om, 
AB, 22 ἀλὶ a. 
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Ita si foret 
X, + X, + X, — 15, 
soluta mihi esset quaestio. Pono igitur 
X, + ἂν + X, — 195”, 
et unumquemque trium in z cum coefficiente invento: 
X, = (ττ)α, X,—6z, X,— 10r. 


Reliquum oportet summam trium esse 152: sed 
summa trium est (28) zx, Ergo 


(291) = 15z', et fit x δ. 
Ad positiones. Erit 
853 1. 
5 282 410 
1 = 7g9 ? X, το. K -- τ᾽ 
XXXVIII. 


Invenire tres numeros tales ut summa trium mul- 44 
tiplicata in primum faciat triangulum, in secundum 
faciat quadratum, in tertium faciat cubum. 

Ponatur X, + X, + X, =r. 


X, sit E cum coefficiente triangulo; esto S 


X, sit Š» et X, sit E cum coefficiente cubico; 
8 

esto = n 

Sic z* multiplicata in X, facit 6 qui est trian- 
gulus, in X, facit 4 qui est quadratus, in X, facit 8 
qui est cubus. 

Restat ut summa trium sit z*; sed summa trium est 

18 — 


— zmmX 
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εἰσι AY to, Ya. καὶ πάντα ἐπὶ Yat γίνεται 
Asā lc. Mi. 
δεῖ οὖν τὸν m εἶναι O”, πλευρὰν ἔχοντα LY", 
ἀλλὰ ὁ (η σύνθεσίς ἐστι τριγώνου καὶ τετραγώνου καὶ 
σκύβου. ἀπῆκται οὖν μοι εὑρεῖν" O”, πλευρὰν ἔχοντα 
ΓΙ”, διελεῖν εἰς τρίγωνον καὶ τετράγωνον καὶ κύβον. 
ἔστω ὁ τετράγωνος «414 Μᾶ Λ AYB. ἐὰν ἄρα 
ἀπὸ AAG ἄρω 4148 M AN AY B, λοιπὸς καταλείπεται 
AY B AA Mà* πάλιν ταῦτα δεῖ διαιρεθῆναι εἴς τε κύβον 
10 καὶ τρύγωνον. καὶ ἔστω ὁ κύβος M. λοιπὸς ἄρα ὁ 
τρίγωνος «1 β Λι M9 io. τριγώνῳ. 
πᾶς δὲ τρίγωνος, η” γενόμενος καὶ προσλαβὼν 
Ma, 75: γίνεται. 
AY ἄρα i$ Λ Moa ἴα. D»: πλάσσω τὸν O” ἀπὸ 
196 Λ Μα. γίνεται ὁ C5, AYI ME (ANS καὶ yi- 
νεται ὃ 8 119. ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ μὲν τρί- 
γωνος Movy, ὁ δὲ τετράγωνος M $v, ὁ δὲ κύβος M jj. 
Ἔρχομαι εἰς τὸ ἐξ ἀρχῆς καὶ τάσσω τὸν ἐκ τῶν 
τριῶν συγκείμενον τετράγωνον «4ἴα, τὸν δὲ o" 
ϱ0 AY X gv, ἐπεὶ δεῖ τρύγωνον γενέσθαι, τὸν δὲ f 
ΔΥ̓Χυ, ἐπεὶ δεῖ τετράγωνον γενέσθαι, τὸν δὲ y” 
ΟΥ̓ X4, ἐπεὶ δεῖ κύβον γενέσϑαι' καὶ ù d'a, τετρά- 
γωνος οὖσα, ἐφ᾽ ὃν ἂν πολλαπλασιασϑῇ, ποιεῖ ὃν μὲν 
τρίγωνον, ὃν δὲ τετράγωνον, ὃν δὲ κύβον. 


1 εἶσιν Α. 8 Γ]ον πλευρὰν vid Oe AB, δυναμο- 
δύναμιν Ba. 4 ἀλλ᾽ ὁ Βα. 6 Γ]ον om. AB,, Ba add. 
xal αὐτὸν. 7 ὁ] ὁ δὲ Ba. Ma om. AB,. 11 ἴσας 
cnopieo A, om. Ba. 18 & om. Ba. 14 δύναμις ἄρα 


AY i$ A, 15 γίνεται... A SẸ καὶ om. B, ultima supplevi. 


11 M sv] w Ὁ AB,, Ἔν Ba. 20 ἐπεὶ δεῖ] ἐπειδὴ AB, 
(item 21, 22). 
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Omnia in zê, fit α΄ = 18. 

Oportet igitur 18 esse quadratum pro radice ha- 
bentem quadratum. Sed 18 summa est trianguli, 
quadrati et cubi. Deducor igitur: invenire quadratum 
pro radice habentem quadratum et parliendum in 
triangulum, quadratum et cubum. 

Sit quadratus = α΄ `} 1 — 2z*. Si ab z* sub- 
traho (z*--1 — 243), residuus superest (2z* — 1), 
quem rursus oportet partiri in cubum et triangulum. 
Sit cubus 8. Reliquus ergo triangulus 


2x? — 9 = triangulo. 


Omnis triangulus, 8'* sumptus et addito 1, fit 
quadratus. Ergo 
l62* — 11 = D. 


Formo O ab (4z — 1); fit ipse O = 16z* + 1 — 82 et 
4 = 9. 


Ad positiones. Erit triangulus 153, quadratus 
6400, cubus 8. 
Redeo ad primitivum problema et pono 


Χ. -- X,4- X — 2 


X, = 5 , quoniam debet triangulus fieri, 
X, = T, quoniam debet quadratus fieri, 


bA -= 5, quoniam debet cubus fieri. 


Quadratus enim quum sit z?, si multiplicatur in 
unumquemque horum, ilum facit triangulum, illum 
quadratum, hunc cubum. 
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δεῖ δὴ τοὺς τρεῖς εἶναι AYT εἰσὶ δὲ «4ΥΧ syfa 
lo. dYà. καὶ πάντα ἐπὶ 4: γίνεται 4743 lo. M οφξα' 
καὶ ἔστιν ὁ 5 M8. 


πα 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις: ἔσται ὁ μὲν a” Qvy, ὁ δὲ 
πα πα 
s p” Sv, ὁ δὲ y" m. καὶ ἡ ἀπόδειξις φανερά. 


A9. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ἡ ὑπεροχὴ τοῦ uel- 
ovog καὶ τοῦ μέσου πρὸς τὴν ὑπεροχὴν τοῦ μέσου 
καὶ τοῦ ἐλάσσονος λόγον ἔχῃ δεδομένον, ἔτι δὲ καὶ 

10 σὺν δύο λαμβανόμενοι, ποιῶσι τετράγωνον. 

Ἐπιτετάχθω δὴ τὴν ὑπεροχὴν τοῦ μείξονος καὶ τοῦ 
μέσου τῆς ὑπεροχῆς τοῦ μέσου καὶ τοῦ ἐλαχίστου 
εἶναι y^. 

᾿Επεὶ δὲ συναμφότερος ὁ μέσος καὶ ὁ ἐλάσσων 

15 ποιεῖ D”, ποιείτω MÒ. ὁ ἄρα μέσος μείζων ἐστὶ 
δυάδος: ἔστω Sx MB. ὁ ἄρα ἐλάχιστος ἔσται M B 
Λ 3 à. 

Καὶ ἐπειδὴ ἡ ὑπεροχὴ τοῦ μείζονος καὶ τοῦ μέσου 

τῆς ὑπεροχῆς τοῦ μέσου καὶ τοῦ ἐλαχίστου y" (ἐστίν, 

so καὶ ἣ ὑπεροχὴ τοῦ μέσου καὶ τοῦ ἐλαχίστου 5β, ἡ 
ἄρα ὑπεροχὴ τοῦ μείξονος καὶ τοῦ μέσου ἔσται 3, καὶ 
ὁ μείξων ἄρα ἔσται SE M B. 

λοιπόν ἐστι δύο ἐπιτάγματα, τύ τε συναμφότερον 

(τὸν μείξονα καὶ τὸν ἐλάχιστον ποιεῖν O”, καὶ τὸ τὸν 
35 μείζονα» καὶ τὸν μέσον ποιεῖν O”. καὶ γίνεταί μοι 
διπλῇ ἡ ἰσότης᾽ 
sū MÀ to. D?, καὶ 55 Mó ie. Γη», 


1 εἰσὶν A. 39 AY] B, add. μίαν. 8 ἔστι Ba. 4 δὲ 
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Summam trium oportet esse x°; est autem 
6561 8 
zov. 


Omnia in z*; fit z* = 6561, et est z = 9. 
Ad positiones. Erit 
158 
Σι -- ru X, = 


et probatio evidens. 


6400 8 
g1 ’ X, TL 


XXXIX. 

Invenire tres numeros tales ut differentia maximi 45 
et medii ad differentiam medii et minimi rationem 
habeat datam, et adhuc bini quomodocumque additi 
faciant quadratum. 

Proponatur iam differentiam maximi (G) et medii 
(M) differentiae medii (M) et minimi (P) esse 3ra, 

Quoniam (M + P) facit DJ, faciat 4. Ergo 

M2;esto M = z + 2; igitur P = 2 — z. 

Et quoniam (G — M) est 3»* (M — P), et 

M—P-—22, 
ergo G — M erit 6x, et G = Τα 4- 2. 

Restant duae conditiones: 

G--P-—QO, et G4- M—Uü. 
Mihi fit dupla aequatio: 
8z --4ᾱ-- ο, et 6z 4-4 -- Ὁ. 


om. AB,. — 15 ἐσεὶν A. 19 ἐστί suppl. Ba. 530531 ἡ ἄρα 
7 A. 24/25 τὸν μείζονα καὶ τὸν μέσον ποιεῖν τετράγωνον τό 
t? τὸν μείξωνα ag τὸν ἐλάχιστον ποιεῖν Ba; supplementum 
paulum mntavi 435 τὸν] τὸ AB,. 26 ἰσώτης A. 
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καὶ διὰ τὸ τὰς M εἶναι τετραγωνικάς, εὐχερής ἐστιν 
ἡ ἴσωσις. 

πλάσσω ἀριϑμοὺς δύο ἵνα ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν ᾗ S, 
καϑὼς ἴσμεν διπλῆν ἰσότητα' ἔστω οὖν S[' καὶ Mò 

5 καὶ γίνεται ὁ 5 M ριβ. ἐλϑὼν ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις, οὐ 
δύναμαι ἀφελεῖν ἀπὺ MB τὸν S& τουτέστι τὰς M quf 
θέλω οὖν τὸν S εὑρεθῆναι ἐλάττονα M, ὥστε καὶ 
95 MÒ ἐλάσσονες ἔσονται Mig. ἐὰν γὰρ ἡ δυὰς ἐπὶ 
SẸ γένηται καὶ προσλάβη Μ ὃ, ποιεῖ Mis. 

9 ἐπεὶ οὖν ζητῶ 5η Mò io. D? καὶ 55 MÒ to. C", 
ἀλλὰ καὶ ὁ ἀπὸ τῆς δυάδος, τουτέστι Mð, ΓΙ΄: ἐστι, 
γεγόνασι τρεῖς C)", 5ῃ Mö, καὶ së ΛΙ ὃ, καὶ Mö, καὶ 
ἢ ὑπεροχὴ τοῦ μείξονος καὶ τοῦ μέσου τῆς ὑπεροχῆς 
τοῦ μέσου καὶ τοῦ ἐλαχίστου y" μέρος ἐστίν. ἀπῆ- 

15 κται οὖν μοι εἰς τὸ εὑρεῖν (τρεῖς; τετραγώνους, ὅπως 
ἡ ὑπεροχὴ τοῦ μείξονος καὶ τοῦ μέσου τῆς ὑπεροχῆς 
τοῦ μέσου καὶ τοῦ ἐλαχίστου p” μέρος Ñ, ἔτι δὲ ὁ 
μὲν ἐλάχιστος ᾗ M, ὁ δὲ μέσος ἐλάσσων Mis. 

Τετάχϑω ὁ μὲν ἐλάχιστος Mð, ἡ δὲ τοῦ μέσου πὶ. 

90 5ᾷ Mp: αὐτὸς ἄρα ἔσται ὁ O%, «1Υᾳ 5 ὁ Mà. 

ἐπεὶ οὖν ἡ ὑπεροχὴ τοῦ μείζονος καὶ τοῦ μέσου 
τῆς ὑπεροχῆς τοῦ μέσου καὶ τοῦ ἐλαχίστου y” μέρος 
ἐστίν, καὶ ἔστιν ἡ ὑπεροχὴ τοῦ μέσου καὶ τοῦ ἐλαχί- 
στου «Υᾳ 5ὃ, ὥστε ἡ ὑπεροχὴ τοῦ μεγίστου καὶ τοῦ 

25 μέσου ἔσται «4ΥγΧ 52 γΧ: καὶ ἔστιν ὁ μέσος d'a 5ὃ 
Mō ὁ ἄρα μέγιστος ἔσται 4Υᾶ y* Ss y* Ν ὃ ἴσ. Γν- 


8 τὸ ὑπ᾽ ΑΒ, τὸ ὑπὸ Ba, 4 ἔστωσαν 5% τὸ ἥμισυ Βα. 
5 eig] ιβ B, 6 τουτέστιν A. 15 τρεῖς suppl. Ba. 
τετράγωνον A, 38 ἐστί prius B. 25 y* alterum om. AD,. 
& (post ἀν) om. Βα. 26 y* prius om. A (1* m.) B,. 
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Quum coefficientes unitatis sint quadratici, tractabilis 
est aequatio. 

Formo duos numeros quorum productus sit 227, 
secundum quod scimus de dupla aequatione. Sint τα 
et 4; fit z = 112. 

Ad positiones transiens, non possum a 2 sub- 
trahere z, hoc est 112; volo igitur inventum iri z < 2, 
itaque 6z -- 4 «16. Nam si 2 multiplicetur in 6 
coefficientem z et addatur 4, fit 16. 

Quoniam igitur quaero 

8r +4=0, et 63 --4ᾱ--/Π, 
est autem (2)*, hoc est 4, quadratus, sunt tres quadrati 
824, 60r-4-4, 4, 
et differentia maximi et medii differentiae medii et 
minimi tertia pars est. Deducor igitur ad invenien- 
dum tres quadratos (D,, Om, Dp), tales ut (D, — Onm) 


sit $ (Om — Τρ), et adhue sit Op = 4, Dn < 16. 
Ponatur O, = 4, CJ, radix = z -+ 2; ergo erit ipse 
Om = zi p 4α 4 4. 
Quoniam igitur 
(D,—O,) es $ (On — Oy) 


et est 
On -— C, em zi — 4z, 
erit 
D,— O, — ταὶ + Ίσα. 
Sed est 
On = z* + 4z 4- 4; 
ergo 


D, 1$2* 4- 512-4 — OU. 
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πάντα 9'"5 AY ἄρα iB su MAs lc. O% καὶ τὸ ὃ” 
αὐτῶν' 417 5ιβ M9 ἴσ. Cv. 
ἔτι δὲ Θέλω τὸν μέσον τετράγωνον ἐλάσσονα εἶναι 
ΜΑ τς, καὶ τὴν π᾿ δηλαδὴ ἐλάσσονος MÒ. ἡ δὲ πλευρὰ 
δτοῦ μέσου ἐστὶν οᾱ Μ B: ἐλάττονές εἶσι MÒ. καὶ 
κοινῶν ἀφαιρεθεισῶν τῶν B M, ὁ s ἔσται ἐλάσσο- 
νος M f. 
γέγονεν οὖν μοι 4*3 Sip MÈ ἴσ, ποιῆσαι OP. 
πλάσσω D^ τινα ἀπὸ My λειπουσῶν S τινας" καὶ yt- 
10 γεται ὁ 3 ἔκ τινος ἀριϑμοῦ S"5 γενομένου καὶ προσ- 
λαβόντος τὸν ιβ, τουτέστι τῆς ἰσώσεως τῆς 5ιβ, καὶ 
µερισθέντος εἰς τὴν ὑπεροχὴν ᾗ ὑπερέχει ὁ ἀπὸ τοῦ 
ἀριϑμοῦ O* τῶν AY τῶν ἐν τῇ ἰσώσει y. ἀπῆκται 
οὖν μοι εἰς tò εὑρεῖν τινα ἀριϑμόν, ὃς 5": γενόμενος 
15 καὶ προσλαβὼν Mi καὶ μεριξόμενος εἰς τὴν ὑπεροχὴν 
ᾗ ὑπερέχει ὁ ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ O% τριάδος, ποιεῖ τὴν 
παραβολὴν ἐλάσσονος M. 
Ἔστω ὁ ξητούμενος 3 à* οὕτως c"* γενόμενος καὶ 
προσλαβὼν Mif, ποιεῖ 55 Mif: ὁ δὲ ἀπ᾽ αὐτοῦ DO”, 
2 A My, ποιεῖ ἀΥα Λι My. θέλω οὖν 55 Mi μερίξε- 
σϑαι εἰς AYX AN My καὶ ποιεῖν τὴν παραβολὴν ἐλάσ- 
covog MB. ἀλλὰ καὶ ὁ B μεριξόμενος εἰς M, ποιεῖ 
τὴν παραβολὴν B: ὥστε 35 MiB πρὸς AYa AMY 


ἐλάσσονα λόγον ἔχουσιν ἤπερ β πρὸς à. 


1 δ΄] τέρτον δὲ A, τέ (lacunam 4 litter) δὲ B, 2 4] 
uma 5 8 ἔτι δὲ... τετράγωνον] δεῖ δὲ καὶ τὸν μέσον 
a. ἐλάσσονα] ἐλάσσων A, 4 ἐλάσσονος A, ἐλάττονα B,, 
ἐλάσσονα Ba qui add. εἶναι. 5 8] Ba add.: ἐριϑμὸς ἄρα 
dg à B. 6/7 ἐλάσσων B. 8 γέγονε Ba. ποιῆσαι om. B,» 
ἀρ ἍΝ. οὶ Β, λειπόντων Ba. 1ο ἑξάκι A Cie 14, T e 
γενόμενος Α. 11 τουτέστιν Α. τῆς post.) τοὺς Ba. 14 τὸ] 
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Omnia ies: 
1913 -+ 48z -+ 36 = O, 


et sumendo 43 partem: 
32? + 12z + 9 — C. 


Adhuc volo esse Όμς 16, scilicet huius radi- 
cem < 4. 
Sed D$, radix est z-]-2. Ista sunt «4. Com- 
munibus ablatis 2, erit z < 2. 
Mihi igitur aequandum est 
32* + 19z - 9 — D. 


Formo O ab 3 minus z cum quodam coefficiente, 
Fiet α ex quodam numero 6'* sumpto, cui addito 12 
(hoc est coefficiens 122 in aequatione), summa divi- 
detur per excessum quadrati a numero supra 3 coef- 
ficientem 2} in aequatione. 

Deducor igitur ad inveniendum numerum qui 6'«* 
sumptus, si addatur 12 et summa dividatur per ex- 
cessum supra 3 quadrati ab ipso numero, quotientem 
det minorem quam 2. 

Sit quaesitus z.  Sumatur θ! et addatur 12, 
facit 6z -+ 12; quadratus ab ipso, minus 3, facit 
z? — 3. Volo igitur dividere 6z + 12 per z? — 3 et 
facere quotientem minorem quam 2. Sed 2 divisus 
per 1, facit quotientem 2. Ergo 


6z4-12:2* —3 2:1. 


τὸ y A. 15 ιβ] u iB A (ἴσας ιβ). καὶ (post ιβ) om. Βα. 
καὶ μεριξόμενος... προσλαβὼν MiB (19) om. Β. 11 ἐλάσσονα 
Ba, 18 οὗτος Ba. 19 αὐτῶν ἃ 21/22 ἐλάττονα B, ἐλάσ- 
σονα Ba. 22 ἀλλὰ om. Ba. 23 p] δίς ΔΒ, δυάδα Ba. 
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Καὶ χωρίον χωρίῳ ἄνισον᾽ ὁ ἄρα ὑπὸ 5ξ Mif καὶ 
Mà ἐλάσσων ἐστὶν τοῦ ὑπὸ δυάδος καὶ 4" à A My, tovt- 
έστιν 55 Mif ἐλάσσονές εἰσιν AY B AN MS. καὶ κοιναὶ 
προσκείσθωσαν al M3. 55 Mm ἐλάσσονες AYB. 


5 — ὅταν δὲ τοιαύτην ἴδωσιν ἰσώσωμεν, ποιοῦμεν τῶν 
5 τὸ [! ἐφ᾽ ἑαυτό, γίνεται 9, καὶ τὰς AYB ἐπὶ τὰς 
Mm, γίνονται Άς' πρύσϑες τοῖς 9, γίνονται μὲ, ὧν 
πὶ" οὐκ ἔλαττόν ἐστι ME πρόσθες τὸ ἡμίσευμα τῶν 5" 
«γίνεται οὐκ ἔλαττον Mi καὶ μέρισον εἰς τὰς AYY 

10 γίνεται οὐκ ἔλαττον ME. 

γέγονεν οὖν μοι AYY 5ιβ M ic. O? τῷ ἀπὸ πὶ 
ΧΡ m: 
MY ASE, καὶ γίνεται ὁ 5 Muß τουτέστιν κα. 
τέταχα δὲ τὴν τοῦ μέσου C" πὶ s& Mf ἔσται ἡ 
. ια "S ο 
τοῦ O” x^ M uy. αὐτὸς δὲ ὁ D)" M αωμϑ. 
eue 
: Ἔρχομαι οὖν ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς καὶ τάσσω M κωμῦ, 
ὄντα O”, ἴσ. τοῖς 55 MÒ- καὶ πάντα εἰς Qxa' καὶ γί- 
yss 
νεται ὁ 5 ατξε, καὶ ἔστιν ἐλάσσων δυάδος. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις τοῦ προβλήματος τοῦ ἐξ ἀρχῆς᾽ 
ὑπέστημεν δὴ τὸν μὲν μέσον së M β, τὸν δὲ ἐλάχιστον 
: MBASE, τὸν δὲ μέγιστον SE MB. ἔσται ô μὲν μέ- 


1 χωρίον corr. ex 3 war A (15 m.?). ἀνίσω B,. 2 ἐλάσ- 
σονές εἶσι Ba. ἐστὶ 2/3 τουτέστι Βα. 8 εἶσι B. 4 - 
(prius) scripsi, μείζονες AB. ἐλάσσονες] af Ba. 4] ù ΑΒ 

9 καὶ μέριξον εἰς δυνάμεις suppl. Ba, alia tentavi. 10 yt- 
νεται ὁ 5 οὐκ ἐλάττων Ba. 13 τουτέστι Ba. 13 τέταχα] 
τέϑεικα Ba. 14 αωνϑ AB, (item 15). 17 αψξε AB, 


19 δὴ scripsi, δὲ AB. μὲν om. B. ] 9 AB,. 
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Productus producto inaequale: ergo 
(6z + 12) x 1 <2 x (x? — 3), 


θα + 12 < 22* — 6. 
Utrimque addantur 6: 
6ᾳ + 18 < 2z*. 

Quando talem aequationem solvimus, multiplica- 
mus dimidium coefficientem z in seipsum, — fit 9 — ; 
2 coefficientem α in coeíficientem unitatis 18, — 
fit 36 —; adde ad 9, fit 45, cuius radix: haud minor!) 
quam 7; adde dimidium coefficientem z: fit haud minor 
quam 10; divide per coefficientem z*: fit haud minor 
quam 5. 

Mihi igitur aequandum est 

847 + 12z -+ 9 — D a radice (3 — δα), 
et fit 


hoc est 


42 21 
a8 hoc est 1i . 
Posui — δ nage radicem esse 2 -+ 2; erit 
1849 


quadrati radix $ t, quadratus ipse οι" 


Redeo ad primitivum problema et pono —— um , qui 


1365 et 
726 ? 


ἃ = 


est D, = 6x + 4. Omnia in 121. Fit z = 
est minor quam 2. 

Ad positiones problematis primitivi. Posuimus 
nempe 

M=z4+2, P—2—z, οἱ G-iz-2. 


1) Exactum limitem æ haud quaerit Diophantue; sed quum 


cadat 45 inter integros 6 et 7, maiorem sumit 7 et notat 
sibi licere numero ex operationibus fingendo aequalem vel 
maiorem ponere z. 


ὮΏχορπακτσε, ed. Tannery. 20 
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γιστος α. αξ, ὁ δὲ p% βωιξ, ὁ δὲ ἐλάχιστρο ὁ y" nt. 
καὶ ἐπεὶ τὸ μόριον, ἔστι τὸ yxs”, οὐκ ἔστιν O, c" 
δέ ἐστιν αὐτοῦ, ἐὰν λάβωμεν ρχα, ὅ ἐστι L5, πάντων 
οὖν τὸ s”, καὶ ὁμοίως ἔσται ὁ μὲν α’: oxa αωλδ [΄, 
οὖ δὲ B v£O [', ὁ δὲ ys ιδ/΄. 
Καὶ ἐὰν ἐν ὁλοκλήροις ϑέλῃς ἵνα μὴ τὸ L èm- 
υπὸ 


τρέχῃ, εἰς Ó^ ἔμβαλε. καὶ ἔσται ὁ «a ἕτλη, ὁ δὲ 
υπὸ υπδ 
pI αῶοη, ὁ δὲ y νη. καὶ ἡ ἀπόδειξις φανερά. 


μ. 

10 —— Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμούς, ὅπως ἡ ὑπεροχὴ T ὑπερ- 
έχει ὁ ἀπὸ τοῦ μεγίστου τετράγωνος τοῦ ἀπὸ τοῦ 
μέσου τετραγώνου, πρὸς τὴν ὑπεροχὴν τοῦ μέσου καὶ 
τοῦ ἐλαχίστου, λόγον ἔχῃ δεδομένον, ἔτι δὲ σὺν δύο 
λαμβανόμενοι ποιῶσι τετράγωνον. 

1 Ἡ δὴ ὑπεροχὴ ᾗ ὑπερέχει ὁ ἀπὸ τοῦ ur O% τοῦ 
ἀπὸ τοῦ u” D", τῆς ὑπεροχῆς ἧς ὑπερέχει ὁ u^ τοῦ 
È, ἔστω y^^. 

᾿Επεὶ ὁ u” καὶ ὁ u^ ποιοῦσι O”, ποιείτωσαν AY is 
ὁ ἄρα u* ἔσται μείξων AY Ñ ἔστω AYÑ MB. 

2 καὶ ἐπεὶ συναμφότερος ὁ u* καὶ ὁ u” μείξων ἐστὶ 
συναμφοτέρου τοῦ u* καὶ τοῦ È, καὶ ἔστι συναμφό- 
τερος ὁ p” καὶ ὁ u^ αἴξ, συναμφότερος ὁ ἄρα u” 
καὶ ἐν ἐλάσσων μέν ἐστι AYT, μείζων δὲ 41η. ἔστω 


1, 4, 5 Denom. add, Ba, 1 ἐλάχιστος ὁ om. B. — mf] 
ont AB,. 2 ἔστι prius om. Ba. 8 ἐστι (ante αὐτοῦ) A. 


ona Ba, κα AB. 4 ρκα”.] μονάδων AB,. — 6/1 ἐπιτρέχει 
7 δ΄] τέσσαρα Α Ba. ἔμβαλες Ba. 15 δὴ scripsi, 
δὲ AB. p” — μεγίστου] μέσου AB, (item 31). 18 ἧς AB, 
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Erit 


Quoniam denominator 726 non est O, sed tan- 
tum — huius, si sumimus 121 qui est O, omnia 
per 6; similiter erit 
1884 $ 169 - 14 

18.1 À ip^ αὐπαξ 
1 
87 


Si mavis in integris, ne excurrat in 4 resolve. 


Ert 


et probatio evidens. 


XL. 


Invenire tres numeros tales ut differentia qua 
maximi quadratus superat medii quadratum ad diffe- 
rentiam medii et minimi rationem habeat datam, et 
adhuc bini quocumque modo additi faciant, quadratum. 

Sit differentia quadrati a G supra quadratum ab M, 
differentiae (M — P) 3^, 

Quoniam G + M = O, faciant 162z*. Ergo 
G 825 Sit 

G = δα" 4- 2. 
Et quoniam G + M » G 4- P, et G + M= 162?, 
ergo 
162* > G + P8. 


Ba. 19 ἔσται B,. 22 u” posterius] µέσος AB,. 23 καὶ 
ἐλάχιστος Ba. 
20* 
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οὖν συναμφότερος ὁ u^ καὶ ὁ ἐν 479. ἔστιν καὶ ὁ 
u^ καὶ ὁ u* AY, ὧν ὁ u” ἐστι 4ΥΠ Mp. ἔσται 
ἄρα καὶ ὁ u^ A* 5 AN MB, ὁ δὲ y5 AYE Λι M. 
καὶ ἐπεὶ θέλω τὴν ὑπεροχὴν ἣν ὑπερέχει ὃ ἀπὸ 
$100 u^ τὸν ἀπὸ τοῦ u^, τῆς ὑπεροχῆς τοῦ u” καὶ τοῦ 
È εἶναι y>, ἀλλὰ ἡ ὑπεροχὴ ᾗ ὑπερέχει ὁ ἀπὸ τοῦ 
u O% τοῦ ἀπὸ τοῦ u^ C" ἐστὶν 4 EO, ἡ δὲ ὑπερ- 
οχὴ τοῦ u^ καὶ τοῦ ἐῑ ἐστιν AYE: καὶ ϑέλομεν τὰς 
AY ES τῶν AY E εἶναι y- ἀλλὰ αἱ AY E y γενόμεναι 
1 ποιοῦσι «Χα. ἀλλὰ al AYES ἐκ τοῦ λβ' ἐστι τῶν 
M: γέγονεν οὖν μοι εὑρεῖν τινα ἀριϑμόν, ὃς λβ΄: 
À 


. β 
γενόμενος ποιεῖ Mxa' ἔστιν δὴ τὰ xa. 
, 16 
τάσσω οὖν τὸν μὲν c" α΄ ῇ M xa, τὸν δὲ u^ AYÑ 


5 AB o 1β 

AM xa, τὸν δὲ y" Z4 A M xa. 
15 καὶ λοιπόν ἐστιν Pv ἐπίταγμα συναμφότερον τὸν 
u^ καὶ τὸν ἐ εἶναι C)". ἔστιν δὲ ὁ u^ καὶ ὁ ἐν 


2 1β ; 
419 A M uB ἴσ. C" ἀπὸ π᾿ Sy ANIMS. καὶ γίνεται 
φος 
ó 5 o^. m 
_ ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' ἔσται ὁ μὲν a% t$. 9 μορ. 
2 Ay. apos, ὁ δὲ B% σξγ. γφμὸ, ὁ δὲ p (y. myra. 


1 ἔστι B. 4 ἣν] ᾗ Ba. 5 τὸν] τὸ A. 7 ἐστι B 


item 8, 12, 16). 8 £[' AB,. ϑέλωμεν Ba. 9 ἀλλ᾽ af 
0 ἀλλ’ αἱ Ba. 12 ποιεῖν A, ποιῇ Ba. δὴ] δὲ AB. 


1β 
14 τὸν δὲ y" A" G A M xa om. Βα. 15 ἐστι A. | 16 e 
prius] ἐλάσσονα AB, ubique supra ἐλάχιστ. 19/20 τς. 8 μορ. 


1. | mos] τ τς (correcta ex 4s A) ὁ ἄρα τρίτος atos AB,. 
20 sy . φμὸ AB,. 
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Sit. igitur 
G+ Ρ -- οαἳ, 
Est autem 
G+ M= ιθα.ῖ εἰ G — 82? --- 2. 
Erit igitur 
M = 82} — 2, P= -—2. 
Et quoniam volo esse 
(P — μπα 


(Gf — (MF = θ4αἳ, οἰ M— Ε-- τα, 
et volumus 642? esse 3»'"-(72?) sed 3»«(127) 
facit 21.43, quum 64 coefficiens z? factus sit ex 32!« 
.2 coefficiente unitatis, mihi inveniendus est numerus 
qui 32i" sumptus faciat 21. Est ille - 
Pono igitur 


21 91 21 
G --8α + zz» M = 82? — ες, P -p — 
Restat una conditio: 
M+P=0 
Bed est 


M + P= 92! — 5 — O:a radice (δα — 6). 
Fit 
597 
-y 
Ad positiones. Erit 


G = 8089000 1. 2633544 138681. 
831716 7 331776 ’ 331776 


ΔΙΟΦΑΝΤΟΥ ΑΛΕΞΑΝΔΡΕΩΣ 
ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΟΝ E. 


α. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ἐν τῇ γεωμετρικῇ ἀναλογία, 
6 ὅπως ἕκαστος αὐτῶν λείψας τὸν δοθέντα ἀριθμὸν ποιῇ 
τετράγωνον. 
Ἔστω ὁ δοθεὶς Mi. 
Γεωμετρικὴ δή ἐστιν ἀναλογία ὅταν ὁ ὑπὸ τῶν 
ἄκρων ἀριϑμὸς πλευρὰν ἔχῃ τὸν μέσον. --- ξητῶ πρό- 
10 τερον τίς «τετράγωνος» Λ MiB (ποιεῖ DY: ἔστιν δὲ 
τοῦτο ῥάδιον καὶ ἔστιν ὁ up δΧ. 
«Τάσσω οὖν τὸν α’’ τῶν ἄκρων Muß δΧ), τὸν δὲ 
B" 47 ᾱ' ὁ ἄρα μέσος ἔσται 55 ΄. 
λοιπόν ἐστιν ἑκάτερον τῶν λοιπῶν Λ Mi ποιεῖν 
15 OD” καὶ ἔστιν 


A* à A MiB io. O? καὶ sS['A Mif io. OP. 
ἡ τούτων ὑπεροχή ἐστιν 4α4Λ 355. ἡ μέτρησις' 


1/2 Tit. om. Βα. 1 ἀλεξανδρέως om, A. 3 βιβλίον ε΄ 
A. 8 δή scripsi, δέ AB, ἐστι Βα. 9 πλευρὰν] πλέονα 
AB,. 9/10 πρότερον τίς Ba, πότερον τῆς AB. 10 τετρά- 
γωνος et ποιεῖ τετράγωνον suppl. Ba. ἔσει B. 10/11 δὲ 
τοῦτο Α Ba, τοῦτο δὲ B. 19 τάσσω οὖν τὸν ἕνα τῶν ἄκρων 


DIOPHANTI ALEXANDRINI 
ARITHMETICORUM LIBER QUINTUS. 


I. 

Invenire tres numeros in geometrica proportione, 1 
ita ut unusquisque ipsorum minus dato numero faciat 
quadratum. 

Esto datus 12. 

Geometrica proportio est quando extremorum pro- 
ductus medium habet ut radicem. Quaero quis (qua- 
dratus), minus 12, quadratus sit. Hoc est facile"); 
talis erit 424. 

Pono igitur extremorum 15» = 424, et 23" — z?, 
Ergo medius erit 62. 

Restat ut uterque caeterorum, minus 12, faciat D, 
et est 

2 —19—0D, οἱ 6;z— 19 -- Ώ. 


Horum differentia est z* — 62 a. Divisio: dividit 


1) Vide problema II, x. 


8 αὖ ov : 
ἃ“ suppl. Βα. 18 ἕτερον Ba melius. 14 ἐστι 
e B 16 ic, θέ om, AB,. 
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μετρεῖ SẸ κατὰ SG AN MeL. τῆς ὑπεροχῆς τὸ L' ἐφ᾽ 
us 
ἑαυτό ἐστι M ρξ9- ταῦτα ἴσα τῷ ἐλάσσονι, τουτέστιν 
- e 
S8L'A ΝΓιβ. καὶ γί. «ὁ 3» τξα. " 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a5 M uB ὁ, ὁ δὲ 


gò α.ωις 


5 P% Brus L’, ὁ δὲ y” wy. txa. 


B. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ἐν τῇ γεωμετρικῇ ἀναλογία, 
ὅπως ἕκαστος αὐτῶν προσλαβὼν τὸν δοϑέντα ποιῇ 
τετράγωνον. 

19 Ἔστω δὴ τὸν x. 

Πάλιν ξητῶ τίς O” προσλαβὼν Mx ποιεῖ D" 
ἔστιν δὲ ὁ ig. τάσσω τοίνυν ἕνα τῶν ἄκρων Mis, 
τὸν δὲ ὕστερον τῶν ἄκρων αἵ ᾱ' ὁ ἄρα μέσος ἔσται 
90δ' καὶ κατὰ τὴν προτέραν λοιπὸν γίνεται ξητεῖν 

15 sò Mx ic. D" καὶ ἀγα Mx ic. OP. 
καὶ ἔστιν αὐτῶν ἡ ὑπεροχὴ «4Υ8Λ35' µέτρησις' ue- 
τρεῖ (S à κατὰ» S&/AMÓ. τῆς ὑπεροχῆς τὸ [' ἐφ᾽ 
ἑαυτὸ ποιεῖ MÒ ἴσας τῷ ἐλάσσονι 5 ὃ M x* ὅπερ ἄτοπον, 
δεῖ γὰρ τὰς ὃ M μὴ ἐλάσσονας εἶναι Mz. 

x» — ἀλλὰ al ὃ M, ὃ” τῶν i$* al δὲ Mis οὐκ εἰσὶν al 
τυχοῦσαι, ἀλλὰ ὁ [75 ἐστιν ὁ προσλαβὼν M καὶ 
ποιῶν O”: ἀπῆκται οὖν μοι ζητῆσαι τίς O% ἔχει μέρος 


2 τουτέστι Α Βα. 8 yi] γένονται A, γίνεται B. ὁ 9 
suppl. Ba. 5 B% ms [' ϱμὸ (corruptum ex 8" («us |’ 


ορίου) ?] A. 8 ποιεῖ A. 10 δὴ] δὲ AB. 13 ὕστερον] 
ἕτερον Ba. 14 προτέραν B, πρὸ A (an πρὸ ταύτης) 
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x secundum c --61). Factorum dimidia differentia 


° " 169 
in seipsam est —-. 


16 
Aequetur minori, hoc est 672 — 12, fit z = ud 


104 
Ad positiones. Erit 
1 


2346 -| 
1 2 130321 
X, = 427: X,— ^ X, = 10816 ` 


IT. 


Invenire tres numeros in geometrica proportione, 2 
ita ut unusquisque ipsorum plus dato faciat qua- 
dratum. 

Esto plus 20. 

Rursus quaero quis quadratus plus 20 faciat qua- 
dratum; est 16. Pono igitur unum extremorum 16, 
alterum extremorum z*. Erit igitur medius 4z, et 
secundum primam propositionem restat quaerendum: 

áz4-20-—0, οἱ αἳ -|- 20 -- Ώ. 

Illorum differentia est z* — 4z. Divisio: dividit z 
secundum æ — 4. Factorum dimidia differentia in se- 
ipsam facit 4 aequandum minori (4z + 20), quod 
est absurdum. Oportet enim 4 non esse minorem 


quam 20. 
Sed 4 est «16, et 16 non est quilibet, sed 


est O qui, plus 20, facit O. Deducor igitur ad quae- 
rendum quis quadratus habeat 433. partem maiorem 


16 5: AB,. 7 µέτρησις Ba. 115 ἃ κατὰ suppl. Ba. 
19 τὰς om. Ba ἐλάττονας B,. 90 ἀλλ᾽ aî Mà Ba. 
δ] Ba add, εἰσ. 31 ἀλλ᾽ ὁ Βα. 
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ò” xoi μεῖξον Mx, προσλαβὼν δὲ Mz ποιεῖ O”. 
ὥστε ὁ O” γίνεται μείξων Mz. 

Ἔστιν δὲ ὁ πα O% μείζων π' ἐὰν ἄρα τὴν τοῦ 
ξητουμένου O% mè- κατασκευάσωμεν ἀπὸ 5 ἃ M9, αὐτὸς 

δἄρα ἔσται ὁ ΠΠ, 4Υᾶ9διῃ Μπα" οὗτος μετὰ MX 
ὀφείλει γενέσθαι O% ἔστιν ἄρα 4Υαᾶ 51η Ma to. CI. 
ἔστω ἀπὸ m^ 5ᾷ Λ Mia: ὁ ἄρα O° ἔσται à Mox 
Λ5Χβ᾿ ταῦτα ἴσα AY& sm Mga. καὶ γίνεται ὁ 5 
ML. ἣν δὲ ἡ τοῦ ξητουμένου O% πὶ sa M^ ἔσται 

10 ἄρα ὁ D” M * δΧ. 

Νῦν ἀνατρέχω ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς καὶ τάσσω ἕνα τῶν 
ἄκρων M δΧ, τὸν δὲ y" ATE ὁ ἄρα μέσος ἔσται 
SÒL- καὶ ἔρχομαι εἰς τὸ ζητεῖν 

αχ Mx lo. O? καὶ s9['Mx lo. OP. 


1 καὶ ἔστιν ἡ ὑπεροχὴ 4Ι8Λ5Δ/΄: μετρεῖ 5ᾱ κατὰ 
i5 

SkAMSOL[. τῆς ὑπεροχῆς τὸ [' ἐφ᾽ ἑαυτό ἐστι τξα 
ἴσα τῷ ἐλάσσονι, τουτέστιν 599’ Mz καὶ γίνεται 


e» 
ὁ 5 μα. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a" “ δΧ, ὁ (δὲ, 


«8 B. yeà 
» B% τπθ [', ὁ «δὲ y” αχπα. 


1 καὶ μείξων ἐστὶν (ἐστὶ B) μονάδων x AB,, ὃ μεῖζον ἐστὶν 
Mx Ba. ὃ ἔσι B. 6 ga Βα, ὅκα AB. 8 δὰ Ba, πα 
ΑΒ. 11 ἕνα] πρῶτον Ba. — 14['] καὶ add. AB,.— 15 A 
om. AB,. 11 τουτέστι Α Ba. 19 δὲ supplevi (item 20). 
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quam 20, et plus 20 faciat D); ille quadratus erit 
maior quam 80. 

Sed 81 quadratus maior est quam 80; ergo si con- 
struimus quaesiti quadrati radicem == x -+ 9, erit ipse 
quadratus x? + 18x + 81, et addito 20 debet fieri O. 
Ergo 


æ + 18α + 101 =O. Esto O a radice z — 11. 
Erit igitur 
D = a? + 19] — 2z = z? + 18z + 101, 
et fit 


1 
"— 


Erat quaesiti quadrati radix — 2 -++ 9. Erit igitur 
quadratus = 90+- 
Nunc redeo ad primitivum problema et pono ex- 


tremorum 
X,—901, X,-—2a* 
Ergo medius erit 94 z, et venio ad quaerendum 
αἲ --90--5, et 9;z--20—0. 
Illorum differentia est z* — 92 z, quam dividit z 
secundum z — 94. Factorum dimidia differentia in 


seipsam est ie aequanda minori, hoc est 
1 41 
οσα +20, et fit z — i, 
Ad positiones. Erit 
389 4 1681 


1 
X, — 901, X, AB X, em Soi 
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y 

«4οθέντι ἀριϑμῷ προσθεῖναι τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως 
ἕκαστός τε αὐτῶν καὶ ὁ ὑπὺ δύο ὁποιωνοῦν προσ- 
λαβὼν τὸν δοθέντα ἀριθμὸν ποιῇ τετράγωνον. 

5 Ἔστω δὴ τὸν t. 

Καὶ ἐπεὶ ἔχομεν ἐν τοῖς Πορίσμασιν ὅτι "ἐὰν δύο 
ἀριϑμοὶ ἑκάτερός τε καὶ ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν μετὰ τοῦ αὐτοῦ 
δοϑέντος ποιῇ τετράγωνον, γεγόνασιν ἀπὸ δύο τετρα- 
γώνων τῶν κατὰ τὸ ἑξῆρ᾽, ἐκτίϑεμαι οὖν δύο O% τῶν 

10 κατὰ τὸ ἑξῆς, ὃν μὲν ἀπὸ sä M7, ὃν δὲ ἀπὸ sä Mô. 
καὶ γίνονται οἱ D", ὃς μὲν αἴδοςΛΙ9, ὃς δὲ 
Aasi M. αἴρω ἀπὸ ἑκάστου M καὶ τάσσω ὃν 
μὲν 41895 Mò, ὃν δὲ AdYaáss Mia, τὸν δὲ y", 
συναμφότερον τὸν δὶς παρὰ Mü, τουτέστιν AY ὃ 

15 3 x1 Mx9. 

λοιπὸν ἄρα καὶ τοῦτον μετὰ ME δεῖ ποιεῖν D”. 
AY ἄρα ὃ san Mi ἴσ. C" τῷ ἀπὸ x^ 5β Λι ΜΞ. καὶ 
γίνεται ὁ O” AYS MIGANMxÓ io. 4*8 5x» M ið. 
καὶ γίνεται ὁ 9 M ἑνὸς xe". 


δ δὴ scripsi, δὲ ΑΒ, — 8 δοθέν A. 19 ἕκαστον Α. 
13 ἴα] ιβ B,. γ”] Ba add. τὸν. 14 τὸν δὶς] δίς Βα, τῶν 
δύο ΑΒ. τουτέστι Β. à Ba, à AB (item 18 ροοῖ.). 
19 ἑνὸς κα] & xs A, μία κε B,. 
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JII. 

Dato numero adinvenire tres numeros tales ut sive 
unusquisque ipsorum sive binorum quorumvis pro- 
ductus, plus dato numero, faciat quadratum. 

Esto plus 5. Quoniam habemus in Porismatis?): 
'Si duorum numerorum sive uterque sive productus, 
plus eodem dato, facit quadratum, orti sunt a duobus 
quadratis ex ordine sumptis', expono duos quadratos 
ex ordine, alterum ab (z 4- ὃ), alterum ab (z + 4), 
et fiunt quadrati, alter = z* + θᾳ + 9, alter 

= g? + 8g + 16. 
Ab utroque subtraho 5 et pono 
χι =r -|- θᾳ + 4, ἂν =r -4 δα +4 11, 
et 
X, = 2(Χι + X,) — 1, hoc est, 4z*-- 28z + 29. 
Restat ut et ἂν + 5 faciat O. Ergo 
4z? + 28z + 34 — D:a radice (2z — 6). 
Fit O: 
42? + 36 — 24z = 4a? + 28z + 34, 
ΜΕΝ 
t = 36 . 

1) Hoc porisma pertinere videtur ad secundam solutionem 
similiter deperditam problematis III, x, ubi quaeritur 

T2, ta =; zz,4-a-—[) ys, Ἴ-α--Ώ; 
vel, supponendo a, = 1, 

mtas 0D, nta=0, αἰαὶ. +a = 0; 
quibus conditionibus satisfit, si secundum porisma sumpti sunt 
αι = z'— a, T,= (z + 1) — a, 


et 


nam 

Qm, = (z! -+ α — a)! — a. 
Hanc autem solutionem haud generalem esse animadverten- 
dum eat. 


ο» 
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x. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν αν βωξα, ὁ δὲ 
E M 2. 
B^ Ίχμε, ὃ δὲ y” B τᾶς. 


δ. 
Δοϑέντι orðuð εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως xá- 
5 τερός τε αὐτῶν καὶ ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν λείψας τὸν 
δοϑέντα ἀριϑμὸν ποιῇ τετράγωνον. 
Ἔστω ὁ δοϑεὶς Ms. 
Πάλιν δὴ ὁμοίως ἐκτίϑεμαι δύο Γον τοὺς κατὰ τὸ 
ἑξῆς ὄντας ὃν μὲν sYa, ὃν δὲ 4ἵα5β]Πα, καὶ 
10 τούτοις προστύϑημι τὸν δοϑέντα καὶ τάσσω τὸν μὲν 
α 4d'à ΜΈ, τὸν δὲ B" αἵδ65β ΜΕ, τὸν δὲ y" 
ὁμοίως τοῦ δὶς συναμφότερον παρὰ M, τουτέστιν 
ΔΊ à s M (xi. λοιπὸν ἄρα καὶ τοῦτον, A Me, ποιεῖν 
D”, AY ἄρα 0508 M9 io. CI? τῷ ἀπὸ πὶ 58 ΛΝ Ms. 
15 καὶ γίνεται ὁ O% AY MASA 9κὸ lo. AYSE Μγι9. 
xn 
καὶ γίνεται ὁ 3 ιξ. 


1. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a" Mny, ὁ δὲ 
prò ψπὸ 
ps synd, ὁ δὲ yn Bf 
1 δὲ om. B. fris AB,. 6 ἀριθμὸν om. Βα. 


10 τάττω B,. τὸν af μὲν τὸν Ἔα. 11 δὲ prius om. Ba. 
AYà post. om. B,. 12 δὶς] διπλασίονος A Ba, διπλασίου B. 
συναμφοτέρου Ba. τουτέσει B. 13—16 πε... M suppl. 
Ba, Xi- αἴρω ἀπὸ τούτου M3: λοιπὸν ἄρα 47 8s8 M Auria, 
qui post (9 (15) add. ἴσ. QY ἀπὸ z^ SBAA Ms. 17 9955s... 
vx& (18) AB,. δὲ om. Β.. 
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Ad positiones, Erit 


2861 1646 20836 
X, = ἴτε» X, = er 7779 


IV, 


Dato numero adinvenire tres numeros tales ut sive 4 
unusquisque ipsorum, sive binorum quorumvis pro- 
ductus, minus dato numero, faciat quadratum. 

Esto datus 6. 

Rursus similiter expono duos quadratos deinceps; 
scilicet z? et z* -|- 2z -+ 1, illisque addo datum et pono 


X -- αἳ --6, X= --- 22 -Ἴ- 1, 
et similiter 
X, = 2(X, + ἄν) — 1, 
hoc est, 
4αἳ + 4z + 25. 
(Restat ut X, — 6 faciat D). Ergo 
Az! + 4z + 19 = O:a radice (2x — 6). 
Fit O: 
42" + 36 — 24z = 41) + 4α + 195, 


17 
T ----- 


38 


et 


Ad positiones. Erit 


4993 


X, = 184 ? 


X, = £ 
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δ. 

Εὑρεῖν τρεῖς τετραγώνους ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὅποιων- 

οὖν, ἐάν τε προσλάβῃ συναμφότερον, ἐάν τε τὸν λοι- 
πόν, ποιῇ τετράγωνον. 

δ Καὶ ἔχομεν πάλιν ἐν τοῖς Πορίσμασιν ὅτι Πᾶσι 
δύο τετραγώνοις τοῖς κατὰ τὺ ἑξῆς προσευρίσκεται 
ἕτερος ἀριθμός, ὁ ὢν δὶς συναμφότερος καὶ δυάδι µεί- 
fov, ὅστις τὸν ἀριϑμὸν μείξονα τριῶν ἀριϑμῶν ποιεῖ, 
«ὥστε» τὸν ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν, ἐάν τε προσλάβῃ 

10 συναμφότερον, ἐάν τε τὸν λοιπόν, ποιεῖν τετράγωνον". 


Τάσσομεν οὖν τῶν ἐκκειμένων τριῶν O, ὃν μὲν 
27 ᾳ 5β Ma, ὃν δὲ 17 50 Mò, τὸν δὲ y" 415 Sih 
Qn ifi». 
λοιπὸν δεῖ κατασκευάσαι τὸν y" τουτέστι AY ὃ 
15 318 (M B» ἴσ. ΓΠ». καὶ κοινὸν τὸ Ò”, γίνεται Aa 
sy My to. ΓΠ». πλάσσω τὸν O” ἀπὸ 59 ἃ Λι M y* αὐτὸς 
ἄρα ἔσται ὁ D” Aa MO A^s6 lo. 47831 My: καὶ 
γίνεται ὁ 5 Mus. 
9 e 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν «5 κε, ὁ δὲ f^ EO, 
e 
206 δὲ y" ρ.ς. 


8/4 τὸν λοιπόν A, λείψῃ B, λοιπόν Ba. 7 ὁ] ὃς B 

δὶς] διπλασίων AB συναμφοτέρου Ba. 1/8 δυάδι νον ΠΝ 
AB,. 8 ὅστις τὸν ξκκαίδεκα μείξονα τρεῖς ἀριθμοὺς ποιεῖ 
τὸν ᾿) ΑΒ,, τρεῖς ἀριϑμοὺς ποιεῖ ὧν ὁ Βα. 9 ὥστε suppl. 
Auria. 10 τὸν λοιπόν] λείψει A, λείψη B, λοιπόν Ba. 
ποιεῖ B. 11 τάσσωμεν Ba. τετράγωνον Ba. 13 M. 
suppl. Ba, x«l hri Auria. 15 M ιβ suppl Ba. κοινὸν] 
ἐκείνου Βα. 18 ù uy" A, B I" B, ᾗ f" Βα. 19 δὲ om. 
A. 320 ὁ om. Ba. 
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V. 


Invenire tres quadratos tales ut binorum quorumvis 
productus, plus sive amborum summa sive reliquo, 
faciat quadratum. 

Habemus rursus in Porismatis": ‘Omnibus binis 
quadratis ex ordine sumptis adinvenitur alius numerus, 
scilice& dupla amborum summa, binario aucta, qui fit 
maximus irium numerorum talium ut binorum quo- 
rumvis productus plus sive amborum summa sive re- 
liquo faciat quadratum. 

Ponimus ergo trium expositorum quadratorum, 
alteram z*-]-2z-]-1, alterum z*- 42-54, ὃν 
vero 42? + 122 + 12. 

Reliquum oportet construere 3"*, hoc est: 


4z* + 12z + 12 = CDI. 
Utrimque 4* pars: fit 
æ -+ 3z + ἃ -- ΓΙ. 
Formo O ab (z — ὃ): fit ergo D ipse 


αἳ + 9 — 6r = r 4- ὃς + ὃ, 
et 


2 ---- 


Ad positiones. Erit 


1) Hoc porisma deperditum videtur referendum ad pro- 
blema ΤΠ, xv. Cf. quoque III, xr. 
Ῥιονπλπττα, ed. Tannerjy. ?1 


5 
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5. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ἕκαστος μὲν αὐτῶν 
λείψας δυάδα ποιῇ τετράγωνον, ὁ δὲ ὑπὸ δύο ὁποιων- 
οὖν, ἐάν τε λείψῃ συναμφότερον, ἐάν τε τὸν λοιπόν, 

δ ποιῇ τετράγωνον. 

᾿Εὰν ἑκάστῳ τῶν ἐν τῷ πρὸ τούτου εὑρεθέντων 
ἀριϑμῶν προσϑῶ δυάδα, οἱ γενόμενοι ποιοῦσι τὸ προ- 
κείμενον" τὸ δὴ λεγόμενον τοιοῦτόν ἐστι. 

Τάσσομεν γὰρ ἕνα τῶν ξητουμένων «4Υᾶ M, rov 

10 δὲ ἕτερον 27 SB My, τὸν δὲ y" 27 δ 30 MS, καὶ 
μένει τὰ ἐπιταχϑέντα. 

λοιπόν ἐστι 47 δ 50 MÓ ἰσῶσαι O?’ καὶ τὸ δ-”, 
ὥστε καὶ ATZ sa Ma lo. [Π9' καὶ ἐὰν τάξωμεν τὴν 
z^ τοῦ D" ἀπὸ διαφορᾶς, ἔστω ἀπὸ s Λι M, yi 

15 γεται ὁ C5 4ἵᾳ ΜδΛ5ὃ ic. 4Υᾷ 5ᾱ Mà. καὶ yi- 
ε 
νεται ὁ 5 7. 


πε 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν a? νϑ, ὁ (δὲν 
χε XE 


β” quà, ὁ δὲ y” cuc, καὶ ἡ ἀπόδειξις φανερά. 


Αῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς. 


20 Εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν προσ- 
λαβὼν τὸν ἀπὸ ἑκάστου αὐτῶν (τὸν» τῆς συνθέσεως 
ποιῇ τετράγωνον. 


4 λείψει À. τὸν λοιπόν] τὸν ὅλον A, λοιπόν Ba. 
9 τάσσωμεν Ba γὰρ om. B, 10 4*8 Βα, 4'à AB 
(item 12). 18/14 τὴν τοῦ τετραγώνου πλευρὰν Ba. 16 ὃ 
prius] € B,. — 17 δὲ supplevi. — 21 τὸν prius] τοὺς Ba. 
τὸν post. suppl. Auria. τῆς συνθέσεως] τετραγώνους τὴν 
σύνθεσιν Ba. 
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VI. 

Invenire tres numeros tales ut unusquisque ipso- 6 
rum minus 2 faciat quadratum, et binorum quorumvis 
productus, minus sive amborum summa sive reliquo, 
faciat quadratum. 

Si unicuique inventorum?) in praecedenti numero- 
rum addo 2, facti propositum solvunt: nempe hocce 
dicimus: 

Ponimus unum quaesitorum 2? + 2, alterum 
z? -+ 2x + 8, ὃν vero Az! + 4z + 6; constant pro- 
posita. 

Restat aequandum 

4Az* + 4r -4 — UO, 
οἱ 4*^ partem, hoc est 


αἳ |-2--1--Ὠ. 
Si ponimus radicem C! esse differentiam, esto (z — 2), 
ft O 
αἳ --4 --4π -- α) Hai, 


et 
3 
2 = $ . 
Ad positiones, Erit 
59 114 246 
X, -- 9ο; X, = πο» X, Bar d. 


et probatio evidens. 


(Primum? lemma ad sequens. 


Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus 7 
plus summa quadratorum ab ipsis faciat quadratum. 
1) Dicendum erat: 'numerorum quos praebet Porisma in 
praecedenti’, 
21* 
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Ἔστω ὁ a% 5ᾱ, ὁ B^ M ὅσων θέλεις ἔστω M à 
καὶ γίνεται ὁ μὲν ὑπὸ αὐτῶν 5ᾱ' ὁ δὲ ἀπὸ ἑκάστου 
αὐτῶν O” ποιεῖ 47 Μᾶ' μετὰ τοῦ S, γίνεται 
47ᾳ 5ᾱ Μᾶ le ΓΙ». ἔστω δὴ τῷ ἀπὸ πὶ saM Mp. 

ὁγίνεται ὁ C5 4" à MAs? ic. 4ἵα5α Mà, καὶ 


γίνεται ὁ 3 " 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ uiv a" y, ὁ δὲ ph E 
καὶ ἀρθέντος τοῦ μορίου, ἔσται ὁ uiv «5 y M, ὁ (δὲν 
B" t, καὶ ποιοῦσι τὸ προκείμενον' τὰ γὰρ ἀπ᾽ αὐτῶν 
10 τετράγωνα μετὰ τοῦ ὑπ᾽ αὐτῶν ποιεῖ τετράγωνον, 
ὁσάκις δὲ ἂν ϑέλῃς τὸν y καὶ τὸν E ποιῆσαι, ποιήσουσιν 
oí γενόμενοι ἀριϑμοὶ τὸ ἐπίταγμα. 


Λῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς. 
Εὑρεῖν τρία τρίγωνα ὀρϑογώνια ἴσα ἔχοντα τὰ 
15 ἐμβαδά. 

Πρότερον δεῖ ζητῆσαι δύο ἀριϑμοὺς ὅπως τὰ ἀπ᾽ 
αὐτῶν μετὰ τοῦ ὑπ᾽ αὐτῶν ποιῇ (τετράγωνον. τοῦτο 
δὲ προδέδεικται καί εἶσι y καὶ E ὧν τὰ ἀπ᾽ αὐτῶν 
μετὰ τοῦ ὑπ᾽ αὐτῶν ποιεῖ τετράγωνον» πλευρὰν ἔχοντα 

30 τὸν ἕξ. 

Νῦν τάσσω τρία τρίγωνα ὀρϑογώνια ἀπὸ ἀριϑμῶν 
δύο, ἀπό τε τοῦ & καὶ τοῦ y, καὶ πάλιν ἀπὸ τοῦ ἕξ καὶ 
τοῦ E, καὶ ἔτι ἀπὸ τοῦ ξ καὶ τῆς συνϑέσεως τῶν sbon- 


2 ὑπὸ A, ὑπ᾽ B. 8 ποιεῖ] καὶ ποιεῖ B,. — 4 5& prius 


Ba, ἴση δυνάμει μιᾷ AB,. 5 à prius om. A. 8 7 M A, 
M7 Ba, μονάδων y B. δὲ supplevi. 9 τὰ ... τετράγωνα 
(19) scripsi, ὁ... τετράγωνος AD,. τὰ γὰρ ... ὑπ᾽ aù- 
τῶν (10)] ὁ γὰρ ὑπ’ αὐτῶν μετὰ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν Ba. 11 ὁσάκι 

ἂν scripsi, ἐὰν AB. ποιῆσαι om. Ba. 18 λῆμμα εἰς 
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Sit X, = z, X, quotlibet unitatum, esto 1; fit 
X, X, =z, e X) Χο -- αἳ +l. 
Addito α, fit z*---z-- 1 -- O:esto a radice (5 --- 9). 
Fit D = 3*--4-—4z—2* --z-4-1,et 


2 = ---« 


Ad positiones. Erit 
8 5 
X, uS i X; —D 

et sublato denominatore, 
X, = 3, X, = 5. 


Faciunt propositum: nam summa quadratorum ab 
ipsis plus ipsorum producto facit D, et in quemcumque 
numerum multiplicare velis 3 et 5, producti condi- 
tioni satisfacient. 


Secundum» lemma ad sequens. 


Invenire tria triangula rectangula aequales haben- 8 
lia areas. 

Primo oportet quaerere duos numeros tales ut 
summa quadratorum ab ipsis plus ipsorum producto 
faciat (quadratum. 

Hoc supra demonstratum est; sunt 3 et 5 quorum 
summa quadratorum plus producto facit quadratum» 
cuius radix est 7. 

Nune formo tria triangula rectangula a duobus 
numeris, nempe 7 et 3, rursus 7 et 5, denique 7 et 


ὑπ᾽ αὐτῶν (11)] ὁ ὑπ᾽ αὐτῶν μετὰ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν Ba (item 
18/19), 17 τετράγωνο»... t (19) suppl. Ba. 
21 νῦν τάσσω scripsi, συντάσσω AB. 
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μένων ἀριϑμῶν τοῦ τε P καὶ τοῦ E, τουτέστιν Ñ, ἀπὸ 
ἄρα τοῦ ἕ καὶ τοῦ ἡ. 
ἔσται τὰ τρίγωνα” 


μ, μβ, νη, καὶ xò, ὅ, οὗ, καὶ Të, ριβ, Quy, 
5 καὶ ἔστιν τὰ τρίγωνα ἴσα ἔχοντα ἐμβαδὰ ἀπὸ M où. 


E 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ ἑκάστου αὐτῶν 
τετράγωνος, ἐάν τε προσλάβῃ τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν 
τριῶν, ἐάν τε λείψῃ, ποιῇ τετράγωνον. 

10 Καὶ ἐπεὶ ζητοῦμεν τὸν ἀπὸ τοῦ c?" D)", ἐάν τε 
προσλάβῃ τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν τριῶν, ἐάν τε λείψῃ, 
ποιεῖν O”, παντὸς δὲ τριγώνου ὀρθογωνίου ὁ ἀπὸ 
τῆς ὑποτεινούσης D)", ἐάν τε προσλάβῃ δ»: τὸ ἐμβα- 
δόν, ἐάν τε λείψῃ, ποιεῖ D)", οἱ ἄρα τρεῖς ἀριϑμοὶ 

15 ἔσονται ὀρϑογωνίου τριγώνου ὑποτείνουσαι, ὁ δὲ ἐκ 
τῶν τριῶν συγκείμενος ἔσται τεσσάρων ἐμβαδῶν «τῶν» 
τριγώνων ὧν εἰσιν αἲ ὑποτείνουσαι. ἀπῆκται οὖν μοι 
ξητῆσαι τρίγωνα τρία ἴσα «ἔχοντα) ἐμβαδά. τοῦτο δὲ 
προδέδεικται καί εἰσιν τὰ τρίγωνα: μ. μβ. νη, καὶ 

30 xd. δ. οὗ, καὶ i&. ριβ. Quy. 

Νῦν τάσσω, ἐλϑὼν ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς, τοὺς τρεῖς ἐν 

5 τῶν ὑποτεινουσῶν τῶν τριγώνων' καὶ ἔσται ὁ a” 

sõ, ὁ B5 soð, ὁ y” 9ριγ' τὸν δὲ συγκείμενον ἐκ 
τῶν τριῶν ἐν AY τοῦ > τοῦ ἐμβαδοῦ. : 
ς 


6 ΔΥ͂ ἄρα yrb ἴσαι 96µε, καὶ γίνεται ὁ 3 ξ. 


1 τουτέστι Βα. 8 ἔσται οὖν τὰ Ba. ὅ ἔστι Β. 
ἔχοντα τὰ ἐμβαδὰ B,. 19/14 τὸ mag UR τ ἐμ MN AR An 
14 λείψει A, 15 ὀρθογώνιοι τρίγωνοι AB, 


Ba, ἄρα AB. 16 τῶν prius] τὸν Ba. rss A Ba, à B 
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amborum inventorum 3 et 5 summa, hoc est 8, ergo 
a T et 8. 

Erunt triangula 

40.42.58, et 24.70.74, et 15. 112. 118, 


et sunt triangula aequales habentia areas, scilicet 840. 


VII. 

Invenire tres numeros tales ut uniuscuiusque qua- 9 
dratus, sive plus sive minus summa trium, faciat 
quadratum. 

Quoniam quaerimus X, + (X, + ἄν + X,) fa- 
cere D, et omnis trianguli rectanguli hypotenusae qua- 
dratus, sive plus sive minus area 4*', facit C), illi tres 
numeri (quaesiti) erunt rectanguli trianguli hypote- 
nusae, et summa trium erit 4°% area triangulorum quo- 
rum sunt hypotenusae. Deducor igitur ad quaerendum 
triangula tria aequales habentia areas. Hoc supra 
monstratum est et sunt triangula: 

40.42.58, et 24 70.74, et 15.112. 118. 

Nune, revertens ad primitivum problema, pono tres 
quaesitos in z cum bhypotenusis triangulorum (pro 
coefficientibus). Erit 

X, --ὅδα, X, = láz, X, = 113z. 

Summam trium pono in z? cum 4» area (pro 

coefficiente). Ergo 
1 


33602 = 2405, οἱ fit z= z 

ἐμβαδὰ Ba. τῶν post. suppl. Auria. 17 τ ιγώνων᾽ Β, τρίγωνα 

A (B, add. συγκειμένων, Ἆ sup. lin. Tiam. 18 τρία 

τρίγωνα Ba. ἔχοντα suppl. Ba. 19 sc: B. τὰ om. B,. 
21 τοὺς τρεῖς Ba, τῆς τρίτης AB. 23 οὗ Ba, oB AB. 

24 87^] τετραπλασίονος Ba, τετάρτου AB. 
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ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν αἲ vs, ὁ δὲ 
β” φιη, ὁ δὲ y” p'ra. 


Αῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς. 
Τριῶν τετραγώνων ἀπὸ δοθέντων δυνατόν ἐστιν 

5 εὑρεῖν τρεῖς ἀρυϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν 
ποιῇ τοὺς δοϑέντας τετραγώνους ἀριθμούς. 

'Eàv γὰρ ὦσιν οἱ δοϑέντες τετράγωνοι, ὅ τε ὃ καὶ 
ὁ 9 καὶ ὁ (8, καὶ τάξωμεν ἕνα τῶν ζητουμένων sa, 
ἔδονται τῶν λοιπῶν δύο, ὁ μὲν 5, δ, ὁ δὲ 5Χ 9, καὶ 

10 λοιπόν ἐστι τὸ ὑπὸ τοῦ f" καὶ τοῦ y^" ποιεῖν Mig. 

ἀλλὰ ὁ ὑπὸ τοῦ f"" καὶ τοῦ y” ἐστὶ 4" Χλς lo. 

O? i&- καὶ γίνεται ὁ 5 Mü['. ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 

ἔσται ὁ μὲν a &[', ὁ «δὲ» β” β|΄ ς΄, ὁ «δὲ» y" 8. 

Ἵνα δὲ καὶ ἐν μεϑόδῳ κείμενον ᾗ, εὗρον 4" Χλς 

ıs lo. Mis καὶ πάντα ἐπὶ «4: γίνονται «α΄ ig ἴσαι 

M às, καὶ γίνεται ἡ AY us" Ag οὗ πλευρὰ 09" Ξ. ἀλλὰ 

τὰ ξ, τὰ ὑπὸ τῶν x^ τοῦ ὃ καὶ τοῦ 9, τουτέστιν τοῦ 

p” καὶ τοῦ y”, τὸ δὲ μόριον, τουτέστιν τὰ ὃ, πλευρά 
ἐστιν τοῦ iS τετραγώνου. 

2 Ὅταν οὖν σοι προβληϑῇ εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς 
ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν ποιῇ τοὺς δοϑέντας τε- 
τραγώνους, οἷον τὸν ὃ καὶ τὸν 9 καὶ τὸν iG, ποίει τὸ 
ὑπὸ τῶν π᾿: τοῦ ὃ καὶ τοῦ 9, γίνεται €, μέρισον ταῦτα 

ó 


παρὰ τὴν z^ τοῦ i$ O”: [καὶ] γίνεται ὁ a” ς. 


1/2 Denomin. add. Ba. 8 Ίῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς om. Ba. 
4 ἀποδοθέντων AB. 9 τὸν λοιπὸν Α, τὸ λοιπὸν Ba, λοιπὸν 


Β. 12 DY] τετραγώνοις ΑΒ, & Βα. 18 δὲ prius suppl. 
Ba, posterius ego. 16 ις”] č AB,. δ] ὁ ΑΒ. 

11 τουτέστι B (item 18). 17/18 τοῦ Q^" καὶ τοῦ η] τοῦ 
πρώτου καὶ τοῦ δευτέρου Ba. 19 ἐστι B, 21 ποιεῖ Ba. 
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Ad positiones, Erit 


Lemma ad sequens. 

A tribus quadratis datis possibile est invenire tres 
numeros ita ut binorum quorumvis productus faciat 
datos quadratos. 

Si enim sint dati quadrati: 4 et 9 et 16, et 
unum quaesitorum ponamus z, reliquorum duorum erit 
alter (X,) $, alter ( X,) s et restat ut X, X, faciat 16. 


Sed X, X, est ^ aeq. quadrato 16, et fit z — 1i- 


Ad positiones. Erit 
Χι--1:, X,—21., Χι--θ. 


: 
Sed ut hoc in methodum redigatur, inveni 


= 16, et omnia in z*: fiunt 16r? = 36, 
unde xxm is cuius radix est i 

At 6 est productus radicum ex 4 et 9, hoc est 
(coefficientium) X, et X,; denominator autem, qui est 
4, radix est quadrati 16. 

Quando igitur tibi propositum fuerit invenire tres 
numeros ita ut binorum quorumvis productus faciat 
datos quadratos, ut 4 et 9 et 16, fac productum radi- 
cum ex 4 et 9, fit 6; divide per radicem ex 16 qua- 


drato: fit X, =$. 


38 τῶν] τὸν Ba. γίνονται Βι. μέρισον] μέρισεν À, μερίσει 
Β. 24 καὶ Β,, om. A Βα. «*] 5 Βα, a% 5 Auria, 
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ô s 
νῦν πάλιν τὸν ὃ O” παρὰ τὸν $, γίνονται (ie, καὶ 
: δ 
ἔτι τὸν 9 D” παρὰ τὸν $, γίνονται) M3. 


δ S 
ἔσται ἄρα ὁ a% ξ, ὁ B% τς, ὁ y” Ms. 


η. 

5 Ebgsiv τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν, 
ἐάν τε προσλάβῃ τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν τριῶν, ἐάν 
τε λείψῃ, ποιῇ τετράγωνον. 

Πάλιν ζητοῦμεν πρῶτον τρία τρίγωνα (ἴσα ἔχοντα 
τὰ) ἐμβαδά, καὶ εὑρόντες, λαμβάνομεν τοὺς ἀπὸ τῶν 

10 ὑποτεινουσῶν τετραγώνους: ἔστιν δὲ ὁ μὲν γτξὸ, ὁ δὲ 
zvos, ὁ δὲ à. βψξϑ. καὶ ἔχοντες τούτους, εὑρίσκομεν 
ὡς προγέγραπται τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ὑπὸ δύο 
ὁποιωνοῦν ποιῇ τοὺς δοϑέντας LI, ἔστω δὴ τοὺς xét- 
μένους. 

15 Τούτους δὲ ἐξεθέμεθα. διὰ τὸ ἕκαστον τῶν CO)", 
ἐάν τε προσλάβῃ M γτξ, ἐάν τε λείψῃ, ποιεῖν O% 
ἀλλ᾽ αἱ γτξ M ὁ 07- ἐστὶ τοῦ ἐμβαδοῦ τοῦ ἑκάστου 
τῶν τριγώνων, καὶ διὰ τοῦτο τοίνυν τάσσω ἐν 5, ὃν 

E. a LE E. d 
μὲν 2 ὁσΏβ, ὃν δὲ καὶ T ὃ. γψλβ, ὃν δὲ ξ. αρπη, καὶ 
5 ὁ ὑπὸ δύο αὐτῶν ποιεῖ τοὺς ἐπάνω O%S, 


1 τὸν om. B,. 1/2 à ΤΕ” καὶ πάλιν τὸν 8 τετράγωνον 
παρὰ τὸν S', γίνονται suppl Βα, quae paulum mutavi. 
7 λείψει A (item 10). 8 πρῶτον] πρότερον Ba. 8/0 ἴσα 
ἔχοντα τὰ suppl. Ba. 10 ἔστι Ba. JrÉó Ba, τρίτος tið 
AB. 11 ενος Βα, πέμπτος vos AB. — à. βψὲϑ Βα, πρῶτος 
Ῥφξὸ AB. 13 δὴ] δὲ AB. 16 ποιεῖ A, ποιῇ Β,. 17 9^] 
lg ΑΒ, τετράκις Ba, 18 τῶν τριγώνων scripsi, τοῦ τριγώνου 
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Nune rursus divide quadratum 4 per $ -, Bt Τ 


εἰ adhuc quadratum 9 per $, fit 6. 


Erit igitur 
16 
Xx, =$, X,-— 7) X= 6 
VII. 


Invenire tres numeros ita ut binorum quorumvis 11 
productus, sive plus sive minus summa trium, faciat 
quadratum. 

Rursus quaerimus primo tria triangula <aequales 
habentia» areas, et inventorum sumimus hypotenusa- 
rum quadratos. Sunt 3364 et 5476 et 12769. Illos 
habentes, invenimus, ut supra descriptum est, tres 
numeros ita ut binorum quorumvis productus faciat 
datos quadratos, nempe supra expositos. 

Illos autem sumpsimus quia unusquisque illorum 
quadratorum, sive plus sive minus 3360, facit O; sed 
3360 est 47m areae uniuscuiusque trianguli. Propter 
hoc igitur pono quaesitos in z; 


ανω 0" EM 
τις ?: 4293 
. 618788 
tertium [s 


et binorum productus facit supradictos quadratos. 


1) Numeros uncis inclusos restitui, correcto errore calculi 
in textu graeco, ubi pro factore 113 sumptus est 18. 


AB. 19 t Abhinc usque ad finem problematis, numeri men- 
dosi sunt quum in calculo pro pry sumptus sit iy. Denomin. 


ex mente autoris addidi. δ. yvy Ba.  £.,«ext AB. 
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λοιπὸν δεῖ τοὺς τρεῖς ἰσῶσαι AY Jib, καὶ πάντα, 

ἵνα fv μόριον γένηται, βάλλομεν ig» E DILZ καὶ 

(γίνεται ὁ α”: 5 αωμβ. ασξδ μορίου E. e 5.) ὁ β” 

$ v6. ηφις μορίου τοῦ αὐτοῦ: ὁ y^" $ s hf. ευμὸ 

5 μορίου τοῦ αὐτοῦ. καὶ γίνονται οἱ τρεῖς 5 TT. εσκὸ 

μορίου &. εψ τις ἴο ἴσ. n, AY γτ. καὶ πάντα εἰς è. gue 
καὶ γίνεται 5 αλ’ Ἧα. εσκὸ io. AY ἃ aut. δφξ. 


γίνεται ὁ 5 αλα. εσκὸ μορίου β΄ Μα & καὶ α΄. ηψμξ 
καὶ M ὄφξ. μορίου κοινοῦ ληφϑέντος τινός, [ὅπερ 
10 ἐστὶν ἀδύνατον, πρῶτοι γὰρ πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν 
οἱ ἀριϑμοί], ἔσται ὁ 5 [M ana . εσκὸ μορίου 
&. ηψμξ. δφξ]. ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ὁ μὲν 


UT iiu 


9. 


5 Τὴν μονάδα διελεῖν εἰς δύο μόρια καὶ προσθεῖναι 
ἑκατέρῳ τῶν τμημάτων τὸν δοϑέντα καὶ ποιεῖν τετρά- 
γωνον. — Ast δὴ τὸν διδόμενον μήτε περισσὺν εἶναι, 
μήτε 'T τὸν διπλάσιον αὐτοῦ καὶ μονάδι μιᾷ μείζονα 


2 εἰς supplevi, item (8) γίνεται... ε. εψ1ς. 8 $^] 
ἀριϑμὸς AB. 4 vs . mpi AB. uj: via AB. 
5 αλλα. εσια AB (item 7). 7 5] ὁ» AB. &. ηψμζ. ὄφμξ 
Ba. 8 s] M add, Ba. anha. εσιδ AB (item 11). 


μορίου γε. μυριάδος (μοριάδος Α) & καὶ πρώτων nyug 
3 9 καὶ om. Ba. 9—11 ὅπερ... ἀριθμοὶ interpolata 
esse manifestum; (item valorem 5 11/12. 10 πρὸς] .— AB 
ἥμισυ Ba. ἀλλήλους] ἄλλους A, ἄλλοι B, ἄλλη Ba. 11 ol 
om, Ba. 12 à. ηψμξ.ἆ yke AB. 19/18 ἔσται ὁ μὲν α'" 
om. B,. 13 f Taconam fere totius lineae A, dirldi diae B 
praebet, 16 καὶ] ἀριθμὸν AD, ἀριθμὸν καὶ Ba. 18 μήτε 
τὸν .... τέταρτον (p. 334, 2)) μήτε ὁ διπλασίων αὐτοῦ ἡ (ἀριθ- 

μὸν B) ὦ (μονάδα B) & μείξονα in μέρος δ’ (τέταρτον » 7 
ρῶς δ ὑπὸ τοῦ πρώτου ἀριϑμοῦ De loco desperavit Ba 
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Restat ut summa trium aequetur 33602?, et omnia, 
ut unum denominatorem habeamus, reducimus in 
(484996]. «Fit 

18421264 42954916 
X, = 7696 7» Z= | saos js, 
69923044 
X, = [7481996 ] 


Summa trium fit 
ε.α 
484996 


Et omnia in [484996]: 


]z = 33602*. 


[131299224] α == [1629586560] 2*, 


et 
| 
1629586560 ` 
Communi divisore sumpto quodam), erit 
"E [o] 
9699920. 


Ad positiones. Erit 


(X, = 181548 -. 181643 
177 255880' ^^^ 109520? 


181543 
X= reso ^ 


JX. 


Unitatem partiri in duas fractiones et addere 12 
utrique segmento datum numerum ita ut fiat qua- 
dratus. Oportet nempe datum neque imparem esse 


1) Imperitus scholiasta addidit ' uod est impossibile, 
primi enim inter se sunt numeri’, eundemque valorem æ re- 
petivit. 
μήτε τὸν διπλασίονα αὐτοῦ ἀριϑμὸν μονάδι μείξονα ἔχειν, ὃς 
μετρεῖται ὑπό tivos πρώτου ἀριθμοῦ propos. Nesselmann et Schulz. 
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μετρεῖσθαι ὑπό του πρώτου ἀριθμοῦ (οὗ ὁ μονάδι 
μιᾷ μείζων» ἔχῃ μέρος τέταρτον T. 

Ἐπιτετάχθω δὴ ἑκατέρῳ τῶν τμημάτων προσϑεῖναι 
M3 καὶ ποιεῖν O”. 

5 — Ἐπεὶ οὖν ϑέλομεν τὴν M τεμεῖν καὶ ἑκατέρῳ τῶν 
τμημάτων προσϑεῖναι ME καὶ ποιεῖν C", τὸ ἄρα σύν- 
ϑεμα τῶν O% ἐστὶν My. δεήσει ἄρα τὸν iy διελεῖν 
εἰς δύο O% ὅπως ἑκάτερος αὐτῶν μείξων ᾗ Ms. 

ἐὰν οὖν τὸν vy διέλω εἰς δύο Γ, ὧν ἡ ὑπεροχὴ 

10 ἐλάσσων ἐστὶν Ma, λύω τὸ ξητούμενον᾽ λαμβάνω τοῦ 
ἐγ τὸ [', γίνεται SL, καὶ ξητῶ τέ μόριον προσϑεῖναι 
ΜΕ’ καὶ ποιεῖν D”, καὶ πάντα Ó"5* ζητῶ ἄρα uó- 
ριον τετραγωνικὸν προσθεῖναι ταῖς x$ M, καὶ ποιεῖν 
O ἔστω τὸ προστιϑέμενον μόριον AY Xà καὶ γίνονται 

15 Mxs 4Υ Χα io. Ci». 

καὶ πάντα ἐπὶ AY- γίνονται AY xs Mā ἴσ. Ov- 
ἔστω τῷ ἀπὸ n^ së Mà, καὶ γίνεται ὁ 5 Mi: AY ἄρα 
Mọ, τὸ AY Χ Mọ”. ἔσται ἄρα τὸ ταῖς ΞΕ προστιθέ- 
μενον ϱΧ' τὸ ἄρα ταῖς MẸ L καὶ γίνεται υν καὶ ποιεῖ 


* 
2 OD” τὸν ἀπὸ x^ να. 
det οὖν τὸν iy διαιρούμενον εἰς δύο O% xara- 


* 
σκευάξειν τὴν ἑκάστου m^ ὡς ἔγγιστα να, καὶ ζητῶ té 
ἡ τριὰς λείψασα, προσλαβοῦσα δυὰς ποιεῖ τὸν αὐτόν, 


* 
τουτέστιν να. 


7 ἐστὶ B (item 10). 9 [jov] ἀριθμοὺς Α. 10/11 τοῦ 
iy τὸ ['] τὸν i7 ἥμισυ À. 19 ποιῶ Α 18 τετράκι A, 
11 τῷ] τὸ Α. i Ba, m AB ἄρα scripsi, γὰρ AB. 
19 καὶ prius om, Ba. 28 αὐτῶν Ba. 34 τοντέσει B, 
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neque huius duplum plus 1 dividi per aliquem primum 
numerum qui, addito 1, habeat quadrantem. 

Proponatur iam utrique segmento addere 6 et 
facere D. 

Quoniam volumus unitatem secare et utrique seg- 
mento addere 6 et facere O, summa quadratorum 
est 13. Oportebit igitur partiri 13 in duos quadratos 
quorum uterque maior sib quam 6. 

Si partior 18 in duos quadratos quorum differentia 
sit minor quam 1, solvo quaesitum. Sumo dimidium 
18, fit 64, et quaero fractionem quae, addito 64, 
faciat O. 

Omnia 495, Quaero igitur fractionem quadraticam 


addendam ad 26, ut fiat D. Sit addenda fractio τ 
" 96 + i= 0. 


Omnia in z*. Fiunt 


262} + 1 = O: esto a radice (δα + 1), 
et fit 


2 = 10. 
Ergo αἳ = 100, 4 = το: Addendum igitur ad 26 
erit m ergo ad 6i fit i et facit quadratum a 
radice m 


20 
Oportet igitur utriusque quadratorum quorum est 
summa 19, radicem construere quam proximam 5, 
et quaero quid subtractum a 3 et additum ad 2, hunc 


. 51 
faciat, nempe ος’ 
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τάσσω οὖν δύο Γ7”", ἕνα μὲν ἀπὸ Sia M, τὸν 

δὲ ἕτερον ἀπὺ My ^59, καὶ γίνεται ὁ συγκείµενος 
ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν D™, 4* oB ΜΙγ Asito. Miy. καὶ 
ea Ld 

γίνεται ὁ 5 ε. ἔσται ἄρα ἑνὸς τῶν O% ἡ m^ ονξ, 


ρα 
6 ἡ δὲ τοῦ ἑτέρου σνη. 
καὶ ἐὰν ἀπὸ ἑκατέρου τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν O% ἄρωμεν 


α.σα 
ΜΕ, ἔσται τὸ μὲν ἓν τμῆμα τῆς μονάδος Μετνη, τὸ 
α.σα 
δὲ ἕτερον δωμγ, καὶ δῆλον ὡς ἑκάτερον μετὰ ΜΞ 
ποιεῖ O7. 
10 L. 


I—— o {------------- - - ---- 
“ Ar HB E 


Μονάδα τεμεῖν (εἰς δύο μόρια) καὶ προσϑεῖναι 
ἑκατέρῳ ἄλλον καὶ ἄλλον δοϑέντα ἀριϑμὸν καὶ ποιεῖν 
τετράγωνον. 

15 Επιτετάχϑω δὴ M τεμεῖν, καὶ προσϑεῖναι d μὲν 
MB, à δὲ ME, καὶ ποιεῖν ἑκάτερον DO”. 

Ἐκκείσθω μονὰς ἡ AB, καὶ τετμήσθω κατὰ τὸ T, 
καὶ τῷ μὲν AT προσκείσϑω δυὰς ἡ 4.4, τῷ δὲ ΓΒ 
ἑξὰς ἡ BE: ἑκάτερος ἄρα τῶν Γ4, ΓΕ ἔστιν UO". 

30 καὶ ἐπεὶ ὁ μὲν AB ἔστιν M à, συναμφότερος ὁ δὲ 44, 
BE ὀκτάς, ὅλος ἄρα ὁ AE [ἐπὶ τῆς Ma] γίνεται MÒ, 
καὶ ταύτας χρὴ διελεῖν εἰς δύο D τοὺς Γ4, ΓΕ. 


1 δύο Βα, 4 δύο A, à B B. 2 A om. AB,. 8ο. 
Μη] ἴσος τετραγώνῳ ΑΒ,, 4 ovf Ba, vs AB. 7 M post.] 
µονάδες AB, om. Ba 7/8 τὸ δὲ repet. A B,. 8 ἑκώτερος 
Ba. 11 Figuram suppl. Ba. 13 εἰς δύο μόρια suppl. Auria. 

13 ἑκατέρῳ] Ba add. τῶν τμημάτων. 18 τῷ post.) τὸ AB,. 
19 ἡ] ó A. ἐστὶ B (item 20, p. 338, 1). 31 ὅλως A. 
ἐπὶ τῆς Mà delevit Ba. 22 τοὺς Ba, τῆς A, τῶν B. 


ARITHMETICORUM LIBER QUINTUS. 831 


Pono igitur duos quadratos!), alterum ab (11z + 2), 
alterum ab (3z — 9), et fit summa illorum quadra- 
torum 


6 
2024) + 18 — 10z = 18, et zi 


257 
101" 
rius ior et ab utroque quadratorum si subtrahimus 6, 


4843 
10901 ) 


Erit igitur quadratorum alterius radix alte- 


ô . . 5358 
erit unum segmentum unitatis 77.77, alterum 


et manifeste utrumque plus 6 facit quadratum. 


X. 
I————dÀE8EA-M—————————— 
4 ATB E 

Unitatem partiri in duas fractiones et utrique ad- 
dere alium et alium datum numerum ita ut fiat qua- 
dratus. 

Proponatur iam unitatem secare et alteri (seg- 
mento) addere 2, alteri 6, ita ut utrimque fiat qua- 
dratus. 

Exponatur unitas ΑΒ, seceturque in T, et ad AT 
addatur binarius 4.4, ad ΓΒ senarius BE; ergo 
uterque 177, ΓΕ est O. Et quoniam 


AB —1, ei 44-4- BE—8, 
totus JE fit 9, quem oportet partiri in duos qua- 
dratos Γ4, ΓΕ. Sed quoniam alter quadratorum est 


1) Quum sit 2° -+ 3* = 13, coefficientes deducuntur ex 
aequationibus: 
11 51 9 51 
Γρ 90, P — 39 7 39 


Ῥτονπαπττε, ed. Tannery. 22 
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ἀλλὰ ἐπεὶ εἷς τῶν C)" τοῦ μὲν 44 ἔστιν μείζων, 
τουτέστιν δυάδος, τοῦ δὲ AB ἔστιν ἐλάσσων τουτέστιν 
τριάδος, ἀπῆκταί μοι εἰς τὸ τὸν ἐπιταχϑέντα O”, οἱονεὶ 
τὸν 9, διελεῖν εἰς δύο DO% τοὺς AT, ΓΕ, ὥστε ἕνα 

στὸν TA εἶναι ἐν τῷ μεταξὺ τόπῳ τῆς τε δυάδος καὶ 
τῆς τριάδος. εὑρεθέντος γὰρ τοῦ TrA, δοθεὶς ὧν ὁ 
Ad ἔστιν δυάς, λοιπὸς ἄρα ὁ AT δοδείς' ἔστιν δὲ 
ὁ AB Mū, καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ ΒΓ ἔστιν δοϑείς- δοθὲν 
ἄρα καὶ tò I, καθ ὃ τέμνεται ἡ μονάς. 

10 ‘H δὲ ἀγωγὴ ὑπογραφήσεται. ἔστω γὰρ ὁ εἷς τῶν 
Oor, μεταξύ τε δυάδος καὶ τῆς τριάδος, zf'à' ὁ ἄρα 
λοιπὸς ἔσται 119 ΑΛ AYG ταῦτα ἴσα Cj". 

καὶ ταῦτα ἴσα O? ποιεῖν ῥάδιόν ἐστιν, δεῖ δὲ 
εὑρεῖν AY μεταξὺ τοῦ τε B καὶ τοῦ y. λαμβάνομεν 

15 δύο [1”'“, ἕνα μὲν μείζονα τοῦ B, τὸν δὲ ἕτερον ἐλάσ- 

ϱμὸ ϱμὸ 
σονα τοῦ y. εἰσὶν δὲ τὰ σπϑ καὶ τξα' ἐὰν οὖν τὴν 


AYI κατασκευάσωμεν ἐν τῷ μεταξὺ τόπῳ τῶν προειρη- 
μένων δύο D", λύσομεν τὸ ζητούμενον. 
δεῖ οὖν καὶ τὴν πλευρὰν AY ᾱ, τουτέστιν 3 ᾱ, uel- 


L4 L. 
20 ova μὲν εἶναι ιξ, ἐλάσσονα δὲ ι9, ὥστε δεῖ, ζητοῦντα 


ιβ 
M9 A 4Υα lo. De, εὑρεῖν τὸν S μείξονα μὲν i£, ἐλάσ- 
ιβ 
σονα δὲ υϑ. 


2 τουτέστι bis B. 4B] βὃ Ba. 4 AT) yf Ba. 
δ τὸν Βα, τῶν AB. 7 orl bis B (item 8). 10 ὑπογρα- 
φήσεται scripsi, ὑπογραφῆς AB. 11 τε om. B, (item 14). 
13 καὶ ταῦτα ἴσα []» om. B,. ἴσα] A add, f. ἐστι B. 
δὲ Ba, δὴ ΑΒ. 14 4] τὴν δύναμιν Ba. 15/16 ἐλάττ. 
B, (item 20, 21/22, p. 340, 7/8). 16 εἰσὶ B. 11 & om. Βα. 
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maior quam 44, hoc est 22, et minor quam 48Β, 
hoc est < 3, deducor ad propositum quadratum, sci- 
licet 9, partiendum in duos quadratos AT, ΓΕ, ita 
ut horum unus ΓΙ cadat in intervallo binari et 
ternarii. 

Invento enim I'Z, quum datus sit 44 = 2, resi- 
duus ΑΓ datur. Αἱ ΔΒ est 1, residuus igitar BI 
datur; datur igitur et I, punctum sectionis unitatis. 
Processus autem infra describetur. 


Sit enim unus quadratorum, inter 2 et 3, positus 
= x°; reliquus erit 
9--α--Γ. 


Ista facere D, facile est; sed oportet invenire z* inter 
2 et 3. 


Sumimus duos quadratos, alterum maiorem quam 2, 

k 289 ^ 361 

alterum minorem quam ὃ; sunt 144 et Στ: 
struimus æ? in intervallo illorum duorum quadratorum, 


solvemus quaesitum. 


Si con- 


Oportet ergo radicem ex αἱ, scilicet x, esse maio- 


11 et mi 19 . d 
rem quam 12 et minorem quam 12? 516, quaerendo 


9 — 2? —[D, 
5 " a 17 i 
invenire oportet z maiorem quam τ, et minorem 
19 
quam i; 


21 ic. [Ἴν om, B, — s] ἀριθμὸν τετράγωνον Β,. μείζονα 
om. A. μὲν M B. 98 δὲ M Β.. 
22» 
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ἐὰν δὲ MO Λ 4 ποιῶμεν ἴσας D)", πλάσσομεν 
τὴν τοῦ O” πὶ ἀπὸ My AS τινος, καὶ εὑρίσκομεν 
τὸν S γινόμενον ἔκ τινος ἀριϑμοῦ 5": γενομένου καὶ 
μεριξομένου εἰς τὸν M μείζονα τοῦ ἀπ᾽ αὐτοῦ O% 
5 ἀπῆκται οὖν εἰς τὸ εὑρεῖν τινα ἀριθμὸν ὃς ο": γενό- 
μενος καὶ παραβληθεὶς εἰς τὸν Ma μείξονα τοῦ ἀπ᾽ 
ιβ 
αὐτοῦ O”, τὴν παραβολὴν ποιεῖ μείξονα μὲν ιξ, ἐλάσ- 
L 

σονα δὲ (9. 
Ἔστω ὁ ζητούμενος SẸ καὶ ζητῶ κατὰ τὸν mood- 
L 
10 διορισμὸν SẸ ἐν μορίῳ AYE Mà μείξονα μὲν εἶναι εξ, 

t 


ἐλάσσονα δὲ ιϑ. 
ἀλλὰ καὶ ὁ ιξ παραβληϑεὶς παρὰ τὸν ιβ, τὴν παρα- 

ιβ 
βολὴν ποιεῖ Mig, ὥστε δεῖ 56 πρὸς 4Υ à Mà μείζονα 
λόγον ἔχειν ἤπερ ιξ πρὸς ιβ. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 565» 
15 καὶ M if, τουτέστιν Sf ὀφείλουσι μείξονες εἶναι «τοῦ 

ὑπὸ ΔΎ ᾷ Μᾶ καὶ Mit, τουτέστι AY i£ Mif. 

τῶν 3 τὸ [΄ ἐφ᾽ ἑαυτὸ γίνεται ad's ὕφελε τὰς 
AY ἐπὶ τὰς M, τουτέστιν σπϑ, λοιπὸς ἄρα αξ' τούτων 
πλευρά' οὐ μείξων λα" πρόσϑες τὸ [' τῶν 5' γίνεται 


1 ποιῶμεν om. Β.. 3 A s τινος scripsi, λεύψας ἀριϑ-- 
μούς τινας Α, λείψει ἀριθμῶν τινων B. 8 de d γί. 
AB, γενέσθαι Ba. ἑξάκι A (item 5) 4 μείξων A (item 6). 

6 τὸν Ba, τὴν AB. 1 ποιῇ Ba. 9 54] AB, add. Mà. 
Lacunam suspicari licet. καὶ ζητῶ .... M (10)] ϑέλω ἄρα 
ss" g παραβληϑέντας εἰς 4'& Mà ποιεῖν τὴν παραβολὴν Ba. 

10 μορίῳ] μονάδι AB. εἶναι om. Ba. 13 M] μείξονα 
AB, om. Ba. δεῖ] δὴ AB. 14 τῶν] Γ Α, om. B. 


ARITHMETICORUM LIBER QUINTUS. 341 


Si facimus 9 — z? = O, formamus radicem O! a 
3 minus 2 cum coefficiente quodam, et invenimus z 
ex illo coefficiente quodam 6i"! sumpto et diviso per 
quadratum ipsius unitate auctum.  Deducor igitur ad 
inveniendum quendam numerum, qui 6^** sumptus et 
divisus per quadratum ipsius unitate auctum, quo- 


. . 4 19 
tientem det maiorem quam i; et minorem quam x 


Sit quaesitus = z; quaero secundum conditionem 
17 6r 19 
i23 T1 στο 

Sed 17, divisus per 12, quotientem dat 1 ga lta 


oportet 
62:23 2-17 11: 12. 
Ergo 
6x: >x< 12, hoc est 72z, 


debet maior esse quam 
(æ? + 1)>x< 17, hoe est 172! -+ 11. 


Dimidius coefficiens x in seipsum fit 1296; sub- 
trahe productum  coefficientium gz? et unitatis, hoc 
est 289; residuus est 1007; huius radix: haud maior 
quam 31. Adde dimidium coefficientem zv: fit haud 


s suppl Ba. 15 ὀφείλει Ba. μείξων A, μεῖξον Ba. 
τῶν... AY Mg (16) sup pL Ba (omisso M post xal) et 
Auria (addito ἀλλὰ ante καὶ) 17 τῶν] τὸν Α. τὸ L'] 
τοῦ ἡμίσεως ABa, τοῦ ἡμίσεος B. ἄφελε Ba. 18 τουτέστι 
B. οπϑ] μείζων gr? A. λοιπὸν Ba. 
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οὐ μείξων tt παράβαλε παρὰ τὸ πλῆθος τῶν 47, 
id 
γίνεται ὃ 5 (οὐ μείξων» Et. 
Καὶ ὁμοίως δεήσει 55 πρὸς «4Υᾶ Μᾶ ἐλάσσονα 
λόγον ἔχειν (ἤπερ (9 πρὸς ιβ» εὑρήσομεν τὸν S οὐκ 
T εξ 
5 ἐλάσσονα Ec, ἀλλὰ καὶ οὐ μείζονα Et. 
ἔστω My['" πλάσσω οὖν τὴν πὶ τοῦ O” ἀπὸ 
MyASyl" γίνεται ὁ O” 4" 80* MO ASxa ταῦτα 
- " m 
ἴσα M9 AY, ὅϑεν ὃ 3 πὸ, ἡ AY ἕνε. καὶ ἐὰν 
ἀπὺ τούτου ἀφέλωμεν τὴν δυάδα, ἔσται ἓν τμῆμα τῆς 
. βωϑ bot 
19 M, αυλη, ὥστε τὸ ἕτερον ἔσται atoa. καὶ μένει τὸ 
ἐπίταγμα. 
ια. 


Μονάδα διελεῖν εἰς τρεῖς ἀριϑμοὺς καὶ προσϑεῖναι 
ἑκάστῳ αὐτῶν πρότερον τὸν αὐτὸν δοθέντα (xal) 
15 ποιεῖν ἕκαστον τετράγωνον. 
Aet δὴ τὸν διδόμενον ἀριθμὸν μήτε δυάδα εἶναι 
μήτε τινὰ τῶν ἀπὸ δυάδος ὀκτάδι παραυξανομένων. 
᾿Επιτετάχϑω δὴ τὴν M διελεῖν εἰς τρεῖς ἀριϑ μοὺς 
καὶ προσϑεῖναι ἑκάστῳ MY καὶ ποιεῖν ἕκαστον O”. 


μείξων] οὐκ ἔλαττον AB,. Δ s AB,. 
adul) ὁ γη 3 δεήσει] ðv ε εἰς Α, δυνάμεις E εἰς Β, pin: 


δεήσει Βα. ἐλάττονα B,. 4 ἥπερ. 19 πρὸς ιβ suppl. Βα. 
Auria add.: τὸ ἄρα ὑπὸ ss"' ξ καὶ Mig τουτέστιν ἀρυθμοὶ οβ 
ὀφείλουσι μείξονες εἰσὶ εἶναι τοῦ ὑπὸ Aa Mă καὶ MW καὶ 
τὸ ἥμισυ τῶν 55 ἐφ᾽ αὐτὸ γέ. uchs’ pele τὰς AY ἐπὶ τὰς M, 
τουτέστι τξα: λοιπὸς ἄρα τουτέστι πὶ. e 1: πρόσθες τὸ 
ἥμισυ τῶν 55 οὐ μείζων ES καὶ τὰ λοιπά. 5 ἔλασσον A, ἐλάτ- 
tova B, ἐλάσσονα Ba. £s) E A, §"B,. &]£ A, p B,. 
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maior quam 67. Divide per coefficientem z*. Fit z 


A 61 
haud maior quam σσ” 


Similiter oportebit 
6z:2* + 1— 19:12; 
inveniemus z haud minorem quam τ» sed haud maior 
867 i 

est quam το" Sit z = 3i- 

Formo igitur radicem C a (5 — 34 α). Fit O 

1212! --- 9 — 21z — 9 — zr, 

unde 


1056 
z= T το) 


a quo si subtrahimus 2, € unum segmentum uni- 


latis Er ita alterum erit 151 


280 : , et constat conditio. 


η 


ΧΙ. 


Unitatem partiri in tres numeros οἱ unicuique 
horum addere primo eundem datum, ita ut fiat qua- 
dratus. 

Oportet nempe datum numerum neque esse bi- 
narium neque aliquem progredientium a binario se- 
cundum octonarii additionem. 

Proponatur iam partiri unitatem in ires numeros 
quorum unicuique addendo 3 fiat O. 


7 καὶ γίνεται Ba. ιβ ὃ Α, i& B,. 8 4" post] γὰρ 
AB, δὲ δύναμις Ba. 10 «win AB, wra AB, 14 xoó- 
τερον om. Ba. xal s y" Ba. 16 ἀριθμὸν. om. B,. 

17 τῶν Βα, τὸν Α, om. ὀκτάδι scripsi, ὀκτάκι À, 'ὀπτά- 
»ig B. 19 καὶ post.] κἂν 


— 


4 
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Πάλιν δεῖ τὸν i διελεῖν εἰς τρεῖς D)" ὅπως ἕκαστος 
αὐτῶν μείζων ᾗ My. ἐὰν οὖν πάλιν τὸν i διέλωμεν 
εἰς τρεῖς LI", τῇ τῆς παρισότητος ἀγωγῇ, ἔσται ἕκα- 
στος αὐτῶν μείξων τριάδος καὶ δυνησόμεϑα, ἀφ᾽ ἑκά- 

s otrov αὐτῶν ἀφελόντες My, ἔχειν εἰς οὓς ἡ M δι- 
αιρεῖται. 


λαμβάνομεν ἄρτι τοῦ i τὸ y”, γί. y y*, καὶ ξητοῦμεν 

τύ προστιϑέντες μόριον τετραγωνικὸν ταῖς ΑΙ} γχ, 

ποιήσοµεν (D*»* πάντα 9*5, δεῖ καὶ τῷ À προσϑεῖναί 
10 TL μόριον τετραγωνικὺν καὶ ποιεῖν τὸν ὅλον C)". 


ἔστω τὸ προστιϑέμενον μόριον 47 Χᾶ' καὶ πάντα 

ἐπὶ AY γίνονται AYA Mà lo. D”: τῷ ἀπὸ πλευρᾶς 

si Ma γίνεται ὁ ΓΙ” Axe si Mà ἴσ. 47λ Mà 
ὅϑεν ὁ s MB, ἡ AY MÒ, τὸ 4ΥΧ MÒ. 

15 Ei οὖν ταῖς (M»À προστίθεται ΝΊ δΧ, ταῖς Λ1}γΧ 

is 
προστεθήσεται Λς5Χ καὶ γίνεται pua’ δεῖ οὖν τὸν i 
διελεῖν εἰς τρεῖς O™ ὅπως ἑκάστου LY" ἡ πλευρὰ 


d 
πάρισος Tj M ia. 
ἀλλὰ καὶ ὁ i σύγκειται ἐκ δύο Ci", τοῦ τε 9 καὶ 


κε 


οὐ τῆς M. διαιροῦμεν τὴν M εἰς δύο DO% τά τε O καὶ 


πε - 
τὰ τς, ὥστε τὸν i συγκεῖσθαι ἐκ τριῶν O", ἔκ τε τοῦ 9 


9 μείζων om. B,. 3 Dos] B, add. ὅπως μείζων ἦ Exa- 
στος αὐτῶν. 9 τετράγωνον suppl. Ba. καὶ δεῖ Ba. 
10 τετραγωνικὸν] τετράγωνον AB, 18 xe Ba, καὶ A, μιᾶς B. 
Mā prius om. Ba. 1 Ba, à ΑΒ. 15 M suppl. Βα. 
16 γίνεται] Ba add. ὁ τετράγωνος. 18 ia] & A, 20 τῆς 
Ba, τοῦ AB. διαιροῦμεν] Ba add, οὖν. 31 τοῦ om. A. 
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Rursus oportet partiri 10 in tres quadratos ita ut 
unusquisque horum maior sit quam 3. Ergo si rursus 
partimur 10 in tres quadratos secundum processum 
appropinquationis?), erit unusquisque horum maior 
ternario, et poterimus, ab unoquoque subtrahendo 3, 
habere fractiones in quas partienda est unitas. 

Sumimus ergo Τ᾽ 10; fit 3$, et quaerimus frac- 
tionem quadraticam quae addita ad 35 faciat O. 
Omnia 9/*, Oportet ad 30 addere quandam fractio- 
nem quadraticam, ita ut summa fiat O. 


Sit addenda fractio A Omnia in z*, Fit 


802} + 1 = O:a radice δα + 1. 
Fit O 
252° + 10z + 1 = 302° + 1, 
unde 
z= 2, 2 = 4, =i 
Si ergo ad 30 additur +, ad 31 addetur 3. et 


fiet m, Oportet igitur partiri 10 in tres quadratos 


quorum uniuscuiusque radix sit quam proxima -- 
Sed 10 componitur ex duobus quadratis, 9 + 1. 
Partimur 1 in duos quadratos, x et ii sic 10 com- 


ponitur ex tribus quadratis, 9 -+ E E - Oportet 


1) Processum expositum in problemate V, ix, 
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κε xe 
καὶ τοῦ 16 καὶ τοῦ 9. δεῖ οὖν ἑκάστην τῶν x^ τού- 
5 
των παρασκευάσαι πάρισον τα. 


8 ε 

ἀλλὰ καὶ αἱ x^ αὐτῶν εἰσιν My καὶ MÒ καὶ My: 

καὶ πάντα À*5* καὶ γίνονται M Ἡ καὶ MxÓ καὶ Mih. 

stà δὲ τα 6α γίνονται ἤνε' δεῖ οὖν ἑκάστην πὶ xara- 
σχευάσαι νε. 

πλάσσομεν ἑνὸς πλευρὰν My She, ἑτέρου δὴ 

sha M s, τοῦ δὲ ἑτέρου 92ξ MP eY. γίνονται 

of ἀπὸ τῶν εἰρημένων DJ", AY γφνε Mi sge 


, Mert 
10 ταῦτα ἴσα Mi. ὅθεν εὑρίσκεται ὁ 3 gie. 


ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις' καὶ γίνονται al πλευραὶ τῶν 
τετραγώνων δοθεῖσαι, ὥστε καὶ αὐτοί. τὰ λοιπὰ δῆλα. 


ιβ. 
Μονάδα διελεῖν εἰς τρεῖς ἀριϑμοὺς καὶ προσϑεῖναι 
16 ἑκάστῳ αὐτῶν ἄλλον καὶ ἄλλον δοθέντα καὶ ποιεῖν 
ἕκαστον τετράγωνον. 
Ἔστωσαν οἱ δοθέντες © τε B καὶ ὁ y καὶ ὁ ὃ. 
Καὶ πάλιν ἀπάγεται εἰς τὸ τὸν i| διελεῖν εἰς τρεῖς 
Ows, ὅπως αὐτῶν ὁ μὲν α”: µείζων Ñ δυάδος, ὁ δὲ 
20 ἕτερος μείξων ᾗ τριάδος, ὁ δὲ γ μείζων ᾗ MÒ. 
ἐὰν οὖν τεμόντες Mà δίχα, προσθῶμεν τοῖς ĝo- 
1 —— ἑκάστῃ A, ἕκαστον B, ἑκάστην Ba. 3 πάρισον 
ia* Ba, πάρεισιν ιδ A, πάρεισι id B. 8 εἶσι B. y Ba, 
8 AB. 5 ia* Βα, ιδ ς’ A, ià B. yt. δεῖ Ba, v. ἔδει AB. 
6 »:) » AB. Τε Ba, € AB. σὴ δέβα. 87e] 


i AB,. 9 αἵ Ὕφνε Ba, Ύπε ΑΒ. ἕξ AB,. 10 ρΏς 
AB,. 21 δίχα scripsi, διχῆ AB. vi: δυσὶ À B, τρισὶ Ba. 
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igitur unamquamque radicem horum construere quam 
$ 11 
proximam τι 


Sed radices horum sunt 3, 5, 


ο. 


T Omnia in 30, 


Fiunt 90, 24, 18; et F fiunt 55. Oportet unam- 


quamque radicem construere (quam proximam) 55. 
Formamus tres radices!): 


8—85z, 81z +$, Siz- i 


Quadratorum ab ipsis summa fit 


3555z* -+ 10 — 116z. 
n6 
3555 
Ad positiones. Dantur radices quadratorum, ergo 
quadrati ipsi. Reliqua manifesta. 


Ista aequantur 10, unde invenitur z — 


XII. 


Unitatem partiri jn tres numeros et addere uni- 
cuique horum alium et alium datum ita ut unus- 
quisque fiat quadratus. 

Sint dati 2, 3, 4. 

Rursus deducitur quaestio ad partiendum 10 in 
ires quadratos, quorum 1"' maior sit quam 2, 2"* 
maior quam 3, 3"* maior quam 4. 

Si, unitate bifariam secta, unicuique datorum ad- 


1) Ex aequationibus 
55 35 E! 31 3 57 


unl 


30 307 τους * 3o 


15 
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ϑεῖσιν ἀνὰ M[', γίνεται ἕνα τῶν O% ζητεῖν μείξονα 
μὲν δυάδος, ἐλάσσονα δὲ MB [΄, τὸν δὲ ἕτερον μείξονα 
μὲν My, ἐλάσσονα δὲ (ΜΡ γ[΄, τὸν δὲ y” μείξονα 
μὲν Mò, ἐλάσσονα δὲ ΛΊδΙ΄. καὶ ἀπάγεται ἅπαντα 
δ εἰς τὸ τὸν i συγκείμενον ἐκ δύο O% μεταδιελεῖν εἰς 
ἑτέρους δύο D% ὅπως εἷς αὐτῶν μείζων μὲν jj MB, 
ἐλάσσων δὲ MBL. καὶ ἐὰν ἀπὸ τούτου ἀφέλωμεν 
δυάδα, εὑρήσομεν ἕνα τῶν ἀπὸ τῆς M. 
Καὶ πάλιν τὸν ἕτερον τῶν O” μεταδιαιροῦμεν εἰς 
10 ἑτέρους δύο O™s, ὅπως εἷς μὲν αὐτῶν μείξων ᾗ My, 
ἐλάσσων δὲ MF L” καὶ πάλιν ἐὰν ἀπὸ τούτου ἀφέλω- 
μεν M7, εὑρήσομεν ἕνα τῶν ζητουμένων, ὥστε καὶ 
τὸν y" ὁμοίως εὑρήσομεν. 


Ly. 
15 Tòr ἐπιταχϑέντα ἀριϑμὸν διελεῖν εἰς τρεῖς ἀριθ- 
μοὺς ὕπως σὺν δύο λαμβανόμενοι ποιῶσι τετράγωνον. 
᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸν i. 
Καὶ ἐπεὶ ἐν τοῖς ζητουμένοις τρισὶν ἀριϑμοῖς ὁ 
μείζων καὶ ó μέσος ποιοῦσι O”, ὁμοίως καὶ ὁ μέσος 
20 μετὰ τοῦ y?" ποιοῦσι O”, καὶ ὁ y^ μετὰ τοῦ α’", of 
ἄρα τρεῖς δὶς γενόμενοι ποιοῦσι τρεῖς L1, ὧν ἕκαστος 
ἐλάσσων ἐστὶ Mi. ἀλλὰ δὶς ol τρεῖς ποιοῦσι Mx: δεῖ 
οὖν ο X διελεῖν εἰς τρεῖς L5, ὅπως ἕκαστος «ἐλάσσων» 
ἡ Μι Ἢ 


2 — ὁ δὲ x σύγκειται ἐκ δύο D, τοῦ τε i6 καὶ τοῦ 


1 ξητεῖν om. Β.. 2 ἐ]άττ, B, (item 3, 4). τὸν δὲ 
om, Ba. 8M suppl. Ba. 6 εἷς] ἕκαστος A. 11 τούτων 
AB, 15/16 ἀριθμοὺς Ba, τετραγώνους AB. 19 µέσος prius] 
AB, add, μετὰ τοῦ y"", 22 ποιοῦσι] loe Ba. 23 αὐτῶν 
ἐλάσσων suppl. Ba 
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f 1 : 
dimus ;, fit quaerendum: unum quadratorum maiorem 


quam 2, minorem quam 215 alterum maiorem quam 3, 
minorem quam 81; Όσα maiorem quam 4, minorem 
quam 4i. Et omnia deducuntur ad partiendum 10, 


summam duorum quadratorum, in alios duos quadratos, 


ita ut unus illorum sit maior quam 2, et minor 


quam 21; et si ab illo quadrato subtrahimus 2, in- 


veniemus unam ex partibus unitatis. 

Rursus alterum quadratum partimur in alios duos 
quadratos, ita ut unus illorum sit maior quam 3 et 
minor quam 34- Et rursus si ab illo subtrabimus 


3, inveniemus alterum quaesitorum; tertium simili 
modo inveniemus, 


XIII. 
Propositum numerum partiri in tres numeros ita 
ut binorum quoruurvis summa faciat quadratum. 
Proponatur iam 10. 


Quoniam trium quaesitorum numerorum maximi 
(X,) et medii (X;) summa facit O, et similiter 


X, + X, facit D, et X,+ X, facit O, 


2(X, + X, + ἂν) 


facit summam trium quadratorum, quorum unusquisque 
est minor quam 10. 

Sed 2(X,-|-X,-- X,) facit 20; oportet igitur 
partiri 20 in tres quadratos quorum unusquisque minor 
sit quam 10. 

At 20 summa est duorum quadratorum 16 et 4, 


ergo 
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δ' καὶ ἐὰν τάξωμεν ἕνα τῶν ξητουμένων ΜΙ ὃ, δεήσει 
τὸν τς διελεῖν εἰς δύο O, ὅπως ἕκαστος αὐτῶν ἐλάσ- 
cov ᾗ Mi. ἐμάϑομεν δὲ τὸν δοϑέντα O” διελεῖν εἰς 
δύο Γον ὅπως εἷς αὐτῶν μείζων μὲν ᾗ MS, ἐλάσ- 
.σων δὲ Mi. 

ἔστω συναμφότερος Mis, ὥστε διηρήσθω εἰς O% 
ὅπως ἕκαστος αὐτῶν ἐλάσσων ᾗ Mi' καὶ ἐὰν ἕκαστον 
ἀφέλωμεν ἀπὺ Mi, εὑρήσομεν τοὺς λοιποὺς οἳ σὺν δύο 
λαμβανόμενοι ποιοῦσι τετράγωνον. 


10 ιδ. 
«4οθέντα ἀριθμὸν εἰς τέσσαρας ἀριϑμοὺς διελεῖν, 
οἳ σὺν τρεῖς λαμβανόμενοι ποιοῦσι τετράγωνον. 
Ἐπιτετάχθω δὴ τὸν i. 
` Ἐπεὶ οὖν of ἀπὸ τοῦ c^" (τρεῖς λαμβανόμενοι» οἱ 
15 κατὰ τὸ ἑξῆς ποιοῦσι O”, ἀλλὰ καὶ οἱ ἀπὸ τοῦ f" 
τρεῖς τὸ αὐτὸ ποιοῦσι, καὶ οἱ ἀπὸ τοῦ γ’" τρεῖς τὸ 
αὐτὸ ποιοῦσι, καὶ οἱ ἀπὺ τοῦ ð” τρεῖς, ol ἄρα τέσ- 
σαρες τρὶς ποιοῦσι τέσσαρας ον, ἀλλὰ οἱ τέσσαρες 
τρὶς ποιοῦσι M À* δεήσει ἄρα MA διελεῖν εἰς τέσσαρας 
30 Ds, ὅπως ἕκαστος ἐλάσσων 7, Mi' τοῦτο δὲ οὕτως 
εὑρεθήσεται. 
ἐάν τε διὰ τῆς παρισότητος τάξαντες ἕκαστον αὐ- 
τῶν MEL, καὶ ἕκαστον D” ἀφέλωμεν ἀπὸ Mi, εὑρή- 
σοµεν τοὺς ξητουμένους" εἰ δὲ μή, ὁρῶ τὸν A συγκεί- 
25 µενον ἔκ τε τοῦ IG καὶ τοῦ 9 καὶ τοῦ ὃ καὶ τῆς Ma. 


4 εἷς τῶν αὐτῶν Ba. 6 foro συναμφότερος scripsi, 
ἔστωσαν ἀμφύτεροι AB. εἰς] T A, τρεῖς B, x εἰς τρεῖς Ba. 
7 ἕκαστον prius Βα, ἐλάσσονα εἶναι Ba. 11 διελεῖν om. A, 
suppl Ba post ἀριθμόν. 19 ποιῶσι Ba. 13 ἐπιτετάχθω 
scripsi, τετάχϑω Α Ba. ἐπιτετάχϑω δὴ τὸν : om. B,. 
14 τρεῖς λαμβανόμενοι of scripsi, τρεῖς Ba, of A (post lacun. 
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et si ponimus unum quaesitorum (quadratorum) esse 
4, oportebit partiri 16 in duos quadratos quorum 
uterque sit minor quam 10. Sed didicimus datum 
quadratum partiri in duos quadratos quorum unus sit 
maior quam 6 et minor quam 10, 

Ita sit summa data 16, partita in quadratos (duos) 
quorum uterque sit minor quam 10. Si utrumque 
subtrahimus a 10, inveniemus residuos quorum bi- 
norum summa facit quadratum. 


XIV. 

Datum numerum in quatuor numeros partiri, ita 
ut terni simul additi faciant quadratum. 

Proponatur iam 10. 

Quoniam summa trium a 1° facit O et similiter 
summa trium a 2?, summa trium a 3°, et summa 
trium a 4°, ergo ter summa quatuor omnium facit 
summam quatuor quadratorum. Sed ter summa qua- 
tuor numerorum facit 30; oportebit igitur partiri 30 
in quatuor quadratos quorum unusquisque sit minor 
quam 10; quod sic invenietur. 

Vel appropinquationis processu!) construemus 


unumquemque quadratum (quam proximum) 7+, et 
unumquemque subtrahentes a 10, inveniemus quae- 
sitos; vel aliter, video 30 esse 16 -- 9 -- 4 -ἰ- 1. Po- 


1) Cf. V, xr. 


τ lit.) B. 18 τέσσαρας] τοὺς τέσσαρας B,. ἀλλ᾽ οἱ Ba, 
ἀλλὰ ἡ Β. 98 [' om. ΑΒ, (item p. 352, 5). τετραγώνων 
AB. 24 μὴ AB, μὴν Ba. 


ea 


1 
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ϑῶμεν τὸν ὃ καὶ τὸν 9, ἐπειδὴ ἕκαστος αὐτῶν ἐλάσ- 
cov ἐστὶν Mi: λοιπὸν γίνεται Mit διελεῖν εἰς δύο 
Oos, ὅπως ἑκάτερος αὐτῶν ἐλάττων ᾗ Mi. 
ἐὰν οὖν τὸν εξ διέλωμεν εἰς δύο O, ὡς ἐμάϑο- 
ὅμεν, ὥστε ἕνα αὐτῶν μείζονα εἶναι Μη [', ἐλάσσονα 
δὲ Mi, ἔσται ἑκάτερος αὐτῶν ἐλάσσων Mi, καὶ ἐὰν 
ἑκάτερον αὐτῶν ἀφέλωμεν ἀπὸ Mi, εὑρήσομεν τοὺς 
λοιποὺς τῶν ζητουμένων, [ὃν μὲν Ms, ὃν δὲ Mà, 
ὥστε λελύσϑαι τὸ ξητούμενον]. 


10 të, 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ τοῦ συγκει- 
μένου ἐκ τῶν τριῶν κύβος προσλαβὼν ἕκαστον ποιῇ 
κύβον. 
Τετάχϑω ὁ συγκείμενος ἐκ τῶν τριῶν 5ᾱ, ἕκαστος 
15 δὲ τῶν ζητουμένων, ὁ μὲν ΚΥξ. ὁ δὲ KY xc, ὁ δὲ 
KY Ey, καὶ μένει' ὁ ἀπὸ τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν τριῶν 
κύβος προσλαβὼν ἕκαστον αὐτῶν ποιεῖ κύβον' λοιπόν 
ἐστι τοὺς τρεῖς ἰσῶσαι SË. 
ἀλλὰ ol τρεῖς εἶσιν KY Της: ὥστε KY hg ἴσοι sā. 
20 καὶ πάντα παρὰ 5' AY Ἡς ἴσαι Mā. 
καὶ ἔστιν ἡ M Os- εἰ ἦσαν καὶ «l M he Qv, 
λελυμένον ἂν ἦν τὸ ζητούμενον: ὅϑεν ζητῶ πόϑεν 
ἐστὶν ὁ Ἡς' ἔστιν δὲ τριῶν ἀριϑμῶν σύνϑεμα ὧν 
ἕκαστος αὐτῶν μετὰ Ma ποιεῖ κύβον. ἀπάγεται οὖν 
35 εἰς τὸ εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμούς, ὅπως ἕκαστος αὐτῶν 


2 ἐστὶ B. 3 ἐλάσσων B,. ὅ ἕνα scripsi, ἑκάτερον AB. 
ἐλάττονα B,. Ἰ/8 τοὺς λοιποὺς Βα, τοῦ λοιποῦ AB. 8 ζητου- 
μένων] Ba add.: δύο γὰρ ἤδη εὑρήκαμεν. Quae sequuntur, ὃν 
μὲν ... ζητούµενον (9), interpolata fuisse libentius credo. 

9 τὸ Ba, τὸν AB. 18 κύβων A. — 16 ας om, in lac, ΑΒ.. 
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namus 4 et 9, quoniam uterque est minor quam 10. 
Reliquum fit 17 partiri in duos quadratos quorum 
uterque sit minor quam 10. 

Ergo si partimur 17, ut didicimus’), in duos qua- 
i 
quam 10, horum uterque erit minor quam 10, et si 
utrumque subtrabimus a 10, inveniemus reliquos e 
quaesitis.[iam inventi sunt 6 et 1; ita quaestio so- 


luta est]. 


dratos quorum unus sit maior quam 8--, οἱ minor 


XV. 

Invenire tres numeros ita ut cubus a summa trium, 
plus unoquoque ipsorum, faciat cubum, 

Ponatur summa trium esse z, et quaesitorum 

X, = τα) X, = 267, X, = 63r, 

et constat cubum a summa trium plus. unoquoque 
ipsorum facere cubum. Restat ut summa trium aeque- 
tur z. 

At 

X, + X + X, = 9625 ita 9θᾳὶ = zx. 
Omnia per z: 
962} = 1. 

1 est D; si foret quoque 96 = O, quaestio soluta 
esset: quaero igitur unde provenit 96. Est summa 
trium numerorum quorum unusquisque plus 1 facit 
cubum. Deducitur ergo quaestio ad inveniendum tres 


1) Cf. V, x. 


17 κύβων prius A. 21 αἱ om. Ἑι. τετράγωνον post. B,. 
23 ἐστι prius Ba. ἔστιν post. B. 24 αὐτῶν om. Ba. ποιῇ 
B, 35 ἀριθμοὺς τρεῖς Βα. 


DiorzmaxTUs, ed. Tannery. 28 
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μετὰ Mü ποιῇ κύβον, ἔτι δὲ τὸ σύνϑεμα τῶν τριῶν 
ᾗ Uu. 
᾿Εκκείσϑω ἡ μὲν τοῦ « π;: 5ᾷ Mà, ἡ δὲ τοῦ p” 
MBASE, ὃ δὲ τοῦ γον M. οἱ κύβοι γίνονται, 6 
ομὲν K'à 475} Ma, ὁ δὲ sY Μή AA ΚΥᾶ sp, ô 
δὲ Mī. αἴρω ἀπὸ ἑκάστου Mū, καὶ τάσσω τὸν μὲν 
a" K'ü αγ9γ, τὸν δὲ 8" AY MEA K* à sif, 
τὸν δὲ y" MẸ 
λοιπόν ἐστιν αὐτοὺς συντεϑέντας ποιεῖν O”. yi. 
1 δὲ 4189 M A59 ἴσ. D? τῷ ἀπὸ $^ S9 AA MÓ, καὶ 
[73 
γίνεται ὁ 5 B. 
rot Ἴτοε 
ἔσται τῶν ζητουμένων ὁ μὲν αφλη, ὁ δὲ α. got, 
ὁ δὲ ME 
Ἔρχομαι ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς καὶ πάλιν τάσσομεν τοὺς 
Ύτοε γτοε 
15 τρεῖς ἀριϑμοὺς καὶ τὸν μὲν KY αφλη, τὸν δὲ Κα. ηφοζ. 
τὸν δὲ KYE 
πάλιν τάσσοµεν τοὺς τρεῖς 3 à, καὶ γίνονται 
2τοε 
KY à. yyu ἴσοι 98. καὶ πάντων tò 16% καὶ παρὰ $' 


ο. MET vó 
καὶ γίνονται AY PMS ἴσαι Moxe. καὶ γίνεται ὁ 3 ie. 


υ ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις καὶ μένει. 


1 ποιεῖ AB,. τὸ σύνϑεμα om. B,. 9 τετράγωνον À, 
4M B prius] ἀρυθμῶν B B,. A s à] λεῖψις μογάδος μιᾶς Α, 
λείψει μονάδος μιᾶς B. 5 Mà om. AB, 6 μίαν µονάδα 
B.  7:48]8 AB, 9 dew ABa. γύνεται Α Ba, γίνονται 
B. 10:0] τς AB,. 12 μὲν] Ba add. πρῶτος: item δεύτερος 
et τρίτος post alterutrum δὲ (12 et 13). α. ηφοζ] πρῶτος. mpo% 
AB,. 19 M om. Ba. 14/15 πάλιν τάσσοµεν τοὺς τρεῖς 
ἀριθμοὺς καὶ] τάσσω Ba. 15 Ka. pof] πρῶτον mgof A, 
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numeros (X,, X,, X) quorum unusquisque plus 1 
faciat cubum, et summa trium sit O. 
Exponantur (cuborum) radices: 


l'Ó:iz4-1, 2!::2— a, 3:2, 
Fiunt cubi: 
z*--32*'--3z 1-1, 6α' -|- 8-- αὖ -- 12z, 8. 
Ab unoquoque subtraho 1 et pono 
Χ’, --ᾱ -- δα --δα, X,-—0605*--'7— 2— 19α, 


Χ' --. 
Restat ut 
X, + X, -+ X, faciat D. 
Fit 
θα” + 14 — 9z = O: a radice (δα — 4). 
Fit 
2 
mé 2 


Erunt quaesiti: 
1538 18577 1 
3375' 3375? 
Revertor ad primitivum problema et rursus poni- 
mus ires numeros esse nempe 
1688 , 18577 s 
3375"? — 8375 "^ 
Rursus ponimus summam trium esse z et fit 


τα», 


43740 s 
3375 
Omnium 15* pars, et per z; fit 
99162! = 995, οἱ z= 3. 


Ad positiones, et constat. 


πρῶτον ηφος B, 17 πάλιν] καὶ πάλιν Ba. 18 καὶ prius 
om. Ba. 19 γίνεται ὁ 5] ψες AB,. 
335 
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ts. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριθμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ τοῦ συγκειμένου 
ἐκ τῶν τριῶν κύβος λείψας ἕκαστον ποιῇ κύβον. 
o πάλιν οἱ τρεῖς 5ᾱ, καὶ αὐτῶν πάλιν 
B 
56 uiv Kt, ὁ δὲ KY xs, ὁ δὲ KY Ey. 
λοιπόν ἐστι τοὺς τρεῖς ἰσῶσαι Sa γίνεται κυβικόν 
τι πλῆθος ἴσον Sa, πάντα παρὰ $' καὶ γίνεται AY 
τι πλῆθος ἴσον Mà. 
καὶ ἔστιν ἡ M Γι" δεήσει ἄρα καὶ τὰς AY εἶναι 

10 [75 πόϑεν ἐστὶν τὸ πλῆϑος τῶν AY; ἐκ τοῦ ἀπὸ 
τριάδος ἀφαιρεῖσϑαι τρεῖς κύβους ὧν ἕκαστος ἐλάσσων 
ἐστὶν Mà: καὶ ἀπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν τρεῖς κύβους, 
ὅπως ἕκαστος αὐτῶν ἐλάσσων ᾗ Mü, τὸ δὲ σύνϑεμα 
αὐτῶν ἀρθὲν ἀπὺ τριάδος ποιῇ O”. 

15 καὶ ἔτι ζητοῦμεν ἕκαστον αὐτῶν κύβον ἐλάσσονα 
εἶναι Mà: ἐὰν ἄρα κατασκευάσωμεν τοὺς τρεῖς orð- 
μοὺς ἐλάσσονας MG, πολλῷ ἕκαστος αὐτῶν ἐλάσσων 
Mà: ὥστε ὀφείλει ὁ καταλειπόμενος O% μείξων εἶναι 
δυάδος. 

:) τετάχϑω ὁ καταλειπόμενος O% μείξων εἶναι δυάδος 


^ à 
ἔστω Μβ δΧ. δεῖ οὖν τὰ y διελεῖν εἰς (τρεῖς; κύ- 
βους, καὶ τὰ τούτων πολλαπλάσια κατά τινων κύβων 


3 κύβος prius Ba, κύβων AB. 4 πάλιν om, Βα. Tt 

de scripsi, τι π ΑΒ, vot” Ba (item 8). καὶ πάντα 
4d δυναμοστὸν male Ba. 10 ἐστὶ B (item 12). 

τ pr (item 15, 17 priore loco). 14 xot AB,. 16 ἔτι] 

ἐπεὶ Ba. 17/18 μονάδος μιᾶς ἐλάσσων Β,. 19 δυάδος] δυνά- 

µεως ἃ À, δυνάμεως μιᾶς B, (item 20). 20 μείζων εἶναι δυάδος: 
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XVI. 


Invenire tres numeros ita ut cubus a summa trium 
minus unoqvoque faciat cubum. 


Ponatur rursus summa trium esse z et sint ipsi: 


26 
27 


αν, o0. 


v 
i 64 


Restat ut summa trium aequetur z; fit quidam ter- 
minus in 2? aeq. z; omnia per z; fit quidam terminus 
in zê aeq. 1. 

At 1 est O; oportebit igitur coefficientem αἱ esse 
O. Unde provenit coefficiens z*? excessus est ternarii 
supra summam trium cuborum quorum unusquisque est 
minor quam 1. Deducitur quaestio ad inveniendum 
tres cubos quorum unusquisque sit minor quam 1, et 
summa, a 3 subtracta, faciat quadratum. 


Et adhuc quaerimus unumquemque cuborum esse 
minorem quam 1; si igitur construumus summam 
irium esse minorem quam 1, multo minor quam 1 
erit unusquisque; sic debet residuus O esse maior 
quam 2. 


Ponatur residuus [7 maior quam 2; esto 25. 
Oportet igitur in tres cubos partiri i vel istius frac- 


tionis multiplicia secundum aliquos cubos partitos. 


ἔστω (21) om. Ba. 21 ἔστω MB δ΄ supra lineam (ἔστω du- 
bium in compendio) A, om. Β,. τρεῖς suppl. Ba. 22 τὰ] 
κατὰ Α Ba. 
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διαιρεϑέντων. ἔστω δὴ κατὰ τοῦ σιξ: ὀφείλομεν οὖν 
τὸν οξβ διελεῖν εἰς τρεῖς κύβους. 
σύγκειται δὲ ὁ ϱξβ ἔκ τε κύβου τοῦ ῥκε καὶ δύο 
κύβων ὑπεροχῆς τοῦ τε EÓ καὶ τοῦ xf ἔχομεν δὲ ἐν 
5τοῖς Πορίσμασιν ὅτι Ἱπάντων δύο κύβων ἡ ὑπεροχὴ 
κύβων (δύο σύνϑεμά ἐστιν». 
᾿Ανατρέχομεν εἰς τὸ ἐξ ἀρχῆς καὶ τάσσομεν ἕκαστον 
KY τῶν εὑρεϑέντων, τοὺς δὲ τρεῖς S&' καὶ συμβήσεται 
τὸν ἀπὸ τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν τριῶν κύβον λείψαντα 
10 ἕκαστον ποιεῖν κύβον. 
λοιπόν ἐστι τοὺς τρεῖς ἰσῶσαι 36" γίνονται δὲ οἱ 
τρεῖς ΚΥβ δΧ: ταῦτα ἴσα 5ᾱ- ὅϑεν γίνεται ὁ 5 y” B. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 


ιξ. 

15 Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ὅπως ὁ ἀπὸ τοῦ συγκει- 
μένου ἐκ τῶν τριῶν κύβος ἀρϑεὶς ἀπὸ ἑκάστου ποιῇ 
κύβον. 

Τετάχθωσαν πάλιν οἱ τρεῖς S&, τῶν δὲ τριῶν ὁ 
μὲν KYB, ὁ δὲ Κ79, ὁ δὲ K'xx. λοιπόν ἐστι τοὺς 

2 τρεῖς ἰσῶσαι 5ᾱ' ἀλλὰ οἱ τρεῖς εἰσιν ΚΥλϑ, ὥστε 
ΚΥλϑ io. 5ᾱ, καὶ παρὰ 5 ὥστε 27 AO ἴσ. Mā. 


1 δὴ] δὲ AB. τοῦ] τὸν Α Βα. 6 κύβων] x" A ru 
B,. δύο σύνϑεμά ἐστιν supplevi. 8 τῶν om. 
9 τὸν] τὸ B,. 11 γένονται ... $ & (19) om. B. p y") 
M AB. 17 κύβων A. 30 ἀλλ᾽ of Ba. μμ den 
K”18 (21) om. B,. 21 καὶ] πάντα Ba, καὶ πάντα Auria. 
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Esto!) secundum 216; debemus igitur partiri 162 in 
ires cubos. 

At 162 est summa cubi 125 et differentiae duorum 
cuborum 64 et 27, et habémus in Porismatis*): Ὅπι- 
nium duorum cuborum differentia (est summa duorum» 
cuborum.' 

Recurrimus ad primitivum problema et ponimus 
unumquemque quaesitorum esse z? cum uno ex numeris 
inventis pro coefficiente; summam trium esse z. Eveniet 
cubum a summa trium minus unoquoque facere cubum. 
Restat ut summa trium aequetur z, Fit summa trium 
2125, aeq. z; unde fit ze 

Ad positiones. 

ἘΠῚ 

Invenire duos numeros tales ut cubus a summa 30 
trium, ab unoquoque subtractus, faciat cubum. 

Ponatur rursus summa trium esse z, et tres nu- 


meri sinl 225, 9 27, 9823, 
Restat ut summa trium aequetur z; sed est summa 
trium 3945. Sic 
392? = z; omnia per z: 39x’ = 1. 


1) Notum est 216 vel 6° aequari δ᾽ -+ 4* -+ 3*. Quum 
Lu = 1 
65 8 


- Š >< 216 — 162 = 5! + 4! — 3°. 


2) Hoc porisma deperditum referendum videtur ad proble- 
mata IV, ;, π. Si, cum Bacheto, ponimus 


z= ryp oh y= gn -- δη, 


erit z? -+ y! = at — δ). 
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Καὶ εἰ ἦσαν a( 4189 (O5, λελυμένον ἂν ἦν τὸ 
ξητούμενον. ἔστι δὲ ὁ A8» τριῶν κύβων τὸ σύνϑεμα 
μετὰ MF- δεήσει ἄρα εὑρεῖν τρεῖς κύβους, ὧν τὸ σύν- 
θεμα μετὰ My ποιεῖ D". τετάχθω οὖν ἡ μὲν τοῦ 

sa κύβου n^ 5ᾱ, ἡ δὲ τοῦ B" My Asa, ἡ δὲ λοιπὴ 
Μ τινός" ἔστω δὴ Μα’ καὶ γίνεται τὸ σύνϑεμα τῶν 
τριῶν κύβων 479 M LASO ταῦτα μετὰ My 
γίνεται 49 M Aa A S xt. Clo.» O? τῷ ἀπὸ πὶ 5} Λι ME 


ε 
καὶ γίνεται ὁ 5 MẸ: (ἔσται ἡ μὲν τοῦ c?" m^ ξ», ἡ 
10 δὲ τοῦ ἑτέρου 8, ἡ δὲ τοῦ λοιποῦ Mà. 
Καὶ τῷ ἀπὸ ἑκάστου τούτων κύβῳ προστύϑεμαι M & 
καὶ ἔρχομαι ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς. τάσσω ἕκαστον KY to- 


σούτων, ὑποτιθεμένων τῶν τριῶν 5ᾱ. λοιπόν ἐστι 
πε 


τοὺς τρεῖς ἰσῶσαι 5 ἄ' γίνονται οἱ τρεῖς KY σπ9ϑ' ταῦτα 


d 
1 ἶσα 5ᾱ, καὶ γίνεται ὁ 5 ε. 


ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 


uj. 
Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ἴσους (τετραγώνῳ» ὕπως ὁ 
ἀπὸ τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν τριῶν κύβος προσλαβὼν 
20 ἕκαστον ποιῇ τετράγωνον. 
Τετάχϑω ὁ συγκείμενος ἐκ τῶν τριῶν, ἵνα ᾗ D^, 
AÑ, καὶ τῶν ζητουμένων, ὁ μὲν KYKy, ὁ δὲ ΚΣΚη, 


1 Γῃου.. ὁ 19 (2) suppl. Ba. — 5 1οιπὴ] τοῦ λοιποῦ Ba. 
6 M τινός] μονάδων τινῶν Ba. 7 A 55x suppl. Ba. 
8 ἴσον suppl. Ba. ΜΕ Ba, ἀριθμῶν ΣΑΒ 9 £orac ... 8 
suppl Auria, ἡ ἐστὶ πλευρὰ τοῦ πρώτου κύβου Ba.  9/10'De- 
nom. add. Ba. 11 τῷ] τὸ AB,. 19/18 τοσοῦτον AB. 
18 ὑποτιθέμενον τῆς y 54 A, ὑποτιθέμενον τῶν y së B, om. 
xt 


Ba. 14 σπϑ | ια. ιδ”. Ba, B δ' AB. 15 ó om, A. 
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Si foret 39 (quadratus, soluta esset quaestio, sed 
395 est summa trium cuborum plus 3.  Oportebit 
igitur invenire tres cubos quorum summa plus 3 fa- 
ciat O. Ponatur ergo radix primi == z, radix! se- 
cundi = 3 — z, reliqua quotlibet unitatum; esto 1. 
Fit summa trium cuborum 94} + 28 — 27x. Ad- 
dendo 3, fit 


92? + 31 — 21x = D: a radice (8x ams 1) 
et fit 


α----- 


Erit radix primi $, secundi $ reliqui 1. 

Cubo ab unoquoque istorum addo 1 et revertor ad 
primitivum problema, Pono quaesitos in z? cum 
coefficientibus inventis, summa trium supposita esse z. 

Restat ut summa trium aequetur z; sed est summa 
irium e. Ista aequentur x. Fit z = E 
Ad positiones. 


XVIII. 


Invenire tres numeros quorum summa sit quadra- : 


tus, et cubus a summa trium plus unoquoque ipsorum 
faciat quadratum. 

Ponatur summa trium esse z*, ut sit O; et tres 
numeri 


825, 845, 1δα, 


£*^ Ba, rg H ) AB. 18 τετραγώνῳ suppl. Ba. 19 xó- 
βων AB,. 
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ó δὲ ΚΥΚιε. καὶ συμβαίνει τὸν ἀπὸ τοῦ συγκειμένου 
ἐκ τῶν τριῶν κύβον, προσλαβόντα ἕκαστον, ποιεῖν C. 
λοιπόν ἐστι τοὺς τρεῖς ἰσῶσαι 4ἴα. ἀλλὰ οἱ τρεῖς 
εἰσιν ΚΥΚΧΕ' ταῦτα ἴσα 4ἷα. καὶ πάντα παρὰ Ya 

5 γίνονται AA xs ἴσαι Mà. 

Καὶ ἔστιν ἡ M & O% πλευρὰν ἔχων O”, ὥστε ἄρα καὶ 
«14 xs δεήσει εἶναι O” πλευρὰν ἔχοντα D”: γέγονε δὲ 
τὸ εἰρημένον πλῆϑος τῶν «414 ἔκ τινων τριῶν ἀριϑ-- 
μῶν ὧν ἕκαστος μετὰ Mà ποιεῖ O”. (ἀπῆκται οὖν 

10 εἰς τὸ εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμούς, ὅπως ἕκαστος μετὰ Ma 
ποιῇ ΓΙ», ἔτι δὲ ὁ συγκείμενος ἐκ τῶν τριῶν ᾗ O% 
πλευρὰν ἔχων C)". 

Τετάχϑω εἷς τῶν ζητουμένων 448 A ATB, ὁ δὲ 
ἕτερος Aash, ὁ δὲ λοιπὸς AYG/NSD, καὶ μένει 

15 ἕκαστος αὐτῶν μετὰ Mà ποιῶν O”, ἔτι δὲ οἱ τρεῖς 
συντεθέντες ποιοῦσι O” (πλευρὰν ἔχοντα C», καὶ 
ἐν ἀορίστοις 5 λέλυται τὸ ξητούμενον. 

ὑποκείσθω οὖν ὁ 5 My: ἔσται ἄρα εἷς τῶν ζητου- 
μένων MEy, ὁ δὲ p Mi, ὁ δὲ y" Mj. 

2 ᾿ΛΑνατρέχομεν ἐπὶ τὸ ἐξ ἀρχῆς καὶ τάσσομεν πάλιν 
τοὺς τρεῖς 41ᾶ, τῶν δὲ ξητουμένων ὃν μὲν KYK §y, 
ὃν δὲ ΚΥΚΤΕ, ὃν δὲ ΚΥΚΖ. 

λοιπόν ἐστι τοὺς τρεῖς ἰσῶσαι AYZ καὶ γίνονται 
KYKza ἴσοι 47. καὶ γίνεται ὁ 3 y*. 

23 τὰ λοιπὰ δῆλα. 


2 κύβων Á. 4 elol B. 6 τετράγωνον πλευρὰν ἔχον 
(ἔχουσαν B,) τετράγωνον AB,. ὥστε] ἔσται À Β,. καὶ 
om. Ba. 7 ἔχοντα] ἔχον Β,, 8 τὸ εἰρημένον] τῶν εἰρημένων 
Ba. 9 ἀπῆκται ... Γον (11) suppl, Ba. 14 λοιπὸς] 'λεύψας 
AB,. 16 Μ] AY AB,. ποιεῖν Ba. 16 πλευρὰν ἔχοντα 
τετράγωνον suppl. Βα. 21 ὃν] ὃ ΑΒ, ὁ Ba (item bis 22) qui 
add. ἔσται post μὲν. 98 καὶ... 47 à (34) om. B,. 
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Evenit cubum a summa trium plus unoquoque ipso- 
rum facere D. Restat ut summa trium aequetur zê. 
Sed est summa trium 29625: ista aequentar z*. 
Omnia per z?. Fit 
264" = 1. 
At est 1 O cuius radix est O; oportebit ergo οἱ 
26z* esse O cuius radix sit O; sed praedictus coeffi- 
ciens z* provenit ex summa trium numerorum quorum 
unusquisque plus 1 facit O; «deducta est igitur 
quaestio ad inveniendum tres numeros quorum unus- 
quisque plus 1 faciat quadratum», et adhuc summa 
trium sit Γ] cuius radix sit ΓΙ. 


Ponatur quaesitorum 


unus = z* — 2z*, alter = z? -+ 2z, 
reliquus = g? — 23. 


Constat unumquemque plus 1 facere O, et summa 
trium facit O cuius radix est Dj. Sic quaestio soluta 
est in indeterminato z. 


Supponatur ergo x — ὃ; erunt quaesiti 
1" = 63, 2" = 15, ὃ"- 9. 


Recurrimus ad primitivum problema et ponimus rursus 
summam trium esse z* et quaesitos: 


6325, 152% δα, 
Restat ut summa trium aequetur z*, et fit 
8125 = αἱ, unde α---- 


Reliqua patent. 
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ιδ. 

Εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμοὺς ἴσους τετραγώνῳ, ὕπως ὁ 
ἀπὸ τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν τριῶν κύβος λείψας ἕκα- 
στον αὐτῶν ποιῇ τετράγωνον. 

δ 

καὶ γίνεται ἡμῖν πάλιν τὸν β διελεῖν ὡς καὶ πρό- 
τερον καὶ ἔστιν ô ἀπὸ τοῦ B ἀριθμοῦ κύβος M. δεῖ 
οὖν ἀπὸ Μη ἀφελεῖν ἔκαστον καὶ ποιεῖν C)". δεήσει 
οὖν τὸν κβ διελεῖν εἰς τρεῖς LJ"^, ὅπως ἕκαστος aù- 

ιο τῶν μείζων ᾗ ME. καὶ ἐὰν ἀπὸ Μη ἄρωμεν ἕκαστον 
τούτων, εὑρήσομεν τοὺς ξητουμένους ἀριϑμοὺς τρεῖς. 
τοῦτο δὲ προεδείχϑη, πῶς δεῖ τὸν κβ διελεῖν εἰς τρεῖς 


DOs, ὅπως ἕκαστος αὐτῶν μείξων ᾗ Ms. 


x. 


5 Τὸ δοθὲν μόριον διελεῖν εἰς τρία μόρια, ὅπως 
ἕκαστον αὐτῶν, λεῖψαν τὸν ἀπὸ τοῦ συγκειμένου ἐκ 
τῶν τριῶν κύβον, ποιῇ τετράγωνον. 

Ἔστω τὸ δοϑὲν μόριον MÓ* καὶ δέον ἔστω τὸ δΧ 
διελεῖν εἰς τρία μύρια καϑὼς ἐπετάχϑη. 


8 τοῦ συγκειμένου scripsi, τῶν συγκειμένων AB. κύβος] 
κύβων Α, κύβων β Ba. 8/4 ἕκαστος A. 5 Lacunam non 
agnoscunt codices. 7 ἀπὸ] ἐκ Ba. P] δευτέρου AB. 

M] μονάδας Ba. 11 εὑρήσωμεν A Ba. 12 κβ] x: AB. 
15 τὸ om. Β.. 16 λείψαν Βα, λείψας Β,, A A. τὸν] τῶν 
À. — 17 κύβων AB, 19 ἐτάχϑη Ba. 
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XIX. 


Invenire tres numeros quorum summa sit quadra- 
tus et cubus a summa trium minus unoquoque ipso- 
rum faciat quadftatum.!') 


Habemus rursus 2 partiendum ut prius, et cubus 
a 2 est 8. Oportet igitur ab 8 subtrahere unum- 
quemque et facere O. Oportebit igitur partiri 22 in 
tres quadratos quorum unusquisque sit maior quam 6. 
Et ab 8 subtrahendo unumquemque istorum, invenie- 
mus quaesitos numeros tres. Hoc autem antea?) 
monstratum est quomodo oportet partiri 22 in tres 
quadratos quorum unusquisque sit maior quam 6. 


XX. 
Datam fractionem partiri in tres fractiones, ita ut 
unaquaeque ipsarum, minus cubo a summa trium, 
faciat quadratum. 


Sit data fractio i et oporteat partiri t in tres 


fractiones sicut propositum est. 


1) Desiderantur solutio huius problematis, duae quaestiones 
sic fere conceptae: 

XIX,. Invenire tres numeros quorum summa sit quadratus 
et cubus a summa trium subtractus ab unoquoque ipsorum 
faciat quadratum. 

IX,. Invenire tres numeros quorum summa data sit et 
cubus a summa trium plus unoquoque ipsorum faciat qua- 
dratum. 

denique solutionis initium sequentis problematia: 

XIX,. Invenire tres numeros quorum summa data sit et 
cubus a summa trium minus unoquoque ipsorum faciat qua- 
dratum, — Sit summa data 2, 

2) Cf. problema V, χι. 


23 
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ὥστε δεήσει ἕκαστον αὐτῶν A M ΕδΧ ποιεῖν O”, 


οἱ ἄρα τρεῖς A M y ποιοῦσι τρεῖς D, καὶ ἐὰν ἑκά- 
στῷ τῶν LI" προσθῶμεν ΣδΧ, εὑρήσομεν ἕκαστον τῶν 
ξητουμένων. 

5  Tobro δὲ ῥάδιον' ἔρχεται δὴ τὰ E διελεῖν εἰς 
τρεῖς Γον», ὅπερ ἐστὶ ῥάδιον. 


κα. 

Εὑρεῖν τρεῖς τετραγώνους ὅπως ὁ ἐκ τῶν τριῶν 
στερεὸς προσλαβὼν ἕκαστον ποιῇ τετράγωνον. 

10 Γετάχϑω ὁ ἐκ τῶν τριῶν στερεὸς 4, καὶ ζητοῦ- 

μεν τρεῖς O™ ὅπως ἕκαστος αὐτῶν μετὰ Mà ποιῇ O”. 

Τοῦτο δὲ ἀπὸ παντὸς ὀρϑογωνίου τριγώνου" ἐκτί- 

ϑεμαι τὰ τρία τρίγωνα ὀρϑογώνια καὶ λαβὼν τὸν ἀπὸ 

μιᾶς τῶν ὀρϑῶν, µερίζω (εἰς; τὸν ἀπὸ τῆς λοιπῆς 

15 τῶν ὀρϑῶν. καὶ εὑρήσομεν τοὺς O%, ἕνα μὲν AY 5. 

ρμὸ cma 
τὸν δὲ ἕτερον AY κε, τὸν δὲ y" AY EO. καὶ μένει 


ἕκαστος αὐτῶν μετὰ 4’ ποιῶν D)". 


8 εὑρήσωμεν Α Ρα. 5 δὴ] δὲ Α Ῥα. 11 ποιεῖ Α. 
13 τὸν] τῶν ΑΒ,. 14 ὀρθῶν] A” A, δυνάμεων B, περὶ τὴν 
ὀρθὴν τετράγωνον Ba. εἰς suppl. Ba. τὸν] τῶν B,. 
15 ὀρθῶν] περὶ τὴν ὀρϑήν Ba. εὑρήσωμεν Α 
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Ita oportebit illarum unamquamque, minus si fa- 


r . 3 ; 
cere C. Ergo summa trium, minus --, facit sum- 


mam trium quadralorum et, unicuique quadrato ad- 


1 . . . . 
dendo ος, invenietur unusquisque quaesitorum. 


Hoc est facile; devenit") nempe ad 2 partiendum 
in tres quadratos, quod facile est. 


XXI. 

Invenire tres quadratos quorum trium productus 
plus unoquoque faciat quadratum. 

Ponatur trium productus esse z°; quaerimus tres 
quadratos.quorum unusquisque, plus 1, faciat O. 

Hoc fit ab omni triangulo rectangulo.) Expono 
tria triangula rectangula, et sumens quadratum ab 
una perpendiculari, eum divido per quadratum alte- 
rius perpendicularis; sic inveniemus quadratos, 


2 
SQ; p 9 


9 
16 1447» $257» 


et constat horum unumquemque plus z? facere O. 


4 64 64 
2) Sit triangulum rectangulum a. b. c, nempe a! b? + c*. 
Manifestum est 
b° a? 
T δι 7 O. 
Diophantus sumit triangula: 
5. 4. 3; 18.19 δ: 17. 15. 8. 
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λοιπόν ἐστι τὸν ἐκ τῶν τριῶν στερεὺν ἰσῶσαι AYT 
DENT 
γίνεται δὲ ὁ ἐκ τῶν τριῶν στερεὺς ΚΥΚ a. δυ' ταῦτα 
ἴσα «4. καὶ πάντα [εἰς τὸ αὐτὸ μόριον καὶ] παρὰ 
να. ην 
ΔΎ" γίνεται 41α. ðv io. Μα. καὶ ἡ πλευρὰ τῇ 


Mx f 
szAsvoü' γίνεται AY ox ἴσ. Ma. 


* 
καὶ pom ἡ M DO”. εἰ ἦν O” καὶ τὰ 4T es, λε- 
λυμένον ἂν ἦν τὸ ξητούμενον: οὐκ ἔστιν δέ. ἀπάγεται 
οὖν εἰς τὸ εὑρεῖν τρία τρίγωνα ὀρϑογώνια, ὅπως ὁ ἐκ 
τῶν τριῶν καϑέτων αὐτῶν στερεὸς πολλαπλασιασϑεὶς 
10 ἐπὶ τὸν ἐκ τῶν βάσεων αὐτῶν στερεὸν ποιῇ O”. 
πλευρὰν ἐχέτω τὸν ὑπὸ τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν ἑνὸς 
τῶν ὀρϑογωνίων. καὶ ἐὰν πάντα παραβάλῳμεν παρὰ 
τὸν ὑπὸ τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν τοῦ εἰρημένου ὀρθο- 
γωνίου, γενήσεται ὁ ὑπὸ τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν τοῦ ἑνὸς 
15 τριγώνου ἐπὶ τὸν (ὑπὸ τῶν» περὶ τὴν ὀρϑὴν τοῦ ἑτέ- 
ρου τῶν τριγώνων. 
καὶ ἐὰν τάξωμεν Pv αὐτῶν y. ὃ. E, καὶ ἀπάγεται 
εἰς τὸ εὑρεῖν δύο τρίγωνα ὀρϑογώνια ὅπως ὁ ὑπὸ τῶν 
περὶ τὴν ὀρϑὴν τοῦ ὑπὸ τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν ᾗ m. 
: ὥστε καὶ ἐμβαδὺν ἐμβαδοῦ p> εἰ δὲ ιβ"), καὶ γη 
τοῦτο δὲ ῥάδιον καὶ ἔστιν ὅμοιον (τὸ μὲν» τῷ 
. p. µα, τὸ δὲ ἕτερον η. TE. ιξ. ἔχοντες οὖν τὰ τρία 


3 τῶν om. Ba. α. ὃν] εἷς. dv E Juv B, 8 εἰς τὸ αὐτὸ uó- 


ριον καὶ delenda videntur. 4α. «. ὃν) μία. ĝv B. — 5 ex] 

οἳ AB, ϐ τὰ] αἰ B, — 7 ἔσει B,. 8 ὁ om. A A Ba. 

10 τὸν] τῶν A. ποιεῖ AB,. 11 ἑγέτω scripsi, iari us 
19 παραλάβωμεν Α. 18 εἰρημένου scripsi, εὐρημένου Δ 


14/16 vòs τριγώνου] à ὃ ΑΒ. 15 τὸν Ba, τὴν (sic) A, om. 
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Restat E m productus aequetur z?; at fit trium 


productus ΕΝ Aequetur z* et omnia per z: 


aiad 
14400 
518400 ^ — 
et radix radici; fit 
120 
120 z u— 1. 


1 est O; si = (coefficiens z°) foret O, soluta 


esset quaestio. Quum non ita sit, deducitur ad in- 
veniendum tria triangula rectangula quorum productus 
trium altitudinum in productum trium basium multi- 
plicatus faciat O. 

Radicem habeat ille C) productum laterum circa 
rectum (angulum) unius trianguli rectanguli; si omnia 
dividimus per productum laterum circa rectum dicti 
trianguli, fiet hic aequalis producto laterum circa rectum 
unius trianguli in produetum laterum circa rectum 
alterius trianguli multiplicato. 

Si ponimus unum triangulum: 3. 4. 5, deducitur 
quaestio ad inveniendum duo triangula rectangula ita 
ut productus laterum circa rectum (in uno) sit 122194 
producti laterum circa rectum (in altero), vel area 
unius 12» areae alterius. Sed loco 12» (rationis), 
3»9^- sumere possumus. Quaestio facilis est, et tri- 
angula sunt similia hisce: 


9. 40. 41; 8. 15. 17. 
B,. ὑπὸ τῶν supplevi. — 17 ἓν] ἐξΑ. καὶ post.] y AB, 
om. Ba. 19 i9] ἀριϑμῶν B AB. 21 τὸ μὲν supplevi. 
22 $]o9 AB. ñ. τε i) E if. iy AB. 


DiorBANTUS, ed. Tannery. 24 
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τρίγωνα ὀρθογώνια ἐρχόμεθα εἰς τὸ ἐξ ἀρχῆς, τάσσο- 
is à 
uev τῶν ξητουμένων τριῶν C", ὃν μὲν 8, ὃν δὲ σκε, 


αχ 
ὃν δὲ πα. 
καὶ ἐὰν τὸν ἐκ τῶνδε στερεὺν ἰσώσωμεν «Τα, 
δ γενήσεται ὁ S ῥητός. ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 


xp. 
Εὑρεῖν τρεῖς τετραγώνους ὅπως ὁ ἐκ τούτων στερεὸς 
λείψας ἕκαστον αὐτῶν ποιῇ τετράγωνον. 
Τετάχϑω ὁ ἐξ αὐτῶν στερεὸς 476, καὶ πάλιν οἱ 
10 ξητούμενοι τρεῖς O% ἀπὸ τῶν ὀρϑογωνίων τριγώνων, 
κε oto exo 
ἑνὸς μὲν ὧ5, τοῦ δὲ ἑτέρου xt, τοῦ δὲ ð. τάσσω 
αὐτοὺς ἐν 47, καὶ μένει ἡ «4Τᾶ λείψασα ἕκαστον 
αὐτῶν ποιοῦσα LJ", 
λοιπόν ἐστι τὸν ἐκ τῶν τριῶν στερεὺν ἰσῶσαι AYE 
15 καὶ ἔστιν ὁ ἐκ τῶν τριῶν στερεὺς KKB. Ἔχ ἐν p 
ρίῳ ϱκβ. ἄχε' ταῦτα ἴσα Aa. καὶ πάντα παρὰ Z4" à 
γίνεται AAB. 5 ἐν μορίῳ ox. wx: io. Ma. 
Καὶ ἔστιν ἡ M O% πλευρὰν ἔχουσα OY" δεήσει 
ἄρα καὶ AYAB. Ἔχ ἐν μορίῳ ϱκβ. ure εἶναι DO” 
20 «πλευρὰν ἔχοντα O”). καὶ πάλιν ἐπάγεται εἰς τὸ 
εὑρεῖν τὰ τρία τρίγωνα ὀρθογώνια ὧν ὁ ἐκ τῶν καθ- 


_ σκε] πε ΑΒ. 2/3 Denomin, addidi. 4 τῶνδε] τῶν 
à € AB, 8 "n om. B,. 10 τρεῖς om Ba. 19 λείψει 


ἑκάστου Ba. 5 β. εχ] £. εχ AB,. 20 πλευρὰν ἔχοντα 
erm T: Ba. © 21 τὰ om. Ba. ὧν scripsi, ὃς AB, 


ARITHMETICORUM LIBER QUINTUS, 911 


Habentes igitur tria triangula invenienda, reverti- 
mur ad primitivum problema et ponimus quaesitos 


quadratos ires 
9 ο 225 81 . 
i675 wp» τοῦ 7» 
et αἱ productum illorum aequamus z*, fiet z rationalis. 
Ad positiones. 


XXII. 
Invenire tres quadratos quorum trium productus 
minus unoquoque ipsorum faciat quadratum. 
Ponatur productus ipsorum esse z* et rursus quae- 
siti tres quadrati, a triangulis rectangulis sint 
16 26 δὲ 
25? 169? 289 
Hos pono in z* et constat z*, minus horum unoquoque, 
facere O. 
Restat ut trium productus aequetur ὦ"; at trium 


productus est Koki xë. Ista aequentur z? et omnia 
per z*; fit 

35600 a] 

1221025 à 


At 1 est O cuius radix est O; oportebit igitur 
95600 
1221026 
quaestio ad inveniendum tria triangula rectangula quo- 


rum altitudinum productus multiplicatus in productum 
24* 


α΄ esse O cuius radix sit CJ. Rursus deducitur 


812 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ E. 


έτων στερεὸς πολλαπλασιασϑεὶς ἐπὶ τὸν ἐκ τῶν ὑπο- 
τεινουσῶν στερεὸν ποιεῖ LJ". 

Καὶ ἐὰν πάντα παραβάλωμεν παρὰ τὸν τῆς ὑπο- 
τεινούσης καὶ καϑέτου ἑνὸς τῶν ὀρϑογωνίων, δεήσει 

6 τὸν ὑποτεινούσης καὶ καθέτου τοῦ ὑποτεινούσης καὶ 
καϑέτου πολλαπλάσιον εἶναι κατὰ τὸν ὑποτεινούσης 
καὶ καθέτου ὀρϑογωνίου τινός. ἔστω τὸ fv τῶν ὀρϑο- 
γώνιον y. δ. &. ἀπάγεται οὖν εἰς τὸ εὑρεῖν δύο tol- 
yava ὀρθογώνια, ὅπως ὁ ὑποτεινούσης καὶ καθέτου 

10 τοῦ ὑποτεινούσης καὶ καθέτου ᾖ x"^. 

Εἰ δὲ X", καὶ επ} καὶ ἔστιν ῥάδιον (ἐπὶ τῶν ἐμ- 
βαδῶν» καὶ ἔστιν τὸ μὲν μεῖξον t. ιβ. vy, tò δὲ ἔλατ- 
τον y. δ. E ξητητέον οὖν ἀπὸ τούτων ἕτερα δύο, ὅπως 
ὁ ὑποτεινούσης καὶ καθέτου ᾗ «τοῦ μὲν» MS, «τοῦ 

1 δὲ M y. 

ἔστιν δὲ τοῦ μὲν μείξονος ἡ ὑποτείνουσα ΜΞ (Ι΄, 


Uy 
ἡ δὲ κάθετος E. τοῦ δὲ ἐλάσσονος ὁ μὲν ἐν τῇ ὑπο- 


ε 
τεινούσῃ MBL, ὁ δ᾽ ἐν τῇ περὶ τὴν ὀρθὴν γωνίαν, ιβ. 


3 ποιῇ Ba. [1] AB, add. πλευρὰν ἔχοντα τετράγωνον. 
4 ἑνὸς om. AB,. ὅ τὸν ὑποτεινούσης] τὸν ὑποτεινουσῶν 
À, τὸν ὑπὸ τῶν ὑποτεινουσῶν B,, τοῦ ὑποτεινουσῶν Βα. 
καθέτου] κάθετον A Ba. 6 πολλαπλάσιον εἶναι] πολλα A, 
πολλαπλασιασθέντα B. 1 ὀρθογώνου A Ba. 11 εἰ] ἡ AB,. 
ἔστι B (item 12, 16). 11/19 ἐπὶ τῶν ἐμβαδῶν ex sensu 
supplevi. 14 τοῦ μὲν... τοῦ δὲ M7 (15) supplevi. 16 µεί- 
fov B,. 17 Denomin. addidi hic et infra in hoc problemate, 
18 περὶ τὴν ὀρθὴν γωνίαν scripsi, &à τῶν ὀρθογώνων A Ba, 
πρώτῃ τῶν ὀρϑογωνίων B 
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hypotenusarum faciat quadratum); vel, si omnia divi- 
dimus per productum hypotenusae et altitudinis unius 
trianguli, oportebit productum hypotenusae et alti- 
tudinis (huius trianguli) esse multiplicem producti 
hypotenusae et altitudinis (in 2? triangulo) secundum 
productum hypotenusae et altitudinis cuiusdam (3i) 
trianguli. Esto istud (3"") triangulum: 3. 4, 5. 
Deducitur igitur ad inveniendum duo triangula rectan- 
gula ita ut productus hypotenusae et altitudinis (in 
uno) sit 20P'** producti hypotenusae et altitudinis (in 
altero). 

Sed loco 205115 rationis, 5?» sumere possumus, et 
(quoad areas» hoe facile est. Maius triangulum est: 
5. 12. 13; minus: 3. 4. 5. Quaerendum est ab illis 
alia duo quorum producti hypotenusae et altitudinis 
sint: unius 6, «alterius 80». 


Maioris trianguli hypotenusa est 6i, altitudo i 
minoris hypotenusa est 25, latus circa rectum 5. 
1) Sint tria triangula: 
(αι .b,.06); (αν. ὃν . C); (αν . ὃν . ος), 
cum hypotenusis αι, a}, a,. Quaeritur esse 
a,b, . a,b, . a,b, = D. 
Ut in praecedenti, Diophantus supponit [] = a,?5,?; utrimque 
dividendo per a, b,, fit 
a, b, -- αι b, . αι ὃς. 

Eligit ad libitum triangulum (a, . b, . c,) esse 5.4.83; vel potius 
reipsa LM i Ergo a,b, = 6a,b,. Deinde sumit auxi- 


Πατ], triangula (α, . B, . γε), (αν - Pa . γι)» ita ut sit B, y, = 5p, τι. 
A quibus construit: 


1 


α 
απ. ον b m HM, LES ὃν -- 34. 
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καὶ λαβόντες τὰ ἐλάχιστα τῶν ὁμοίων, ἀνατρέχομεν εἰς 
τὸ ἐξ ἀρχῆς, καὶ τάσσομεν τὸν ἐκ τῶν τριῶν στερεὺν 


κε κε 

41 à, αὐτῶν δὲ τῶν D", ὃν μὲν AY ie, ὃν δὲ 41958, 
ὃν δὲ ATu. ðv ἐν μορίῳ B. ηφξα. 

5 λοιπῦν ἐστι τὸν ἐκ τῶν τριῶν στερεὺν ἰσῶσαι A" x 

καὶ πάντα παρὰ A% καὶ ἡ n> τῇ π᾿" καὶ εὑρίσκεται 


un 
ὁ S $e. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 


xy. 
10 Εὑρεῖν τρεῖς τετραγώνους ὅπως ὁ ἐξ αὐτῶν λει- 
φϑεὶς ἀπὸ ἑκάστου αὐτῶν ποιῇ τετράγωνον. 

Τετάχϑω πάλιν ὁ ἐξ αὐτῶν στερεὸς «4, αὐτοὶ 
δ᾽ ἀφ᾽ οἰωνδήποτε τριῶν ὀρθογωνίων' καὶ πάλιν ἀπ- 
άγεται καὶ ἐνταῦθα εἰς τὰ ζητούμενα ἐν τῇ πρὸ ταύτης 

16 προτάσει. 

εἰ χρώµεθα οὖν καὶ ἐν ταύτῃ τοῖς αὐτοῖς ὀρθο- 
γωνίοις, καὶ τάσσομεν τῶν ξητουμένων D)" ὃν μὲν 

ις φος α. ðv 
ZY xi, ὃν δὲ AY axe, ὃν δὲ AYB. npa’ καὶ πάλιν 
μένει ὁ ἐκ τῶν τριῶν στερεὸς ἀρθεὶς ἀπὸ ἑκάστου 

30 ποιῶν O”, 
λοιπόν ἐστι καὶ τὸν ὑπ᾽ αὐτῶν στερεὸν ἰσῶσαι «418, 


ξε 
ὅϑεν εὑρίσκεται ὁ 3 µη. 


καὶ μένει. 


1 ἰαβόντα AB,. εἰς οπι. Α. 3 αὐτὸν δὲ τὸν τετρά- 
Ὥνον ÀB,. 4 a, àv) μίαν, δυνάμεως B, & Ba. 6 ἡ om. 
a. 10 αὐτῶν] Ba add. στερεὸς. 16 εἰ tela ne 

μεθα B,. — 10/17 ὀρθογώνοις A Ba. 17 τάσσωμεν Α Ba. 
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Sumendo minima similium, recurrimus ad primitivum 
problema et ponimus trium productum esse 2, et 
quadratos ipsos: 


16 δ16 14400 
257^» $35 7^ 28061” 


Restat ut trium productus aequetur z*, et omnia per 


2", et radix radici: invenietur z = A Αά positiones. 


XXIII. 


Invenire tres quadratos quorum productus ab uno- 
quoque subtractus faciat quadratum. 

Ponatur rursus productus esse α', et ipsi a qui- 
busvis triangulis rectangulis formentur; rursus hic 
quoque deducitur res ad quaesita in praecedente pro- 
positione. 

Si utimur iisdem triangulis rectangulis et ponimus 
quaesitos quadratos: 

2 δ 
constat istorum trium productum, ab unoquoque sub- 
tractum, facere quadratum. 


Restat ut trium productus aequetur z*'; unde in- 


5 48 
venitur 2 == δε, οἳ constat. 


=- oes e - --- ---.. .-. 


18 Denom, addidi eg 22). β., npa) &. ὄψπὸ A Ba, ας 
δψπὸ B. 19 ἀρϑὲν A. 91 ὑπ] ἐπ᾿ ABa. 22 μη] μεί- 
tov 5 ΑΒ. 
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xô. 
Εὑρεῖν τρεῖς τετραγώνους ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιων- 
οὖν προσλαβὼν μονάδα μίαν ποιῇ τετράγωνον. 
Καὶ ἐπεὶ ζητῶ τὸν ὑπὸ a” καὶ f" μετὰ Mà ποι- 
ó εἴν D”, πάντα ἐπὶ τὸν y" ὄντα O”: ὥστε δεήσει τὸν 
ὑπὸ o" καὶ f^" (ἐπὶ τὸν y"»5, τουτέστι τὸν ἐκ τῶν 
τριῶν στερεόν, μετὰ τοῦ q^", ποιεῖν <O”), ὡς καὶ μετὰ 
τοῦ α”" καὶ «τοῦ) p”. τοῦτο γὰρ προεδείξαμεν' ὥστε 
ἐκεῖνοι ol ἀριϑμοὶ ποιοῦσι καὶ τοῦτο τὸ ζήτημα. 


10 κ8. 
Εὑρεῖν τρεῖς τετραγώνους ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιων- 
οὖν λείψας μονάδα μίαν ποιῇ τετράγωνον. 
πάντα ἐπὶ τὸν p” ὥστε τὸ ὑπὸ a” καὶ f" ἐπὶ 
τὸν p”, τουτέστιν ὁ ἐκ τῶν τριῶν στερεός, λείψας τὸν 
15 y”, ποιεῖ O”: ὥστε καὶ ἑκάτερον τόν τε αἲ’ καὶ τὸν 
B" λείψας ὁ ἐκ τῶν τριῶν στερεὸς ποιεῖ O”. τοῦτο 
δὲ προδέδεικται' ἐκεῖνοι οὖν ol ἀριϑμοὶ ποιοῦσι καὶ 
τοῦτο. 


xS. 


2 Εὑρεῖν τρεῖς τετραγώνους ὅπως ὁ ὑπὸ δύο ὁποιων- 
οὖν ἀφαιρεθεὶς ἀπὸ μονάδος μιᾶς ποιῇ τετράγωνον. 

Πάλιν, ξητοῦντες τὸν ὑπὸ δύο ὁποιωνοῦν ἀρθέντα ἀπὸ 

Mī ποιεῖν DO”, ἐὰν πάντα ποιήδωμεν ἐπὶ τὸν p”, 

πάλιν ἀπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν τρεῖς ἀριϑμούς, ὅπως ὁ 


ϐ ἐπὶ τὸν τρίτον "m Ba. τουτέστιν ἐπὶ τὸν ἐκ A, 
τουτέστι τὸν ἐπὶ τῶν ἐκ B, 7 C suppl. Ba. 8 rob 
supplevi. 19 μονάδα] δύναμιν ΑΒ. 18 τὸ A, τὸν B, ὁ 
Βα. 14 τουτέστι ABa. λήψας AB, (item 16). ^ 31 ποιεῖ 
A (item p.378, 1, 10 bis, 12). 98 ἐάν τε Β.. 


ARITHMETICORUM LIBER QUINTUS, 811 


XXIV. 


Invenire tres quadratos ita ut binorum quorumvis 
productus plus unitate faciat quadratum. 

Quoniam quaero O, x D, + 1 facere O, omnia 
in D,, quum quadratus sit. Oportebit igitur 

D, x D, x OD, 

(hoc est trium productum), plus O, facere O. Simi- 
liter productus, vel plus [Π,, vel plus O,, faciet O. 
Sed hoc iam supra monstravimus?); ita iidem numeri 
praesentem quoque quaestionem solvunt. 


XXV. 


Invenire tres quadratos ita ut binorum quorumvis 
productus minus unitate faciat quadratum. 

Omnia in D,: ita C, »« C, »ς O, (hoc est trium 
productus), minus O, facit O. Similiter trium pro- 
ductus, minus sive O, sive O;, facit O. Sed hoc 
supra monstratum est?); iidem igitur numeri praesenti 
quaestioni satisfaciunt. 


XXVI. 


Invenire tres quadratos ita ut binorum quorumvis 
productus ab unitate subtractus faciat quadratum. 

Rursus, quoniam quaerimus binorum quorumvis 
productum ab unitate subtractum facere [], si omnia 
multiplicamus in reliquum, deducitur quaestio ad in- 
veniendum tres numeros (quadratos) ita ut trium pro- 


1) In problemate V, xx:. 
2) In problemate V, xxn. 


27 
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ἐξ αὐτῶν στερεὸς ἀρθεὶς ἀπὸ ἑκάστου ποιῇ D)". τοῦτο 
δὲ προεδείξαμεν. 


κξ. 
Δοϑέντι ἀριϑμῷ προσευρεῖν τρεῖς τετραγώνους, 
δ ὅπως σὺν δύο λαμβανόμενοι ol τετράγωνοι καὶ προσ- 
λαβόντες τὸν δοϑέντα ἀριθμὸν ποιῶσι τετράγωνον. 
Ἔστω ὁ δοϑεὶς Mit. 
Καὶ ἔστω εἷς τῶν ζητουμένων MO. ξητητέον οὖν 
ἑτέρους δύο, ὅπως ἑκάτερος μὲν αὐτῶν μετὰ Mx 
ιο ποιῇ O”, συναμφότερος δὲ μετὰ Mit ποιῇ O”, 
δεῖ οὖν ζητεῖν δύο Γη»: ὅπως ἑκάτερος αὐτῶν μετὰ 
Μκὸ ποιῇ D". λαμβάνομεν τοὺς μετροῦντας ΜΙ κὃ 
καὶ τριγώνου ὀρϑογωνίου m^ τὰς περὶ τὴν ὀρθήν. 
«ἔστω κατὰ 5Χδ ὁ ἀντικείμενος 88* συναμφοτέρου 
15 τὸ [΄ γένεται 5, B καὶ 37’ πάλιν» ἔστω κατὰ 3Χ} ὁ 
ἀντικείμενος $3 συναμφοτέρου τὸ L γίνεται 5 ἃ (΄ 
καὶ 5 ὃ. 
ἔστω ἡ τοῦ ἑνὸς πλευρὰ ἀπὸ διαφορᾶς SX B καὶ 5}, 
(ἡ δὲ τοῦ ἑτέρου ἀπὸ διαφορᾶς S*&L καὶ $0». καὶ 
50 μένει ἑκάτερος αὐτῶν μετὰ Μκὸ ποιῶν D”, 


1 ποιεῖν Β,, 3 προδέδεικται B,. 4 τρεῖς) B, add. 
ἀριϑ μοὺς. 6 ποιῇ Α. 7 τε] ιβ A. 8 τῶν om, Ba. 

gos .... Γον om. B,. 11 ἑκάτερος] AB, add. 

μὲν. 14/15 ἔστω... πάλιν suppl Βα. 16 συναμφότερος 

AB,. 18 διαφορῶν B,. 19 ἡ δὲ τοῦ ἑτέρου πλευρὰ ἀπὸ 


... ἀριθμῶν ὃ suppl. Ba. 
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ductus ab unoquoque subtractus faciat O. Sed hoc 
supra monstravimus.!) 


XXVII. 

Dato numero adinvenire tres quadratos ita ut bi- 90 
norum quorumvis summa plus dato numero faciat 
quadratum. 

Esto datus 15. 


Sit unus quaesitorum 9. Quaerendi igitur sunt 
ali duo ita ut ipsorum uterque plus 24 faciat D, et 
summa amborum plus 15 faciat D. 


Oportet igitur quaerere duos quadratos ita ut 
ipsorum uterque plus 24 faciat D.  Sumimus divi- 
dentes 24 et trianguli rectanguli latera circa rectum.?) 


Sit. seeundum i oppositus 62; dimidia summa 
ft Σ + 32) 


Sit secundum Σ oppositus 8z, dimidia summa fit 
14 
2 
τα E 4z. 


Sit unius quadrati radix differentia Ξ- 32, alte- 
1 
14 
rius differentia —* — 4z. Constat utrumque plus 24 


facere O. 


1) In problemate V, xxr. 
2) Unum latus supponitur esse 24; alterum 3 ( -- τ); 


p 
κε α 24 
hypotenusa erit 3 (p + 5) . 
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λοιπόν ἐστι καὶ συναμφότερον μετὰ M ie ποιεῖν O”. 
γίνεται δὲ 4ΥΧς δΧ A" xs A MO to. Ci" to. AY xs. 
καὶ γίνεται ὁ 3 Meg" i. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 

5 κη. 

“οϑέντι ἀριϑμῷ προσευρεῖν τρεῖς τετραγώνους, 
ὅπως σὺν δύο λαμβανόμενοι καὶ λείψαντες τὸν δοϑέντα 
ποιῶσι τετράγωνον. 

Ἔστω ὁ δοϑεὶς Miy. 

19 Τεάχθω πάλιν εἷς τῶν ξητουμένων C" Mxt 
«ζητητέον οὖν ἑτέρους δύο, ὅπως» ἑκάτερος μὲν aù- 
τῶν μετὰ MiB ποιῇ O”, συναμφότερος δὲ A Mty 
ποιῇ O”. 

πάλιν λαμβάνομεν τὴν μέτρησιν κατὰ $7 καὶ 3Χ ὃ. 

16 γίνεται ἡ μὲν τοῦ αν πὶ ἀπὸ διαφορᾶς 5ᾱ’ xal 
3Χβ, ἡ δὲ τοῦ ἑτέρου ἀπὸ διαφορᾶς 5β καὶ s" a[', 
καὶ μένει ὁ ἀπὸ ἑκατέρου O% μετὰ ΝΓιβ ποιῶν D”, 

λοιπόν ἐστι συναμφότερον A Miy ποιεῖν O”: yl- 
νεται δὲ «41Χ5 X 4'g0* A Mx: ἴα. D** ἔστω io. 

476 0*, καὶ γίνεται ὁ 5 MB. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 

xo. 

Εὑρεῖν τρεῖς τετραγώνους, ὅπως ὁ συγκείμενος ἐκ 

τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ποιῇ τετράγωνον. 


1 συναμφοτέρους Ba. 2 δΧ] Ba add. καὶ 4" xe A M9. 

47 alt.) ΑΒ add. ἄρα. κ prius] Ba add. καὶ δυναμοστὸν $ à?. 

ἴσ. post.) ἔστω Βα. 3 Νο” τ] ᾗ Ξε A, μονάδες ε΄" B, εν 
Ba. 9 Π]ιβΑΒ. 11 ξητητέον ... ὅπως suppl. Βα. 
13 ποιῇ] ποιεῖν A, ποιεῖ B, (item 18). — iy] τς ΑΒ. 14 ᾳ 
ητὰ À, ἀρυϑμῶν τὰ B, om. Ba. 15 [' om. ΑΒ.. 16 δια- 
φορᾶς om. Β,. — 17 ιβ] B AB,. 18 συναμφοτέρους Ba. 
19 4Υ5ς δΧ om. AB,. 
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Restat ut summa amborum (quadratorum) plus 15 
faciat O. Fit 


e i 
2 + 2ὔαἳ — 9 = O: esto 252?, 


unde 


Ad positiones. 


XXVIIL 


Dato numero adinvenire tres quadratos ita ut bi- 31 
norum quorumvis summa minus dato faciat quadratum. 

Esto datus 13. 

Ponatur rursus unus quaesitorum quadratorum 
esse 25. «Quaerendi sunt alii duo ita ut» ipsorum 
uterque plus 12 faciat O, et summa minus 13 faciat D. 


Rursus sumimus divisores 3z et $, Fit primi 
radix ex differentia 14 z— 2, alterius radix ex diffe- 
1 
1.ᾱ. 
rentia 2z — - - Utriusque quadratum plus 12 con- 


stat facere (O. Restat ut summa amborum quadra- 
torum minus 13 faciat O. Fit 


1 1 
6 1 1 6 4 
τι θταὶ --2ὔ-- : esto rx 

unde 

2 τας ε΄ ἃ 
Ad positiones. 
XXIX. 


Invenire tres quadratos ita ut summa quadratorum 32 
ab ipsis faciat quadratum. 
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Τετάχθω δὴ τῶν ζητουμένων ὁ μὲν AYī, ὁ δὲ 
Mò, ὁ δὲ MO, καὶ γίνεται ὁ συγκείμενος ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν D”, 4'4à M ^it io. D** τῷ ἀπὺ π᾿ AG AME 
καὶ γίνονται λοιπαὶ AY κ ἴσαι My. 

5 Καὶ εἰ ἦν ἑκάτερος O%, λελυμένον ἂν, ἦν τὸ ζη- 
τούμενον: καὶ ἀπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν δύο O% καὶ 
ἀριϑμόν τινα «ὅπως» ὁ ἀπ᾽ αὐτοῦ O" λείψας τοὺς 
ἀπὸ τῶν ξητουμένων O% ποιῇ (ἀριϑμόν» τινα, ὃς 
πρὺς τὸν διπλάσιον τοῦ ἐξ ἀρχῆς ἀριθμοῦ λόγον ἔχει 

10 ὃν 7”: ἀριϑμὸς πρὸς O” ἀριθμόν. 

Τετάχϑωσαν οἱ ξητούμενοι Di", ὃς μὲν «478, ὃς δὲ 
Mö, (ὁ δὲ τυχὼν ἀριϑμὸς Ara MÓ»' καὶ (05 ἀπὸ 
τούτου Πο, ἐὰν λείψῃ τοὺς ἀπ᾽ αὐτῶν []οῦ, xata- 
λείπει 47η. ϑέλομεν. ταῦτα πρὸς τὸν δὶς 4ἵα Mà, 

15 τουτέστιν πρὸς AY B ΜΠ, λόγον ἔχειν ὃν Ds πρὸς D. 
καὶ πάντων τὸ [', ὥστε καὶ 4Υ ὃ πρὸς 47ᾶ Mô λόγον 
ἔχειν ὃν OD” ἀριϑμὸς πρὸς O”, 

Καί εἰσιν al AY δ O%, ὥστε καὶ 4* à MÒ ts. D% 
τῷ ἀπὸ π᾿: sü Ma: ὅϑεν ὁ 5 MÊL. ἔσται τῶν ζη- 

5 τουμένων D", ὁ μὲν MBó*, ὁ δὲ Mò, ὁ δὲ τυχὼν 
ΜΕ δΧ. καὶ πάντα ὃ':' γίνεται ὁ μὲν M, ὁ δὲ Mis, 
ὁ δὲ τυχὼν Πε. 

᾿Ανατρέχομεν ἐπὶ τὺ ἐξ ἀρχῆς καὶ τάσσομεν τῶν 
τριῶν D”, ὃν μὲν 418, ὃν δὲ MO, ὃν δὲ Mis. καὶ 


9 MS) --- ὃ AB 3 ^f] xt B,. 4 4" Xx] uo- 
ΜΉΝ x € 5 ἑκάτερος] ὃ óx’ αὐτῶν Da. 7 ὅπως suppl. 
ὑτοῦ] αὐτῶν AB,. λήψας AB,. 8 τετραγώνων 

B,. S ἀριθμόν suppl. Ba. 9 Em Ba. 10 ἀριϑ- 
v et ἀριθμὸν om. B,. 12 καὶ ὁ τυχὼν ἀριθμὸς AYS MÒ 
suppl. Ba. ó supplevi. 18 λήψει A, 18/14 καταλίπη 
AB, 15 τουτέστι B. — ()5] Ba add. ἀριϑμὸς. 16 M3] 
ἀριθμοὺς ὃ A. 17 ἀριθμὸς om. D,. 18 [195] τετράγωνοι 


ARITHMETICORUM LIBER QUINTUS, 383 


Ponantur quaesiti: α", 4, 9. Fit summa quadra- 
torum ab ipsis zt -+ 97. Aeq. CJ a radice (2? — 10). 
Remanet 

202* = 3. 

Si uterque coefficiens quadratus foret, soluta esset 
quaestio; sic deducitur ad inveniendum duos quadratos 
et quendam numerum ita ut quadratus ab ipso, minus 
summa quadratorum a quaesitis, faciat numerum qui 
ad duplum primi rationem habeat quadrati numeri ad 
quadratum numerum.) 

Ponantur quaesiti quadrati esse z* et 4, et nu- 
merus eligendus x° -+ 4, cuius quadratus, minus summa 
quadratorum a quaesitis, linquit 8z*. Ista volumus 
ad 2»«(z'-]- 4), hoc est ad (2z*-|- 8), rationem 
habere quadrati ad quadratum. Omnium dimidium; 
4x’ ad z*-]-4 rationem habere debent quadrati ad 
quadratum. 

Sed 4z* est CJ; ergo z? + 4 aequentur O a radice 
(α + 1). Unde z — 1;- Erunt quaesiti quadrati 2+ 
et 4, numerusque eligendus 64: Omnia in 4. Fiunt 
quadrati 9 et 16, numerusque eligendus 25. 

Recurrimus ad primitivum problema et ponimus 
ires quadratos: x”, 9, 16; fit summa quadratorum ab 


1) Hoc est: positum est 
æt -+ at -- bt = (z? — y). 
Quaerendi sunt α", b? et y ita ut 


Α. 21 58 πε Ba. τετρώκι Α Βα. 93 τάσσωμεν 
sic À. 
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γίνεται ὁ συγκείμενος ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν D'" Z4 
Μτλξ' ταῦτα [τὰ] ἴσα D? τῷ ἀπὸ πὶ 4Υ4Λ Λε. 


ε 
ὅϑεν ὁ 39 Mif. 

τὰ λοιπὰ δῆλα. 

δ À. 

Ὀκταδράχμους καὶ πενταδράχµους χοέας τις ἔμιξε 

τοῖς ὁμοπλοῖσι ποιεῖν χρῄστ᾽ ἐπιταττόμενος, 

καὶ τιμὴν ἀπέδωκεν ὑπὲρ πάντων τετράγωνον, 

τὰς ἐπιταχϑείσας δεξάμενον μονάδας 
10 καὶ ποιοῦντα πάλιν ἕτερόν σε φέρειν τετράγωνον 
κτησάμενον πλευρὰν σύνϑεμα τῶν χοέων᾽ 

ὥστε διάστειλον τοὺς ὀκταδράχμους πόσοι ἦσαν, 

καὶ πάλι τοὺς ἑτέρους, παῖ, λέγε πενταδράχμους. 

Τὸ σημαινόμενον διὰ τοῦ ἐπιγράμματός ἐστι τοι- 

15 οὔτον. 

᾿Ηγόρασέν τις δύο ἑνῆ οἴνου, ἐκ μὲν τοῦ ἑνὸς τὸν 
χοέα δραχμῶν η, ἐκ δὲ τοῦ ἑνὸς τὸν χοέα δραχμῶν t, 
καὶ ἀπέδωκεν ὑπὲρ πάντων τιμὴν τετράγωνον ἀριϑμόν, 
ὃς πρὸς ME ἐποίει τετράγωνον πλευρὰν ἔχοντα τὸ 

ο πλῆϑος τῶν χοέων᾽ διάστειλον τοὺς ὀκταδράχμους καὶ 
πενταδράχμους. 

Ἔστω τὸ πλῆθος τῶν: χοέων 38, ὥστε ἡ τιμὴ yE- 
νήσεται AY AME. λοιπὸν δεῖ AYa Λι ΜῈ ποιεῖν 
le. O? καὶ δεῖ τάσσειν τὴν τοῦ D” x^ ἀπὸ SÈ λεί- 

35 ψαντος M ὁσανδήποτε. 

ἀλλὰ ἐπεὶ ἡ AYGAME σύγκειται ἐκ δύο τινῶν 

ἐριϑμῶν, τῆς τιμῆς τῶν ὀκταδράχμων καὶ τῆς τιμῆς 


2 vM) τμξ AB,. τὰ οπ. B. 6 χοάς ΑΒ,. 7 ὁμο- 
πλοῖσι scripsi, ὁμολοῖς Á, ὀβολοῖς B, προπολοῖς Vieta, προπολοῖσι 
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ipsis z* + 337. Ista aequentur O a radice (2? — 25); 
unde 
12 


z=. 


5 
Ad positiones. 


XXX. 


*Octo drachmarum et quinque drachmarum congios 
miscuit aliquis, navigationis sociis utilia facere iussus. 
Pro omnium pretio solvit numerum quadratum qui, 
propositas accipiens unitates, tibi rursus dabit alium 
quadratum, cuius radix est summa congiorum. Ergo 
distingue, puer, et dic quot erant congii octo drach- 
marum et rursus quot drachmarum quinque. 

Huius epigrammatis significatio talis est: 

Quidam vinum emit duarum qualitatum; unius 
constat congius 8 drachmis, alterius 5 drachmis. Pro 
totius vini pretio solvit numerum quadratum qui, 
plus 60, fecit quadratum cuius radix est congiorum 
quantitas; distingue congios 84. et congios 5%. 

Sit congiorum quantitas — z; pretium erit z* — 60. 
Reliquum oportet facere z* — 60 = D, et formare O+ 
radicem ab z minus quolibet unitatum numero. 

Sed z? — 60 est summa duorum numerorum, 
scilicet pretii congiorum 8- et pretii congiorum 5r. 


Ba. ποιεῖν AB, ποεῖν Ba. . χφήστ᾽ ἐπιταττό μμ. scripsi, 


µενον B,. 13 πόσοι ἦσαν gd ποίησον À, om. b 18 πάλιν 

AB, 14 σημαῖνον ΑΒ. 16 ἠγόρασε B. ἐνῇ A, ἐνῇ B. 
20 διαστείλας AB,. 23 ποιεῖ Α. 24 à om. AB,. 

26 λήψασα A Ba, λεέψασα Β. 


DiormamTUS, ed. Tannery. 25 
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τῶν πενταδράχμων, (καὶ τὸ s"" τῆς τιμῆς τῶν πεντα- 
δράχμων» ποιεῖ τὸ πλῆθος (τῶν» πενταδράχμων, τὸ 
δὲ y” τῆς τιμῆς τῶν ὀκταδράχμων ποιεῖ τὸ πλῆθος 
τῶν ὀκταδράχμων, καὶ ἐπεὶ τὸ πλῆϑος τῶν χοέων συν- 
5 τεϑέντα ποιεῖ 5 &, γέγονεν οὖν τινα τὸν ὄντα 4" GAME 
διελεῖν εἰς δύο ἀριϑμούς, ὅπως τὸ τοῦ ἑνὸς t" καὶ 
τὸ τοῦ ἑτέρου η” ποιῇ 34. 
Καὶ τοῦτο δὲ οὐ πάντοτε δύναμαι, εἰ μὴ κατ- 
εσκευάσϑη ὁ S μείξων μὲν τοῦ n AYa AME, ἐλάσ- 
10 gov δὲ τοῦ &" AYAME. ἔστω 4Υᾶ A ME μείζων 
SE, ἐλάσσων δὲ 3η. Ἢ 
ἐπεὶ οὖν 4’ à AA ME μείξων ἐστὶν 55, κοιναὶ προσ- 
κείσϑωσαν ME, ὥστε καὶ A'ü μείξων ἐστὶν S: ME. 
ὥστε καὶ AYT (ἴσ.» SE καὶ ἀριθμῷ τινι μείξονι ME 
16 ὥστε δεήσει τὸν 3 μὴ εἶναι ἐλάσσονα Mia. 
πάλιν ἐπεὶ dj d'a AME ἐλάσσων ἐστὶν sñ, κοιναὶ 
προσκείσϑωσαν ME' ὥστε Aa ἴση ἐστὶν Sij καὶ 
ἀριϑμῷ τινι ἐλάττονι ME: ὅϑεν δεῖ τὸν S εὑρίσκε- 
σθαι μὴ μείξονα Mib’ ἐδείχϑη δὲ καὶ μὴ ἐλάττων M ία" 
2 ὥστε δεήσει τὸν 5 εὑρεῖν μὲν μείζονα Mia, ἐλάσσονα 
δὲ Mi. 
ἐὰν δὲ ξητῶμεν AYAME io. «7», πλάσσομεν 
τὴν τοῦ CY" x^ ἀπὸ SẸ λείψαντος M τινάς, καὶ yi- 
νεται ὁ 5 ἔκ τινος ἀριϑμοῦ ἐφ᾽ ἑαυτὸν γενομένου καὶ 
25 προσλαβόντος ME καὶ παραβληθέντος παρὰ τὸν B^" 


1/2 καὶ... . πενταδράχµων suppl Ba. 2 τῶν suppl. Ba. 

4 ἐπεὶ] ἐπὶ AB,. — 4/6 συντεθέντων Ba. — 5 τινα om. Βα. 
ὄντα om. Ba, 7 ποιεῖ ΑΒ,, 8 δυνάµει AB,. 8/9 κατα- 
σκενάσθη Ba. 10 ἔστω] ἔσται ἄρα Ba. μείζων] µονάδες 
AB,. 14 ἴσ.] ἴση ἐστὶν Ba, om. AB. 15 μὴ εἶναι ἐλάσ- 
σονα scripsi, δεῖ μεῖζον ἐστὶν ἐλάσσων AB, μείζονα εἶναι ἢ μὴ 


ἐλάσσονα Ba. 16 ἐστὶ Β,. 19 ιβ Βα, 17 AB (item 91, 
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Et " pretii congiorum 5%- facit quantitatem con- 
giorum 5%; i pretii congiorum 84" facit quantitatem 


congiorum 8r. 
Denique, quia tota quantitas congiorum facit z, 


partiendus est z? — 60 in duos numeros tales ut i 


unius plus $ alterius faciat z. 
At hoc ubique non possum facere, nisi construatur 
æ maior quam 3 (x? — 60) et minor quam E (αἳ — 60). 


Esto 5z < αἳ — 60 < Bzr. 


Quoniam z? — 60> δα, utrimque addantur 60. 
Fiet z? > δα + 60 vel z? aeq. δα plus numero maiore 
quam 60. Ergo oportebit z non esse minorem quam 11. 

Rursus quoniam z* — 60 «ἃς, utrimque addan- 
tur 60. Fiet z? aeq. 8x plus numero minore quam 
60: unde oportet inveniri z haud maiorem quam 12.!) 
Sed monsiratus est haud minor quam 11. Ergo 
oportebit invenire 

11 <z « 12. 

Si quaerimus: z? — 60 — O, formamus DĂ radicem 
ab z minus quodam unitatum numero, et z provenit 
ex illo quodam numero, cuius productus in seipsum, 
auctus 60 unitatibus, dividitur per duplum ipsius nu- 


1) Numerum 13 hic et infra loco 12, ex errore calculi, 
codices praebent. 


p. 388, 4, 7). ἔλαττον A, ἐλάττονα B,. 20 μείζονα μὲν Ba. 
22 τετραγώνῳ suppl Βα. πλάττομεν B,. 25 παραβλη- 
θεὶς AB, τὸν διπλασίονα Ba, τὸν ATi A, τὸ δυνάμεις B. 
26* 
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αὐτοῦ" καὶ ἀπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν τινα ἀριϑμόν, ὅπως 
ὁ ἀπ᾽ αὐτοῦ O“ προσλαβὼν ME καὶ παραβληθεὶς παρὰ 
τὸν p° αὐτοῦ, τὴν παραβολὴν ποιῇ μείζονα μὲν Mia, 
ἐλάσσονα δὲ MiB. 

5. [καὶ ἐὰν τάξωμεν τὸν ζητούμενον sē, δεῖ 4*4 ME 
μερίξοντα παρὰ 5 β τὴν παραβολὴν ποιεῖν μείζονα μὲν 
Mia, ἐλάσσονα δὲ MiB] καὶ ἂν τάξωμεν τὸν ξητού- 
μενον ἀριθμὸν 3ᾱ, δεῖ οὖν AY ΜΈ μερίξοντα παρὰ 
5 β [παραβολὴν] ποιεῖν μείζονα p μὲν Mia, ὥστε AT à ME 

10 μείξονες ὀφείλουσιν εἶναι Sx’ ὥστε 5κβ ἴσοι εἰσὶν 
ZAYü καὶ ἀριϑμῷ τινι ἐλάσσονι ΜΕ: ὥστε ὁ 5 οὐκ 
ὀφείλει εἶναι ἐλάσσων M8. 

πάλιν δεῖ Aa ME μερίξοντα παρὰ 8B [τὸν s] 
εὑρεῖν ἐλάσσονα Mif: ὥστε 4 ΜῈ ἐλάσσους εἰσὶν 

159 κδ' 9 ἄρα xà ἴσοι εἰσὶν 41" καὶ ἀριϑμῷ τινι. μείζονι 
ME ὅθεν ὁ s ὀφείλει ἐλάσσων εἶναι κα, ἀλλὰ καὶ 
μείζων Mið ἔστω Mx. 

ὥστε δεῖ 4Τ4Λ ME lo. DV ποιοῦντα, τάσσειν τὴν 
τοῦ D” x^ ἀπὸ S& Λ Mx ὅϑεν εὑρίσκεται ὁ 9 Άτα’, 

9: ῥ O% ϱλβ δΧ. 

αἴρω Mt λοιπαὶ M οβ δΧ. δεῖ οὖν τὰς M of à* 
διελεῖν εἰς δύο ἀριθμοὺς ὅπως τὸ τοῦ a^" εἰ’ μετὰ τοῦ 
τοῦ B^" (η'"» ποιῇ Miad”. ἔστω τὸ τοῦ a^" &^ μέρος 
SẸ’ τὸ ἄρα τοῦ B^" q^ ἔσται Μτα[΄Λ5ᾶ' αὐτοὶ ἄρα 

8 ποιεῖ AB. 4 ἐλάττ. B, (item 7, 19). 5 καὶ ἐὰν 

MiB (1) interpolatori tribuo. ϐ am rr Ba, utolfovveg 
AB. 7 καὶ ἂν . Sà (8) om. Βα. ἂν] ἐὰν Β, 8 μερί- 
ἕονταρ Ba (item 1 9 παραβολὴν Βα, παραβληϑ AB, de- 
lendum censeo. d om. Ba. 10 µείζων ABa. 11 ἀριθμῷ 
τινι Βα, ὁ τὴν ΑΒ, ἐλάσσονα μονάδα Α Β,. ὥστε Βα, 
ἔσται ΑΒ. ὁ om. B,. 12 ἔλασσον À. 18 τὸν 5 delen- 
dum censeo. 14 ιβ Ba, z (hoc est iy) AB. 15 «ὃ Ba, 


x prius, xg post. AB, 16 κα Ba, x5 AB. 11 ἔσιω Mx] 
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meri. Deducitur res ad inveniendum quendam nume- 
rum cuius quadratus plus 60, divisus per duplum 
ipsius numeri, quotientem faciat maiorem quam 11 et 
minorem quam 12. 

Si quaesitum numerum ponimus esse z, oportet 
(x? + 60), divisum per 24, quotientem facere maiorem 
quam 11. Ergo debet esse z* -+ 60» 22z; vel 22x 
aequantur z? plus numero minore quam 60. Ergo z 
non debet esse minor quam 19. 

Rursus oportet (z? + 60), divisum per 24, quo- 
lientem facere minorem quam 12. Ergo debet esse 
z? + 60 —24z, vel 24z aequantur z? plus numero 
maiore quam 60. Ergo z debet esse minor quam 21.1) 
Sed maior est quam 19; esto z — 20. 

Ita, aequando z* — 60 = O, oportet ponere D! 
radicem == z — 20. Et invenitur 


z= 11}, % = 1324. 
Subtraho 60; remanet 7123- Oportet igitur par- 
tiri 724 in duos numeros tales ut 
1 1 
ξχι-- ες Χι-- 11ς 
Sit 
1 
5 X, —— 2) 
ergo 
t 
g% = 11g — 2. 


1) Secundum errorem supra correctum, debebatur hic in- 
veniri 28. Codices falso numerum 26 indicant. 


μείξων Mx AB, om, Ba. 18 [79] τετράγωνον Ba. 
23 ὀγδόου suppl. Ba. 


390 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ E, 
ἔσονται ὁ μὲν 3, ὁ δὲ M hB AN 3 ij ταῦτα ἴσα (M οβδχ. 


ιβ 
ἔσται ἄρα (ὁ 5» Mo. 
τὸ ἄρα πλῆθος τῶν πενταδράχμων ἔσται χοέων 5 
κοτυλῶν ξ, τὸ δὲ τῶν ὀκταδράχμων χοέων ὃ κοτυ- 
5 λῶν iv. τὰ λοιπὰ δῆλα. 


1 M supplevi. 2 ἄρα om. Ba. ὁ 5 suppl. Ba. 
8 χοέων ἔσται Ba. 8/4 5 κοτύλων ἕ scripsi, ἀριϑμῶν xt AB, 
οὐδ Ba. «4/6 ὃ κοτύλων τα scripsi, ὃ u ix A, ὃ μονάδων τα 
B, «ξ’ Ba (debebat νϑ΄). — 5 τὰ] καὶ τὰ Ba. 
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Erunt igitur 
X,-—5z, X, = 92 — 8z. 
Aequetur 
X, + X% = 724; erit z= a. 


Ergo quantitas 5%- erit 6 congiorum 1 heminarum |) 
et quantitas δά". erit 4 congiorum 11 heminarum. 
Reliqua patent. 


1) 1 Congius = 12 heminis. 


ΔΙΟΦΑΝΤΟΥ ΑΛΕΞΑΝΔΡΕΩΣ 
ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ ΒΙΒΛΙΟΝ 65. 


«. 

Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῇ ὑπο- 

ο τεινούσῃ λείψας τὸν ἐν ἑκατέρᾳ τῶν ὀρϑῶν ποιῇ κύβον. 

Ἔστω τὸ ξητούμενον τρίγωνον πεπλασμένον ἀπὸ 

δύο ἀριϑμῶν, καὶ ἔστω ὁ μὲν 5ᾱ, ὁ δὲ My. γίνεται 

οὖν ἡ μὲν ὑποτείνουσα 418 MP, ἡ δὲ κάθετος 56, 
ἡ δὲ βάσις 414Λ 18. 

10 καὶ ἡ ὑποτείνουσα, ἐὰν λείψῃ τὸν ἐν μιᾷ τῶν 
ὀρϑῶν, τουτέστιν AYE AMO, γίνεται Mir, καὶ οὐκ 
ἔστι κύβος. 

πόϑεν ὁ wj; ὁ ἀπὺ τοῦ y ἐστὶν O%, δὶς γενόμενος. 
δεῖ οὖν εὑρεῖν ἀριϑμόν τινα, ὅπως ὁ ἀπὸ τούτου O% 

15 δὶς γενόμενος ποιῇ κύβον. ἔστω ὁ ζητούμενος 954 
καὶ γίνεται AY B ἴσ. κύβῳ. ἔστω ἴσ, K'à, καὶ γίνεται 
ὁ 5 MB. 

πάλιν πλάσσω τὸ τρίγωνον ἀπὸ SẸ καὶ οὐκέτι My, 
ἀλλὰ M. καὶ γίνεται ἡ «μὲν» ὑποτείνουσα Aa MÒ, 

201] δὲ κάθετος 50, ἡ δὲ βάσις AYE /NMO, καὶ μένει 

1/2 Titulum om. Ba. 9 ἀριθμητικῶν om, A. 4 ὀρϑό- 


yovov A. 5 τῶν ὁρθῶν] τὸν | AB, τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν 
Ba (item 10/11). 10 λήψει AB, λήψη Ba. τὸν ἐν μιᾷ scripsi, 


DIOPHANTI ALEXANDRINI 
ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS. 


I. 

Invenire triangulum rectangulum tale ut hypo- 1 
tenusa, minus utraque perpendiculari, faciat cubum. 

Sit quaesitum triangulum a duobus numeris for- 
matum; sint z et 8. Fit hypotenusa = z? + 9, alti- 
tudo = θα, basis = z* — 9. 

Hypotenusa, minus altera perpendicularium, nempe 
minus (z? — 9), fit 18, qui non cubus est. At unde 
est 18? Est 2»"* quadrati a 3. Oportet igitur in- 
venire numerum talem ut ipsius quadratus bis sumptus 
faciat cubum, Sit quaesitus x: fit 22? aeq. cubo; 
esto = z*. Erit x = 2. 

Formo igitur triangulum ab z et non 3 amplius, 
sed 2. Fit hypotenusa == z* -+ 4, altitudo = 4z, 


τὸν ἕνα AB, ἕνα Ba. 11 τουτέστι B (item p. 894, 1). γέ 
νονται B,. 13 ἐστὶ B,. 15 ποιεῖ Α. 16 γίνονται prius 
Ba. ic. post.] qu A, ἀρυϑμὸς A, om. Ba. 18 τὸ] τὸν AB. 


19 μὲν supplevi. 90 ὃ prius] ἢ A. 
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ἡ ὑποτεύνουσα λείψασα τὸν ἐν τῇ βάσει, τουτέστιν 
Ara A Μ δ, ποιοῦσα κύβον. 

λοιπὸν καὶ τὴν οὖσαν 5 δ' γίνεται δὲ d'a M FEN 5ó 
ἴσ. κύβῳ. καὶ ἔστιν τετράγωνος ἀπὸ πλευρᾶς sē Λ M B. 

5 ἐὰν οὖν 38 AA MB ἰσώσωμεν κύβῳ, λύσομεν τὸ ζητού- 

μενον. ἔστω ἴσ. Mi καὶ γίνεται ὁ 3 Mi. 

ὥστε πλασϑήσεται τὸ τρίγωνον ἀπὸ Mi καὶ MB», 
καὶ γίνεται ἡ μὲν ὑποτείνουσα Mà, ἡ δὲ κάθετος 
My, ἡ δὲ βάσις M Ὥς, καὶ μένει. 


10 β. 

Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον, ὅπως ὁ ἐν τῇ ὑπο- 
τεινούσῃ προσλαβὼν τὸν ἐν ἑκατέρα τῶν ὀρϑῶν ποιῇ 
κύβον. 

Ekv πλάσσωμεν τὸ ξητούμενον ἀπὸ ἀριϑμῶν δύο, 

15 ὡς καὶ πρὸ τούτου, γίνεται ζητεῖν τετράγωνόν τινα 
ὅπως ὁ διπλάσιος αὐτοῦ (ᾗ» κύβος, καὶ ἔστιν ὁ ἀπὸ 
πλευρᾶς M. 

Πλάσσομεν οὖν τὸ ξητούμενον ἀπὸ sū [καὶ] MB, 
καὶ γίνεται ὁμοίως ἡ μὲν ὑποτείνουσα 4'à MÓ, μία 

5. δὲ τῶν ὀρϑῶν 5 ὃ, ἡ δὲ λοιπὴ MÖLA ΔΎ à. 

λοιπὸν τὸν ἐν τῇ ὑποτεινούσῃ προσλαβόντα τὸν ἐν 
τῇ ἑτέρᾳ τῶν ὀρϑῶν ποιεῖν κύβον, ἀλλὰ διελϑόντα εἰς 
τὴν ὑπόστασιν εὑρεῖν τὴν ΔΎ ἐλάσσονα MÖ- ὁ ἄρα 
(3» ἐλάσσων ἐστὶ MB, καὶ ἀπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν 


1 βάσηι Α. 8 λοιπὸν] Ba add, ἐστι. τὴν] Ba add. 
κάϑετον. δὃ prius] Ba add. λειφϑεῖσαν ἀπὸ τῆς ὑποεεινούσης 
ποιεῖν κύβον. 4 ἔστι B. um "m Βα. 8 M om. B. 

11/12 ὅπως ὁ iv τῇ ὑποτεινούσῃ om. B,. 11 τῇ om. Ba. 
12 τῶν ὀρθῶν] τὸν | AB, τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν Ba (item 20, 
22). 14 πλάσσωμεν Ba, πολλαπλασιάσωμεν A B. 15 τετρα- 
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basis — z* — 4; et constat hypotenusam minus basi, 
hoc est minus (z* — 4), facere cubum. 
Restat minus perpendiculari 4z. Fit 


x? + 4 — 4x aeq. cubo. 


Sed est quadratus a radice (x — 2). Ergo si cubo 
&aequamus (x — 2), solvemus quaestionem. Aeque- 
tur 8. Fit z — 10. 

Ita formabitur triangulum a 10 et 2 et fit 


hypotenusa — 104, altitudo — 40, basis — 96, 
et constat (propositum). 


II. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut hypo- 
tenusa plus utraque perpendiculari faciat cubum. 

Si formamus quaesitum a duobus numeris ut in 
praecedente, quaerendus fit quadratus cuius duplus sit 
cubus. Est O a radice 2. 

Formamus ergo triangulum ab z et 2; fit simi- 
liter: 
hypotenusa = æ? -+ 4;  perpendicularium una == 4z; 

| altera = 4 — 2*. 
Restat ut hypotenusa, plus perpendiculari prima, 


faciat cubum, et, transeundo ad positionem, inveniatur 
α «4, ergo z «2. Deducitur quaestio ad invenien- 


γώνου A. 16 j suppl. Ba. 18 τὸ Ba, τὸν AB. xal 
add. Ba. 43050] δ ἀριϑμῶν AB, λείψει dla suppl. Ba. 

31 λοιπὸν] Ba add. ἐστι. 22 mowt AB,. ἀλλὰ] Ba add, 
xal. διελϑόντ A, διελθόντα B, διελϑόντας Ba. 924 5 
suppl Ba. 
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κύβον ἑλάσσονα (uiv) Mà, µείξονα δὲ MB, καὶ ἔστιν 
n” xt καὶ ἔστω să MB io. η" xg, καὶ γίνεται ὁ 3 τα. 
o 
ἔσται ἄρα ἡ μὲν ὑποτείνουσα vof, τῶν (δὲ» ὀρϑῶν 
ἐδ. 
ἡ μὲν gs, ἡ δὲ MEL. καὶ sig ἔδα' ἔσται ἄρα τὸ tol- 
s povov rof καὶ ϱλε καὶ τνβ, καὶ μένει. 


y 
Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ ἐμ- 
βαδῷ αὐτοῦ προσλαβὼν τὸν δοϑέντα ἀριϑμὸν ποιῇ 
τετράγωνον. 
1 Ἔστω ὁ δοθεὶς Mi. 
καὶ τετάχθω τὸ τρίγωνον δεδομένον τῷ εἴδει 37, 
sò, SE, καὶ γίνεται ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ μετὰ ME, 4Υ5 
M čo. Γ». 
ἔστω ἴσ. 419" καὶ ἀπὸ τῶν ὁμοίων τὰ ὅμοια" 
15 λοιπαὶ AYP lo. ME. καὶ δεῖ τὸ εἶδος πρὸς τὸ εἶδος 
λόγον ἔχειν ὃν O% ἀριϑμὸς πρὸς D" ἀριϑμόν. 
[ὀφείλει καὶ τὸ πλῆθος πρὸς τὸ πλῆθος'] καὶ ἐπάγεται 
εἰς τὸ εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον καὶ C” ἀριϑμὸν 
ὅπως ὁ O% λείψας τὸν ἐν τῷ ἐμβαδῶ τοῦ τριγώνου 
99 ποιῇ &" τετραγώνου, ἐπειδήπερ ὁ δοθεὶς ME ἐστίν. 
πεπλάσθω (τὸ τρίγωνον ἀπὸ» SẸ (καὶ 3χα). καὶ 
γίνεται ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ AVELANA AXE ἔστω ἡ τοῦ 


1 μὲν supplevi. ἔστι B. 2η"... η" scripsi, in 
utroque loco μονάδων AB. sā B, ᾱ3Α, Denomin. hic 
i add. Ba. 8 τῶν ὀρθῶν B, τὸν | Α, τῶν δὲ περὶ 


τὴν ὀρϑὴν Ba. 4 M... gie καὶ (δ) om. Ba. 7/8 τῷ 
ἐμβαδῷ Ba, τῇ ἐμβάσει AB. 11 τὸ Ba, τὸν ΑΒ. 128 prius 
Ba, B AB. 14 ἴσ. om, Ba. 16 ἀριθμὸς εἰ ἀριθμὸν om. B,. 
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dum cubum minorem quam 4 et maiorem quam 2. 
Talis est T Sit 


27. 11 
Erunt hypotenusa 37? A E . perpendiculares 57 z 52 - 


Reducantur ad denominatorem 64. Erit SEP 
311. 135. 322, 
et constat (propositum). 


ΠΙ. 

Invenire triangulum rectangulum tale ut eius area 3 
plus dato numero faciat quadratum. 

Esto datus 5. 

Ponatur triangulum specie datum δα. 4z. δα; fit 
area plus 5: 

62? -+ 5 = D: esto = 92*. 
A similibus similia; remanent 
923 = δ, 

Oportet speciem ad speciem rationem habere qua- 
drati numeri ad quadratum numerum, et deducitur 
quaestio ad inveniendum triangulum rectangulum et O 


numerum, ita ut C] minus area trianguli faciat i qua- 
drati, quum datus sit 5. - 
Formetur triangulum ab z et Z, fit area αἲ---α- 


—— — M—————————————— 


17 ὀφείλει... πλῆδος interpolata censeo. 19 λήψας AB. 
20 ποιεῖ A. E τετραγώνους ΑΒ,. ME Ba, ἀριθμῶν z AB. 

ἐσεί B. — 91 τὸ ερίγωνον ἀπὸ Ba, τῷ ἅ AB. καὶ 5” à suppl. 
ex Ba (item 22, p. 398, 4 A 4" Χα. 
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D" πλευρὰ sÈ καὶ 3Χ τοσούτων ὅσων ἐστὶν ὁ ð- 
πλάσιος τοῦ δοθέντος ἀριϑμοῦ, τουτέστιν SXT. καὶ 
γίνεται ὁ Ds 4Υ8 4ΥΧρ Mx. καὶ ἐὰν ἀπὸ τούτου 
ἄρωμεν τὸ ἐμβαδόν, τουτέστιν ATECA ATXE), λοιπὸν 
s γίνεται ATX ga Mx: ταῦτα 55 γίνεται AX pe ΜΡ 
ἴδος ὁ [75:, καὶ πάντα ἐπὶ ATÈ γίνονται 4Υρ M ge 
ἴδ. (D»: ἔστω lo. τῷ ἀπὸ x^ $i Mt: ὅϑεν εὑρίσκεται 
ὁ S ε”' xò. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. πλάσσεται ἄρα τὸ τρίγωνον 


A nò £ 
10 ἀπὸ xÓ xal €, ἡ δὲ τοῦ O” x^ wy: ἐὰν οὖν τὸ ὀρθο- 
γώνιον τάξωμεν ἐν 5, καὶ τὸ ἐμβαδὸν αὐτοῦ μετὰ Με 
—-— (1 
ποιῶμεν ἴσον 4Υιξ.φξϑ, ἔσται ἡμῖν τὰ λοιπὰ δῆλα. 


δ. 
Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ u- 
16 βαδῷ αὐτοῦ λείψας τὸν δοϑέντα [ἀριθμὸν] ποιῇ τε- 
τράγωνον. 
Ἔστω ὁ δοθεὶς ΜΞ. 
καὶ τετάχϑω τὸ τρίγωνον δεδομένον τῷ εἴδει, καὶ 
διὰ τὴν ὑπόϑεσιν, 476 A ΜΕ to. D»: ἔστω ἴσ. AY ὃ, 
50 καὶ πάλιν ἐπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον 


1 τοσοῦτοι ὅσον Α, μονάδων τοσούτων ὅσων Ba. x] 
AB, add. ταῦτα πεντάκι (πεντάκις B) nm ἐὰν Ba "tra 
AB. 4 τουτέστι B. λοιπὸς AB,. ἴσος ὁ] ἴσον p 
7 τετραγώνω suppl. Ba. ἴσ. post, om. P» 8 ε"Ἴ 
δων AB. ᾿ πλάσσεται Ba, πολλαπλασιασθήσεται À 
oa wy] ϱξ 12 ιξ. pF] β. m A, εφὲϑ B,. 13 δ] 

ADR & τ "numeros problematum unitate auget. 16 λή- 
ie. AB. ἀριθμὸν add. Ba. 18 εἴδει] Ba add. 557, $58, 
55 8. 19 $ prius] π ΑΒ. ἴσ. prius] ἴσοι εἰσὶ Ba. ře. 


post, οἱ καὶ (20) om, Ba. ὅδ]1 AB,. 
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Sit O! radix z plus E cum coefficiente duplo dati 
numeri, hoc est plus 5 Fit 
O= οἱ 4 UT + 20. 
A quo si subtrahimus aream, hoc est z* — a 


remanet M + 20. Omnia D'*; fit 
t 4-100 — Π: et omnia in 2", 


100z* -- 505 — O : esto a radice 102 + δ. 


Invenietur 


24 
α----' 
δε. . 94 δ 
Ad positiones. Formatur triangulum a © et --, 
et D) radix est e Si ponimus triangulum in Ζ et 


170569 


huius aream plus 5 aequamus -pgg 2*, nobis mani- 


festa sunt reliqua. 


IV. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut eius area 4 
minus dato numero faciat quadratum. 
Esto datus 6. 
Ponatur triangulum specie") datum, et secundum 
hypothesin 
θα} — 6 = D: esto = 4z?. 


Rursus deducitur quaestio ad inveniendum trian- 


1) Ut supra: 8a. 4a. δα. 
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καὶ O” ἀριθμὸν ὅπως ὁ ἀπὸ τοῦ ἐμβαδοῦ ἀρϑῇ D", 
καὶ τὰ λοιπὰ S"5 γενόμενα ποιῇ D)". πεπλάσθω πάλιν 
τὸ τρίγωνον ἀπὸ Sa καὶ 5Χα, ἡ δὲ τοῦ O” πὶ. sa 
ΟΛ 5* τοσούτων ὅσων» καὶ ἔσται τὸ [' τοῦ πλήθους 
5 τοῦ δοϑέντος ἀριϑμοῦ, τουτέστιν SY. 

ΜΕΛ A*i (la. C19], καὶ s” γίνεται 47Λς Λι ME 
lc. DP- τῷ ἀπὸ πὶ 95 A MB, ὅθεν εὑρίσκεται ὁ 3 
y" ij. 

aa ἄρα τὸ τρίγωνον ἀπὸ ñ καὶ A ἡ δὲ τοῦ 

Χ 


i0 D" (m^» Af. καὶ εὑρὼν τὸ τρίγωνον τάσσω ἐν 5, καὶ 
ἀκολουθήσας τῇ προτάσει, εὑρήσω τὸν 3 ῥητόν, καὶ 
μένει. 
& 
Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ ἐμ- 
15 βαδῷ αὐτοῦ ἀφαιρεθεὶς ἀπὸ τοῦ δοϑέντος ἀριθμοῦ 
πουῇ τετράγωνον. 
Ἔστω ὁ δοϑεὶς Mi. 
καὶ πάλιν τετάχθω τὸ τρίγωνον Sy, S à, 5: yi- 
νεται MIM IYF ἴσαι C). καὶ ἐὰν ποιῶμεν ie. AY 
20 τετραγωνικαῖς, ἀπάγεται πάλιν εἰς τὸ εὑρεῖν τρίγωνον 
ὀρθογώνιον καὶ O” ἀριϑμόν, ὕπως ὁ O% προσλαβὼν 
τὸν ἐν τῷ ἐμβαδῷ ποιῇ v" D". 
1 ἀρϑῇ scripsi, ὀρθὴ AB, ἀρϑεὶς Ba. 93 ποιεῖ ΑΒ.. 
4 λείψει ἀριθμοστοῦ μονάδων τοσούτων ὅσων suppl Ba. καὶ 
ἔσται] ἐστὶ Βα. 5 τουτέστι Βα. 57] Ba add. καὶ γίνεται 
ὁ τετράγωνος 48 4Y*9 AME. καὶ ἐὰν αὐτὸν ἄρωμεν ἀπὸ 
τοῦ ἐμβαδοῦ, τουτέστιν ἀπὸ Aa Λ 42 a, λοιπὸς γίνεται. Απ 
revera lacuna exstet, dubium mihi videtur. 6 Af prius] 4" 
AB,. ic. [jv delevit Ba; forsan legendum ἴσ. 67 [ jov, καὶ] 
Ba add. ταῦτα. s"^] Ba add. καὶ παρὰ δύναμιν. 8 γη 


n 
μονάδων AB. 9 y] y" Α, γίνεται Β,. 10 πλευρὰ suppl. Βα. 
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gulum rectangulum et O numerum, ita ut, ab area 
subtracto illo CJ, residuus 6'® sumptus faciat quadra- 


ium. Rursus formetur triangulum ab z et Z, et sit 
CL) radix 2 minus i eum coefficiente dimidio dati 
. : 8 
numeri, hoc est minus -H 
6—1 =10, et 6 [et in 2°]; 
36x” — 60 = D τα radice (θα — 2); 


g? 6 
unde invenitur 


Xx amm 


did igitur triangulum ab $ Ξ οἱ i et quadrati 


radix est i Invento triangulo, iss pono in v et 


secutus propositionem, inveniam æ rationalem. Et 
constat (propositum). 


V. 

Invenire triangulum rectangulum tale ut area, a 
dato numero subtracta, faciat quadratum. 

Esto datus 10. 

Rursus ponatur triangulum δα, 4α, δα; fit: 

10 — 62 = O 

et aequando ad z* cum coefficiente quadratico, dedu- 
citur quaestio rursus ad inveniendum triangulum 
—— et OD numerum ita ut ille O plus area 


faciat τ. το quadrati. 


2 τὸν ΑΒ,. 18 T .54] ἀπὸ ἀριθμοῦ à AB, 22 moret 
AB, 1 ess AB, δέκατον τετραγώνου Ba. 


DiorRANTUS, ed. Tannery. 26 


σον 
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πεπλάσϑω τὸ τρίγωνον ἀπὺ Sã καὶ 3Χᾶ, ἡ δὲ τοῦ 
O” z^, 3Χᾶ καὶ 55, καὶ γίνεται ὁ συγκείμενος ἐκ τοῦ 
ἐμβαδοῦ καὶ τοῦ «ου, 4* xs MT ταῦτα υ'' γίνεται 
ΔΎ ΣῈ Mọ le. DO” καὶ τὰ ὃς" γίνονται AY £s M xs to. 
s O? τῷ ἀπὸ x^ ΜῈ δή, ὅϑεν εὑρίσκεται ὁ 2 Mz. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις: καὶ ὁμοίως τοῖς πρὸ τούτου 
εὑρήσομεν. 
5. 
Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ u- 
10 βαδῷ προσλαβὼν τὸν ἐν μιᾷ τῶν ὀρϑῶν ποιῇ δοϑέντα 
ἀριϑμόν. . 
Ἔστω ὁ δοθεὶς Mt. 
Τετάχθω πάλιν τὸ τρίγωνον δεδομένον τῷ εἴδει 
97, 50, SE καὶ γίνονται 45 5} ie. ME καὶ δεῖ 
ιδτῶν 3 τῷ |’ ἐφ᾽ ἑαυτὸ προσϑεῖναι τὰς AY (ἐπὶ τὰς 
MD, καὶ ποιεῖν O” οὐ ποιεῖ δέ' ὥστε δεήσει εὑρεῖν 
τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅπως ὁ ἀπὸ τοῦ [' μιᾶς τῶν 
ὀρϑῶν προσλαβὼν τὸν ἔπ' τοῦ ἐν τῷ ἐμβαδῷ ποιῇ OD”. 
ἔστω ὁ ἐν μιᾷ τῶν ὀρθῶν su, ὁ δὲ ἐν τῇ ἑτέρα 
1:0 M à* καὶ γίνονται 89 [' Mò”: καὶ πάντα δὲ: γίνονται 
$18 (M à) ἴσ. D”, 
καὶ ἵνα καὶ τὸ ὀρθογώνιον ῥητὸν κατασκευάσωμεν, 
δεῖ καὶ Y μετὰ Ma εἶναι D”, 


1 ἀπὸ 57ᾱ καὶ så Βα. 1551] 5 καὶ i A, 8 τετρα- 
yóvov suppl Ba. 4 σὲ] τὲ Ba. 6 Misi] ἀριϑμῶν t 
μονάδων T AB, π] ? B,. 10 ἐν μιᾷ τῶν ὀρϑῶν] ἕνα 
τὸν L AB, ἕνα τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν Ba. 18 ὁ me δε- 
δομένος Α Ba. 14/16 δεῖ τὸν ἀρυϑμῶν τὸ ἥμιου ἐφ᾽ ἑαυτῶν 
A. 15 τῷ] τὸΒ,.. ἐφ᾽ ἑαυτῷ Ba. 16/16 ἐπὶ τὰς M 
supplevi, ἑπτάκις γενομένας Ba. 16 ποιεῖ] ποιεῖν AB, ποι- 
εἴται Ba. 18 ὀρϑῶν] Ι ΑΒ, περὶ τὴν ὀρϑὴν Ba (item 19, 
p.404, 4, Ἰ). ἑπταπλάσιον τὸν ἐν Ba, ποιεῖ ΑΒ. 19 τῶν] 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS, 403 


Formetur triangulum ab z et -, et sit C! radix: 


14 δα; fit summa O! et areae: 260 -+ 10. Ista 


10!es fit 
2602? + 100 — D; et 1 sumendo, 


652* + 25 — D: & radice (5 + 82); 
unde invenitur: 
2; = 80. 


Ad positiones, et inveniemus sicut in praecedentibus. 


yI. 


Invenire triangulum rectangalum tale ut area, plus 
una perpendicularium, faciat datum numerum. 

Esto datus 7. 

Ponatur rursus triangulum specie datum: 3z, 4z. δα. 
Fit: 

623 + 3x = 1. 

Oportet dimidio coefficienti v in seipsum multiplicato 
addere productum coefficientium z* et unitatis et fa- 
cere C); sed haud ita fit; oportebit igitur invenire 
triangulum rectangulum tale ut quadratus a dimidia 
perpendiculari una, plus 77^ areae, faciat quadratum. 

Sit perpendicularis una z, altera 1. Fit 312-1, 
et omnia quater: 

l4z + 1-0, 
et, ut triangulum rationale construamus, oportet quoque 
z-4-1-U. 


τὸν AB, (item p.404, 4, 7). 31 Mà suppl Ba. 31 καὶ 
prius om, Ba. 28 μετὰ Ba, x AB. à post] δ ΑΒ,. εἶναι 
O°”) ἴσας εἶναι τετραγώνῳ Ba. 

265. 


404 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ $. 


ἡ ὑπεροχὴ γίνεται 47 à A Siò ἡ µέτρήσις' 3 κατὰ 
S & A Mð: τῆς ὑπεροχῆς τὸ {΄ ἐφ᾽ ἑαυτὸ γίνεται Mu 
ξ 


ἴσαι τῷ ἐλάσσονι, καὶ γίνεται ὁ S xà. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. τάσσω οὖν μίαν τῶν ὀρθῶν 


s τοῦ τριγώνου xð, τὴν δὲ ἑτέραν M, καὶ πάντα f** 
γίνεται ἡ μὲν xà, ἡ δὲ ξ, ἡ δὲ ὑποτείνουσα κε. [καὶ] 
γίνεται ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ μετὰ B= τῶν ὀρϑῶν 4Υ πὸ sE 
ταῦτα ἴσα M" ὅθεν ὁ S εὑρίσκεται «δΧ. ἔσται ἄρα 
τὸ τρίγωνον» ME, δὲ" ἕξ, Ò” κε, καὶ μένει. 


10 £. 


Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ u- 
βαδῷ αὐτοῦ λείψας τὸν ἐν μιᾷ τῶν ὀρϑῶν ποιῇ τὸν 
δοθέντα ἀριθμόν. 

Ἔστω ὁ δοϑεὶς Mf. 


15 Καὶ πάλιν, ἐὰν τάξωμεν αὐτὸ δεδομένον τῷ εἴδει, 
ἀπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅπως 
μιᾶς ὀρϑῆς τὸ L' ἐφ᾽ ἑαυτὸ γενόμενον καὶ προσλαβὸν 
τὸν £7 τοῦ ἐν τῷ ἐμβαδῷ αὐτοῦ, ποιῇ O”. καὶ 

εὕρηται öv E xà, HE. 


1 ιδ] iy ΑΒ,  & post.) ὃ AB,. 2 ιδ] ὃ AB,. 
8 ἐλάττ. B,. 5 xô] x£ AB,. £"5] Ba add. καὶ ἐν ἀριϑ- 
pots, deinde ἀριθμῶν ante xà, ξ οἱ κε 49. 6 καὶ Βα, u Α, om. 
B. 7 B ΑΒ, δευτέραν Ba. 8/9 ô”: ἔσται ἄρα τὸ τρίγωνον 
supplevi, à), αἱ δὲ τοῦ τριγώνου πλευραὶ Ba. 9 o" bie] 


à AB, 19 αὐτοῦ om, B,. ἐν μιᾷ n" ὀρθῶν] ἕνα τὸν 
ὀρθογώνιον ΑΒ, ἕνα τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν B 16 αὐτὸν AB. 
17 ὀρδῆς] X AB, τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν Ba. προσλαβὼν 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS, 405 


Differentia est z* — 14z; factores, z et x — 14; 
istorum differentia dimidia in seipsam fit 49, aequan- 
dum minori (quadrato), et fit 


24 
ᾳ ---π- 


7 


Ad positiones, Pono unam perpendicularem tri- 


anguli esse T, alteram 1, et omnia Τί“. fit una 24, 


altera 7, hypotenusa 25. Et (omnibus in z sumptis) 
area plus secunda perpendiculari fit 

84z* + Ία = T; 
unde invenitur 


2 ------ 


4 
Erit igitur triangulum: 
6. 7 36 


τ 5) 
et constat (propositum). 


VII. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut area, minus 
una perpendicularium, faciat datum numerum. 

Esto datus 7. 

Si rursus ponimus triangulum specie datum, dedu- 
citur quaestio ad inveniendum triangulum rectangulum 
tale ut dimidia perpendicularis una in seipsam multi- 
plicata, addito 7?'^ areae, faciat D. Inventum est: 


1. 24. 25. 


AB. 18 ἑπταπλάσιον Ba. ποιεῖ À. 19 εὕρητε Ba. 
ὃν scripsi, ὁ ὧν AB. 


- 


406 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩ͂Ν 6, 


τάσσω οὖν ἐν 9"5, καὶ τὸ ἐμβαδόν, λεῖψαν τὸν ἐν 
μιᾷ τῶν ὀρϑῶν, γί. 4 πὸ A SE ταῦτα ἴσα M καὶ 
γίνεται ὁ 3 M y*. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 


5 η. 
Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὕπως ὁ ἐν τῷ ἐμ- 
βαδῷ αὐτοῦ, προσλαβὼν τὸν ἐν συναμφοτέρῳ τῶν 
ὀρϑῶν, ποιῇ δοθέντα. 
Ἔστω ὁ δοϑεὶς Ms. 

10 Καὶ πάλιν τετάχϑω δεδομένον τῷ εἴδει, καὶ πάλιν 
ἐπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅπως 
συναμφοτέρου τῶν ὀρϑῶν τὸ L' ἐφ᾽ ἑαυτὸ μετὰ τοῦ 
€? τοῦ ἐν τῷ ἐμβαδῷ ποιῇ O”, 

Καὶ πάλιν ὑποκείσθω (μία» τῶν ὀρϑῶν sa, ἡ δὲ 

15 ἑτέρα M à, καὶ γίνεται ζητεῖν 4ΥδΧ 3γ |’ Mò” to. ΓΙ». 
καὶ πάντα Ó"*. γίνεται Z*à 2ιὸ Mà io. O”, καὶ 
4*a Mà lo. <09. 

ἡ ὑπεροχὴ 5ιδ' ἡ µέτρησις' 3B κατὰ Mt τῆς 
τούτων ὑπεροχῆς τὸ [' ἐφ᾽ ἑαυτὸ γίνεται 4Υᾷ8 ιβ ò” 


- Ῥω) 
Asg lo. 4Υ8 Μᾶ. καὶ γίνεται ὁ 5 Mue. 


"Sce. Tus 
ἔσται ἄρα τὸ τρίγωνον Mue, Mà, Mvy: καὶ πάντα 


1 λήψας AB. 1/2 ἐν μιᾷ τῶν ὀρθῶν] ἕνα τὸν | A, & 
τὸν | B, ἕνα τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν Ba. 8 y*] ἕ AB,. 
7 συναμφοτέροις À, συναμφοτέραις Ba. — 7/8 τῶν dine) τὸν 
.L AB, τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν (item 12, 14). 8 δοθέντα] Ba 
add. ἀριθμόν. 10 δεδομένος AB. 12 συναμφότερος ΑΒ, 
συναμφοτέρας Ba. 18 ἑξαπλασίου Ba. 14 μία suppl Βα. 
15 7/7] i£ AB, Ẹf Βα. 16 καὶ post.] ἀλλὰ καὶ Βα. 17 te- 
τραγώνῳ suppl Ba. 19 τοῦτις Å, τούτου B,. ἑαυτὸ om. A. 
20 A om. Α. 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS. 401 


Illud pono in 4, et area, minus una perpendicu- 
lari, fit 


84r? — Ία = 7, 
unde 
1 
X 
Ad positiones. 
VIII. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus 
summa perpendicularium faciat datum. 

Esto datus 6. 

Rursus posito specie dato, deducitur quaestio ad 
inveniendum iriangulum rectangulum tale ut summa 
perpendicularium dimidia in seipsam multiplicata, ad- 
dito 6»l^ areae, faciat O, 

Rursus supponatur perpendicularium una esse z, 
altera 1; fit quaerendum 


1 1 
123-4 3rz41-0, 
et omnia quater: 
z!4-14z4-1-—0U, 
αἳ --- 1 -- Ώ. 


Differentia: 144. Factores: 2z et 7. Istorum di- 
midia differentia in seipsam fit: 


a!--191— iz —2 ἠ- 1; 


cum 


unde 
45 
g mn 98 E 


Erit igitur triangulum: -: 1. zs el omnia 285“. 


408 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ 6, 


xq"5* γίνεται ἄρα τὸ τρίγωνον $us, 3κη, SVY, καὶ 
γίνεται τὸ ἐμβαδὸν μετὰ συναμφοτέρου τῶν ὀρϑῶν 
AY χλ 30y lo. ΜΕ, καὶ γίνεται ὁ 3 ῥητός. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 
5 9. 

Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ u- 
βαδῷ αὐτοῦ, λείψας τὸν (ἐν; συναμφοτέρῳ τῶν ὀρϑῶν, 
ποιῇ δοϑέντα ἀριϑμόν. 

Ἔστω 6 δοϑεὶς Mg. 

ιο Καὶ πάλιν, ἐὰν τάξωμεν τὸ ζητούμενον τρίγωνον 
δεδομένον τῷ εἴδει, γίνεται ζητεῖν τρίγωνον ὀρϑο- 
γώνιον ὅπως συναμφοτέρου τῶν ὀρϑῶν τὸ [' ἐφ᾽ ἑαυτὸ 
προσλαβὸν τὸν $"^ τοῦ ἐν τῷ ἐμβαδῷ ποιῇ D". τοῦτο. 
δὲ προδέδεικται καὶ ἔστιν HN, με, vy. 

1. τάόσω οὖν αὐτὰ ἐν S, καὶ πάλιν γίνεται «4Υγλ 


λε 
A^ 3 0y ἴσ. MẸ’ ev εὑρίσκεται ὁ 5 MF. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 


6. 
Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ èu- 
s βαδῷ αὐτοῦ, προσλαβὼν τὸν ἐν συναμφοτέρῳ τῆς τε 
ὑποτεινούσης καὶ μιᾶς τῶν ὀρθῶν, ποιῇ δοϑέντα 
ἀριϑμόν. 
"Ἔστω ὁ δοϑεὶς Mò. 
Καὶ πάλιν τάξομεν αὐτὸ δεδομένον τῷ εἴδει: ἆπ- 


1 κη΄] κη ΑΒ, εἰς xr Βα. 3 συναμφότερον ΑΒ, συν- 
αμφοτέρας Ba, τῶν ὀρθῶν] τὸν | AB, τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν 
Ba (item 7, 12, 21). δ Numerum et litera initialis E (6) 
desunt in B, 7 λήψας ΑΒ. iv suppl. Ba. συναμφότερον 
AB, συναμφοτέρᾳ Ba. 9 M om, Ba. 10 ἐὰν τάξωμεν] 
τάξομεν B,. 13 συναμφοτέραν À, συναμφότερον B, συναµφο- 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS. 409 


fit triangulum: 45z. 28z. ὅδα, et area plus summa 
perpendicularium: 


6302? + Ίδα = 6; 


unde fit z rationalis. 
Ad positiones. 


IX. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut area minus 9 
summa perpendieularium faciat datum numerum. 

Esto datus 6. 

Rursus, si specie datum ponimus triangulum quae- 
situm, inveniendum est triangulum rectangulum tale 
ut summa perpendieularium dimidia in seipsam multi- 
plicata, addito 6» areae, faciat O. Hoc supra mon- 
stratum est: habemus 28. 45. 53. 

Ista ponimus in z et fit rursus: 


6302! — Ίδα = 6, 
unde invenitur 


Ad positiones. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut area, plus 10 
summa hypotenusae et perpendicularium unius, faciat 
datum numerum. 

Esto datus 4. 

Rursus illud ponemus specie datum; deducitur 


τέρας Ba. 13 προσλαβὼν Ba, λήψας AB. ἐξαπλάσιον Ba. 
ποιεῖ AB. 16 ἐν om. B,. 11] zò B,. 18 1] ñ B,. 
20 συναμφοτέρᾳ Ba. 


410 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ 5. 


άγεται πάλιν εἰς τὸ εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως 
συναμφοτέρου «τῆς) τε ὑποτεινούσης καὶ μιᾶς τῶν 
ὀρϑῶν τὸ ἥμισυ ἐφ᾽ ἑαυτὸ (μετὰ τοῦ ἐν τῷ ἐμβαδῷ 
δ': γενομένου, ποιῇ τετράγωνον. 

ὅ πεπλάσϑω τὸ τρίγωνον ἀπὸ Ma καὶ 5ᾱ Mü, καὶ 
γίνεται συναμφοτέρου τῆς τε ὑποτεινούσης καὶ μιᾶς 
τῶν ὀρϑῶν τὸ ἥμισυ ἐφ᾽ ἑαυτὸ» «414 ΚΥδ 4688 Ma 
ὁ δὲ ð τοῦ ἐν τῷ ἐμβαδῷ ΚΙδ AYPS ὥστε 
δεήσει ξητεῖν 44α ΚΤΠ AY Τη 5ιβ Ma to. D" τῷ 

10 ἀπὸ π᾿ 55 MN 478, καὶ γίνεται ὁ 5, ὃ s. πλάσ- 


ε 
σεται ἄρα τὸ τρίγωνον ἀπὸ «Μᾶ xol) ` καὶ ἅπαντα 
ese πλασθήσεται πάλιν τὸ τρίγωνον ἀπὸ 9 καὶ z. 

Καὶ λαβὼν τὰ ἐλάσσονα τῶν ὁμοίων, τάσσω αὐτὸ 

ἐν 5' γίνεται Άκη, Sus, SVY. καὶ γίνεται ὁ ἐν τῷ 

15 ἐμβαδῷ, μετὰ συναμφοτέρου τῆς τε ὑποτεινούσης καὶ 

ρε 

μιᾶς τῶν ὀρϑῶν, AY χλ 5πα ἴσ. ΝΊ δ' καὶ γίνεται ὃ 5 ὃ. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 


ux. 
Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ 
30 αὐτοῦ, λείψας τὸν ἐν συναμφοτέρῳ τῆς τὲ ὑποτεινού- 
σης καὶ μιᾶς τῶν ὀρϑῶν, ποιῇ δοθέντα ἀριθμόν. 
Ἔστω ὁ δοϑεὶς ΛΙ ὃ. 


2 συναμφότερος AB, συναμφοτέρας Ba, qui suppl. τῆς. 
2/3 τῶν ὀρθῶν] τὸν | AB, τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν Ba (item 16, 31). 
3—7 προσλαβὼν τὸν τοῦ ἐμβαδοῦ τετραπλασίονα ποιῇ τετρά- 
yovov. πεπλάσϑω τὸ τρίγωνον ἀπὸ Să καὶ Μα καὶ ποιεῖ συν- 
apos τῆς τε ὑποτεινούσης καὶ μιᾶς τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν 
τὸ ἥμισυ ἐφ᾽ ἑαυτὸ suppl. Ba, quae paulum mutavi. 8 τε- 
τραπλασίων Ba, AB AB. Κδ) 4'4'à AB, K'à Ba. 
η) ὃ Ba. 9 4'4*8 AB, 5) ιβ Ba. ιβ] η Ba. 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS. 411 


quaestio ad inveniendum triangulum rectangulum tale 
ut hypotenusae et perpendieularium unius dimidia 
summa in seipsam multiplicata, (plus 4Pl'^ areae, fa- 
ciat D. 

Formetur triangulum ab 1 et x +- 1. Hypotenusae 
et perpendicularium unius dimidia summa in seipsam 
multiplicata», fit zt -|- 4z* + 6z* + 4z -+ 1; et 4» 
areae, 42) -+ 122* -]- 8z. Sic oportebit quaerere 
z*-- 823 -- 182? -- 12z ]- 1 — D: a radice (6z4- 1 —2z?). 
Fit 

X =m $ . 
Formatur igitur triangulum ab 1 et s Omnia 5!**; 


formabitur triangulum a 9 et 5. 

Similium minima sumens, pono triangulum in z; 
fit 28z. 45x. 53x, et area plus summa hypotenusae 
et perpendicularium unius: 


6302? + 812 = 4, 


unde 
-ᾱ. 
V — 105 
Ad positiones. 
XL 


Invenire triangulum rectangulum tale ut area, minus 
summa hypotenusae et perpendieularium unius, faciat 
datum numerum. 

Esto datus 4. 


10 πλευρᾶς d'a sss Alfa Ba. Se AB, εἶ Ba, 11 Mā 

xal supplevi, i? καὶ Ba. — 8? Ba. 13 °] τετράκι Ba. 

9]B AB, 13 αὐτὸν AB. 15 συναμφοτέρας Ba. 18 Nu- 

merum ια et literam initialem E (19) om. B,. 20 λήψας AB. 
συναμφοτέροις AB, συναμφοτέρᾳ Ba. 


412 APIOMHTIKSN 6. 


Καὶ πάλιν τάξομεν αὐτὸ δεδομένον τῷ εἴδει. ἀπ- 
άγεται εἰς τὸ εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅπως ὁ ἐν 
τῷ ἐμβαδῷ αὐτοῦ δ: γενόμενος προσλαβὼν συναμφο- 
τέρου τῆς τε ὑποτεινούσης καὶ μιᾶς τῶν ὀρϑῶν τὸ 

5 ἥμισυ ἐφ᾽ ἑαυτὸ ποιῇ τετράγωνον, καὶ δειχθήσεται ὅτι 
ἔστιν xn, μὲ, vy. 2 
τάσσω αὐτὸ ἐν 3 καὶ γίνονται AYyA A S xa ἴσ. MÒ. 

καὶ γίνεται ὁ 9 Mig. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 


19 Αῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς. 

Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως (ἡ ὑπεροχὴ τῶν 
ὀρθῶν ᾖ τετράγωνος», καὶ ὁ ἐν τῇ μείξονι τῶν ὀρϑῶν 
ᾖ τετράγωνος, ἔτι δὲ καὶ ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ αὐτοῦ μετὰ 
ἐλάσσονος ὀρϑῆς ποιῇ τετράγωνον. 

15 — Πεπλάσϑω τρίγωνον ἀπὸ ἀριϑμῶν δύο καὶ ὑπο- 
κείσϑω ἡ μείξων ὀρθὴ γενομένη ἐκ τοῦ δὶς ὑπ᾽ aù- 
τῶν. δεῖ οὖν εὑρεῖν δύο ἀριθμοὺς ὅπως ὁ δὶς ὑπ᾽ 
αὐτῶν ᾗ τετράγωνος, καὶ ἡ ὑπεροχή, ᾗ ὑπερέχει ὁ δὶς 
ὑπ᾽ αὐτῶν τῆς ὑπεροχῆς τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων, 

20 ποιῇ O”. τοῦτο δὲ ἐν πᾶσι δυσὶν ἀριϑμοῖς, ὅταν ὁ 
μείξων τοῦ ἐλάσσονος ᾗ διπλασίων. 

λοιπὸν ξητοῦμεν καὶ τὸ ἐμβαδὸν τοῦ τριγώνου 
μετὰ τῆς ἐλάσσονος τῶν ὀρϑῶν ποιεῖν O” γίνεται δὲ 


1 ἐὰν τάξωμεν Βα. 9/8 ἐν τῷ pen Ba, ἐμβαδός AB. 
8 "— πρὸς AB. 3/4 συναμφότερον Α, συναμφοτέρων 
B. 4 τῶν ὀρθῶν] τὸν | AB, τῶν περὶ τὴν ὋΝ ν Βα 
(item 12, 28 8. .L AB). 6 ποιεῖ AB. 7 αὐτὸν AB, 
8 M om. Ba. 10 Λῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς om. Ba. 11/12 ἡ dreg- 
οχὴ τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν su pg Ba qme mutavi. 12 τῇ µεί- 
ζονι Ba, τῷ & AB ἐν Β στιν À καὶ om. Ba. 
14 ὀρθῆς] 1. ΑΒ, τῶν bud τὴν Ὀρθὴν Ba (item pro ὀρθὴ, 16). 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS, 413 


Rursus ponemus illud specie datum; deducitur 
quaestio ad inveniendum triangulum rectangulum tale 
ut 4P'* areae, plus hypotenusae et perpendicularium 
unius summa dimidia in seipsam multiplicata, faciat O. 
Monstrabitur esse 28. 45. 53. 


Illud pono in z et fit: 
6307! — 81z = 4; unde α---- 


Ad positiones. 


Lemma ad sequens. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut (perpen- 
dicularium differentia», sicut et maior perpendicularis, 
sit quadratus, et adhuc area plus minore perpendicu- 
lari faciat quadratum. 


Formetur triangulum a duobus numeris et suppo- 
natur maior perpendicularis fieri ex istorum producto 
bis. Oportet igitur invenire duos numeros ita ut 
ipsorum producti 25135 sit Q, et excessus quo producti 
2»"* superat differentiam quadratorum ab ipsis, fa- 
ciat D. Sed hoc fit cum binis numeris quibuslibet, 
quando maior minoris est 2», 


Reliquum quaerimus ut area trianguli plus minore 
perpendiculari faciat O. Est trianguli area 6»! bj. 


ποιεῖ AB, (item 30, 23). 15 τρίγωνος AB. 18 à] rà 
AB. 21 ἐλάετ. Β.. διπλασίων] Ba add. πεπλάσθω τὸ tel- 


γῶνον ἀπὸ 5 ἃ καὶ $$ B καὶ λύεται δύο τῶν ἐπιταγμάτων, 
28 μετὰ τὴν ἐλάσσονα ΑΒ. γίνεται .. . τετράγωνον (p. 414, 4)] 


γίνεται δὲ AIZ A'y. καὶ πάντα παρὰ δύναμιν, γίνεται 
416 M7 ἴσαι τετραγώνῳ Βα, de loco desperans. 


414 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΟΝ 5. 


τὸ ἐμβαδὸν τοῦ τριγώνου s7^ τῆς ἀπὺ τοῦ (ἐλάσσονος» 
ἀριθμοῦ δυναμοδυνάµεως' ὁ δ᾽ ἐν τῇ τῶν ὀρθῶν 
ἐλάσσονι y τῶν ἀπὸ ἐλάσσονος τετραγώνων" καὶ πάντα 
παρὰ τὸν ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος τετράγωνον' ζητήσομεν 
5 ἄρα ἀριθμόν τινα ὅπως καὶ ol 5 ἀπ᾽ αὐτοῦ τετράγωνοι 
μετὰ 7 ποιῶσι τετράγωνον. 
ἔστι δὲ ἣ μονὰς μία καὶ ἄλλοι ἄπειροι ἀριθμοί" 
ὥστε τὸ ξητούμενον ὀρϑογώνιον ἔσται πεπλασμένον 
ἀπὸ Mà καὶ M. 


10 Ἕτερον εἰς τὸ αὐτὸ χρειῶδες. 
4ύο ἀριϑμῶν δοθέντων ὧν τὸ σύνϑεμα ποιεῖ τε- 
τράγωνον, εὑρίσκονται ἄπειροι τετράγωνοι ὧν ἕκαστος 
πολλαπλασιασϑεὶς ἐπὶ ἕνα τὸν δοϑέντα (καὶ προσλαβὼν 
τὸν ἕτερον» ποιεῖ τετράγωνον. 

15 Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες ἀριθμοὶ δύο ὅ τε y καὶ ὁ 8, 
καὶ δέον ἔστω προσευρεῖν O”, ὃς πολλαπλασιασθεὶς 
ἐπὶ τὸν y καὶ προσλαβὼν MS ποιεῖ DO”. 

Ἔστω 6 ζητούμενος C5, 21’ à 5β Ma καὶ γίνονται 
417 $$ M8 ic. OP, καὶ δυνατόν ἐστιν ἀπειραχῶς 
50 εὑρεῖν διὰ τὸ τὰς M εἶναι τετραγωνικά. 
ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ πὶ My AS, καὶ γίνεται ὁ 5 
MÒ- ὥστε ἄρα ἡ τοῦ O” πὶ ME. 
καὶ ἕτεροι ἄπειροι εὑρίσκονται. 


ιβ. 
15 Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ 
αὐτοῦ προσλαβὼν τὸν ἐν ἑκατέρᾳ τῶν ὀρϑῶν ποιῇ 
τετράγωνον. 


1 ἐλάσσονος supplevi. 2 ὁ δ᾽ ἐν] ὅϑεν AB,. τῶν ὀρϑῶν] 
τὸν | AB, Mp rne y] ἐκ τριῶν ΑΒ... τὸν ... τετρά- 
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quadrati a minore numero; et minor perpendicularis 
39's quadrati ab eodem numero. Omnia per quadra- 
tum a minore numero; quaeremus igitur numerum 
talem ut 6»'* quadrati ab ipso, plus 3, faciat O. 

Tales sunt 1 et alii infinite numeri; sic quaesitum 
triangulum formabitur ab 1 et 2. 


Alterum ad idem utile. 


Duobus numeris datis quorum summa facit qua- 
dratum, adinvenientur infinite quadrati, quorum unus- 
quisque, in unum datorum multiplicatus, altero addito, 
facit quadratum. 

Sint dati numeri duo, 3 et 6. 

Oporteat adinvenire quadratum, cuius productus 
in 3, addito 6, faciat O. 

Sit quaesitus quadratus: z? + 2z + 1; fit: 

823 + θᾳ +9 — D. 

Possibile est hoc invenire infinitis modis, quia 
coefficiens unitatis est quadraticus. 

Esto Ώ a radice 3 — 3z; fit z — 4. 

Radix quadrati quaesiti erit 5, et alii inveniuntur 
infinite, 

XII. 

Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus 

alterutra perpendiculari faciat quadratum. 


B b καὶ om. Ba. αὐτῶν AB,. 8 ὀρθόγωνον 
Α.. 0 ἕτερον .. ρειῶδες) Mes Ba. 11 ποιῇ À 
18 τὸν pres k, m ἀποδοθέντα B, τῶν δοθέντων Βα. 
13/14 καὶ "— τὸν ἕτερον y l. Ba. 17 M] τὸν Ba. 
ποιῇ Ba. 19 ἐστι Ba. 2 ὥστε] ἔσται Ba. 24 ιβ] 
$ B,, qui abhinc problemata ο... “5 defectu trium uni- 
tatum. 26 τῶν ὀρθῶν] τὸν |. AB, τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν Ba. 


yavor T 


— 
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Τετάχθω τὸ τρίγωνον δεδομένον τῷ εἴδει SE, 5ιβ, 
91γ' καὶ γίνεται AYA 5ιβ ἴσ. C^, [καὶ AYA SE io. Qv] 
καὶ ἔστω ἴσ. 4" As, καὶ γίνεται ὁ 5 M. 

καὶ τοῦ 5 ὄντος Mf, δεήσει καὶ ATA SE εἶναι CI 

6 οὐκ ἔστιν δέ. ἀπάγεται οὖν εἰς τὸ εὑρεῖν DË τινα, 
λείψῃ ὃς τὸν λ καὶ παρὰ τὸν λοιπὸν μερισϑῇ ὁ iB, 
καὶ ὁ γενόμενος ἀριϑμὸς ἐφ᾽ ἑαυτὸν A*"5 καὶ προῦ- 
λαβὼν τὸν s"^ τοῦ εὑρεθέντος ἀριϑμοῦ, ἀριθμὸν ποιῇ 
τετράγωνον. 

10 Ἔστω ὁ δητούμενορ ποιεῖν τετράγωνον «4Τᾶ: καὶ 
(ἐὰν λείψῃ τὸν } καὶ παρὰ τὸν λοιπὸν μερισθῇ ὁ ιβ, 
γίνεται» ὁ ἀριϑμὸς M ιβ. ἐν μορίῳ AYGA MA’ ὁ τε- 
τράγωνος γίνεται (ΝΙ» ρμὸ ἐν μορίῳ zz M ELEM U 
ταῦτα À"5 μετὰ τοῦ εἰ αὐτοῦ, γίνεται AYE M βφκ 

i ἐν μορίῳ «4:48 MONA zt" E. 

καὶ ἔστι τὸ μόριον τετράγωνος, καὶ δεήσει ἄρα 
ATE M βφκ εἶναι O”. καὶ ἔστιν ὁ 3 ἐκ τετραγώνου 
τινός' (ζητητέον ἄρα τοῦτον» «4Υ E"* γενόμενον καὶ 
προσλαβόντα M βφκ καὶ ποιοῦντα D”. ἐὰν οὖν ἆλ- 

20 λασσομένῳ τῷ ὀρθογωνίῳ κατασκευάσωμεν τὸν È μετὰ 
τοῦ Box ποιεῖν DO”, λύσομεν τὸ ζητούμενον. γίνεται 
δὲ ὁ μὲν E ἐκ τοῦ ὑπὸ τῶν περὶ τὴν ὀρϑήν, ὁ δὲ βφκ 
ἐκ τοῦ στερεοῦ περιεχομένου ἐκ τῆς μείξονος τῶν 


1 τὸ τρίγωνον δεδομένον Ba, τῷ T δεδομένῳ ΑΒ,. 

2 i prius] & AB,. Z post] : AB,.— καὶ AFI ss ie. [ην 
delet Ba. 3 iv. om. Ba. M om. B. 4 1] & AB, 
δ ἔστι B. 6 A ὃς ΑΒ, ὃς λείψας Ba. x«l scripsi, ' orð- 
μὸν AB. 9," — Ba, ἐπὶ AB. ἀρυθ 
om. Ba. ποιεῖ À 10 ποιεῖν τετρά ap itm τετράγωνος 

11 ἐὰν λήψῃ ..... '' γένφται (13) suppl. Ba, qui om, ó ἀριδ- 
μὸς (12). 19117 AB,. 18 M supplevi. «4 post.] M AB,. 


14 αὐτοῦ] τῆς bos πλευρᾶς Ba. x] ὃτκ AB. 15 t] 
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Ponatur triangulum specie datum: δα, 12ᾳ, 195. 

Fit 
802} + 12: — D, [οὐ 302* -+ δα = 0]. 
Sit 302? -+ 12z = 3625; fit x = 2. 

Quum sit z = 2, opcrtebit οἱ 802} + δα esse O. 
Sed haud ita est. Deducitur igitur quaestio ad in- 
veniendum quadratum, cuius excessus supra 30, divi- 
dens 12, quotientem faciat, a quo quadratus 805 
sumptus, addito 5»? ipsius quotientis, faciat quadratum. 

Quaesitus faciat quadratum α:; (subtrahendo 30 et 


per residuum dividendo 12), fit quotiens Aa cuius 
quadratus est OP $t Multiplicando in 30 et 


60z*-- 2520 6 
z* -+ 900 — 36z* 
Denominator est []. Oportebit igitur et 


6047 -+ 2520 esse O. 


Sed z radix est ex quadrato quodam, qui igitur quae- 
rendus est ita ut 60'* sumptus et additus ad 2520 
faciat D. Ergo si, mutato triangulo, construamus 
numeros, ut 60 et 2520, quorum summa sit C), solve- 
mus quaestionem. At 60 est productus laterum circa 
rectum, 2520 productus maioris perpendicularium, 


addendo 5'* radicem, fit 


—— — — -— —— —— ————— — --------.- ---------- ----- 


Ba add, ἴσον τετραγώνῳ. 16 καὶ ἔστιν ... ὀρθογωνίῳ (20)] 

τουτέστι δεῖ τετράγωνόν τινα ἐξακοντάκι γενόμενον, καὶ mQoc- 

λαβόντα M Bp» ποιεῖν τετράγωνον. ἐὰν οὖν πλάσσοντες τὸ ὀρϑο- 

γώνιον Ba de loco desperans. 18 ξητητέον ἄρα τοῦτον 

supplevi, τὸν ΑΒ,. 19/20 ἀλλασσομένῳ scripsi, ἀλάσσω AB,. 
21 βφβ ΑΒ, (et 22 prx). 22 τῶν] τὸν AB, (item fere 

ubique infra, quae notare supersedeo) 23 περιεχόμενος AD,. 
τοῦ μείξονος ΑΒ, (item p. 418, 4). 


DrornANtUs, ed. Tannery. 21 
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ὀρϑῶν, καὶ τῆς ὑπεροχῆς τῶν ὀρϑῶν, καὶ τοῦ ἐμβαδοῦ. 
καὶ ἀπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως 
ὁ ὑπὸ τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν αὐτοῦ, προσλαβὼν τὸν 
στερεὸν τὸν περιεχόμενον ἔκ τε τῆς μείζονος τῶν ὀρ- 
5 ϑῶν, καὶ τῆς ὑπεροχῆς τῶν ὀρϑῶν, καὶ τοῦ ἐμβαδοῦ 
αὐτοῦ, ποιῇ τετράγωνον. καὶ ἐὰν τάξωμεν τὴν μείξονα 
τῶν ὀρϑῶν D”, καὶ ἅπαντα παραβάλωμεν παρ᾽ αὐτήν, 
ξητήσομεν τὺν ἐν τῇ ἐλάσσονι τῶν ὀρϑῶν αὐτοῦ, μετὰ 
τοῦ ὑπὸ τοῦ ἐμβαδοῦ καὶ τῆς ὑπεροχῆς τῶν ὀρϑῶν, 
10 «ποιεῖν» O”, 
ἀπάγεται εἰς τὸ δύο ἀριϑμοὺς εὑρόντας (τόν τε 
ὑπὸ» τοῦ ἐμβαδοῦ καὶ τῆς ὑπεροχῆς τῶν ὀρϑῶν, (καὶ 
τὸν ἐν τῇ ἐλάσσονι τῶν ὀρϑῶν». αὖϑις ξητεῖν DD" 
τινα, ὃς πολλαπλασιασθεὶς ἐπὶ ἕνα τὸν δοϑέντα, (καὶ 
15 προσλαβὼν τὸν ἕτερον», ποιεῖ τετράγωνον. 
ταῦτα δὲ λήμματα προεδείχθη καὶ ἔστιν τὸ ὀρϑο- 
γώνιον y, ὃ, à. τάόσω αὐτὸ ἐν 5 καὶ γίνεται ξητεῖν 
4*$ 5 io. Dl", καὶ 475357 to. C". καὶ πάλιν ἐὰν 
ἀπολύσωμεν τὴν μείζονα ἰσότητα, γίνεται ὁ ἀριθμὸς 
» Mà ἐν μορίῳ 47 &A MS 5. ἡ ἄρα δύναμις γένεται 
M ἐν μορίῳ 4148 Μλς MAp. ἔσται ἄρα δυνά- 
μεις 5 μετὰ ἀριϑμῶν y, γί. P HT. M: xó iv μορίῳ 
4748 Mis A Aip (ὥστε MiB. καὶ» M x0 ὀφείλουσι 


1 rau bis] | AB, ut ubique, περὶ τὴν ὀρθὴν Ba (item 
4/6, 5, 1, 8, 9). 2 ὀρθόγωνον Α Α. 6 ποιεῖν AD,. τὴν 
τὸν AD: 7 καὶ] ἀρυθμὸν ΑΒ, ἀριθμὸν καὶ Ba. — 8 αὐτοῦ 
αὐτῆς AB,, om. Βα. 9 ὑπὸ τοῦ È αδοῦ] ὑπ] — AB,. 
10 ποιεῖν supplevi. 11 τὸ] B, add. εὑρεῖν. ἀριθμοὺς . 
αὖθις (18)] ἀριθμῶν δοϑέντων τοῦ τε ἐμβαδοῦ κα pios ildo- 
σονος τῶν περὶ τὴν ὀρθὴν Ba, de loco desperans. ρόντας 
scripsi, ὄντας Α. 11/12 τόν τε ὑπὸ et 19/18 Κεν τὸν ἐν 
εκ. τῶν ὀρθῶν supplevi. 13 αὖθις scripsi, A. AB 
14/15 καὶ προσλαβὼν τὸν ἕτερον suppl. Βα. 6 ἔστι B 
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differentiae perpendicularium, et areae. Deducitur 
quaestio ad inveniendum triangulum rectangulum tale 
ut productus laterum cirea rectum, addito producto 
maioris perpendicularium, differentiae perpendicularium, 
et areae, faciat O. Vel si ponimus maiorem perpen- 
dicularium esse C] et omnia per illam dividimus, 
quaeremus: minorem perpendicularium, plus producto 
areae et differentiae perpendicularium, facere DJ. 

Deducitur res, duobus numeris inventis, nempe pro- 
ducto areae differentiaeque perpendicularium, et minore 
perpendieularium, ad quaerendum rursus quadratum 
quendam, qui multiplicatus in unum datorum, altero 
addito, faciat D- 

Ista lemmata supra monstrata sunt, et est trian- 
gulum: 3. 4, 5. Illud pono in z; fit quaerendum: 


62!-L 4x —LD, et 62 + 8α -- DL. 
Si rursus resolvimus maiorem aequationem, fit nu- 


zog) euius quadratus est 


1 
1 — — 99 V 
merus’) z* -Ε 86 — 122? 


Ergo Gies quadratus plus ter numero erit δ a gi! 


et 12 et 24 quadratum praebere debent qui multipli- 


1) Nempe numerus incognitus antea positus z. Novus in- 
cognitus introducitur sub eadem designatione. 


(item p. 420, 2). 17 αὐτὸν AB. 90 μορίω 47]  Α, po- 
νάδι B,. 21/22 δυνάµεις S] δυνάμεως ἑξαπλασίων Ba. 
22 yé.) γίνονται AB, om, Ba. 38 δυνάμεις ἄρα ιβ suppl. in 
lacuna Ba, quae mutavi. ὀφείλουσι] Ba add. ἴσαι εἶναι τε- 
τραγώνῳ, καὶ ἀπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν. 

91. 


420 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩ͂Ν 5. 


τετράγωνον ὃς πολλαπλασιασθεὶς ἐπὶ ἑλάσσονα τὸν ĝo- 
ϑέντα, καὶ προσλαβὼν τὸν μείξονα, ποιεῖ O”, ἔστιν 
δὲ ὁ xet ὥστε ἡ AY γίνεται Mre, ὁ ἄρα 3 ἔσται ME. 
ξητοῦντες οὖν «17 ξ 9 ὃ ἰσῶσαι, ποιοῦμεν lo. AY κε, 
5 καὶ γίνεται ὁ 5 Ò”. 
ἔσται ἄρα τὸ τρίγωνον ιβ, i6, X, καὶ μένει. 


ty. 

Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ 

αὐτοῦ λείψας τὸν ἐν ἑκατέρᾳ τῶν ὀρϑῶν ποιῇ τετρά- 
10 γωνον. 

Πάλιν ἐὰν τάξωµεν αὐτὸ δεδομένον τῷ εἴδει, 
ὁμοίως τῷ πρὺ τούτου, ἀπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν tol- 
γωνον ὀρθογώνιον ὅμοιον τῷ y, δ, Ξ. τετάχθω οὖν 
ἐν 9 καὶ γίνεται 5γ, 5 ὃ, SE καὶ AZAS le. D”. 

15 καὶ τάξομεν τὸν τετράγωνον ἐλάττονα AS" ἔρχεται 
ὁ 9 Mà ἐν μορίῳ τῆς ὑπεροχῆς fj ὑπερέχει ὁ CEY te- 
τραγώνου τινός. 

καὶ ἐὰν τάξωμεν τὸν τετράγωνον Ya, γίνεται, 
τηλικούτου ὄντος τοῦ S", ATE ANSY ποιεῖν ἴσ. D? 

5 καὶ al μὲν 415, M 5 ἐν μορίῳ 4148 MAS A d di 
τῆς δὲ πλευρᾶς y", Mib ἐν μορίῳ ΜΕ Λ4Τᾶ, tovt- 
ἐστιν Mof A AYIB ἐν μορίῳ τῷ αὐτῷ. 


1 ἐπὶ ἐλάσσονα] ἓ i» ἐλάσσονι AB, ἐπὶ τὸν ἐλάσσονα Ba. 
1/2 τῶν δοϑέντων Ba. — 2 καὶ Ba, ἀριθμὸν AB. 4 ἰσῶ- 


σαι] Ba add, ας αμ δδ pat δοθεὶς AB, δ'᾽ Ba. 


6 Denomin. add. Ba. Kcu ws περὶ τὴν ὀρθὴν Ba. 12 τῷ 
l3, τὸ A. 14 γίνεται] A 15 ἐὰν τάξωμεν Ba, 
τάξωμεν ΑΒ. 165 Suppl. Ba. 19 ποιεῖ AB,. 20 oí 


μὲν 4ΥΞ] ἡ μὲν δύναμις ἔξάκις ἐστὶ Ba. 31 πλευρᾶς Βα, 
ὑπεροχῆς ΑΒ. 21/22 τουτέστι B. — 22 τῷ αὐτῷ Βα, τοὺ «vro 
αυτὼ Α, τοῦ αὐτοῦ Β. 
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catus in minorem datum, maiore addito, faciat O. 
Talis est 25; ita fit 
232-25, οἱ 4-- ὅ, 
Quaerentes!) igitur θα + 4z = O, aequamus ad 
252*, et fit 


ως 
αμα ἡ 
Erit igitur triangulum: n 5 i , et constat 
propositum. 
XIII. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut area, 14 
minus alterutra perpendiculari, faciat quadratum. 

Rursus si ponimus illud specie datum, ut in prae- 
cedenti, deducitur res ad inveniendum triangulum 
rectangulum simile ad 3. 4. 5. Ponatur ergo in z; 
fit δα. 4x. δα, et 

62! — 4z = D. 

Ponemus O minorem quam θα"; veniet z quotiens 
ex 4 diviso per excessum quo 6 superat quendam 
quadratum. 

Hunc quadratum?) si ponimus esse αι”, fit, quum 


talis sit α ut 
62* — 37x sequetur OD, 


nempe “5 
nP C 
12 12 — 127,? 
παν z,*--36 — 122, 


1) Ad primum incognitum z revertitur Diophantus. 

2) Novos incognitos numeros, quorum unus nunc et mox 
alter introducetur, notavimus z, et z, ob perspicuitatem; fide- 
lius æ simpliciter dicti fuissent, Jdem in sequentibus proble- 
matis intelliqendum est. 


422 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩ͂Ν 5. 


καὶ ἐὰν ταῦτα αἴρωμεν ἀπὸ Mhs ἐν μορίῳ τῷ 
αὐτῷ, λοιπαί εἶσιν AY iB (M κὸν ἐν μορίῳ 44a Μλς 
Λ AYP: καὶ ἔστιν τὸ μόριον CI, ὥστε καὶ αΤιβ M xà 
lc. Π»' καὶ ἔστιν ὁ 3 Mā. 
5 τώσσω οὖν 4'$ASÓ io. Aã, καὶ γίνεται ὁ 3 
e δ' ἔσονται οὖν τοῦ ξητουμένου ὀρθογωνίου πλευ- 


m M. cus 
ραὶ ιβ, ἐς, Mò. 
Καὶ ἐὰν μὴ ϑέλῃς χρήσασϑαι τῇ M, τάξον τὸν 


ἐλάσσονα sä Mă ὥστε al AYP ΜΕ ἰσχύουσι αγ $8 
10 M 9- καὶ ταῦτα ἴσα ΓΙ» ποιεῖν ῥάδιόν ἐστι, xol εὗρε- 


9 
ϑήσεται ὁ 3 οὐ μείζων vy* ἦν δὲ ὁ 5, sa Μα" ἔσται 


9 
ἄρα ὁ 5 οὐ μείξων κβ, καὶ ὁ nò τούτων O% ἀρϑεὶς 
ἀπὸ MẸ ποιεῖ 3 ῥητόν. 


ιδ. 
15 Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ 
αὐτοῦ, λείψαρ τὸν ἐν ἑκατέρα τῆς τε ὑποτεινούσης καὶ 
μιᾶς τῶν ὀρϑῶν, ποιῇ τετράγωνον. 


9 εἶσιΒ, 1 κὸ suppl Βα. 38 ἔστι Βα. καὶ post.) Ba add. 
δεῖ. 4 lo.) ἰσῶσαι Βα. 6 ε""] p A Ba, µονάδες B. 1 M om. 
Ba. 8/9 τὸν ἐλάσσονα] τὴν τοῦ τετραγώνου πλευρὰν Ba. 

9 αἲ 477] ὁ τετράγωνος τρὶς καὶ Βα. ἰσχύουσι] ποιοῦσι Ba. 
11 ἦν δὲ ὁ 5] à δὲ τοῦ τετραγώνου πλευρὰ ἣ ἐστὶν Ba, 

12 ἄρα ὁ 3 om. Da. μείζων Ta. μόνον AB,. 18 τόν τε 

AB,. τε om. AB,. 17 ὀρθῶν] περὶ τὴν ὀρϑὴν Ba. 

ποιεῖ AB,. 
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Hune numeratorem si subtrahimus a 96, quum sit 


: f : 129,3 + 24 
idem denominator, residuus est z, 4-36 —18z,* 


At denominator est D); ergo 
1274-24 -— D, et z,—l. 
Pono igitur 


623 — 4z = 2, unde fit z= +4. 


Erunt ergo quaesiti trianguli latera: ο. 


9 
δ’ δ) 
Si valore 1 uti non velis, pone minorem 
Ita?) (αι) = 2, +4 1. 
8 


3z,*-- 6 aequivalent 3z? + 62, + 9, 
quae quadrato aequare facile est. Invenietur αν haud 
i 13 
maior*) quam --; sed erat z, = z, + 1; ergo z, 
haud maior erit quam 5 , et eius quadratus a 6 sub- 


tractus faciet z rationalem. 


XIV. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut area, 15 
minus sive hypotenusa sive una perpendicularium, fa- 
ciat quadratum. 


p Forma (1227,*-]- 21), aequanda quadrato, per 4 quadra- 
tum dividitur. 
2) Ut sit x,” minor quam 6. Ex. gr., ponendo: 
1 
δα 4-62, 9 — (s T 12) : 
invenietur 
- 24 ΒΝ AT -- _4 1058 
neg tg 6—z ^ 1908 


424 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ 5. 


Ἔστω τὸ τρίγωνον δεδομένον τῷ εἴδει 3}, 3 à, 95, 
καὶ πάλιν γίνεται ξητεῖν d'S/^st ἴσ. ΠΠ», καὶ AYZ 
Asy io. D”. καὶ ἐὰν ποιήσω 4” $5) ἴσ. O”, γί- 
νεται ὁ $ My ἐν μορίῳ MEA AG. 

5 καὶ τοιούτου εὑρεθέντος, αἱ AYE γίνονται Mvó 
ἐν μορίῳ 4148 Mas AY ιβ. καὶ δεῖ ἀπὸ Mvà ἐν 
μορίῳ «4144 M As A AYB (ἀφελεῖν τοὺς € S», ἔσονται 
ἄρα αἱ M i Λ 4’ τε ἐν μορίῳ τῷ αὐτῷ, καὶ τὰ λοιπὰ 
ποιεῖν ἴδ. O% γίνονται δὲ λοιπαὶ IY A M As. ἐν uo- 

ιο ρίῳ A AĞ Mis A 47ιβ ἴσ. C** καὶ ἔστιν τὸ μόριον 
Γρ: ὥστε καὶ «1Υτε AA Más lo. ΓΩ». 

Καὶ αὕτη μὲν ἡ ἰσότης ἀδύνατός ἐστι διὰ τὸ τὸν 
ië μὴ διαιρεῖσϑαι εἰς δύο τετραγώνους" οὐ πάντως δὲ 
τὸ ἐξ ἀρχῇς ἀδύνατόν ἐστι' δέον οὖν διορίξεσϑαι περὶ 

15 τοῦ τριγώνου. γεγόνασι γὰρ «l μὲν AYTE ἔκ τινος Ci", 
ἐλάσσονος τοῦ ἐν τῷ ἐμβαδῷ, πολλαπλασιασϑέντος ἐπὶ 
τὸν ὑπὸ τῆς ὑποτεινούσης καὶ μιᾶς τῶν ὀρθῶν' αἱ 
δ᾽ ἐν λείψει MAS ἐκ τοῦ στερεοῦ τοῦ περιεχομένου 
ἔκ τε τοῦ ἐμβαδοῦ καὶ μιᾶς τῶν ὀρϑῶν καὶ τῆς ὑπερ- 

3 οχῆς ᾗ ὑπερέχει ἡ ὑποτείνουσα τῆς εἰρημένης τῶν 
ὀρϑῶν. καὶ ἀπῆκται εἰς τὸ πρότερον εὑρεῖν τρίγωνον 
ὀρθογώνιον καὶ τετράγωνον ἀριϑμὸν ἐλάσσονα ὄντα 
τοῦ ἐμβαδοῦ, ὅπως ὁ τετράγωνος πολλαπλασιασϑεὶς 
ἐπὶ τὸν (ὑπὸ τῆς» ὑποτεινούσης καὶ μιᾶς τῶν ὀρϑῶν, 

25 (λείψει) τοῦ στερεοῦ τοῦ περιεχοµένου £x τε τοῦ u- 
βαδοῦ καὶ τῆς εἰρημένης τῶν ὀρϑῶν καὶ τῆς ὑπεροχῆς 


7 ἀφελεῖν τοὺς Ἐ s^ dubitanter supplevi. 7/8 ἔσονται 


ἄρα αἲ] ἀφελεῖν Βα. 9 γίνονται .... a” ip ic. [Ἴν (10) 
om. Ba. Ht] αἵ AB,. 10 ἔστι B, 13 πάντος Ba. 
17 ὑπὸ] ἐπὶ AB,. ὀρθῶν] περὶ τὴν ὀρϑὴν Βα (item 19, 24, 
26, p. 426, 4). 18 δὲ ἐν Ba. περιέχοντος AB. 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS, 425 


Esto triangulum datum specie: 3x, 4x, ὄχ. Rursus 
fit quaerendum: 


6z? — 5z =0, et 62*— δα = LI. 
Si θα’ — 3x aequo D, fit z quotiens ex 3 diviso 
per (6 — z,?). 
Sie invento z, fiunt 


54 
3 D a 
6z zs 86 — i22, 
54 
et a az, 3-36 — 132! oportet (subtrahere δω», hoc est 
90 — 152? 


X i 38 — 132, et residuum aequare quadrato. At 


residuus est 
152, — 398 Γη 

z,* + 36 — 122! : 
et denominator est O; ergo δα," — 36 — O, quae 
aequatio impossibilis est quia 15 haud partitur in duos 
quadratos. Sed omnino primitivum problema haud 
impossibile est; tantum limitatio adhibenda est circa 
triangulum. Nam 15v, est quidam quadratus, area 
minor, multiplicatus in productum hypotenusae et 
unius perpendicularium; et quae in minus, 36, sunt 
productus areae, unius perpendicularium, et excessus 
hypotenusae supra praedictam perpendicularem. De- 
ducitur igitur res ad inveniendum primo triangulum 
rectangulum et quadratum numerum area minorem, 
ita ut quadratus multiplicatus in productum hypo- 
tenusae et unius perpendicularium, minus producto 
areae, praedictae perpendicularis et excessus hypo- 


22 ὀρϑόγωνον A. 24 ὑπὸ τῆς supplevi. 25 λείψει suppl. 
Ba. τὰς στερεὰς AB,. 


4926 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ 6, 


ᾗ ὑπερέχει ἡ ὑποτείνουσα (τῆς εἰρημένης τῶν ὀρϑῶν 
ποιῇ τετράγωνον. 


Καὶ ἐὰν πλάσσωμεν τὸ τρίγωνον ἀπὸ δύο ἀριϑμῶν 
καὶ ὑποθώμεθα) τὴν εἰρημένην τῶν ὀρϑῶν γεγενῆ- 
ὅσθαι ἐκ τοῦ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν, καὶ πάντα παραβάλωμεν 
παρὰ τὸν ἀπὸ τῆς ὑπεροχῆς (αὐτῶν τουτέστι τὴν ὑπερ- 
οχὴν) τῆς ὑποτεινούσης καὶ τῆς προειρημένης μιᾶς 
τῶν ὀρϑῶν, ζητήσομεν πάλιν ἄλλον τινὰ τετράγωνον 
«ὃς» πολλαπλασιασϑεὶς ἐπὶ τὸν ὑπὸ τῆς ὑποτεινούσης 
ιο καὶ μιᾶς τῶν ὀρϑῶν, τοῦ ἐμβαδοῦ ἐπὶ τὴν μίαν τῶν 
ὀρϑῶν ὑπερέχει τετραγώνῳ. καὶ ἐὰν τάξωμεν τοὺς 
πλάσσοντας τὸ ὀρϑογώνιον ὁμοίους εἶναι ἐπιπέδους, 
διαλύσομεν τὸ ζητούμενον. 


Πεπλάσθω τὸ τρίγωνον ἀπὸ MÖ καὶ Mà: ὁ δὲ 

15 τετράγωνος ἔστω, ἵνα ἐλάσσων ᾗ τοῦ ἐμβαδοῦ, Ms: 

καὶ πλάσας τὸ τρίγωνον, πλάσσω αὐτὸ ἐν 5η, 516, 

Sup" καὶ γίνεται ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ λείψας τὸν ἐν μιᾷ 

τῶν ὀρϑῶν, AYEA 5η’ ταῦτα ἴσα ATAS: καὶ γίνεται 
δ 5 Μγχ, 

yy 

20 ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. ἔσται ἄρα τὸ τρίγωνον T, LE, εξ, 
καὶ μένει. 


1—4 τῆς εἰρημένης .... ὑποθώμεθα supplevi. 4 ὀρθῶν] 
Ba add, ποιῇ τετράγωνον. 5 αὐτὸν A, αὐτοῦ B,. 6 τῆς 
ὑπεροχῆς om, Ba. 60/7 αὐτῶν τουτέστι τὴν ὑπεροχὴν "P VHS 
8 ὀρϑῶν] | AB. 9 ὃς πολλαπλασιασθεὶς| πολλὴν A 
10 ὀρθῶν om. Ba. 10/11 μίαν τῶν ὀρθῶν] πρώτην τὸν L 
AB. 11 ὑπερέχει] ὑπεροχῆς AB. τετράγωνον B. — 12 ἐπι- 
πέδῳ AB. 13 διαλύσωμεν Α Ba. 16 πλάσσαρ A, πλάσσων 
B. τὸ] τὸν Ab. αὐτὸν ΔΡ.’ ἐν] Ba add. ss- ἔσται, 
17 ὧν μιᾷ] ἐν ἃ A, ἕνα B. 18 ὀρθῶν] περὶ τὴν ὁρ- 
ϑὴν Β 
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tenusae supra (eandem perpendicularem, faciat qua- 
dratum, 

Si formemus triangulum a duobus numeris (X, 
X,) et supponamus» praedictam perpendicularem fieri 
ex 2X, X,, et omnia dividamus per (X, — ἂν”, hoc 
est per differentiam hypotenusae et praedictae perpen- 
dieularis!), quaeremus rursus alium quendam quadra- 
tum qui multiplieatus in productum hypotenusae et 
unius perpendicularium, quadrato superet productum 
areae in dictam perpendicularem. Si autem numeros 
triangulum formantes ponimus esse similes planos?), 
resolvemus quaesitum. 


Formetur triangulum a 4 et 1. Quadratus, ut 
minor sib quam area, esto 36. Formato triangulo, 
illud pono in z: 

8x. 15x. liz; 


fit area, minus una perpendicularium, 
602* — 8z : aequentur 362?, 


= 
3 


fit 


g τς 


Ad positiones. Erit triangulum: 


8 15 117 
5; 8’; δ» 
εἴ constat (propositum). 


X,, fit (X, — ἂν). Altera perpendicularis est 


otenusa est X,'-L- X,*. Subtrahendo perpendicu- 
lev 2 2 
* 3) ΓΝ est: numeros in ratione quadrati ad quadratum. 


428 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ ς, 


Αῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς. 

dúo ἀριϑμῶν δοθέντων, ἐὰν τετράγωνός τις πολλα- 
πλασιασϑεὶς ἐπὶ ἕνα αὐτῶν καὶ λείψας τὸν ἕτερον 
ποιῇ τετράγωνον, καὶ εὑρίσκεται τετράγωνος καὶ ἕτερος 

5 µείζων τοῦ προειρημένου τετραγώνου, τὸ αὐτὸ ποιῶν. 

“εδόσϑωσαν δύο ἀριθμοὶ ὅ τε y καὶ ὁ τὰ, καὶ te- 
τράγωνός τις, ὁ ἀπὸ τοῦ E, πολλαπλασιασθεὶς ἐπὶ τὸν 
y καὶ λείψας τὸν ia, ποιείτω τετράγωνον, τὸν ὄντα 
ἀπὸ πλευρᾶς Mix. δέον ἔστω ζητεῖν ἕτερον τετρά- 

10 γῶνον μείξονα τοῦ xe, τὸ αὐτὸ ποιοῦντα. 

Ἔστω ἡ τοῦ O” πὶ. së Mt: ὁ O” γίνεται ATa 51 
Mrs ταῦτα τρὶς Λι Mia, γίνονται 417 $4 ΝΕὸ io. 
DO? τῷ ånd z^ MASP καὶ γίνεται ὁ s MEB. ἔσται 
ἄρα ἡ πὶ MEg, ὁ O” δυπϑ, καὶ οὗτος ποιεῖ τὸ ἐπι- 

15 ταχϑέν. 


ιδ. 

Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ 

αὐτοῦ, προσλαβὼν τὸν ἐν ἑκατέρᾳ τῆς τε ὑποτεινούσης 
καὶ μιᾶς τῶν ὀρϑῶν, ποιῇ τετράγωνον. 

» Καὶ ἐὰν τάξωμεν αὐτὸ δεδομένον τῷ εἴδει, πάλιν 
ἔρχεται ἡμῖν διορίξεσϑαι καὶ ξητεῖν τρίγωνον ὀρϑο- 
γώνιον καὶ τετράγωνον ἀριϑμὸν μείξονα ὄντα τοῦ ἐν 
τῷ ἐμβαδῷ, ὅπως ὁ τετράγωνος πολλαπλασιασθεὶς ἐπὶ 
τὸν (ὑπὸ τῆς» ὑποτεινούσης καὶ μιᾶς τῶν ὀρϑῶν 


1 λῆμμα εἰς τὸ ἑξῆς om. Ba. 2 ἀριθμοὶ δοϑέντες AB,. 
3/8 πολλαπλασιάσῃ ΑΒ. 3 αὐτὸν ΑΒ,. λείψας] heri AB,. 
4 καὶ prius om. Ba. καὶ ἕτερος τετράγωνος Βα. 6 τετρα- 
γώνου] Ba add. 9s. ποιῶν B, ποιῇ À (ex corr.) Ba. 
6 δύο ἀριθμοὶ Ba, δυνάµεις ἀριθμῶν AB, ία Βα, ἃ AB. 
10 ποιοῦντος AB,. ti τοῦ om. Ba. 1Βα,ἑΑΒ. 12} Ba, 
& AB, 13 τῷ om, Ba. EB] £5 A. 4 οὕτως AB,. 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS, 429 


Lemma ad sequens. 


Duobus numeris datis, si quadratus aliquis multi- 
plicatus in unum ipsorum, altero subtracto, facit qua- 
dratum, invenitur quoque alius quadratus maior prae- 
dicto quadrato eademque faciens. 

Dati sint duo numeri 3 et 11, et quadratus aliquis, 
nempe a 5, talis ut 3 >< 5* — 11 faciat quadratum a 
radice 8. Oporteat quaerere alium quadratum maiorem 
quam 25, eademque facientem. 

Sit quadrati radix = z -+ 5; fit quadratus 


= x’ + 104 + 25. 
Ista ter et minus 11, fiunt 
δα -+ 80α + θά — O:a radice (8 — 22); 


unde 
4 = 62. 

Erit radix — 61, et quadratus — 4489, proposito 
satisfacit. 

XV. 

Invenire triangulum rectangulum tale ut area, plus 
sive hypotenusa sive una perpendicularium, faciat qua- 
dratum. 

Illud si ponimus datum specie, rursus devenimus 
ad limitandum et quaerendum triangulum rectangulum 
et quadratum numerum, area maiorem, ita ut qua- 
dratus, multiplicatus in productum hypotenusae et 


18 er ia, A A, λείψας B,. τε om. Β,. 19 τῶν ὁρ- 
ϑῶν] τὸν περὶ τὴν ὀρθὴν Ba. 24 ὑπὸ τῆς suppl Ba. 
ὀρϑῶν] περὶ τὴν ὀρϑὴν Ba (item p. 480, 8, 9, 11). 


430 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ 6, 


τοῦ ζητουμένου ὀρθογωνίου, (λείψει; τοῦ στερεοῦ τοῦ 
περιεχομένου (ἐκ τοῦ» ἐν τῷ ἐμβαδῷ καὶ τῆς προ- 
ειρηµένης μιᾶς τῶν ὀρϑῶν καὶ τῆς ὑπεροχῆς ᾗ ὑπερ- 
έχει ἡ ὑποτείνουσα τῆς προειρημένης μιᾶς, τῆς ὑπερ- 
5 οχῆς τετραγώνου (οὔσης, ποιῇ τετράγωνον». 
Πεπλάσϑω οὖν τὸ τρίγωνον ἀπὺ MÒ καὶ Mà, ὁ 
δὲ O” Mie: καὶ οὐκ ἔστιν μείξων τοῦ ἐμβαδοῦ" 
ἔχοντες οὖν δύο ἀριϑμούς, τὸν μὲν ἕνα, τὸν ὑπὸ τῆς 
ὑποτεινούσης καὶ μιᾶς τῶν ὀρϑῶν, τουτέστι Mols 
10 τὸν δὲ λοιπόν, τὸν στερεὸν τὸν περιεχόμενον ὑπὸ τοῦ 
ἐμβαδοῦ καὶ μιᾶς τῶν ὀρϑῶν καὶ τῆς ὑπεροχῆς τῆς τε 
ὑποτεινούσης καὶ τῆς προειρημένης μιᾶς τῶν ὀρϑῶν, 
τὸν δτκ' ἐπεὶ οὖν DO% τις, ὁ àv Me, πολλαπλασια- 
σϑεὶς ἐπὶ τὸν ϱλς καὶ λείψας τὸν Ovx, ποιεῖ D”, 
15 ζητοῦμεν δὲ τὸν O” μείξονα εἶναι τοῦ As, ἐὰν οὖν 
τάξομεν «47 2ιβ MAS, καὶ ἀκολουϑήσωμεν τῇ zoo- 
δεδειγμένῃ ἀποδείξει, εὑρήσομεν ἀπείρους O% ποιοῦν- 
rag τὸ πρόβλημα, ὧν εἷς ἔσται ὁ ὢν ΛΊχος. 
Τάξομεν οὖν τὸ ὀρϑογώνιον 5η, 516, 5ιξ, καὶ yi- 
.ογονται 4Υξ sm lo. AY YOS’ καὶ γίνεται ὁ 3 οξχ. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. 


is. 
Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως, τῶν ὀξειῶν 
(μιᾶς) αὐτοῦ γωνιῶν τµηθείσης δίχα, ὁ τῆς τεμνού- 
35 σης τὴν γωνίαν ἀριϑμὸς 7, ῥητός. 


1 τοῦ ξητουμένου ὀρθογωνίου om. Βα. λείψει η. παν 
et ἐκ τοῦ e τοῦ (post στερεοῦ) om. Ba. 4/6 τῆς ὑπ 
οχῆς τέτραγ ου] τῶν "- τὴν deti» Ba. 5 οὔσης EOM 
ποιῇ αντ gn suppl 7 ἔστι B. 8 ἔχομεν Ba. 
μὲν ἕνα Ba, μείξονα AB, 9 ὑποτεινούσης] ὑπεροχῆς A. 
16 τάξομεν Α] Ba add. αὐτὸν. 17 --- ους 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS, 431 


unius perpendicularis quaesiti trianguli, minus pro- 
ducto areae, praedictae perpendicularis et excessus 
hypotenusae supra praedictam (excessu illo exstante 
quadrato) faciat quadratum. 

Ergo formetur triangulum a 4 et 1, et quadra- 
tus 36. Non est maior quam area; sic habemus duos 
numeros: alterum, productum hypotenusae et unius 
perpendieularium, nempe 186; alterum, productum 
areae, unius perpendicularis, et excessus hypotenusae 
supra praedictam perpendicularem, nempe 4320. Qua- 
dratus quidam, scilicet 36, multiplicatus in 136, sub- 
tracto 4320, facit O: quadratum autem maiorem 
quam 36 quaerimus. Si ponamus illum esse 


αἲ + 19α + 36, 


et praecedentem demonstrationem sequamur, invenie- 
mus infinite quadratos quaestioni satisfacientes, quo- 
rum unus erit 676. 

Ponemus igitur triangulum: 8z. 15z. 172; et fit 


1 


6023-82 —676z*, unde z= τὰ 


Ad positiones. 


XVI. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut, bisecto 
angulorum acutorum uno, bisectricis numerus sit ra- 
tionalis. 


om. Ba. 19 τάξωμεν AB, — 90 o] ó[ A. 34 μιᾶς 
supplevi. τμηϑείσων Βα, δίχα scripsi] διχῶς AB hic et 
infra in hoc problemate. 


432 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ S, 


Τετάχϑω ἡ μὲν τέμνουσα γωνίαν δίχα SE, ἡ δὲ 
μία τομὴ τῆς βάσεως 57, ἡ ἄρα κάθετος ἔσται 5 ὃ. 
τετάχϑω δὴ καὶ ἡ ἐξ ἀρχῆς βάσις M ὁσωνδήποτε 
ἐχουσῶν y", ἔστω δὴ My: ὥστε δὴ τὸ λοιπὸν τμῆμα 
οτῆς βάσεως, ΛΙ} ASy. ἀλλ᾽ ἐπεὶ ἡ γωνία δίχα 
ἐτμήϑη, καὶ ἔστιν ἡ κάϑετος ἀποτομῆς ἐπίτριτος, ὥστε 
καὶ ἡ ὑποτείνουσα τοῦ λοιποῦ τῆς βάσεως ἐστὶν ἐπί- 
τριτος, καὶ τέτακται τὸ λοιπὸν τμῆμα τῆς βάσεως 
M3 A57, ἡ ἄρα ὑποτείνουσά (ἐστιν ΜΙ ὃ ΛΑ ὃ. 
10 λοιπόν ἐστι τὸν ἀπὸ τούτων τετράγωνον, τουτέστιν 
AYR Mis ASAB, ἰσῶσαι τοῖς ἀπὸ τῶν ὀρϑῶν τετρα- 
ip 
γώνοις, τουτέστι AY MO, καὶ γίνεται ὁ 3 ξ' τὰ 
λοιπὰ δῆλα. 
καὶ ἐὰν πάντα AD" ποιήσω, ἔσται ἄρα ἡ μὲν κάθ- 
15 srog Mañ, ἡ δὲ βάσις M ας, ἡ δὲ ὑποτείνουσα Mg, 
ἡ δὲ τέμνουσα τὴν γωνίαν Ms, al δὲ (τομαὶ τῆς 
βάσεως, ἡ μὲν M xa, ἡ δὲ Νοε». 


ιξ. 


Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ 
20 αὐτοῦ, προσλαβὼν τὸν ἐν τῇ ὑποτεινούσῃ, ποιῇ TE- 
τράγωνον, ὁ δὲ ἐν τῇ περιμέτρῳ αὐτοῦ ᾗ κύβος. 
Τετάχθω ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ αὐτοῦ 3a, ὁ δὲ ἐν τῇ 
ὑποτεινούσῃ αὐτοῦ M τινῶν τετραγωνικῶν M 5ᾱ, ἔστω 
Μις Λ2ᾶ. 
5. ἀλλ᾽ ἐπεὶ ὑπεθέμεθα τὸν ἐν τῷ ἐμβαδῷ αὐτοῦ εἶναι 


1 γωνία Α. 8 δὴ καὶ om. B,. 4 ὥστε B, ἔστω Α in 
comp. ἔσται Ba. Ἰ ἡ om. Β,. 9 ἐστι suppl. Βα. MSA) 
A MÖ AB, 10 τούτων A, τούτου B, ταύτης Βα. τουτ- 
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Ponatur bisectrix esse bz, et baseos unum segmen- 
tum esse 32; altitudo erit 4z. 

Ponatur deinde basis tota aequalis numero uni- 
tatum trientem habenti; esto 3. Reliquum baseos 
segmentum erit 3 — δα, Sed angulus bisectus est et 
altitudo est S segmenti adiacentis; ergo i reliqui 
segmenti erit hypotenusa; at reliquum segmentum 
positum est 3 — 32; hypotenusa ergo erit 4 — 4α. 

Restat ut istius quadratus, hic est 


162? + 16 — 327, 
aequetur summae quadratorum a perpendicularibus, 
haec est 162 -+ 9. Fit z= X Reliqua patent. 
Si omnia 9215 sumimus, erit; 
altitudo — 28, basis = 96, hypotenusa = 100, 
bisectrix — 35 et (baseos segmenta: 21 et 75). 


XVII. 
Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus 
hypotenusa faciat quadratum, et perimetrus sit cubus. 
Ponatur area == z, et hypotenusa sit numerus uni- 
tatum quadraticus, minus z; esto 16 — z. 
Quoniam supposuimus aream = 2, productus late- 


εστι B. 11 ὀρϑῶν] περὶ τὴν ὀρϑὴν Ba. 13 τουτεστιν Ba. 
s Mt AB, 16 αἴ δὲ om. B. Caetera supplevi; hic A 

mutilus est. — 21 ᾖ κύβος] 7 κύβοις A. 90 τῷ) τῇ A. 

25 τὸν] τὸ ΑΒ,. 


Όϊ»ρπαπτοα, ed Tannor;7. ?8 


434 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΟΝ ς, 


Su, ὁ ἄρα ὑπὸ τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν αὐτοῦ γίνεται 3 B. 
ἀλλὰ 3β περιέχονται ὑπὸ SẸ καὶ Μβ: ἐὰν οὖν τάξω- 
μεν μίαν τῶν ὀρϑῶν M, ἔσται ἡ ἑτέρα 3. 


καὶ γίνεται ἡ περίμετρος MT) καὶ οὐκ ἔστι κύβος" 

só δὲ m γέγονεν ἔκ τινος C" καὶ M: δεήσει ἄρα 

εὑρεῖν DI^" τινα, ὅς, ποοσλαβὼν M B, ποιεῖ κύβον, ὥστε 
κύβον O” ὑπερέχειν MB. 


Τετάχθω οὖν ἡ μὲν τοῦ D" (z^ sa Mà, ἡ δὲ 

τοῦ κύβου SG Λι Mà. γίνεται ὁ μὲν O”, 4Υᾶ sf Ma, 

106 δὲ κύβος, CK Sy ANZ" y Mà. ϑέλω οὖν τὸν 

κύβον τὸν O” ὑπερέχειν δυάδι' ὁ ἄρα O” μετὰ δυά- 

δος, τουτέστιν «4Υᾷ 5β My, ἔστιν ἴσος ΚΥᾶ 92 
A dT y M»ü, ὅϑεν ὁ 3 εὑρίσκεται MÓ. 


ἔσται οὖν ἡ μὲν τοῦ O% x^ Mi, ἡ δὲ τοῦ κύβου 
1 M y. αὐτοὶ ἄρα ὁ μὲν [75 Mx, ὁ δὲ κύβος Μαξ. 


Μεϑυφίσταμαι οὖν τὸ ὀρϑογώνιον, καὶ τάξας αὐτοῦ 
τὸ ἐμβαδὸν 3 à, τάσσω τὴν ὑποτείνουσαν Mens 
μένει δὲ καὶ ἡ βάσις MB, ἡ δὲ κάθετος 98. 


λοιπόν ἐστιν τὸν ἀπὺ τῆς ὑποτεινούσης ἴσον εἶναι 
2 τοῖς ἀπὺ τῶν περὶ τὴν ὀρθήν' γίνεται δὲ AYT Άῆχκε 


- ^ NS 
Asv: ἔσται ἴση AY& Μὸ, ὅϑεν ὁ 5 Myxa. 
ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις καὶ μένει. 


2 ὑπὸ] ἀπὸ Ba. καὶ οτι. Βα. 8 ὀρθῶν] περὶ τὴν 
ὀρθὴν Ba. ϱ0 ὥστε Ba, ἔσσω ΑΒ. — 8 π]ευρὰ suppl. Ba. 
10 K'à suppl. Ba. 12 τουτέστι B. ἔστιν ἴσος] ο ų Α, ὁ 
ἀριϑμὸς B, ἴσός ἐστι Ba. 19/18 y A Δ΄ 7 M suppl. Ba. 

11 ὑποτείνουσαν Βα, ὑπόστασιν AB. 19 ἐστι B. ἀπὸ Ba, 
ἐπὶ ΑΒ. 30 χπ] cxe AB, 51 ὅθεν] Ba add. γίνεται. 
Ίκα] eva AB,. 
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rum circa rectum fit 2z = z >< 2. Ergo, si ponimus 
unam perpendieularium esse 2, altera erit α, 

Fit perimetrus 18, qui non est cubus; sed 18 factus 
est ex aliquo quadrato plus 2. Ofportebit igitur in- 
venire quadratum aliquem qui plus 2 faciat cubum, 
ita ut cubus quadratum superet unitatibus 2. 

Ponatur quadrati radix = z + 1, 

cubi radix = z — 1. 
Fit 
quadratus = z* -+ 22 4- 1, 
cubus = 2) -+ ὃς — δα — 1. 


Volo cubum esse quadratum plus 2. Ergo quadratus 
plus 2, hoc est: 


αἳ + 23 + ὃ = z +4 δα -- δα --ἶ, 
unde invenitur 


2; = 4, 


Erit igitur quadrati radix — 5, cubi radix == 3; et 
ipsi: quadratus — 25, cubus — 27. 

Transformo igitur triangulum et, posita huius 
area = z, pono hypotenusam = 25 — xz. Restat 


basis = 2, altitudo = z. 


Reliquum oportet quadratum hypotenusae aequari 
summae quadratorum a lateribus circa rectum; fit 


æ? + 625 — ὄθα = z* + 4, 


£ m 931 
50 


unde 


Ad positiones; et constat propositum. 
365 
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(η. 

Ebgsiv τρίγωνον ὀρθογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ ἐμ- 
βαδῶ αὐτοῦ, προσλαβὼν τὸν ἐν τῇ ὑποτεινούσῃ, ποιῇ 
κύβον, ὁ δὲ ἐν τῇ περιμέτρῳ αὐτοῦ ᾗ τετράγωνος. 

5 'Eàv δὴ ὁμοίως τῷ πρὸ τούτου τάξωμεν τὸν ἐν τῷ 
ἐμβαδῷ 5ᾱ, τὸν δὲ ἐν τῇ ὑποτεινούσῃ M κυβικῶν 
A3, ἔρχεται ξητεῖν τίς κύβος μετὰ MB ποιεῖ τετρά- 
yovov. 

Τετάχϑω ἢ τοῦ κύβου x> sz ANM ὁ κύβος 

1 (μετὰ M» γίνεται ΚΥᾶ sy M&dY y: ἔσται O% 
ἔστω ἀπὸ π᾿ sS&[' Μα. καὶ γίνεται ὁ 3 μονάδος κα δ”'. 

à 
ἔστωι ἄρα ἡ τοῦ κύβου πλευρὰ i£, αὐτὺς ἄρα ἔσται 
ξδ 

ὁύλιγ. 


Τάσσω πάλιν τὸν ἐν τῷ ἐμβαδῷ $a, τὴν δὲ bro- 


ἐδ 

15 τείνουσαν M δι) Λ 54' ἔχομεν δὲ καὶ τὴν βάσιν 
M, τὴν δὲ κάϑετον 5ᾱ. καὶ ἐὰν ἰσάσωμεν τὸν ἀπὸ 
τῆς ὑποτεινούσης D" ἴσον τοῖς ἀπὸ τῶν περὶ τὴν ὀρ- 
ϑὴν Όρια, εὑρήσομεν τὸν 3 ῥητόν. 


ι9. 
2 Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ ἐμ- 
βαδῷ αὐτοῦ, προσλαβὼν τὸν ἐν μιᾷ τῶν ὀρθῶν, ποιῇ 
τετράγωνον, ὁ δ᾽ ἐν τῇ περιμέτρῳ αὐτοῦ ᾗ κύβος. 


5 ὑμῶς τὸ ΑΒ,. 7 ζητεῖν κύβον μετὰ M β ποιεῖν B,. 
ποιεῖν À, 10 μετὰ μονάδων B suppl. Ba post γίνεται. 

4* 3] Ba add. ταῦτα ἴσα τετραγώνῳ. ἔσται °S] ἔστω Ba. 
11 ἔστω] τῷ AB. [' Mà om. AB,. xà δ' AB. 
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XVIII. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus 20 
hypotenusa faciat cubum, et perimetrus sit qua- 
dratus. 

Si ponimus, ut in praecedente, aream — 4, et 
hypotenusam aequamus numero unitatum cubico mi- 
nus v, devenimus ad quaerendum cubum qui, plus 2, 
faciat quadratum. 

Ponatur cubi radix = z — 1; cubus, plus 2, fit 


αἱ -+ δα + 1 — δα) = O: esto a radice (iz + 1). 
Fit 


"EM 
4 
uM ; : 1T , 4913 
Erit igitur cubi radix == τή ipse = -g 
4913 
Pono rursus aream == 2, hypotenusam == το -ᾱ 


Habemus autem basin = 2, altitudinem = z. $i nunc 
hypotenusae quadratum aequamus summae quadrato- 
rum laterum circa rectum, inveniemus z rationalem, 


XIX. 
Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus 21 
una perpendicularium faciat quadratum, et perimetrus 
sit cubus. 


15 Dy AB, 16 ἰσώσωμεν B. 17 ἴσον om, Ba. 21 èv 
μιᾷ] ἕνα AB. ὀρθῶν] περὶ τὴν ὀρθὴν Ba. ποιεῖ À. 
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Τετάχϑω τὸ ὀρθογώνιον ἀπὸ ἀριϑμοῦ τινος ἀορί- 
στου περιθσοῦ' ἔστω δὴ 5β Mà. ἔσται ἄρα ἡ μὲν 
κάθετος 3β Mà, ἡ δὲ βάσις AYB SB, ἡ δὲ ὑποτεί- 
νουσα AYB 38 Mà λοιπόν ἐστιν τὴν περίμετρον 

ο αὐτοῦ εἶναι κύβον, τὸν δὲ ἐν τῷ ἐμβαδῷ μετὰ μιᾶς 
τῶν ὀρϑῶν ποιεῖν τετράγωνον. 

γίνεται δὲ ἡ μὲν περίμετρος 4 ὃ 55 MB ἴσαι 
κύβῳ' καὶ ἔστιν σύνθετος ἀριθμός' περιέχεται γὰρ ὑπὸ 
sõ MB καὶ sa Ma ἐὰν οὖν ἑκάστην πλευρὰν μερί- 

ιυσώμεν παρὰ Sà Mà, ἕξομεν τὴν περίμετρον αὐτοῦ 
s Mf: ἔσται κύβος. 

λοιπὸν ἄρα ὁ ἐν τῷ ἐμβαδῷ αὐτοῦ μετὰ μιᾶς τῶν 
ὀρϑῶν ποιεῖ O”, γίνεται δὲ ὁ μὲν ἐν τῷ ἐμβαδῷ 
αὐτοῦ KYB d'y s ἐν μορίῳ 4183β Ma, ἡ δὲ μία 

15 τῶν ὀρϑῶν SB Mà ἐν μορίῳ sã Mà, καὶ ἐὰν ποιή- 
σωμεν τὰ δύο εἰς τὸ αὐτὸ μόριον, γίνονται KY B AYZ 
«ὃ M. καὶ ἔχουσι κοινὸν μόριον 47 à $8 Mà, ὥστε 
τὰ δύο συντεθέντα ποιεῖν SB Ma to. O»: ἐξητοῦμεν 
δὲ καὶ s MB lo. κύβῳ. καὶ ἀπάγεται εἰς τὸ εὑρεῖν 

2 κύβον D?" διπλασίονα' ἔστιν δὲ ὁ ἢ, Mô. 

ἔστω 5ὃ MB is. Mi - γίνεται ὁ S ᾱ[΄. 


e £ 


ἔσται ἄρα ὀρθογώνιον H Te, ζ. καὶ μένει. 


3 περισσοῦ] καὶ ἀπὸ τοῦ μονάδι μείζονος αὐτοῦ Ba. δὴ] 
δὲ ἀπὸ 5 ἃ καὶ ἀπὸ Ba. 4 λοιπὸν... Mà (9) om. B,. 


ἐστι B (item 8, 20). δ αὐτοῦ dubitanter scripsi, Ú T A, om, 
Ba. 6 τῶν Ἆα, τουτέστιν À, ὀρθῶν] περὶ τὴν ὀρθὴν Ba 


(item 13, 15, p. 440, 3). 7 M) δύναμις Α. 11 ἔσται] ἴσην 
Ba. 12 ὁ] τὸν Ba. 13 ποιεῖν Ba. 14 μιᾶς Α. 16 εἰς 


τὸ αὐτὸ μόριον] ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ μορίου B,. ΙΤ IM à prius] AB, 
add. ἐν μορίῳ ἀριθμῶν B μονάδος à. καὶ ἔχουσι... 614] 
ἐν μορίῳ A" a ss Ma. ἐὰν δὲ μερήσωμεν παρὰ οὐ póga”, 
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Ponatur triangulum rectangulum ab aliquo numero 

indeterminato impari’): esto 2z -+ 1. Erit igitur 
altitudo = 2g + 1, basis = 2z2* + 2α, 
hypotenusa = 22} + 2z 4 1. 

Restat ut perimetrus sit cubus, et area plus una 
perpendicularium faciat quadratum. 

Fit perimetrus: 45” -+ θα + 2 = cubo. Hie nu- 
merus est compositus, scilicet ex (4z -+ 2)»« (zx + 1). 
Ergo si unumquodque latus dividimus per (x + 1), 
habebimus ut perimetrum: 4z + 2, qui cubus erit. 

Adhuc autem area plus una perpendicularium fa- 


cit O. Fit area = AIT , et una perpendicu- 
larium es il Quae si reducimus ad eundem 


denominatorem, summa numeratorum fit 
927 + 52* + 4x -- 1 
et cum denominatore communem habet divisorem, 
α) -]- 2α -- 1. 
Ergo summa amborum facit: 24 -+ 1 = O, et quae- 
rimus insuper 4z -+ 2 — cubo. Deducitur res ad in- 
veniendum cubum quadrati duplum; talis est 8 du- 
plus 4. 
Esto 
4x +2 =8; ft α--15. 


Erit triangulum 2,15, ΤΙ εἰ constat (propositum). 


6? δ’ 5? 


1) Haec formatio trianguli rectanguli ab impari numero 
Pythagorae tribuitur iu Geometria quae fertur Heronis, 12. 


γίνεται Βα. 21 ἔστω) Ba add. ἄρα καὶ γίνεται ... [' om. 
B, L'om. À. 
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κ. 

Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῷ ἐμ- 

βαδῷ αὐτοῦ, προσλαβὼν τὸν ἐν μιᾷ τῶν ὀρθῶν, ποιῇ 
κύβον, ὁ δὲ ἐν τῇ περιμέτρῳ αὐτοῦ 7j τετράγωι ος. 

5 Πάλιν ἐὰν τῇ αὐτῇ ἀγωγῇ χρησώμεθα τῇ πρὸ τού- 
του, ἐπάγεται εἰς τὸ 5 ὃ MB ποιεῖν ἴσ. O9, καὶ SB Ma 
lo. κύβῳ. καὶ γίνεται ξητεῖν τετράγωνον κύβου 9". 
ἔστιν (€ καὶ ἤ' καὶ πάλιν ἰσάξομεν Mig, s MB. καὶ 

$9 9 9 
γίνεται ὁ 5 MF L ἔσται ἄρα τὸ ὀρθογώνιον ἴξ, Ey, Ec. 


19 κα. 
Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῇ περι- 
μέτρῳ αὐτοῦ ᾗ τετράγωνος, καὶ προσλαβὼν τὸν ἐν τῷ 
ἐμβαδῷ αὐτοῦ ποιῇ κύβον. 
Πεπλάσθω τὸ ὀρϑογώνιον ἀπὸ $a, M γίνεται 
15 μία μὲν τῶν ὀρθῶν 9β, ἡ δὲ ἑτέρα A a Λ M, ἡ δὲ 
ὑποτείνουσα AY Mā. καὶ γίνεται ζητεῖν Ar B 56 
io. [7», καὶ KY& AYB să ἴσ. κύβω. καὶ τὸ μὲν AYB 5β 
κατασκευάξειν O” ῥάδιόν ἐστιν' ἐὰν γὰρ δυάδα μερί- 
σης εἰς O” παρὰ δυάδα, εὑρήσεις τὸν 3 ἕνα" ἀλλὰ δεῖ 
2 τοιοῦτον εὑρίσκεσϑαι, ὥστε τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ Κ καὶ B 
τοὺς ἐπ᾽ αὐτοῦ O% καὶ αὐτὸν συντιϑέμενον ποιεῖν 
κύβον. 
8 ἐν μιᾷ] ἕνα ΑΒ. 3/4 ποιῇ κύβον] ᾖ κύβος Ba. _ 
4 τετράγωνος Ba, κύβος AB. 7 κύβῳ] ra B A, κύβοις β 
B, 8 ἔστι B, (item 18). — Mis] 5 9 i$] iy A. 
11 τῇ om. Ba. 13 ποιεῖν AB,. 15 AE περὶ τὴν ὁρ- 


θὴν Ba. 16 Mà om. AB, AYP) δύο δυνάμεις AB,. 
19 δεῖ] δὴ B,. — 21 αὐτοῦ] αὐτῶν A. 
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XX. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus 
una perpendicularium faciat cubum, et perimetrus sit 
quadratus. 

Si eodem rursus processu utimur quo in praecedente, 
deducitur res ad aequandum 


4z +2 =0, 2z +1 = cubo. 


Quaerendus est quadratus cubi duplus; est 16 duplus 8. 
Rursus aequamus: 


16 = 47 +2, etfit s= 34 


16 63 65 


Triangulum erit: F° ο 3 


XXI 


Invenire triangulum rectangulum tale ut perimetrus 
sit quadratus, et plus area faciat cubum. 

Formetur triangulum ab z et 1; fit perpendicula- 
rium una 24, altera = z* — 1, hypotenusa = z*4- 1, 
et quaerendum: 


22 + 2r —D, et αὖ-- 22 + z= cubo. 


Facile est construere 22? + 2z = O; si enim 
dividis 2 per quendam quadratum minus 2, invenies z; 
sed hunc oportet talem inveniri ut z*-- 2z*-4- x 
faciat cubum. 
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ἔστιν οὖν ὁ 3 ἐκ δυάδος μερισϑείσης εἰς AT à Λι M B 
ὁ κύβος γίνεται Mū ἐν μορίῳ τῷ ἀπὸ AYA MB 
«κύβῳ». καὶ οἱ B ἀπ᾿ αὐτοῦ ΓΙ" γίνονται Mi ἐν 
μορίῳ τῷ ἀπὸ 4'a MB O” αὐτὸς δὲ MB ἐν uo- 
5 ρίῳ ΟΥ NM. καὶ πάντα εἰς τὸ αὐτὸ μόριον" γί. 
414β ἐν μορίῳ τῷ ἀπὸ 4’ à A MB κύβῳ. 
καὶ ἔστιν τὸ μόριον κυβικόν" ἔστω AI B ἴς. κύβῳ" 
καὶ πάντα παρὰ ΚΙ" γίνονται 5β ἴσ. (κύβῳ». καὶ 
ἐὰν τάξωμεν io. M κυβικαῖς, εὑρίσκεται ὁ 5 κύβου 
109 τινὸς τὸ ['. ἔστω'ὁ κύβος Mi γίνεται ἄρα τοῦ L', 
MS ossis 
O% γίνεται μϑχ καὶ δεῖ ἀπὸ τούτου ἆραι Mü, 
ἐπειδήπερ ἡ μία τῶν ὀρϑῶν ἐστιν AYAME καὶ 
ἀπάγεται εἰς τὸ ζητῆσαι κύβον ὅπως τὸ Ô” τοῦ ἀπ᾽ 
15 αὐτοῦ τετραγώνου μεῖζον μὲν MB ù, ἔλασσον δὲ ΜΙ ὃ. 
καὶ ἐὰν τάξωμεν τὸν κύβον ΚΤα, ξητήσομεν ΚΥΚδΧ 
μεῖξον μὲν MB, ἔλασσον δὲ MÒ: ὁ ἄρα KYK μείξων 
gð 
μὲν Mū, ἐλάσσων δὲ Mis. ἔστιν δὲ và ψκϑ, ὥστε ὁ 


z 
κύβος xf. 
t5 


" SE. 55 
æ τάσσω οὖν 5β ἴσ. Μαξ, καὶ γίνεται ὁ 5 χξ, ἡ AY, 
orc 


ψκϑ. καὶ ἐὰν δυάδα μερίσωμεν εἰς τὺν τοῦδε δυάδι 


1 ἔσται B,. εἰς] ἐπὶ Βα (item 5). 2 ὁ] Ba add. δὲ. 
8 αὐτοῦ] αὐτῶν B,. b γί. A, γίνεται B, γίνονται Ba. 
7 ἔστι B. ἔστω] Ba add. οὖν xal. — om. ΑΒ. κύβῳ] 
AB, add. £v. 8 à om. AB,." κύβῳ suppl Βα. καὶ post. 
.. τὸ L (10) om. B,. 10 ἔσειν Β,. ἄρα] Ba add. ὁ 5, 
τοῦ ['] τοῦ ἥμισυ A, τὸ ἥμισυ B, τούτου τὸ ἥμισυ Ba. 
11 à] Ba add. οὗ ὁ τετράγωνός ἐστι Mig: τάσσω ἐν δυνάμεσι, 


καὶ γίνονται dris ἴσαι AFP 55β. καὶ γίνεται ὁ sá*, ὁ δὲ 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS. 443 
Erit igitur z quotiens 2 per z,*— 2. Fit 
"ML ONES νο — ΘΝ 


(417 — 2)?? (z,! — 2)? ατα 
Omnia in eundem denominatorem reducantur; fit 


4 
summa ασε, ei denominator est cubicus. Sit 
pes 
ergo 
22,* — cubo, 
eb omnia per αὐ): 
22, = cubo. 
Si aequamus numero unitatum cubico, fit z, dimi- 
dium cubi alieuius, Esto cubus 8; dimidium est 4, 


: 1 
των 
Fit 2! = τς, 


una perpendieularium est z* — 1; deducitur res ad 


a quo oportet subtrahere 1, quoniam 


quaerendum cubum, talem ut i quadrati ab ipso cubo 


sit maior quam 2 et minor quam 4. Si ponimus cu- 
bum = zê, quaeremus 


2 latc 4. 
Ergo 
8 « 2$ «16. 
Talis est Lr ergo cubus erit t. 
Pono igitur 27, == s, et fit 


27 , 729 
T — 19» "Y —7 ggg* 


Lacunam indicare malui. 19 ἆραι] ἀφελεῖν Ba. 18 ὀρθῶν] 
περὶ τὴν ὀρϑὴν Ba. ἐσει B (item 18). — 15 μείξων AB,. 
7 M Ba. ἔλαττον B, ἐλάσσων A, ἐλάσσω Ba. 16 τὸν 
κύβον] αὐτὸν Ba. ξητήσωμεν A, 17 µείζονας .... ἐλάσ- 
covag AB, μείζονα ... ἐλάσσονα Ba. 18 1$] η ΑΒ,, 

21 τοῦδε] τούτου Ba. 
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σι 
ἐλάσσονα, εὑρήσομεν τὸν 5 μονάδος φιβ, καὶ ἔχομεν 
ἀπὸ τοῦ ἀπ᾽ αὐτοῦ ODO” ἆραι Ma. 


κβ. 
Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅπως ὁ ἐν τῇ περι- 
εμέτρῳ αὐτοῦ ᾗ κύβος, προσλαβὼν δὲ τὸν ἐν τῷ ἐμβαδῷ 
αὐτοῦ, ποιῇ τετράγωνον. 

Πρότερον δεῖ ἐπισκέψασθαι: δύο ἀριϑμῶν δοϑέν- 
τῶν, εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον, ὅπως ὁ μὲν ἐν τῇ 
περιμέτρῳ αὐτοῦ ἴσος CÜ) ἑνὶ τῶν δοϑέντων, ὁ ὁ᾽ ἐν 

ε τῷ ἐμβαδῷ αὐτοῦ τῷ ἑτέρῳ. 

Ἔστωσαν δύο ἀριθμοὶ ὅ τε ιβ καὶ ὁ Ẹ καὶ èm- 
τετάχϑω τὸν μὲν ιβ εἶναι τὸν ἐν τῇ περιμέτρῳ αὐτοῦ, 
τὸν δὲ f τὸν ἐν τῷ ἐμβαδῷ. ὁ ἄρα ὑπὸ τῶν περὶ 
τὴν ὀρϑὴν αὐτοῦ ἔσται MiÓ, καὶ ἐὰν τάξωμεν μίαν 

5 αὐτοῦ ὀρθὴν 3Χᾶ, ἡ ἑτέρα αὐτοῦ ἔσται 5ιδ. ἔστιν δὲ 
καὶ ἡ περίμετρος αὐτοῦ Mb: dj ἄρα ὑποτείνουσα ἔσται 
M if A s% à $40. 

λοιπόν ἐστιν τὸν ἀπ᾽ αὐτῆς O”, ὅσπερ ἐστὶ 4ΥΧᾶ 

4Υ o'13 Μροβ A S* xà 5τλς, ἰσῶσαι τοῖς ἀπὸ τῶν περὶ 

ο τὴν ὀρϑὴν D", τουτέστιν 4ΥΧᾶ AY Qus. κοινὴ προσ- 
κείσθω ἡ λεῖψις καὶ ἀπὸ ὁμοίων ὅμοια καὶ πάντα ἐπὶ 
5. γί. 5 eof lo. A's M xà. 

καὶ οὐ πάντοτε δυνατόν ἐστιν, εἰ μὴ τὸ [' τῶν 5 
ἐφ᾽ ἑαυτό, λεῖψαν τὰς AY ἐπὶ τὰς M, ποιεῖ Γη. καί 


1 ἐλάττονα B,. μονάδος om, e 2 ἆραι] ἄρα AB,. 
4/6 τῇ ων κε” 2a 1 a ome 7 ἀριϑμοὺς δοθέν- 
τας AB,. a. P Pm 14 καὶ Ba, ἔστω 
ΑΒ. 15 ME pio αὐτοῦ κ αὐτοῦ AB, αὐτῶν Ba. 


αὐτοῦ post, om. Ba. ἔσει B (item 18). 17 5:9] 3 οἳ δ' 
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Si dividimus 2 per αφ — 2, inveniemus z = ΠΠ; εί 
a quadrato huius possumus subtrahere 1. 


XXII. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut perimetrus 24 
sit cubus, et plus area faciat quadratum. 

Primo oportet considerare quomodo, duobus datis 
numeris, invenietur triangulum rectangulum tale ut 
perimetrus aequalis sit uni datorum, et area alteri. 

Sint dati duo numeri 12 et 7.  Proponatur 12 
esse perimetrum, 7 esse aream. Ergo productus la- 
terum cirea rectum erit 14, et posita una perpendicu- 


lari i , altera erit 14z. Sed perimetrus est 12; ergo 
hypotenusa erit 12 — E — l4z. Restat ut istius 
quadratus, hoc est 
2; + 1962? + 172 — 7 — 3362, 
aequetur summae quadratorum a lateribus circa rectum, 
hoe est zi -+ 196z*. Utrimque addantur negata et a 
similibus similia et omnia in z; fit 
1722 = 336x? + 24. 


Quod haud semper possibile est, nisi dimidius coeffi- 
ciens 2 in seipsum multiplicatus, minus producto 
coefficientium z* et unitatis, faciat quadratum. At 


A, καὶ οἱ ὃ B,. 18 τῶν ἀπ᾽ αὐτοῦ τετραγώνων, ὥσπερ AB,. 
ὅπερ Βα. 20 τουτέστι B. — 22 γί A, γίνεται B, γίνονται 

Ba.  spost. om. AB. — 4' xà Μτὶς ΑΒ. 38 dor. Ba. 
24 τὰς post] B, add, ὑποστάσεις. ποιῇ Ba. 


446 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩ͂Ν 6. 


εἰσιν oí μὲν 5 ἐκ τοῦ ἀπὸ τῆς περιμέτρου καὶ τοῦ 07 
τοῦ ἐν τῷ ἐμβαδῷ, ul δὲ AY ἐπὶ τὰς M ἐκ τοῦ η" 
ἀπὸ τῆς περιμέτρου ἐπὶ τὸ ἐμβαδόν. 
"Ὥστε ἐὰν τοιοῦτοι δοϑῶσιν οἱ ἀριθμοί, καὶ ἔστω 
56 μὲν ἐν τῷ ἐμβαδῷ Sa, ὁ δ᾽ ἐν τῇ περιμέτρω, κύβος 
ἅμα καὶ 7», ME, καὶ ἵνα συσταϑῇ τὸ τρίγωνον, δεῖ 
τοῦ ἀπὺ MES CY" καὶ 5 ὃ τὸ [΄ ποιήσαντα (ἐφ᾽ ἑαυτὸν 
ἀφελεῖν τὸν η΄; ἀπὸ τῆς περιμέτρου ἐπὶ 5ᾱ, καὶ λοι- 
πὸν ζητῆσαι τὰ λοιπὰ ἴσα O”. 


— —— -  — 
1: γίνονται AY Mu? . δτὸ ANS. ὄφος' καὶ πάν- 


AM — 
των τὸ δ''' γίνεται Zl" Μρδ . pos A 5 souó is. O”: 
ἔτι δὲ καὶ sa MEO ἴσ. Dv. καὶ ἐξισούσθωσαν αἱ M 
καὶ ἡ ὑπεροχὴ καὶ ἡ μέτρησις καὶ τὰ λοιπὰ δῆλα. 


κγ. 

;:, Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅπως ὁ ἀπὸ τῆς ὑπο- 

τεινούσης τετράγωνος ᾗ ἄλλως τετράγωνος καὶ πλευρά, 

(καὶ; μερισϑεὶς παρὰ τὸν ἐν μιᾷ τῶν ὀρϑῶν ποιῇ 
κύβον καὶ πλευράν. 

Τετάχϑω ἡ µία τῶν ὀρθῶν Sa, ἡ δὲ ἑτέρα Ya 

20 καὶ μένει ὁ ἀπὸ τῆς ὑποτεινούσης ὧν τετραγώνου καὶ 

πλευρᾶς. 
λοιπόν ἐστι MAg Y looa Γ», καὶ πάντα παρὰ 


1 4"^] τεεραπλασίου Βα, τετραπλεύρου ΑΒ. 4 καὶ] Λύ- 
σεται τὸ ζητούμενον Ba. 5 δὲ ἓν Ba. T ἐφ᾽’ ἑαυτὸ suppl. 
Ba 8 ἐπὶ] ἕως AB, εἰς Ba. 8/9 λοιπὸν om. Βα. 


Y 
10 M scripsi, M AB. ð bis] βΑΒ,, 11 ọ om. AB,. 


5ομὸ] εχκδ AB,. 19 ἐξισούσϑωσαν «l M scripsi, ἐξισώσθωσ 
ἀριθμοί AB, ἐξισώσθω σοι ἀριθμοὶ Ba. 16 ἄλλος B. 
17 xol suppl. Ba. iv μιᾷ] ἕνα AB. ὀρθῶν] περὶ τὴν 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS, 441 


coefficiens z provenit ex summa quadrati a perimetro 
οἱ 471 areae, productus coefficientium z? et unitatis 
ex 8'* producto quadrati a perimetro et areae. 

Ita, si tales dentur numeri, et sit area == 2, peri- 
metrus (simul quadratus et cubus) = 64, ut construa- 


iur triangulum, oportet a E subtrahere 8** 


productum z in quadratum a perimetro, et residuum 
aequare quadrato. Fit 


4z* -+ 4194304 — 245162; 


HERE 
omnium τ; 


z* + 1048516 — 6144z = OD, 
et, adhuc 
4 -+ 64 = D, 
Reducantur ad aequalitatem coefficientes unitatis, 
et sumantur differentia, factores, et caetera patent. 


XXIII. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut quadratus 95 
hypotenusae sit aliter summa quadrati alicuius et 
radicis ex isto, divisusque per unam perpendicularium, 
faciat summam cubi alicuius et radicis ex isto. 

Ponatur una perpendicularium esse z, altera z*. 
Constat quadratum hypotenusae esse summam qua- 
drati et radicis. 

Restat ut 

z*--z--—Uü. 


ὀρθὴν Ba (item 19). 20/21 τετράγωνος καὶ πλευρά Ba. 

20 καὶ post. om. B,. 21 πλευρᾶς] Ba add.: καὶ μερισθεὶς 

παρὰ τὸν ἕνα τῶν περὶ τὴν ὀρθήν, ποιῶν κύβον καὶ πλευράν. 
22 ἰσῶσθαι Ba. 


448 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΝ 5. 
AY: γίνεται 4ἵᾷ Mā lo. D” τῷ ἀπὸ m^ SEG AMP 


ὃ 

ὅϑεν ὁ 3 γίνεται μονάδος 7. 
τὰ λοιπὰ δῆλα. 

κὸ. 

5 Εὑρεῖν τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὕπως ὁ μὲν ἐν μιᾷ 
τῶν ὀρϑῶν ᾗ κύβος, ὁ δὲ ἐν τῇ ἑτέρᾳ κύβος παρὰ 
πλευράν, ὁ δὲ ἐν τῇ ὑποτεινούσῃ κύβος καὶ πλευρά. 

Τετάχϑω ὁ ἐν τῇ ὑποτεινούσῃ ΚΤᾶ 58, ὁ δὲ ἐν 
μιᾷ τῶν ὀρθῶν ΚΙ ΛΑΞ" ὁ ἄρα ἐν τῇ ἑτέρα ἔσται 

το AY B. 

λοιπόν ἐστι AYB ἰσῶσαι κύβῳ' ἔστω ἰσῶσαι KYü 
καὶ γίνεται ὁ 5 MB. 

ἐπὶ τὰς ὑποστάσεις. καὶ ἔσται τὸ τρίγωνον 5, Ñy 1, 
καὶ μένει. 

8 τὰ] καὶ τὰ Βα. δ μὲν ἐν] μὲν AB, ἐν Βα. 6 ὀρθῶν] 


περὶ τὴν ὀρϑὴν Ba (item 9). 9 μιᾷ] ἀπὸ A, à ἀπὸ B,. 
11 ἔστω... à om. B,. ἰσῶσαι Sos dm. Ba.” 18 καὶ om. B. 


ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS. 449 


Omnia per x°; fit 
αἱ -+ 1 -- Ό:α radice (x — 2) 


Unde fit 
E 
gg = τ . 
Reliqua patent, 
XXIV. 


Invenire triangulum rectangulum tale ut una per- 26 
pendicularium sit cubus, altera cubus minus radice, 
hypotenusa cubus plus radice. 

Ponatur hypotenusa — α) +- z, una perpendicula- 
rium = z’ — ᾱ; erit altera = 22*. 

Restat ut 22? = cubo: esto = z*, Fit z — 2. 

Ad positiones: erit triangulum 6. 8. 10, et constat 
(propositum). 


DrorRaxTUE, ed. Tannery. 29 


ΔΙΟΦΑΝΤΟΥ AAEEANAPEQS X 
ΠΕΡΙ ΠΟΛΥΓΘΝΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ, 


Ἕκαστος τῶν ἀπὸ τῆς τριάδος ἀριθμῶν αὐξομένων 
μονάδι, πολύγωνός ἐστι πρῶτον ἀπὸ τῆς μονάδος, καὶ 
5 ἔχει γωνίας τοσαύτας ὅσον ἐστὶν τὸ πλῆθος τῶν ἐν 
αὐτῷ μονάδων’ πλευρά τε αὐτοῦ ἐστιν ὁ ἑξῆς τῆς uo- 
νάδος ἀριθμός, ὁ B. ἔσται δὲ ὁ μὲν y τρίγωνος, ὁ δὲ 
ὃ τετράγωνος, ὁ δὲ E πεντάγωνος, καὶ τοῦτο ἑξῆς. 
Τῶν δὴ τετραγώνων προδήλων ὄντων ὅτι καϑ- 
10 εστήκασι τετράγωνοι διὰ τὸ γεγονέναι αὐτοὺς ἐξ ἀριϑ- 
μοῦ τινος ἐφ᾽ ἑαυτὸν πολλαπλασιασϑέντος, ἐδοκιμάσθη 
ἕκαστον τῶν πολυγώνων, πολυπλασιαξόμενον ἐπί τινα 
ἀριϑμὸν κατὰ τὴν ἀναλογίαν τοῦ πλήθους τῶν γωνιῶν 
αὐτοῦ, καὶ προσλαβόντα τετράγωνόν τινα πάλιν κατὰ 
1 τὴν ἀναλογίαν τοῦ πλήθους τῶν γωνιῶν αὐτῶν, φαί- 
νεσθαι τετράγωνον: ὃ δὴ παραστήσομεν ὑποδείξαντες 
πῶς ἀπὸ δοθείσης πλευρᾶς ὁ ἐπιταχϑεὶς πολύγωνος 
εὑρίσκεται, καὶ πῶς δοϑέντι πολυγώνῳ ἡ πλευρὰ λαμ- 
βάνεται' προδείξομεν δὲ τὰ εἰς αὐτὰ λαμβανόμενα. 


1/2 Titulum om. Ba. 4 πρῶτος Ba. 5 ἐστι B. 
ὁ αὐτῆς AB,. 9/10 κατεστήκασι Ba. 11 ἑαυτοῦ AB. 
12 ἕκαστος AB. πολυπλασιαξόµενος A B, πολλαπλασιαζόµενος 


DIOPHANTI ALEXANDRINI 
DE POLYGONIS NUMERIS. 


Unusquisque a ternario numerorum progredientium 1 
secundum unitatem, polygonus est primus ab unitate, 
el habet tot angulos quot in ipso sunt unitates; eius 
autem latus est numerus qui sequitur unitatem, 
nempe 2. [ta erit 3 triangulus, 4 quadratus, 5 penta- 
gonus, et sic deinceps. 

Quum quadratos manifestum sit constitui quadratos 
quia fiunt ex aliquo numero in seipsum multiplicato, 
compertum est unumquemque polygonum, multiplica- 
tum in quendam numerum in ratione quoti angulo- 
rum, si producto addatur quidam quadratus in ratione 
quoti angulorum, apparere quadratum. Quod stabilie- 
mus, monstrato insuper quo modo a dato latere pro- 
positus polygonus invenitur et quo modo dati poly- 
goni latus sumitur; prius autem demonstrabimus quae 
ad haec assumuntur. 


Ba, 19/19 τινος ἀριθμοῦ AB. 18/14 τοῦ πλήθους τῶν yw- 
νιῶν αὐτοῦ Βα, τῶν πλευρῶν τῆς γωνίας αὐτῶν ΔΒ. 14 πάλιν 
om. Ba. 17 ἀπὸ δοθείσης πλευρᾶς] ἀποδοθείσ. x A, ἐκ ĉo- 
ϑείσης x B, ἐκδοθείση πλευρᾷ Ba. 18 πῶς] πλευρὰ AB,. 
19 δὲ om. B,. 


99* 


452 ΠΕΡΙ ΠΟΛΥΓΩΝΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ. 


α. 

᾿Εὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ τῷ ἴσῳ ἀλλήλων ὑπερέχωσιν, 

ὁ ὀκτάκις ὑπὸ τοῦ μεγίστου καὶ τοῦ μέσου, προσλαβὼν 

τὸν ἀπὸ τοῦ ἐλαχίστου τετράγωνον, γίνεται τετρά- 

6γωνος, οὗ ἡ πλευρὰ ἴση (ἐστὶ; τῷ συγκειμένῳ ἔκ τε 
τοῦ μεγίστου καὶ δύο τῶν μέσων. 

Τρεῖς γὰρ ἀριϑμοί, ὁ AB, BT, BA, τῷ ἴσῳ ἀλλή- 
λων ὑπερεχέτωσαν: δεικτέον ὅτι ὁ η" ὑπὸ 48Β. ΒΓ, 
(προσλαβὼν τὸν ἀπὸ τοῦ 4B O”, ποιεῖ O”, οὗ ἡ z^ 

10 ἴσ. τῷ τε AB καὶ B τοῖς BI. 
l I——L—4 -1 
E A '" 4 B 


4ιαιρεῖται γὰρ ὁ η΄" ὑπὸ AB. BT sig τε τὸν η”: 
ἀπὸ ΒΓ D” καὶ εἰς τὸν η΄: ὑπὸ ΑΓ. ΒΓ) καὶ 
πάλιν διαιρεῖται ἕκαστος τῶν εἰρημένων δίχα, εἴς τε 

i5róv ὃ: ὑπὸ AB.I'B, καὶ εἰς τὸν δ': ἀπὸ ΒΓ O” 
καὶ εἰς μὴν τὸν δ: ὑπὸ 4Γ. ΓΒ [τουτέστιν ὁ τετρά- 
κια ὑπὸ ΒΓ. Γ4’ ἴσος γὰρ ὁ ADT τῷ ΓΔ’ μετὰ τοῦ ἀπὸ 
AB, γίνεται τετράγωνος ὁ ἀπὸ AB]. ὁ δὲ δεύτερος 
τῶν δ", ὑπὸ 4Γ. ΓΒ, μιγεὶς ἑνὶ τετραγώνῳ ἀπὸ τοῦ 

30 AB, ποιεῖ τὸν τετράγωνον ἀπὸ τοῦ BA. καὶ ζητεῖται 
πῶς ὁ ἀπὸ τοῦ AB 7”, καὶ ὁ δ: ὑπὸ AB.BI, καὶ 
ὁ δὲ: ἀπὺ τοῦ BI συντεθέντες ποιοῦσι O”. ἐὰν δὴ 
ϑῶμεν τῷ BT ἴσον τὸν AE, μεταβησόμεθα τὸν ὁ»: 
ὑπὸ AB.BI εἰς τὺν Ò ὑπὸ ΒΔ. ΑΕ, ὃς μιγεὶς τῷ 

25 òS ἀπὸ ΓΒ, τουτέστι τῷ ἀπὸ AE, ποιήσει ἴσον τῷ 


5 ἐστὶ supplevi. τε om. Βα. 8 ὁ] τὸ ΑΒ, 9 μετὰ 
τοῦ ἀπὸ τοῦ βὃ τετραγώνου ποιεῖ τετράγωνον οὗ ἡ πλευρὰ ἴση 
ἔστι τῷ τε αβ καὶ δυσὶ τοῖς (jy. ὅτι οὖν ὁ aß ἴσός ἐστι τοῖς 
By. yÔ, διαιρεῖται ὁ ὀκτάκις ὑπὸ τῶν αβ. By εἴς τε τὸν ὀκτάκις 
ἀπὸ τοῦ By τετράγωνον καὶ εἰς τὸν ὀκτάκις ὑπὸ βγ.γϑ (13) Ba, 


DE POLYGONIS NUMERIS, 403 


I. 
Si tres numeri secundum aequales differentias pro- 2 
grediuntur, octies productus maximi et medii, plus 
quadrato minimi, fit quadratus cuius radix aequatur 
summae maximi et bis medii. 
Tres enim numeri, «f, By, βὂ, secundum aequales 
differentias progrediantur; monstrandum est 


(8αβ. By + δβ' — (αβ + 9βγ)'. 


Etenim partitur 8ag.8y in 885y*--8«y.By,» 
et rursus unusquisque praedictorum bifariam partitur 
(in dimidia) 4«8 . γβ et 485! + 4αγ. yB. 

Quorum secundum, 4αγ.γβ [που est 48y.79; 
nam ay — yò; addito δβ’, fit aß?) plus ὃβ’, facit") Ba?, 
Ergo quaeritur quomodo 


αβ’ + Δαβ. By 1- 4β7' = C3. 
Si ponimus «e = fy, transformabimus 4«f . fy 


in 4βα.αε, qui, plus 4γβ᾽ (hoc est plus 472°) faciet 


1) Euclid. 1I, 8. 


quae paulum mutavi. 11 Fig. LL d 
y 

praebet B,, om. A. 14 ἕκαστον AB,. διχῶς ΑΒ. 

15 ΓΒ] βγ Ba. d ὑπὸ AB, 16 "εἰς μὴν] εἰς ac T 

om. Ba. ΑΓ.ΓΕ] βγ.γδ Βα. τουτέστιν... ἀπὸ 


(18) interpolata censeo. τουτέστιν... πῶς (21)] ὁ δὲ dins 
xig ὑπὸ By. y 9 μετὰ τοῦ ἀπὸ P indu γίνεται τετράγωνος 
ὁ ἀπὸ αβ. ζητητέον οὖν σπα, 19 τεεραγώνφ] τῶν τε- 
τράκις ΑΒ. 20 4B] yf τετράγωνον] τετράκις ΑΒ,, 

BA] βγ AB,. 22 τοῦ Br] 2 add, τετράγωνος. ποιοῦσιν 
B, 24 ὑπὸ post] ἀπὸ Ba. 


454 ΠΕΡΙ ΠΟΛΥΓΩΝΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ. 


0"5 ὑπὸ ΒΕ. ΚΕ 4, ὃς μιγεὶς τῷ ἀπὸ τοῦ AB D”, yi- 
νεται ἴσος τῷ ἀπὸ BE.EA ὡς ἀπὸ μιᾶς ἀναγραφέντι 
τετραγώνῳ. οἱ δὲ BE.E4 ἴσ. τῷ τε AB καὶ B τοῖς 
AE, τουτέστι B τοῖς ΒΓ. Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


5 β. 

Ἐὰν ὦσιν ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ, (ἡ 
ὑπεροχὴ» τοῦ μεγίστου καὶ τοῦ ἐλαχίστου τῆς ὑπερ- 
οχῆς αὐτῶν πολλαπλασίων ἐστὶ κατὰ τὸν μονάδι ἐλάσ- 
σονα τοῦ πλήϑους τῶν ἐκκειμένων ἀριϑμῶν. 

10 Ἔστωσαν γὰρ ὁποσοιοῦν ἀριθμοί, οἱ AB, BT, BA, 
BE ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ" δεικτέον ὅτι ἡ τῶν AB, ΒΕ 
ὑπεροχὴ τῆς τῶν AB, ΒΓ ὑπεροχῆς πολλαπλασίων 
ἐστὶ κατὰ τὸν μονάδι ἐλάσσονα (τοῦ πλήθους) τῶν 
AB, ΒΓ, BA, BE. 


a ---------- 
Fi E 4 E B 


Ἐπεὶ γὰρ ὑπόκεινται οἱ AB, BI, BA, BE ἐν ἴσῃ 
ὑπεροχῇ, οἱ ἄρα AT, T4, AE ἴσοι εἰσὶν ἀλλήλοις. 
ὁ ἄρα EA τοῦ AT πολλαπλάσιος κατὰ τὸ πλῆϑος τῶν 
ΑΓ, ΓΔ, AE: τὸ δὲ πλῆθος τῶν ΑΓ, ΓΑ, AE τοῦ 

πλήθους τῶν AB, ΒΓ, BA, BE μονάδι ἔλασσόν ἐστιν" 
ὥστε τὸ EA τοῦ AT πολλαπλάσιόν ἐστι κατὰ τὸν uo- 
νάδι ἐλάσσονα τοῦ πλήθους τῶν AB, BI, BA, BE: 
καὶ ἔστιν ὁ μὲν ΑΕ ὑπεροχὴ τοῦ μεγίστου καὶ τοῦ 
ἐλαχίστου, ὁ δὲ AT ἐστὶν αὐτῶν μία ὑπεροχή. 


8 ἴσ] ἴσοι εἰσὶ Ba. 6/7 ἡ ὑπεροχὴ suppl. Ba. 
8/9 létr. B, (item 13). 13 τοῦ πλήθους supplevi. 


δ 
15 Fig. I——4— —1——4—-4 B,, om. A (i^ m): β.α.. 
a By de eu $3 


DE POLYGONIS NUMERIS. 455 


4βε.εα, qui, plus «f*, fit aequalis") quadrato a 
(Be + ea) Sed 


Bs + ea = αβ + 2αε-- «f + 2βγ. 
Quod erat demonstrandum, 


II. 


Si sint quotlibet numeri in aequali differentia, 
differentia maximi et minimi differentiae progressionis 
multiplex erit secundum unitate minorem quam quo- 
tum expositorum numerorum. 


Sint enim quotlibet numeri, «8, By, 89, Be, in 
aequali differentia; demonstrandum est (αβ — βε) esse 
multiplicem («f — βγ) secundum unitate minorem 
quam quotum numerorum «f, By, Bà, Be. 


Quoniam supponuntur «f, By, 80, βε in aequali 
differentia, sunt inter se 


αγ = γὸ = δε. 


Ergo εα est multiplex «y secundum quotum αγ, γὸ, δε; 
sed quotum αγ, γὸ, δε est unitate minus quam quo- 
tum «B, By, BÓ, Bs. Ita εα est multiplex «y secun- 
dum unitate minorem quam quotum «f, B», BÔ, Bs; 
est autem «e differentia maximi et minimi, «y est 
simplex differentia numerorum. 


1) Euclid, II, 8. 


γ..δ..ε Ba. 18 πολλαπλάσιος] Ba add, ἐστι. 20 BA. 4E] 
y9. δε AD, (item 22). ἐλάσσων AB. 


456 ΠΕΡῚ IIOATI'EN&N ΑΡΙΘΜΩΝ, 


y. 

Ekv ὦσιν ἀριθμοὶ ὁποσοιοῦν ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ, ὁ 
μέγιστος καὶ ὁ ἐλάχιστος συντεθέντες καὶ πολλαπλα- 
σιασθέντες ἐπὶ τὸ πλῆϑος αὐτῶν ποιοῦσιν ἀριθμὸν δι- 

δ πλάσιον τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν ἐκτεθέντων. 

Ἔστωσαν γὰρ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν, οἱ 4. B, I, Zi, 
E, Z ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ: δεικτέον ὅτι συναμφότερος ὁ 
4. Z, πολλαπλασιασθεὶς ἐπὶ τὸ πλῆθος τῶν «4, Β, Γ, 
4, E, Z, ποιεῖ τινα ἀριϑμόν, ὅς ἐστι διπλασίων τοῦ 

10 συγκειμένου ἐκ τῶν 4, B, I, 4, E, Z. 

Tò γὰρ πλῆθος τῶν A, B, T, 4, E, Z ἤτοι ἄρτιόν 
ἐστιν ἢ περισσόν. 

Ἔστω πρότερον ἄρτιον, καὶ ὅσοι εἰσὶν οἱ ἐκτεθέντες, 
τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ HO ἀριθμῷ" ὥστε 

15 ἄρτιός ἐστιν ὁ HO. τετμήσϑω δίχα τῷ K, καὶ δι- 
ῃρήσϑω ὁ HK εἰς τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας κατὰ τὰ A, M. 

Καὶ ἐπεὶ ᾧ ὑπερέχει ὁ Z τοῦ A, τούτῳ ὑπερέχει 
καὶ ὁ Γ τοῦ A, συναμφότερος ἄρα ὁ 2. 4 συναμφο- 
τέρῳ τῷ I. A ἴσος ἐστίν. ἀλλὰ συναμφότερος ὁ Z. A 

2 ἴσ. τῷ ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ Z. A καὶ τοῦ Η 4" ὥστε 
καὶ ὁ Γ. 4 ἴσ. τῷ ὑπὺ συναμφοτέρου τοῦ Ζ. 4 καὶ 
τοῦ Δ Μ᾽ διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ συναμφότερος ὁ E. B 
lo. τῷ ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ Z. A καὶ τοῦ MK: 
ὥστε καὶ ὁ συγκείμενος ἐκ τῶν A, Β, Γ, 4, E, Z io. 

35 τῷ ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ Z. A καὶ τοῦ ΗΚ' τοῦ δὲ 


5 τὸν συγκείμενον AB,. 11 ἤτοι] ἢ κατὰ AB,. 
15 διχῶς ΑΒ, 20 ἴσ.] ἴσος ἐστὶ Ba (item 23). συναμφο- 
τέφον] -ρῷ AB, (item 31, 23, 25). ὥστε... AM (22) om, 
B,. 21 lo.) ἴσος ἔσεαι Βα. τῶν ζα A, 28 MK] nx 
AB, 25 τοῦ δὲ) τὸ δὲ ΑΒ,. 
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TII. 

Si sint quotlibet numeri in aequali differentia, 
summa maximi et minimi, multiplicata in quotum nu- 
merorum, facit duplum summae expositorum. 

Sint enim numeri quotlibet, «, 8, y, ὃ, ε, ἕξ, in 
aequali differentia; demonstrandum est summam (« -+ £), 
multiplieatam in quotum α, β, y, ὃ, e, ἕξ, facere quen- 
dam numerum qui duplus est summae 


(«FB yi 


Quotum α, β, y, ὃ, c, ξ, vel par est vel impar. 

Sit primum par, et quot sunt expositi, tot sint 
unitates in numero!) 49; ita 54$ est par. Bifariam 
secetur in x et dividatur ηκ in ipsius unitates punc- 
tis A, μ. 


am 


α 4 t 
EM MA nc 
η u κ 


Quoniam 
ξ--δ--γ--α, 
Et amy à. 
Sed 
6 + « = (f + a) X nå; 
ergo 
y 9 = (f + α) Xx ἁμ. 
Eadem ratione 
E€ + B = (E + &) Xx ux; 
ergo 


ad-B-Ey à -- ε-- Em (E H α) o m 


1) Hanc figuram et sequentes restituimus cum Bacheto. 
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ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ Z. A καὶ τοῦ HK διπλασίων 
ἐστὶν ὁ ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ Z. 4 καὶ τοῦ HO: 
ὥστε καὶ τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν A, B, I, 4, E, 2 
διπλασίων ἐστὶν ὁ ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ Z. 4 καὶ 
stoð HO, τουτέστι τοῦ πλήθους τῶν A, B, I, 4, E, Z. 
Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων, ἔστω ὁ τῶν A, B, T, 4, E 
περισσός, καὶ ἔστωσαν ἐν τῷ ZH τοσαῦται μονάδες 
ὅσοι εἰσὶν οἱ A, Β, Γι «4, E. περισσὸς ἄρα ἐστὶν καὶ 

106 ZH* κείσθω ἐν αὐτῷ μονὰς ὁ ZO, καὶ τετμήσϑω 
ὁ OH δίχα τῷ K, καὶ τετμήσθω ὁ ΘΚ εἰς τὰς ἐν 
αὐτῷ μονάδας κατὰ τὸ 4. 
Καὶ ἐπεὶ ᾧ ὑπερέχει ὁ Ε τοῦ Γ, τούτῳ ὑπερέχει 
καὶ ὁ D τοῦ A, συναμφότερος ἄρα ὁ E. A διπλασίων 
15 ἐστὶν τοῦ D, τουτέστι τοῦ ὑπὸ Γ καὶ τοῦ 4 Κ' διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ συναμφότερος ὁ Β. 4 διπλασίων ἐστὶ τοῦ 
ὑπὸ D καὶ 4Θ' ὥστε οἱ 4, E, B, A διπλασίονέᾳ εἶσιν 
τοῦ ὑπὸ Γ καὶ τοῦ ΘΚ’ ἀλλὰ τοῦ ΘΚ διπλασίων 
ἐστὶν ὁ 6Η: ὥστε καὶ οἱ A, E, B, d ἴσοι εἰσὶν τῷ 
10 ὑπὸ τοῦ Γ καὶ τοῦ 6Η: ἔστιν δὲ καὶ ὁ Γ᾽ ἴσος τῷ 
ὑπὸ τοῦ Γ καὶ τοῦ ΘΖ" ὥστε ὁ συγκείμενος ἐκ τῶν 
4, B, D, 4, E ἴσ. τῷ ὑπὸ (τοῦ; Γ καὶ τοῦ ΖΗ" τοῦ 
δὲ ὑπὸ τῶν Γ.ΖΗ διπλασίων ἐστὶν ὁ ὑπὸ συναμφο- 
τέρου τοῦ A. E καὶ τοῦ ZH' ὥστε καὶ τοῦ συγκει- 


1 συναμφότερον AB,. 8 τῶν] τοῦ Ba. 8 ἔστωσαν 
ἔστω ἡ ΑΒ,. 9 ἐστὶ B. Ὁ ὁ post. om, Ba. 1ὔ ἐστὶ 
(item 20, p. 460, 11). τοῦ AK] τοῦ 7x AB,, n4 Ba. 17 δι- 
πλασίων ABa. εἰσι B (item 19). — 20 τοῦ prius om. Ba. 
29 ἴσ.] ἴσορ ἐστὶ Ba. τοῦ supplevi. 28 y καὶ ζη Ba. 
ὑπὸ post.] ἀπὸ Ba. 8/34 συναμφότερος À. 
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Sed 
2(£ + a) >< qx (E + α) x 9. 
Ergo 


2(« 4- B E y H’ eO — (Er 909, 


el 59 est quotum α, f, y, ὃ, e, . Quod erat demon- 
strandum. 


lisdem positis, sit quotum α, f, y, ὃ, ε impar, et 6 
sint in £9 tot unitates quot sunt «, B, y, ὃ, & Ergo 
impar est et ζη. Sumatur ex eo unitas ζ9, et secetur 
bifariam $5 in x, dividaturque 9x in ipsius unitates 
puncto 4. 


Quoniam 
gequ ey 
ergo 
E + a = 2y = 2y » Ax. 
Eadem ratione 
B + ὃ = 2y X 14?. 
α--ε--β--ὸ-ογσοκ, 
et quoniam 29x = $1, 
y =yx?$; 
a +B +y +’ tem y iy. 


2y X fn = (α + ε) X ξη. 


Ita 


Est quoque 
ergo 


Sed 
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μένου ἐκ τῶν 4, B, T, 4, E διπλασίων ἐστὶν ὁ ὑπὸ 
συναμφοτέρου τοῦ 4. E καὶ τοῦ ZH, τουτέστιν τοῦ 
πλήθους τῶν ἐκτεθέντων. Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ. 


5 "Eàv ὦσιν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἐν ἴσῃ 
ὑπεροχῇ, ὁ σύμπας πολυπλασιασθεὶς ἐπὶ τὸν ὀκταπλα- 
σίονα τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν, καὶ προσλαβὼν τὸν ἀπὸ 
τοῦ δυάδι ἐλάσσονος τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν τετράγωνον, 
γίνεται τετράγωνος οὗ ἡ πλευρὰ λιποῦσα δυάδα πολλα- 

10 πλάσιος ἔσται τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν κατά τινα ἀριθμόν. 
ὃς προσλαβὼν μονάδα διπλασίων ἐστὶ τοῦ πλήϑους 
τῶν ἐκκειμένων πάντων σὺν τῇ μονάδι. 


Ἔστωσαν γὰρ ἀπὸ μονάδος ἀριθμοὶ ἐν ἴσῃ ὑπερ- 
οχῇ. οἱ AB, T4, EZ: λέγω ὅτι γίνεται τὸ προκεί- 
15 μενον. 


Ὅσοι γάρ εἶσιν οἱ ἐκτεθέντες σὺν τῇ μονάδι, to- 
σαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ HO" καὶ ἐπεὶ ἡ ὑπερ- 
oy? ᾗ ὑπερέχει ὁ ΕΖ μονάδος, τῆς ὑπεροχῆς ᾗ ὑπερ- 
έχει ὁ AB (μονάδος», πολλαπλάσιός ἐστι κατὰ TOv 

20 μονάδι ἐλάσσονα τοῦ ΗΘ, ἐὰν ἄρα ϑῶμεν ἕκαστον 
μονάδος τὸν AK, EA, ΗΜ, ἕξομεν τὸν AZ τοῦ ΚΒ 
πολλαπλάσιον κατὰ τὸν ΜΘ" ὥστε ὁ AZ ἴσος ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ ΚΒ. ΜΘ’ καὶ ἐὰν ϑῶμεν δυάδος τὸν ΚΝ, ξητή- 


2 τουτέστι B. 6 πολλαπλασιασθεὶς Ba. 8 ἐλάσσονα 
A, ἐλάττονα B,. 18 γὰρ om, Ba, 18 EZ] ηξ AB,. - 
νάδα Ba (item 21). 19 μονάδος supplevi. 90 ἐλάτε. Β, 
(item p. 462, 8). 31 ἔξωμεν A. 29 πολλαπλασίονα B,. 
23 δυάδος] δυάδα Ba, JY A, δύναμιν B. 
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Ita 
2(« 4- β +y +’ + ε) — (α Ἴ- ἐ) »ς ξη, 
et ζη est quotum expositorum. Quod erat demon- 
sirandum. 
IU 


Si sint ab unitate quotlibet numeri in aequali 6 
differentia, omnium summa, multiplicata in octuplum 
differentiae ipsorum, si additur quadratus numeri qui 
binario minor est quam differentia, fit quadratus, cuius 
radix binario deminuta multiplex differentiae erit se- 
cundum quendam numerum qui, unitate auctus, fit 
duplus quoti omnium expositorum cum unitate. 

Sint enim post unitatem numeri «f, γὸ, εξ in 
aequali differentia, dico fieri enuntiatum. 


t c ] 
aua M —MÁÀ u 

Quot enim sunt expositi cum unitate, tot unitates 
sint in 49, et quoniam") 

££ — 1 — (aß — 1) x (49 — 1), 
si sumimus 
«x = £h = qu =], 

habebimus Af multiplicem κβ secundum μϑ. Ita 
eSEE ΡΒ AE = xb . a9. 


1) Lemma II. 
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σοµεν εἰ ὁ σύμπας πολιπλασιασθεὶς ἐπὶ ἢ τοὺς KB, 
(ὅς ἐστιν ὑπεροχὴ αὐτῶν), καὶ προσλαβὼν τὸν ἀπὸ τοῦ 
ΝΒ, (ὄντος δυάδι ἐλάσσονος τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν), 
γίνεται τετράγωνος, οὗ ἡ πλευρὰ λιποῦσα δυάδα ποιεῖ 
5 tiva ἀριϑμόν, ὃς τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν, τοῦ KB, πολλα- 
πλάσιός ἐστι κατὰ συναμφότερον τὸν HO. ΘΜ. 

Καὶ ἐπεὶ ὁ σύμπας ἥμισύς ἐστιν τοῦ ὑπὸ συναμ- 
φοτέρου τῶν ΖΕ, EA καὶ τοῦ ΘΗ͂, (διαιρεῖται δὲ ὁ 
ὑπὸ συναμφοτέρου τῶν ΖΕ. EA καὶ τοῦ ΘΗ» εἴς τε 

ιο τὸν ὑπὸ 42. ΗΘ, καὶ εἰς τὸν δὶς ὑπὸ Ε 4. ΗΘ, tovt- 
έστι B τοὺς ΗΘ, πάλιν ἄρα ὁ σύμπας (ἠμισύς» ἐστι 
τοῦ ὑπὸ AZ.HO καὶ B τῶν ΗΘ. ἀλλὰ ὁ AZ ἴσος 
ἐδείχϑη τῷ ὑπὸ ΚΒ. ΜΘ καὶ ὁ ὑπὸ 42. ΗΘ ἄρα Üo. 
τῷ ὑπὸ ΚΒ. ΜΘ.ΗΘ στερεῷ, καὶ ὁ σύμπας ἄρα 

15 ἐστὶν ἥμισυς τοῦ τε ὑπὸ ΚΒ. ΜΘ.ΘΗ στερεοῦ καὶ B 
τῶν ΗΘ. 

Ἐὰν ἄρα τέµωμεν τὸν MO δίχα κατὰ τὸ X, ἔξομεν 
τὸν ἐκ πάντων συγκείμενον ἴσον τῷ ἐκ τῶν KB.HO. 
Θ΄ στερεῷ καὶ ἐνὶ τῷ HO" ξητήσομεν ἄρα εἰ ὁ ἐκ τῶν 

2 ΚΒ.ΗΘ.ΘΞ στερεὸς μετὰ τοῦ OH, πολλαπλασιασϑεὶς 
ἐπὶ ἢ τοὺς KB καὶ προσλαβὼν τὸν ἀπὸ τοῦ NB D”, 
γίνεται LI. 

᾽αλλὰ ὁ ἐκ τῶν ΚΒ.ΗΘ,.ΘΞ στερεὸς πολλαπλα- 

σιασθεὶς ἐπὶ ἕνα τὸν KB, ποιεῖ τὸν ὑπὸ Η͂Θ.ΘΞ ἐπὶ 
25 τὸν ἀπὸ τοῦ ΚΒ Γ”"' ὥστε καὶ ὁ ἐκ τῶν ΚΒ.ΗΘ.ΘΞ 


1 πολλαπλασιασθεὶς Ba. 9 τοῦ] τῆς ΑΒ,. 8 ὄντα... 
ἐλάσσονα AB,. — 4 λειποῦσα A. T ior B. 8/9 ὁ δὲ ὑπὸ 
συναμφοτέρ»υ τῶν ξε. ελ καὶ eei Pn διαιρεῖται suppl. Ba, quae 
paulum mutavi, 11 ἡμισύς suppl. Ba. 13 καὶ ὁ ὑπὸ . 
ΜΘ. (14) om. A et amplia HO στερεῷ om. tm 17 ἔξωμεν 
A Ba. 19 ζητήσωµεν B,. 30 τοῦ] ἑνὸς B 
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Si nunc sumimus xv == 2, quaeremus an omnium 
summa, multiplicata in 8x8 (hoc est 8'*^ differentiam 
numerorum), addito quadrato a vf (qui binario minor 
est quam differentia), fit quadratus, cuius radix binario 
deminuta facit quendam numerum qui differentiae κβ 
multiplex sit secundum (η9 -+ 9). 

Et quoniam omnium summa est 


1 (ξε + £2) »« θη, 


et partitur (e + £4) »« 9 in λξ.ηϑ et 2ελ.ηϑ 
(hoc est 2459), rursus omnium summa est 


τ (ἀξ.ηϑ + 259). 


Sed monstratum est 
λξ--κβ.μθ; 
ergo 
λξ.ηϑ--κβ.μϑ.ηϑ; 


ergo omnium summa est 
1 
5(«β.μθ. η9 + 259). 


Ergo si bifariam secemus μϑ in ἕξ, habebimus 
omnium summam aeq. (xf .n?. 2E + 49). Quaere- 
mus igitur an 

(κβ.η9. 8E + 64) »« 8xB + vB* — ΓΙ. 
Sed 
κβ.η9 . DE >x< xB = n? . 9E >x< xp* 
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στερεὸς πολλαπλασιασθεὶς ἐπὶ η τοὺς KB, ποιεῖ τὸν 
ὑπὸ ΗΘ.ΘΞ ἐπὶ 5 τοὺς ἀπὸ KB [ου τουτέστι τὸν 
γ΄: ὑπὸ ΗΘ.ΘΞ ἐπὶ τὸν ἀπὸ τοῦ KB D”, τουτέστι 
τὸν ὃ”: ὑπὸ HO.OM ἐπὶ τὸν ἀπὸ τοῦ KB D”, 

5 CEi» προσλαβὼν τὸν HO ἐπὶ ἢ τοὺς ΚΒ, καὶ ἔτι 
τὸν ἀπὸ τοῦ NB O”, γίνεται C5; ὁ δὲ ΗΘ πολλα- 
πλασιασϑεὶς ἐπὶ ἢ τοὺς ΚΒ ποιεῖ τὸν γ΄: ὑπὸ τῶν 
ΗΘ.ΒΚ' οὐκοῦν πάλιν εἰ ὁ Ó"5 ὑπὸ ΠΘ.ΘΜ ἐπὶ 
τὸν ἀπὸ τοῦ KB O”, μετὰ τοῦ η”: ὑπὸ ΗΘ. ΚΒ, καὶ 

106 ἀπὸ τοῦ NB D, γίνεται Γη”; 

4ιαιρεῖται δὲ ὁ η΄: ὑπὸ ΗΘ. ΚΒ εἴς τε τὸν δ“ 
ὑπὸ ΗΜ. ΚΒ καὶ εἰς τὸν ὁ": ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ 
ΗΘ.ΘΜ «καὶ τοῦ ΚΒ’ εἰ ὅρα ὁ ὃν” ὑπὸ ΠΘ.ΘΜ» 
ἐπὶ τὸν ἀπὸ τοῦ ΚΒ D", μετὰ τοῦ 0"5 ὑπὸ ΗΜ. ΚΒ, 

16 καὶ ὁ ὁ”: ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ ΗΘ. ΘΜ καὶ τοῦ 
KB, καὶ ὁ ἀπὸ NB, ποιεῖ O”; 

᾽αλλὰ ὁ 0*5 ὑπὸ ΗΜ. ΚΒ o. τῷ δὶς ὑπὸ NK.KB, 
καὶ μιγεὶς τῷ ἀπὸ NB, ποιεῖ τοὺς ἀπὸ ΚΒ, ΚΝ D» 
εἰ ἄρα καὶ ὁ δ': ὑπὸ ΘΗ.Θ)Μ ἐπὶ τὸν ἀπὸ τοῦ 

2 KB D", καὶ ὁ δ’: ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ ΗΘ.ΘΜ 
καὶ τοῦ ΚΒ, μετὰ τῶν ἀπὸ ΒΚ, ΚΝ D”, γίνεται D; 

Πάλιν δὲ ὁ ἀπὸ τοῦ BK O% μεταβαίνει εἰς τὸν 
ἀπὸ τοῦ HM O” ἐπὶ τὸν ἀπὸ τοῦ KB O”, καὶ μιγεὶς 
οὗτος τῷ Ó"5 ὑπὸ ΗΘ.ΘΜ ἐπὶ τὸν ἀπὸ τοῦ KB D”, 

25 (ποιεῖ τὸν nò συναμφοτέρου τοῦ ΗΘ.ΘΜ ἐπὶ τὸν 
ἀπὸ τοῦ KB D»: εἰ ἄρα καὶ ὁ ἀπὸ συναμφοτέρου 
τοῦ ΗΘ.ΘΜ ἐπὶ τὸν ἀπὸ τοῦ KB DO”, καὶ ὁ δ“: 
ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ Η͂Θ.ΘΜ καὶ τοῦ KB, μετὰ 
τοῦ éno [τοῦ] KN, γίνεται [75:; 


4 0*5] διακεκριμένον ΑΒ,, item infra ubique, quae notare 
supersedebo, δ εἰ supplevi. προσλαβὼν ... NB O> (6)] 
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ergo E 
xB. n? . 9ξ »«8xB — 59. δὲ >x< 84? 
— 859.96 x x? — 4q? .9u »« xp". 

An ista, addito (99 >< 8x8 -+ v8*), fiunt C? 
519 »« 8xg = 859 . Bx. 
Rursus an igitur 
új án? . 2u »« xB* + 899 . xB 4- νβὶ =D? 
e 


859. xp = Ang. xB -+ 4(n9 + ϑμ) »« xp. 
Απ igitur 
49.9u»cx' -- Anu. xf d- 4(19 -- 9 μ)κβ-Ε vf — OD? 
Sed Δημ. xB —2vx. κβ; 
et!) addito νβ", fit («8* -+ xv*). An igitur 
491. ϑμ»ς xp + 4(η9 + ϑμ) «8 -- κβὶ 4- xv! — O? 
Rursus x'— qu? »« xf, et?) addito 
4/8. 9p »« xB*, fit (89 F Fu) x< xp. 
An igitur 
(n8 + 9a)! »« xB* -- 4(n8 + 69) xB + xv! — CO? 


1) Euclid, II, 7. 
2) Euclid. 1I, 8. 


δεικτέον οὖν ὅτι ὁ τετράκις ἀπὸ (lege ὑπὸ) η9. ϐµ ἐπὶ τὸν ἀπὸ 

τοῦ κβ τετράγωνον προσλαβὼν τὸν ἀπὸ τοῦ (dele &xó τοῦ) n? 

ἐπὶ ὄκτω τοὺς κβ καὶ ἔτι τὸν ἀπὸ τοῦ κ τετράγωνον Ba. 

18 καὶ τοῦ κβ' ξητητέον οὖν εἰ ὁ τετράκις τῶν ηϑ.ϑμ 

suppl. Ba, quae paulum mutavi. 15 ὁ] τὸ AB, om. Ba. 

16 NB] to? νβ τετράγωνος Ba. — 17 ἀλλ᾽ ὁ Ba. ἴα] ἴσός 

ἐστι Ba (item p. 466, 9). 18 NB] Ba add. τετραγώνῳ. 

19 εἰ ἄρα] ζητήσομεν ἄρα εἰ Ba (Mem 36, p. 466, 12). 

21 ἀπὸ om. Βα. 25 ποιεῖ... τετράγωνον (26) suppl. Ba. 

27 ΘΜ] Ba add. τετράγωνος (item τετραγώνου post. KN, 29). 
29 τοῦ (ante KN) B, om. A Ba. 


DiorRANTUS, ed. Tannery, 80 
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᾿Εὰν δὴ ϑῶμεν τῷ ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ HO. 
«ΘΜ» καὶ τοῦ KB ἴδον τὸν NE ἀριϑμόν, ἔσται καὶ 
ὁ ἀπὸ συναμφοτέρου τοῦ HO. ΘΜ O% ἐπὶ τὸν ἀπὸ 
τοῦ KB O” ἴσος τῷ ἀπὸ τοῦ ΝΕ D” ὅπερ ἑξῆς 
ὅδειχθήσεται" εἰ ἄρα οἱ ἀπὸ τῶν EN, NK D", μετὰ 
τοῦ ὃ”: ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ HO. ΘΜ καὶ τοῦ KB, 
γίνεται O; 
᾽4λλὰ ὁ ὃ": ὑπὸ (συναμφοτέρου τοῦ» HO. OM καὶ 
τοῦ KB, io. ὃ": τῷ ΝΕ, ἐπείπερ καὶ ὁ ἅπαξ τῷ ὑπὸ 
10 συναμφοτέρου τοῦ HO. ΘΜ καὶ τοῦ ΚΒ ἴσος ἐτέθη 
ὁ NE ὃ δὲ of NÉ ic. τῷ δὶς ὑπὸ ΝΕ, NK* (δυὰς 
γὰρ ἐτέϑη ὁ NK) εἰ ἄρα καὶ οἱ ἀπὸ τῶν Né, NK 
Γη”. μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ NE, NK, ποιοῦσι D"; 
Ποιοῦσι δὲ τὸν ἀπὸ τοῦ EK, οὗ ἡ πλευρὰ ἡ EK, 
15 λιποῦσα δυάδα τῆς NK, ποιεῖ τινα ἀριϑμὸν τὸν NÉ, 
ὃς τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν, τοῦ KB, πολλαπλάσιός ἐστι 
κατὰ τὸν συναμφότερον τοῦ ΗΘ. ΘΜ, ὃς προσλαβὼν 
μονάδα, τὸν HM, (διπλάσιός» ἐστι τοῦ ἐκτεθέντος 
παντὸς συστήματος. 


20 Tò ὑπερτεθὲν δεῖξαι. 


Ἔστω συναμφοτέρῳ τῷ HO. ΘΜ ἴσος ὁ A, τῷ δὲ 

KB ἴσος ὁ B, τῷ δὲ ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ HO. ΘΜ 

καὶ τοῦ KB ἴσος ὁ I" λέγω ὅτι καὶ ὁ ἀπὸ συναμφο- 

τέρου τοῦ ΗΘ. ΘΜ (τουτέστιν ὁ ἀπὸ τοῦ A), ἐπὶ τὸν 

35 ἀπὸ τοῦ ΚΒ (τουτέστιν ἐπὶ τὸν ἀπὸ τοῦ Β), ἴσ. τῷ 
ἀπὸ τοῦ I. 


2 6M suppl. Βα. $] e Ba (item ubique infra) 
ὅ εἰ ἄρα] σκεπτέον ἄρα εἰ LA ol om. B,. 8 συναμφο- 


τέρου τοῦ supplevi. 9 τοῦ om. Ba. ὃ’ τῷ ΝΕ] διακεκρι- 
μένος τοῦ NE AB, τοῦ vo τετράκις Ba. ἐπείπερ] ἐπειδήπερ 
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Si ponimus!) numerum v£' = (5$ + 9u) xf, erit 
(39 F 9)! »« xf! = νε, 
quod infra demonstrabitur. 
Àn igitur 
Ev! |- vx! |- 4(n9 + 94) xB — OG? 


4{η9 + du) xp = 4νξ, 
quum positus sit 
νξ = (n9 + du) xB; et 4νξ —2v£E'. vx, 
quum positus sit vx == 2. 
An igitur 
vE? -- TR- 2vE. vx — 0O? 

Ista autem faciunt quadratum a ἕκ, cuius radix 
Ex, binario vx deminuta, facit quendam numerum vý’, 
qui differentiae κβ multiplex est secundum (η9 + ϑμ), 
cui summae addita unitate ημ, fit duplus quoti om- 
nium expositorum. 


Sed 


Quod dilatum est demonstrare. 
Sit 
α--ηϑ--ϑμ, P= xp, p= (n? + ϑμ) κβ. 


Dico productum ex (79 + θµ)", hoc est ex «°, in xf, 
hoc est in f”, aequalem esse γ΄. 


1) Litera £, iam antea adhibita, nunc rursus introducitur; 
novum eius usum accentu designavimns, 


Ba. 10 συναμφοτέρῳ A, 11 ἴσ.] ἴσοι εἰσὶ Ba. 15 τῆς] 
να Ba. 16 τῆς ὑπεροχῆς] τις ὑπερέχει AB,. rollarla- 
okov Ba. 17 τοῦ] τὸν Ba. 18 τὸν] τῶν AB,. διπλα- 
σίων suppl Ba. 20 Τὸ ὑπερτεθὲν δεῖξαι om. Ba. 21 τῷ 
post.] τὸ AB, (item 22). 24 τουτέστι Ba (item 25). 
25 ἴσ,] ἴσος ἐστὶ Βα (item ἴσον ἐστὶ p. 468, 8 et 13). 

30* 
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Κείσθω τοῖς A, B ἴσοι ἐπ᾿ εὐθείας οἱ AE, EZ, 
καὶ ἀναγεγράφθω ἀπ᾽ αὐτῶν τετράγωνα và 40, EA, 
καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ ΘΖ παραλληλόγραμμον. 

Ὡς ἄρα ἡ AE πρὸς ΕΖ, οὕτως τὸ 46 πρὸς ΖΘ 

6 παραλληλόγραμμον’ ὧς δὲ ἡ ΘΕ πρὸς EK, οὕτως τὸ 
ΘΖ παραλληλόγραμμον πρὸς E^: τὸ ἄρα ΘΖ παραλ- 
ληλόγραμμον μέσον ἀνάλογόν ἐστι τῶν 40. KZ O% 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 40. ΖΚ C io. τῷ ἀπὺ τοῦ OZ 
παραλληλογράμμου’ καὶ ἔστι τὸ μὲν AO ἴσον τῷ ἀπὸ 

1 συναμφοτέρου τοῦ ΗΘ. 69M, τὸ δὲ ZK D” ἴσον τῷ 
ἀπὸ τοῦ ΚΒ, τὸ δὲ ΘΖ παραλληλόγραμμον ἴσον τῷ 
NE. καὶ τὸ ἄρα ἀπὸ συναμφοτέρου τοῦ HO. © M O” 
ἐπὶ τὸ ἀπὺ τοῦ KB O” ἴσ. τῷ ἀπὸ τοῦ NE τετραγώνῳ. 


Τῶν προκειμένων ὄντων, λέγομεν ὅτι, ἐὰν ὦσιν 

15 ἀριϑμοὶ ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἐν οἶαοῦν ὑπεροχῇ, ὁ 

σύμπας πολύγωνός ἐστι' καὶ γὰρ ἔχει γωνίας τοσαύ- 

tag, ὅσος ἐστὶν ὁ δυάδι μείζων τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν, 

πλευρά τε αὐτοῦ ἐστι τὸ πλῆθος τῶν ἐκτεθέντων σὺν 
τῇ μονάδι. 

3 ἀπ᾿} ἐπ’ A. τετράγωνοι Ba. τὰ] τοῦ ΑΒ, of Ba. 
ΜΕ ον ο πι 
infra -- 4 1] of B,. πρὸς τα ἐπὶ Ba (item 5, 6). 

29] HO A, Ot B. τ KZ]EK B, Ot Ba. 8 OZ] xt B.. 


9 τῷ] τὸ ΝΥΝ 10 6M] Ba add. tereno 11 τὸ] τῷ 
AB,. 14 λέγωμεν Α. 15 of«ob»] ἴσῃ B 
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| 
ο ο οσο νο τν 
Ponantur in directum δε — «, et εξ--β, et ab 
istis describantur quadrata δϑ, ελ et compleantur 
parallelogrammo 96, 
Est ergo 
ut δε ad εξ, ita 99 ad £9, 


ut θε ad εκ, ita 9ξ ad ελ. 
Parallelogrammum igitur 9$ est medium proportionale 
inter quadrata δϑ, κξ, ergo 

09 ὃς £x = 98. 
At δ8 aequale est quadrato ab (η9 + 9u); et qua- 
dratum £x aequale quadrato a x9; denique parallelo- 
grammum $$ aequale est v’, Ergo 
(19 + 94)! >x< xf* — vg. 


et 


Demonstratis praecedentibus, hoc dicimus: 

Si sint numeri ab unitate quotlibet in quavis 
differentia, omnium summa polygonus est; etenim tot 
habet angulos quotus est numerus binario maior quam 
differentia illorum, et latus ipsius est quotum exposi- 
torum cum unitate. 


410 ΠΕΡῚ ΠΟΛΥΤΏΝΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ. 


᾿Επεὶ γὰρ ἐδείξαμεν τὸν σύμπαντα τῶν ἐκκειμένων 
πάντων, γενόμενον ἐπὶ ἢ τοὺς KB, καὶ προσλαβόντα 
τὸν ἀπὸ τοῦ NB DO”, ποιοῦντα τὸν ἀπὸ τοῦ EK D”, 
ἀλλὰ καὶ ἐὰν ἄλλην μονάδα ϑῶμεν τὴν 4Ο, ἔξομεν 
στὴν ΚΟ δυάδα, καὶ ἔστιν δὲ ὁμοίως καὶ ὁ ΚΝ δυάς’ 
ἔδονται ἄρα οἱ OB, BK, BN τῷ ἴσῳ ἀλλήλων ὑπερ- 
ἔχοντερ᾽ ὁ ἄρα η": ὑπὸ τοῦ μεγίστου τοῦ OB καὶ τοῦ 
μέσου τοῦ BK, προσλαβὼν τὸν ἀπὸ τοῦ ἐλαχίστου τοῦ 
ΒΝ O”, ποιεῖ O” πλευρὰν ἔχοντα τὸν συγκείμενον 
10 ἔκ τε τοῦ μεγίστου τοῦ ΟΒ καὶ β τῶν μέσων τῶν 
ΒΚ' καὶ ὁ OB ἄρα πολλαπλασιασϑεὶς ἐπὶ ἢ τοὺς KB, 
καὶ προσλαβὼν τὸν ἀπὸ τοῦ NB D”, io. τῷ ἀπὸ συν- 
αμφοτέρου τοῦ τε OB καὶ B τῶν KB, καὶ ἡ πλευρὰ 
λιποῦσα δυάδα, τὸν ΟΚ, καταλείψει y τοὺς KB, οἵ 
15 εἰσιν τοῦ KB πολλαπλάσιοι κατὰ τριάδα" ἡ δὲ τριάς, 
προσλαβοῦσα μονάδα, B> ἐστὶ τῆς δυάδος. 
᾿Επεὶ οὖν ὁ σύμπας τῶν ἐκκειμένων σὺν τῇ μο- 
νάδι τὸ αὐτὸ πρόβλημα ποιεῖ τῷ OB, ὁ δὲ OB àv 
τυχὼν καὶ πολύγωνός ἐστιν α’: ἀπὸ τῆς μονάδος 
20 (ἐπείπερ μονάς ἐστιν ὁ 40, ὁ δὲ B5 ἐστιν ἀριϑμὸς ὁ 
A B), καὶ ἔχει πλευρὰν δυάδα" ὥστε καὶ ὁ σύμπας τῶν 
ἐκκειμένων πολύγωνός ἐστιν ἰσογώνιος τῷ OB, ἔχων 
γωνίας τοσαύτας ὅσος ἐστὶν ὁ δυάδι µείξων, τῇ OK, 
τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν τοῦ ΚΒ' καὶ πλευρὰν ἔχει τὸν 
5 ΗΘ, ὅς ἐστι τὸ πλῆθος τῶν ἐκτεθέντων σὺν τῇ uo- 
νάδι. 
Καὶ ἀπεδείχϑη τὸ παρὰ 'Γψικλεῖ ἐν ὅρῳ λεγόμενον, 
ὅτι, "ἐὰν ὦσιν ἀριθμοὶ ἀπὸ μονάδος ἐν ἴση ὑπεροχῇ 
ὁποσοιοῦν, μονάδος μενούσης τῆς ὑπεροχῆς, ὁ σύμπας 


8 ποιεῖν Ba. 5 ἔστι Ba. 6/1 ὑπερέχουσι AB,. 
8 προσλαβὼν] λαβὼν B,. 11 πολλαπλασιασϑήσεται AB,. 
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Quoniam enim demonstravimus omnium exposito- 
rum summam, multiplicatam in 8x8, addito v*, fa- 
cere Ex*, si aliam unitatem «o sumimus, habebimus 
xo = 2, sicut est et xv = 2. Ergo of, gx, Bv se- 
cundum aequales differentias progrediuntur; octies") 
igitur productus maximi οβ et medii fx, plus qua- 
drato minimi fv, fit quadratus cuius radix aequatur 
summae maximi of et bis medii 8x. Ergo 


οβ »ς 8x8 + v8* — (oB + χκβ)', 
cuius radix, binario ox deminuta, remanet 3xf, hoc 
est multiplex κβ secundum 3; et 
38+ 1 =2x2. 


Sic omnium expositorum cum unitate summa idem 
problema solvit quod of; est autem ab libitum οβ et 
ab unitate polygonus primus cuius latus est 2 (quo- 
niam unitas est «o et secundus numerus αβ); ita 
omnium expositorum summa polygonus est, idem quo. 
tum angulorum ac of habens, id est binario ox maius 
quam numerorum diferentia xf; latus autem illius 
erit 19, nempe quotum expositorum cum unitate. 

Demonstratum quoque est quod ab Hypsicle in 
definitione dictum fuit, nempe: 'Si sint numeri ab 
unitate in aequali differentia quotlibet, et unitas re- 


1) Lemma I. 


12 ἴσ.] ἴσός ἔστι Ba. 12/18 συναμφοτέρῳ Α. 18 ἡ] Ba add. 
τούτου, 14 τοὺς om, Ba. 15 εἰσι Ba, 16 Ante µονάδα, 
Ba add. τὴν. 19 ἐστι Ba (item p. 472, 1). 98 γωνίας 
πλευρὰν AB,. μείζων τῇ ορ μὲν τῆς οκ AB, τῇ OK μεί- 
fov Ba. 34 τοῦ] τὸ AB, τῷ Βα. 25 τῶν ἐκτεϑέντων Ba, 
τῆς ἐκτεθείσης AB. 
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ἐστὶν «τρύγωνος, δυάδος δέ», τετράγωνος, τριάδος δέ, 
πεντάγωνοφ᾽ λέγεται δὲ τὸ πλῆϑος τῶν γωνιῶν κατὰ 
τὸν δυάδι μείξονα τῆς ὑπεροχῆς, πλευραὶ δὲ αὐτῶν τὸ 
πλῆθος τῶν ἐκτεθέντων σὺν τῇ μονάδι." 

5 Ὅθεν, ἐπεὶ οἱ τρίγωνοι μονάδος οὔσης τῆς ὑπερ- 
οχῆς γίνονται, καὶ πλευραὶ αὐτῶν εἰσιν oí μέγιστοι 
τῶν ἐκτιθεμένων, καὶ ὁ ὑπὸ τοῦ μεγίστου τῶν ἐκτιϑε- 
μένων καὶ τοῦ μονάδι μείζονος αὐτοῦ, διπλασίων ἐστὶ 
τοῦ δημαινομένου τριγώνου" καὶ ἐπεὶ ὁ OB ὢν qto- 

10 σαῦται γωνίαι ὅσαι εἰσὶν ἐν αὐτῷ μονάδες, πολλαπλα- 
σιασϑεὶς ἐπὶ τὸν η": τοῦ δυάδι ἐλάσσονος (τουτέστιν 
τοῦ τῆς ὑπεροχῆς ἐπὶ τὸν η΄: ἔσται τὸν KB), (καὶ) 
προσλαβὼν τὸν ἀπὸ τοῦ τετράδι ἐλάσσονος (τουτέστι 
τὸν ἀπὸ τοῦ NB), ποιεῖ O”: οὗτος ἔσται ὅρος τῶν 

15 πολυγώνων ὅτι" 

Πᾶς πολύγωνος πολλαπλασιασϑεὶς ἐπὶ τὸν q^ τοῦ 
δυάδι ἐλάσσονος τοῦ πλήθους τῶν γωνιῶν, καὶ προσ- 
λαβὼν τὸν ἀπὸ τοῦ τετράδι ἐλάσσονος τοῦ πλήϑους 
τῶν γωνιῶν, ποιεῖ τετράγωνον. 


2 Συναποδειχϑέντος οὖν καὶ τοῦ '“Οψικλέους ὅρου καὶ 
τούτου τῶν πολυγώνων, ἑξῆς ἐστι δεικνύναι πῶς ðo- 
ϑείσης πλευρᾶς ὁ ἐπιταχϑεὶς πολύγωνος εὑρίσκεται. 

Ἔχοντες γὰρ πλευρὰν δοθεῖσαν τινὸς πολυγώνου 
τὸν Η͂Θ, ἔχοντες δὲ καὶ τὸ πλῆϑος αὐτοῦ τῶν γωνιῶν, 

25 ἔχομεν καὶ τὴν KB δοθέντων. ὥστε καὶ τὸν ὑπὸ ovv- 
αμφοτέρου τοῦ HO, ΘΜ καὶ τοῦ KB ἕξομεν δοϑέντα, 


1 τρίγωνος, δυάδος δέ suppl. Ba. 8 τῇ ὑπεροχῇ AB. 
7 ὁ] τοῦ ΑΒ,. 8 μείζων A. ἐστὶ] εἰσὶν Α, ἐστὶν Ba. 
9 ὧν] πολύγωνος ὢν καὶ οὗ Ba. 11 ἐπὶ τὸν 7 τοῦ] ὀκτάκις 
ἐπὶ τὸν Ba (item 16). ἐλάσσονος... .. τὸν KB (12) scripsi, 
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maneat differentia, omnium summa erit triangulus; sit 
differentia binarius, quadratus; sit ternarius, penta- 
gonus; dicitur nempe quotum angulorum secundum 
binario maiorem quam differentiam, latus autem est 
quotum expositorum eum unitate,’ 

Unde, quoniam fiunt trianguli si differentia sit 
unitas, et illorum latera sunt maximi expositorum, et 
productus maximi expositorum et numeri unitate 
maioris est duplus indicati trianguli; et quoniam ofi 
qui tot angulos habet quot in ipso sunt unitates, 
multiplicatus in 8»'"» minoris binario (hoc est diffe- 
rentiae; erit in 8x8), si additur quadratus quaternario 
minoris (hoc est vfi), fit quadratus, haec erit poly- 
gonorum definitio: 

Omnis polygonus multiplicatus in 8?" binario mi- 
noris quam quoti angulorum, addito quadrato minoris 
quaternario quam quoti angulorum, facit quadratum. 

Simul demonstrata Hypsiclis definitione et ista 
nova polygonorum, deinceps monstrandum est quo- 
modo dato latere propositus polygonus invenitur. 

Habentes latus datum $9 cuiusdam polygoni, ha- 
bentes et quotum angulorum ipsius, habemus quoque 
xB datum. Ita (9 -]- $4) x8 habebimus datum, nempe 


τοῦ ἐλάσσονος τῆς ὑπεροχῆς τουτέστιν ἐπὶ τὸν ἢ ἔσται τὸν η! 
AB, αὐτοῦ ἐλάσσονα, τουτέσει ἐπὶ τὸν κβ Ba. 12 καὶ suppl. 
Ba. 13 ἀπὸ τοῦ τετράδι] αὐτοῦ τετράδι AB, ἀπὸ τοῦ τε- 
τράδι αὐτοῦ Ba. ἐλάσσονα A, ἐλάττονα B, (item ἐλάττ. B,, 
17 et 18). 14 τὸν] τοῦ AB,. 18 ἐλάσσονα Ba. 19 γω- 
νιῶν] τριῶν AB,. 21 τούτου scripsi, τούτων AB. 95 ó 
ἐπὶ ὁ AB,. 23 δοθεῖσαν scripsi, δοθέντος AB. 24 τὺν 
τοῦ AB, τῶν om. Ba. 25 τὴν] τὸν Ba, fortasse mel. 


δοθέντων] δοϑέντα Ba, 25/26 συναμφότερον A. 36 ηϑμ AB,. 
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ὅς ἐστιν ἴσος τῷ NÉ: ὥστε ἔξομεν καὶ τὸν KE ĝo- 
ϑέντα, ἐπείπερ δυάς ἐστιν ὁ ΝΚ' ὥστε καὶ τὸν ἀπὸ 
τοῦ Κξ ἔξομεν δοθέντα, καὶ ἀπὸ τούτου ἀφελόντες 
τὸν ἀπὸ τοῦ ΝΒ O” ὄντα δοϑέντα, ἕξομεν καὶ τὸν 
δ λοιπὸν δοϑέντα, ὅς ἐστιν τοῦ ζητουμένου πολυγώνου 
πολλαπλασίων κατὰ τὸν ὀκταπλάσιον τοῦ KB: ὥστε 
εὑρετός ἐστιν ὁ ξητούμενος πολύγωνος. 
Ὁμοίως δὲ καὶ πολυγώνου δοϑέντος εὑρήσομεν τὴν 
πλευρὰν αὐτοῦ τὸν HO. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


10 «ιδασκαλικώτερον δὲ ὑποδείξομεν καὶ τοῖς βουλο- 
μένοις εὐχερῶς ἀκούειν τὰ ξητούμενα διὰ μεϑόδων. 
Λαβόντες γὰρ τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου, ἀεὶ 
διπλασιάσαντες, ἀφελοῦμεν μονάδα, καὶ τὸν λοιπὸν 
πολλαπλασιάσαντες ἐπὶ τὸν δυάδι ἐλάσσονα τοῦ πλή- 
15 9ovg τῶν γωνιῶν, καὶ τῷ γενομένῳ προσϑήσομεν ἀεὶ 
δυάδα, καὶ λαβόντες τὸν ἀπὸ τοῦ γενομένου O”, 
ἀφελοῦμεν ἀπ᾽ αὐτοῦ τὸν ἀπὺ τοῦ τετράδι ἐλάσσονος 
τοῦ πλήϑους τῶν γωνιῶν, καὶ τὸν λοιπὸν μερίσαντες 
εἰς τὸν x" τοῦ δυάδι ἐλάσσονος τοῦ πλήθους τῶν 
20 γωνιῶν, εὑρήσομεν τὸν ζητούμενον πολύγωνον. 
Πάλιν δὲ αὐτοῦ τοῦ πολυγώνου δοϑέντος, εὑρήσο- 
uev οὕτως τὴν πλευράν πολλαπλασιάσαντες γὰρ αὐτὸν 
ἐπὶ τὸν η" τοῦ δυάδι ἐλάσσονος τοῦ πλήθους τῶν 
γωνιῶν, καὶ τῷ γενομένῳ προσϑέντες τὸν ἀπὸ τοῦ τε- 
35 τράδι ἐλάσσονος τοῦ πλήθους τῶν γωνιῶν O”, εὑρή- 
σοµεν DJ", ἐάνπερ ᾗ ὁ ἐπιταχϑεὶς πολύγωνος' τούτου 
δὲ τοῦ τετραγώνου ἀπὸ τῆς πλευρᾶς ἀφελόντες ἀεὶ 
δυάδα, τὸν λοιπὸν μερίσομεν ἐπὶ τὸν δυάδι ἐλάσσονα 


1 τῶν $ A, τῶ ἕ B, ὥσεξξομεν Å, 8 τούτου Ba, 
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νξ, et habebimus κξ' datum, quum vx sit binarius. 
Ita et xE'? habebimus datum, a quo subtrahentes da- 
tum νβ᾽, residuum habebimus datum, qui quaesiti 
polygoni multiplex erit secundum 8xf. Ita inveniri 
potest quaesitus polygonus. 

Similiter et polygoni dati inveniemus latus 58. 
Quod erat demonstrandum. 


Accommodatius autem ad disciplinam, idem mon- 
strabimus iis qui quaesita per methodos facile intelli- 
gere cupiunt, 

Sumentes latus polygoni, illud duplicamus semper, 
subtrahimus unitatem; residuum multiplicantes in bi- 
nario minorem quam quotum angulorum, producto 
addimus constanter 2. Summae quadratum sumentes, 
ab illo subtrahemus quadratum minoris quaternario 
quam quoti angulorum, et residuum dividentes per 
8»"2» minoris binario quam quoti angulorum, invenie- 
mus quaesitum polygonum. 

Rursus ipso polygono dato, latus sic inveniemus: 
multiplieantes illum in 8»P** minoris binario quam 
quoti angulorum, et producto addentes quadratum mi- 
noris quaternario quam quoti angulorum, inveniemus 
quadratum, si tamen propositus sit polygonus. Ab 
huius quadrati radice subtrahentes constanter 2, resi- 
duum dividemus per minorem binario quam quotum 


τούτων ÀB, ἐστι B,. 12 ἀεὶ] καὶ ἀεὶ Ba. 16 καὶ 
om, Ba. 17 ρω B, (item 23, 26, 28). 21 δ᾽ αὐτοῦ Ba. 
τοῦ om. Ba. 28 μεριοῦμεν AB. 


LI 
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τοῦ πλήθους τῶν γωνιῶν, καὶ τῷ γενομένῳ προσ- 
ϑέντες μονάδα, καὶ τοῦ γενομένου λαβόντες τὸ ἥμισυ, 
ἕξομεν τὴν τοῦ ξητουμένου πολυγώνου πλευράν. 


[“οϑέντος ἀριϑμοῦ εὑρεῖν ποσαχῶς δύναται εἶναι 
δ πολύγωνος. 

Ἔστω ὁ δοϑεὶς ἀριϑμὸς ὁ AB, πλῆθος δὲ αὐτοῦ 
γωνιῶν ὁ ΒΓ, καὶ κείσϑω ἐν τῷ BT δυὰς μὲν ὁ TA, 
τετρὰς δὲ ὁ ΓΕ' καὶ ἐπεὶ ὁ AB ὢν πολύγωνος ἔχει 
γωνίας τοσαύτας ὅσος ἐστὶν ὁ BI, ὁ ἄρα η” ὑπὸ 

10 4B. Bl μετὰ τοῦ ἀπὸ ΒΕ ποιεῖ O”. 

Ἔστω αὐτοῦ πλευρὰ ὁ ZH ὥστε ὁ ἀπὸ τοῦ ZH 
DO% ie. τῷ τε η ὑπὸ AB.BA καὶ τῷ ἀπὸ BE D”. 
κείσϑω ἐν τῷ ΑΒ M ὁ AO, καὶ διήρηται ὁ η" ὑπὸ 
48.Β 4 εἴς τε τὸν ὃ”: ὑπὸ 46. Β «1 καὶ εἰς τὸν δν: 

15 ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ 4Β. ΒΘ (καὶ τοῦ BA. κείσθω 
ἴσος συναμφοτέρῳ τῷ 4Β. ΒΘ) ὃ”: ὁ ΟΚ, καὶ usta- 
βησόμεϑα τὸν μὲν δ' ὑπὸ συναμφοτέρου τοῦ AB. BO 
καὶ τοῦ BA εἰς τὸν ὑπὸ KAB, τὸν δὲ δ”: ὑπὸ 
46.Β.4 εἰς τὸν δὶς ὑπὸ BA.4 E (δυὰς γάρ ἐστιν 

9 ὁ EA) καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ ZH ἄρα O% io. τῷ τε ὑπὸ 
KAB καὶ τῷ δὶς ὑπὸ BA, AE καὶ τῷ ἀπὸ ΒΕ Ov". 

᾽αλλὰ τῷ δὶς ὑπὸ BAE καὶ τῷ ἀπὸ BE O” ie. οἱ 
ἀπὺ τῶν BA, AE D" καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ ZH ἄρα O% 
ic, τῷ τε ὑπὸ KAB καὶ τοῖς ἀπὸ τῶν BA, AE Cs, 


1 γινομένω B,. 4 δοθέντος κ. τ. £, usque ad finem mu- 
tilum Diophanto haud tribuenda videntur. 10 BE] Ba add. 


τετραγώνον. 15 AB. ΒΘ] αβθ AB,, αβ.9β Ba (item 17). 
15/16 καὶ τοῦ βδ, καὶ κείσθω συναμφοτέρῳ αβ.ϑβ ἴσος 


suppl Βα, quae paulum mutavi. 16 9" om. Ba. 18 κὸβ, 
Ba, κβ AB. 19 ἔστι Ba, — 20 te om, Ba. 22 Γι post 
BJE ponunt AB,. οἷ] ó A. 534 4Ε] 9f AB, 
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angulorum, et quotienti addentes unitatem, summae 
dimidium sumentes, habebimus quaesiti polygoni latus. 


[Dato") numero, invenire quot modis polygonus 10 
esse potest. 
9 


P d 2 x 
H— Hal 
a 8 y 


| 
$ n L 


Esto datus numerus «f, quotum angulorum huius 
By, et sumatur in βγ binarius y quaternariusque γε. 
Quoniam «f polygonus est et tot angulos habet 
quotus est fy, ergo 
8αβ. βὃ + pëe = D. 
Huius O sit radix $5; ita 
f? — θαβ..βὸ + Fè. 
Sumatur in «f unitas «9; partitur δαβ.βδ in 


4α9.βὸ + 4(αβ + B9) B3. 


ôx = 4(αβ + 89); 
transformabitur 4(αβ + 89) βδ in xð. δβ, et 4αϑ.βδ 
in 2βδ.δε (nam εδ = 2). Ergo 


En? = xô. ðB + 280.0: + BE. 
9βὸ. δε + βε' — βδ' + δεῖ; 
En? = κδ. δβ + βδ' ἠ- δε". 


1) Qnae sequuntur usque ad finem, commentatoris vanum 
esse tentamen censeo, 
2) Euclid. 1I, 7. 


Ponatur 


Sed?) 


ergo 
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τῷ δὲ ὑπὸ KAB καὶ τῷ (ἀπὸ» BA ic. tò ὑπὺ KBA 
καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ ZH ἄρα ἴσ, τῷ τε ὑπὸ KB καὶ τῷ 
ἀπὸ JAE DOP. 

Καὶ ἐπεὶ ὁ AK, ἴσο ὢν ὃ”: συναμφοτέρῳ τῷ 

5 AB. ΒΘ, μείζων ἐστὶ 0"5 τοῦ ΚΘ, τουτέστι τετράδος, 
ὧν ὁ AI ἐστὶ δυάς, λοιπὸς ἄρα ὁ ΓΚ μείξων δυάδος 
τοῦ Γ4: 4 ἄρα διχοτομία τοῦ AK πεσεῖται μεταξὺ 
τοῦ ΓΚ’ ἔστω τὸ A. καὶ μεταβησόμεθα τὸν ὑπὸ 
ΚΒ.Β4 εἰς τὴν τῶν ἀπὸ BA, A4 ὑπεροχήν, ἐπείπερ 

10 ἣ AK τέτμηται δίχα κατὰ τὸ A, πρόσκειται δὲ ἡ 4 Β' 
καὶ ἔστιν τὸ ὑπὸ KBA μετὰ τοῦ ἀπὸ AA ἴσ. τῷ ἀπὸ 
AB, καὶ τὸ ἀπὸ AB ἄρα τοῦ ἀπὸ AA ὑπερέχει τῷ 
ὑπὸ KBA: καὶ ὁ ἀπὺ τοῦ ZH ἄρα O" ἴσ. τῇ τε 
ἀπὸ τῶν BA, Ad ὑπεροχῇ καὶ τῷ ἀπὸ JE DP. 

15 Κοινὸς προσκείσϑω ὁ ἀπὸ «44: καὶ οἱ ἀπὸ τῶν 
ZH, 44 ἄρα ἴσοι O* εἰσιν τοῖς ἀπὸ τῶν BA, 4E 
Ώρος" ἐὰν δὲ δύο ἀριθμοὶ ὡς εἷς καὶ δυσὶν ἀριϑμοῖς 
ἴσοι ὧσιν, καὶ ἐναλλὰξ al ὑπεροχαὶ αὐτῶν ἴσαι' ἡ ἄρα 
τῶν ἀπὸ τῶν Ad, AE ὑπεροχὴ Ùo. τῇ τῶν (ἀπὸ τῶν» 

: AB, ZH ὑπεροχῇ" καὶ ἐπεὶ ὁ EA τῷ AT ic. πρόσ- 
κειται δὲ ὁ DA, τὸ ἄρα EAT μετὰ τοῦ ἀπὸ TA io. 
τῷ ἀπὺ 4 4’ ἡ ἄρα ἀπὸ τῶν Ad, AI ὑπεροχή, tovt- 
έστιν ἡ (τῶν» ἀπὸ τῶν 4.4, AE, ἥτις ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
EAT, ἴσ. τῇ (τῶν» ἀπὸ τῶν AB, ZH ὑπεροχῇ. 

5. Κείσθω τῷ BA ἴσος ὁ ZM: (μείζων γάρ ἐστιν ὁ 
BA τοῦ ZH, ἐπείπερ ἐδείχϑη τὰ ἀπὸ ΖΗ, 44 C 


1 ἀπὸ τοῦ suppl Βα, ἀπὸ simpliciter scripsi. τὸ ὑπὸ 
κβϑ j. τὸ ἀπὸ κδβ A, tõ ἀπὸ «0g B. 4 AK] «x AB, 


5 ΒΘ] βε AB,. 6 AT] fly Ba. 8 ὑπὸ ΚΒ.Β4.... 
ὑπεροχήν (9)] τὸν ἀπὸ BA εἴς τε τὸν ἀπὸ 10 καὶ τὸν ὑπὸ κβὸ 
Ba 9 τὴν] τὸν À, ὑπεροχή AB,. 10 δίχα] διχὴ ΑΒ, 


διχῆ Ba. 11 ἔστι Ba (item 25, p. 480, 11). τὸ] τοῦ AB, 
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Sed 


ergo 


κὸ. δβ + βδ' = κβ.βδ; 
En? = xp. βὸ + δε". 

Et quoniam óx, hic est 4(αβ + 89), maior est 
quam 4αϑ, hoc est maior qusternario; quum sit 
ôy = 2, residuus yx maior erit binario γδ; ergo dimi- 
diata sectio illius Óx cadet inter y οἱ x; esto in 4. 
Transformabitur κβ.βὃ in 84' — Aó*. Quia enim ὃν 
bifariam secta est in À et ipsi additur δβ, erit!) 

κβ.βὃ + A0! — 28; ergo AB' — λδ' = κβ.βδ. 

Ita 

ξη' = pa — ἐδ + δεῖ. 
Utrimque addatur 48°: 
En + δλ' -- βλ' ἠ- δε". 

Sed si summa duorum numerorum summae duo- 
rum numerorum aequalis est, differentiae quoque vi- 
cissim aequales sunt; ergo 

λδ' — à:* = λβ' — ζη". 
Et quoniam εδ = ὃγ, ipsique additur y4, ergo!) 
ελ.λγ + 909 = δλ'. 
Ergo 

153 — δεῖ — λδ) — à? — ελ. Ay = AB! — ζη). 

Ponatur £u = βλ. (Est enim βλ» ζη, quia mon- 
stratum est 


1) Euclid, T, 6. 
τοῦ τε Ba. qup A καὶ he B, edd 1δ Ba. ἴσον τὸ Ba. 
12 AB post.] ἐκ . καὶ. 14 τῶν] τοῦ ey 


16 εἶσι Ba. 11 ὡς] ὁ 4$ P j^ εἷς om. Ba. 18 ὦσι e 
ἴσαι] μόναι Ba. 19 ἀπὸ τῶν supplevi, 21 EAT] ρα 
AB, ὑπὸ c17 Βα. 23 τῶν supplevi(item 24). ὑπεροχῇ om. Ba. 


480 ΠΕΡΙ ΠΟΛΥΓΩΝΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ. 


ἴσα τοῖς ἀπὺ BA, Ed C5, λοιπὸν τὸ ἀπὸ AA μεῖξόν 
ἐστι τοῦ ἀπὸ JE, ἐπείπερ καὶ τοῦ ἀπὸ AI  μεῖζόν 
ἐστι, ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ BA τοῦ ἀπὸ ZH μεῖζόν ἐστι" 
κείσϑω οὖν τῷ BA (ἴσος; ὁ ZM.) ἔσται δὴ καὶ ἡ 
δτῶν ἀπὺ ΖΜ, ZH ὑπεροχὴ ἴση τῷ ὑπὸ EA.AT. 
Καὶ ἐπεὶ ὁ AK δ”1- ἐστὶ συναμφοτέρου τοῦ AB. ΒΘ, 
ὁ δὲ ΔΚ δίχα τέτμηται κατὰ τὸ 4, καὶ ὁ «44 ἄρα 
B ἐστὶ συναμφοτέρου τοῦ AB. BO: ὧν ὁ AT β΄. 
ἐστὶ τοῦ 4Θ' λοιπὸς ἄρα ὁ AT B> ἐστὶ B τῶν BG 
10 07- ἄρα ἐστὶν ὁ TA τοῦ ΘΒ, ὥστε ð” μέρος ἐστὶν ὁ 
ΘΒ τοῦ AI* ἀλλὰ καὶ ἡ AO μονὰς δύ ἐστιν τῆς 
ET τετράδος' ὅλος ἄρα ὁ AB δύ' ἐστι μέρος τοῦ EA. 
ἐδείχϑη δὲ καὶ ὁ ΘΒ τοῦ AT μέρος δ'' τὸ ἄρα ὑπὸ 
ΑΒ.ΒΘ i9? ἐστι τοῦ ὑπὸ ΕΑ. Γ᾽ τὸ ἄρα ὑπὺ 
15 EA. AT io. τῷ ιτ” ὑπὸ ΔΒ. ΒΘ. 
᾿Εδείχϑη δὲ καὶ τὸ ὑπὸ EA. AT ἴσον τῇ τῶν ἀπὸ 
MZ. ZH ὑπεροχῇ' καὶ τὸ ι5”: ἄρα ὑπὺ AB.BO io. 
τῇ τῶν ἀπὸ ΜΖ. ΖΗ ὑπεροχῇ, τουτέστι τῷ τε ἀπὸ 
MH καὶ τῷ δὶς ὑπὸ ΖΗ͂.ΗΜ' ὥστε ὁ ις” ὑπὸ 
: 4B. ΒΘ o. τῷ τε ἀπὸ HM καὶ τῷ δὶς ὑπὸ ZH. HM* 
ὥστε ἄρτιός ἐστιν ὁ HM: τετμήῄσϑω δίχα κατὰ τὸ 


1 μείξων AB, (item 9, 3). 9 ἐστιν Βα. 4 ἴσος "Eon 
Ba. 7 διχῶς AB. 8 συναμφότερος ΑΒ,. 9 AD] 44 Ba, 


λβ ΑΒ. 10 δ΄] πρῶτον AB,. 


DE POLYGONIS NUMERIS, 481 
t? + 82 = βλ’ H δε", 
et 02 maior quam δγΐ, maior est quam δεῖ; ergo 
βλ} tx. Ponatur ergo £u = βλ.) Erit 
u? — £y! = ελ. Ày. 
Et quoniam óx = 4(αβ + B9), et ὃκ bifariam 
Secus est in Å, erit 


δλ = 2(αβ + B9); 
quum sit ὃγ = 2α9, erit 
ày = 92(289) = 498, οἱ 98 — Ziy. 


Bed οἱ «9 unitas est : quaternarii £y; addendo: 
«aß = i ελ. 
Monstratum autem est 98 = i Ay. Ergo 
aB.Bó =F iÀ.Ày οἱ ελ.Λγ-- 10af. B9. 
Sed monstratum est 
ελ. Ay = μξ — ξη}; 
16 αβ. 89 — μὲ — En? = μη! + 26. nu 


16«8.89 — zw + 269.1. 
Ergo «yp par est. Bifariam secetur in v] ....... 


ergo 


Ita 


DiormaxtUs, ed. Tannery. 81 


